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Уогүогі 


Раз уогПерепде І. еһгЫисһ іі еіп Тей еіпеѕ котріехеп Ѕргасћеһгвапрѕ, дег ай 
Гоірепдеп ТейЙеп Безіебі: 


Гешізсһ! Котріех - АПветеіпѕргасће 

Гешӛсһ Котріех - Маіһетаіік 

ешізсһ Котіріех - Рһувік 

ГешвсҺһ Котріех - Сһетіе 

Реџіѕсһ Коппріех - Віоіоріе 

Әешбвсһ Котріех - Сеѕе!ИѕсһаГіѕһіѕѕепѕсһаѓісһег Огипакшв 


бег Котріехе 5ргасМеһгвалв ізі іп егѕќег Ілпіе Біг ОешіѕсҺМегпепе ведасһе, 
«іе вісһ іппегбаїб ипа апВетһа1Ь дег ОК аш еіп 5 идійт ап еіпег Опіуегѕіќаї, 
Носһвсһше одег Іпвепісшөсһше уогВегейеп шипа девһа1 аПветеіпѕргасһісһеѕ 
ила Ѓасһѕргасһісһеѕ М/іззеп ила Кӧппеп Бгайсбеп. 

Уогаиѕѕеігипе Ѓйг сіп егіоіргеісһев І егпеп тії еіпет одег теһгегеп Тейеп (ев 
Котріехеп ЅргасҺеһгвапрѕ 151, даб епімейег йаѕ І. еһгЬисһ ;, ешвсһ іпіепѕіу. 
СОтипакигѕ Ѓіг Аџѕіападег“, УЕВ Уегіав ЕпгуКіорадїе І.сіргір ойег еіп Яһпісһев 
ЅргасћеһгЫисһ їйг Апійпрег йигсһреагБейе: игде. 

Піе ЃасһѕргасһҺісһеп Тейе ѕіпа тії дет авегеіпѕргасҺісһеп Тей Бегіріісһ 
Чег Статтагк, Гехік шипа М/огібіїЧипе, Коогдіпіегі. РДезбаїб етрћеһіе ѕісһ 
Піг деп Вепи(гег еіпеѕ ҒасһвргасҺІісһеп Тейв еіп ебма рагаПеІев Агбеїкеп ті 
Чет аПретеіпвргасҺІісһеп Тей. ы 

Всі епіѕргесһепдет Ѕргасһѕіапі 4ев І.егпепдеп Капп јейег еіпгеїпе Тей @еѕ 
Ургасбіебгвапв5 Гг ѕісһ аПеіп Бепш2і ууегйдеп. бег Тей ,,МаһетаййіКк“ іѕі еіп 
іп ѕісћ абреѕсћоѕѕепеѕ І.еһгішсһ, 4а бесірпей і5і, іт 2пвапипепһапв ті дег 
УегтіШшпе та(һета(іѕсһеп Міѕѕепѕ ип4 Кӧппепѕ іп іе 4ешісһе Еасһѕргасһе 
Чег МаћетаїіК еіпғиѓйћгеп шипа ргойикііуеѕ Ѕргасһуегтӧвеп хи епіміскеїп. іе 
Гехіе ѕіпа 50 уегѓаб3‹, Чай е ѕргасћісһеп Апіогдегипееп айтабіїсі апвісіреп 
ила Ғасһвузетпайізсһе Сеѕісһіѕрипкіе Бегііскѕісһісі мегдеп. 

іе ,, Сьшпвеп ипа Ашбфаһеп“ ги іедет Техі Фепеп пеһеп ег таіћетаїіѕсћеп 
ВіїЧипя дег Резіівипе ег пеџеп І.ехік ипа ег Ашотаќіѕісгипр уоп ѕоїсһеп 
вгаттапясбеп опа Уог(Ь1аипеѕегѕсһеіпипреп, іе (іг деп ууіззепсһа ісһеп 
5ргасһвебгаисһ місііїв ѕіпа. Діє іигсһрапріве Сііейегипе іп Техі - Копігоїї- 
Ітавеп - Аийівабеп ремангісізісі деп Егмегі пепеп УУіззеле, іе КопігоПе де5 
Уегѕіапапіѕѕеѕ ипа Ше Апуепіипо ег пецеп Кеппіпіззе іп Копитипікакіуеп 
Ургаспійцекенеп. 

Біп Беізе!есіев УоКакеіуегаеісНпіз 151 іп 2меі ТеЙе вевіїедегі, іп еіп МоКкаБбеїмег- 
геісһпіѕ 20 деп біо Гвеме(еп ипа іп еіп аІрһаВе(ізсһев УоКаВе!меггеісһпі. ав 
аірһаБейізсһе УоКаВеімеггеісһпів Капп міе еіп Ѕасһуогіуеггеісһпіѕ уегууелдес 
мегдеп. 

„.Оешіѕсћ Котріех - Маета(ік“ муепдег ісһ іпѕБеѕопеге ап јипве Мепѕсћеп, 
е ѕісћ іпќепѕіу аш сіп бішдішт іп еілег (есһпізсһ-паішгууіззепесһа ісһеп, теді- 


5 


Уогмуогі 


тіпізсһеп, Іапдуігізсһа/Шісһеп ойег ууігізсһа өууіззепсһа/ ісһеп Еасһгісһипе, 
уогВегейеп моїеп. 

А18 Вепшігег Коттеп мейегһіп ацѕ14паіѕсһе Міѕѕепѕсһа ег, Іпрепіешге, І.еһгег 
ц5м. іп Ве(гасһ4, «іе Беізрісізууеізе таёһетаїіѕсһ-паѓигуіѕѕепѕсһаѓісһе І.йега- 
ішгіп дешісһег ӛргасһе Іеѕеп ууоПеп. Я 

Піе Ашогеп у/оПеп ап Фіезег б(еПЙе Се!едепһей пеһтеп, 4еп КоПереп йеѕ Негдег- 
Іпв(іші дег Кагі-Магх-Опіуег5іїді Теіргір Піг іһге МИҺШе ги, дапКеп. Іһге 
іабггебпісіапвеп Егѓаһгипвеп ипа іһге Ніпуеіѕе, (іе ѕіе іт Егеебпіз еіпег тебг- 
Јаһгівеп ОпќеггісһіѕегргоБипе дег Уогіавеп 2и іеѕет Висһ тасМеп, мигаеп 
Бегійскѕісһііеі. 

М/їг уүйпѕсһеп аПеп Гегпепдеп ила Ггеһгепдеп, Фе ті діеѕет Висһ агВейеп 
мегдеп, уіе! Егіоїв. Ейг Хиѕсһгійеп, Фе йБег Фе АгВей пай дет Висһ Бегісііеп, 
аг Ніпуеіѕе ипа Кгіїїкеп уудгеп мг дапКБаг. і 


І,сірхів 1979 ў Піе Ашогеп 


Ніпугеіве Гі деп Вепиітег 


Газ Гебгбисй редегі 5ісі іл 9 НапріКаріїе!. Јейеѕ НаиріКаріќе! 158 іп питегіегіе 
Гехіе ппіегієіїї, хи депеп |еугей еіп Ї)Бипезівії веботі, дег аи ,„КопігоШтареп“ 
шпа ,Ацбвабеп" Безкені. іе Мштпегіегиір дег Техіє егіоірі йБег діє Наирі- 
Каріке! һіпмерреһепа. 

Піе Рогепгеп дез ГеһгӘисһв мегдеп ат Безіеп репш?2і, уепп (іе Техќе іп дег 
ревебепеп Веібепіоіве аһреагВейей мегіеп. ЮаБеі егпрбенії еѕ ѕісһ іт аве- 
теіпеп, гиег5ї 4еп Техі ги Іеѕеп, дапасі Ча5 Уег5ійпапі5 Фе5 Техіеѕ дигсі Ве- 
апімогіипа дег КопігоШтареп ти йбегргіїеп шпа егві Чапп (іе ,,ОБипвеп опа 
АшбаВеп“ ги аббоїміегеп. 

Ейг Ғасһісһ ила ѕргасһісһ вимі уогеебіїдете І еѕег іі ез айсії тӛрісһ, еіп Нашпрі- 
Карікеї одег еіпеп Еіпгеїехі аџиВегћа1Ы дег Кеіһепіо|ре Әшгсһ?патВейеп,. 

Веі дег Сезіаї пе дег егѕќеп уіег НайирікКаріїе! сіпреп Фе Ашогеп Чауоп аџѕ, 
Чай Беіт Вепш?2ег Ше Кеппіпі5 @еѕ таѓһегтаёіѕсһеп Іпһа|48 уогацвреве(2і ууег- 
еп Капп. Діезе НаиріКаріїе! гісіеп а]ѕо уог аПет аш «Не Мегті ипе 5ргасһ- 
Іісһеп Кӛппепв, іе йбгігеп іп НашжКарие! аџсћ аш Ше Епіміскіипе таїбе- 
та(іѕсһеп Кбппепв. 

Мебеп деп таёһетаёіѕсһеп Зутбоїеп, «е ѕётіісһ іп деп Техіеп егКійгі ѕіпа, 
мегдеп пиг 2меі 2еісһеп уегуепдес: 


фе АпКйпдівипе дег І.б5ипе, 
ав уогвевебепе ойег ѕеІ65 2и бпаепде Зргасбтаїегіа! і5і еіпгивеїтеп. 


Ат Капае дег бейеп ѕіпа тії 
ь үуісһііре Рећпійопеп ила тії 


ш уісһіве 54(2е, Хиѕаттепѓаѕѕипвеп, Веізріе!е, Веууеізе иву/. тагКіегі. “ 


Ведешшипа, дег уегммепдеїеп АЪКіггипвеп 


М = Мотіпану 
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Веєгійе айв дег Мепеепіеһге 


І. Мепреп 


1.1. Еп ісһе ипа илеп ісһе Мепсеп 


Аи ?аМеп Капп тап Мепвеп Біїдеп: 
и М, = {4;5;6} М» = 7; 8; 9; 10) Мз = {4; 5; 6; 7; 8) 

Ма = 19; 10} М5 (0; 22; 27) Ме -17;8;9;10) 
Піе Мепре М, Безіебі ан геі Еіетепіеп. 4, 5, 6 ѕіпа іе ЕІетепќе дег Мепве 
М. 4 11 еіп Еіетепі дег Мепее М). Мап өсһтейм: 4є М). Мап Певі: ,,4 ізі 
сіп Еістепі дег Мепре М," ойег ,,4 151 еіп Еіетепі айв М,“. Ріє Мепре М, 
һас агеі ЕЇетепіє. Раѕ ѕіпа епіісһ уіеіе ЕІетепќе. Юеѕһа1Ь Һеібг діє Мепре №, 
сіпе епаісһе Мепее. Аисһ «іе Мепге М; іі еіпе еп”Шісһе Мепее, мей ѕіе ацѕ 
епФІісһ уіејеп ЕІетепќеп Беѕќеһ. Ріе Мелреп М, , М, Мз, Ма, Мс чпа Мо ѕіпа 
еп«Іісһе Мепееп. 
Ве(гасћеп Ѕіе іе Мепреп М; опа М6! Ѕіе ѕіпа вісісһ, ме ѕіе ац5 еп рІеісһеп 
етепќеп Безіебеп. 


І 


» 7мсі Мепвеп з5іпад рІеісһ, уепп ѕіе аи йеп віеісһеп Еіетепіеп Беѕќеһеп. 


Ме Еіетепіе дег Мепреп М; Ы5 Мб ѕіпа паїйгіїсбе Хаһеп. 

а Піе Мепве М = {0; 1; 2; 3; 4; 5; ...} Һеібі е Мепре дег пайігіісһеп 
?аМеп. Діє Мепре М іі Кеіпе еп Іісһе, зопдегп еіпе ипепісһе Мепре, 
мей ѕіе аи ипепаїісћ уіејеп ЕІетеп(еп Безіебі. 


1.2. Мепееп опа Теїйтепееп 


Піе Мепве М, іі еіпе Тейтепре 4ег Мепве М. Мап всһтеім: М, < М. Мап 
Певі: ,, М4 ізі еіпе Теії тепде уоп М". 

Піе епШісһе Мепре М, 151 еіпе Тейтепре ег ппепІісһеп Мепве М. Ейг (іе 
Мепееп М1, М, Мз апа Мұ вс 

М, = Ма ша М. Є М». 

Опіег ууеісһег Вейіпвипр і51 еіпе Мепее А еіпе Тейтепре 4ег Мепре В? 


во Біпе Мепее А ізі еіпе Тейтепре 4ег Мепее В, мепп аПе Еіетеп(е ай 
А аџсһћ Еіетепіе уоп В ѕіпа. 


ВергіЙе ац5 дег Мепеепіебге 


Мап Капп Яіеѕеп 5аїх аџсһ ГоівепдегтаВеп Ёогтиіегеп: М/епп Ғіг аПе Біе- 
тепіе х аџѕ А 211, даб х ЕІетепі аи В і5і, 50 151 А еіпе Теіїтепее уоп В. 
Піевеп ба12 Капп тап ті НШе уоп ЅутЫоІеп ѕсһгеібеп: 


а Ейг Копаійопа!ѕаќхе дег Ғогт ,„Мепп А,, 50 Н," Вепіш?і тап (ав 
бутһо1,,Ні з Но". 
Ейг деп ѕргасћісһеп Ацѕігиск ,,Ейг аПе Еістепіе х ан А вій, Чай ..." 
Бепші?2і тап Чаз5 ЅутЫо] ,Ух є А: 5 


Рег обіве 5а12 егһа пип Коірепде Богт: 
(Ухе А:хеВ)-> АСВ. 


Веігасһћеп Ѕіе Ше Мепвеп Му ипа М4! 151 М, еіпе Тейтепве уоп М? Меіп, 
Ма іі Кейпе Тейтепве уоп Мз , Фепп пісі Ёйг ае Еіетепіе хан М. вії, Чай х 
ав Му ізі. Мап 8сбгеїбі: М. Ф Му ипа ~Ухе Ма: х є Мз. 2ит Весізрісі іе 
9 є М4, аһег9 151 Кеіп Еїстепі ап Мз. Мап 8сігеїбі: 94 М,. Сі ев апсһ ип- 
епШісһе ТеШтпепвеп ег Мепре М? Ја, 2. В. віпа М, = (0; 2; 4; 6; ...; 2п; ...) 
ша № = {1; 3; 5;...; 2п 1; ...) шпепйісһе Тейтепвеп дег Мепге М. "Ріє 
аһ Зп із: Міг аПе п є М еіпе вегаде 7абі. (Уп є М: 2л є М,). Епівргесһепд іѕі 
Зп + 1 еіпе ипеегаде 2аһ!. 
и Діє Мепве У, дег вегайеп ХаҺеп ипа Фе Мелде М, 4ег ипеегадеп Хаћеп 
ѕіпа ипепаїісбе Тейтепвеп дег Мепре М. 
Веїгасііеп Ѕіе іе Мепреп М; ипа М6! 15 М; еіпе Тейтепве 4ег Мепве Мо? 
Ја, депп Піг аПе Еіетепіє х апв М; вій, Чай х ацѕ М6 ізі. Ухе Мо: хе М6; 
аіѕо М: = М6. 
Үе М; = М, ізі, боїві М: Є Ме ила М, С М,. 


АПретеіп ейі: 


ро Ейг једе Мепве А в, дав А Тейтепре уоп А іі. 
УА:АСА. . 


Векгасітеп біе пип Ше Мепвеп М. ипа М;! Діє Мепре Ма һеіђі есһќе Тейтепре 
дег Мепре №. Мап ѕсһгеіЫ: М, Є М. Мап Певі: Ма і5і еіпе есһіе Тейтепре 
уоп М. 

Ма = М;, мей М, = М; ізі ипа мей ев Чаз Еһепепі 7 ацѕ М; вібі, ѕо дав 
7% Ма 15. ; 


АПуетеїп рій: 


р У/епп А еіпе Теійтепре уоп В ізі ипа мепп ев піпдезіепе сіп Еіетепі х 
аи В вібі, 50 даб х Кеіп ЕІетепі ай А іі, ізі А еіпе есһќе Тейтепре 
уоп В. 


Ейг деп 5ргасбіїспеп Аизігиск ,,Еѕ вібі тіпаеѕіепѕ еіп Еіетепі х аця А, 50 
чаї ..." Бепш2і тап Ч4аз ЅутЫо! ,,Зх є А: .:.“. Аш егдет Бепш?і тап Ѓйг ,„џпа“ 
даѕ ЅутЫої ,,л“. ЮеѕћаІЬ Капп тап Кіїггег ѕсһгеіБеп: 


(АС ВлЗхеВ:хФА)-А<В. 
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Мепееп 1. 


МУсиеге ВеіѕріеІе Ёйг есііє Теійтепееп ѕіпа: 
М, = Му ша М, = Мо. 


1.3. Орегайопеп тії Мепреп 


Мап Капп аи деп Мепвеп М; ипа М; еіпе пеце Мепее Біїдеп, је Уегеіпіршірз- 
тепре уоп М; ипа Му. Мап веһгеім Чаїйг: М Му. 


М; “Му = {4; 5; 6; 7; 8; 9; 10} 


, 


1ІІретеіп вй: 


| ь Піе Уегеіпівипеѕтепве дег Мепееп А ипа В Безіебі ацз аПеп Еістеп- 
| (еп, Ше ЕІетеп уоп А ойег ЕІетепі уоп В ѕіпа. 


Мап Бепиќ2і їйг ,,одег“ даѕ Ѕутбо! ,,у“. бевһа!Һ Капп тап Кіггег ѕсһгеіБеп: 
УхеА“В:хеАухеВ. 
Гісзеп 2иѕаттепһап= Капп тап ргарһівсһ ашгсһ геі Мепвепдіаргаттпе Чаг- 


а 


АБЬ. 1.1. Уегеіпірипрѕтепре 2меіег Мепреп 


Мап егКеппі ат 2. Мепвепііавгатт Фе та(һета(ізсһе Вейеціипр дез Могіеѕ 
„оаег“. 
„хе А ойег хє В“ ії маһг Ѓіг: 


1. хє4 па хеВ 
2.ХхЖА ша хеВ 
3.хеА ша хеВ 


ІІретеіп вій: 
І „Н, ойег Н“ іі уаһг, ууепп тіпаеѕіепѕ еіпе 4ег Аиѕѕареп манг 151. 


ПсасМеп Ѕіе Беѕопӣегѕ, Чай ,,Н, ойег А,“ апеһ маһг ізі, мепп А, мабг ізі ипа 
мепп Н; маһг 151. 

Мап Капп аисћ пасһ деп ретеіпѕатеп ЕІетепќеп уоп М; ила М; Їтавеп, Ріеѕе 
ГІстепіе Баеп апсһ еіпе Мепге. Ев і5і Ше Ригсһѕсһпібѕгтпепве дег Мепреп М, 
чипа Мз. Мап всһгеім даѓйг М ~ Му = 17; 8). 


2 0. котріех Мабһешайк 17, 


ВевгіНе аив дег Мепгепіеһге 


АПветеїп ейі: 


ь Ріе Оигсһѕсһпііѕтепве уоп А ила В Безіебі аи аПеп ЕІетепќеп, Фе 


ЕІетепі уоп 4 опа Біетепі уор В ѕіпа. У | 


Мі 


1 апдегеп М/огіеп: Мепп хє А г В, 50 ізі хе А шпа хє В. 


УҮхеАхВ:хеАлхеВ. 


Веігасінеп Ѕіе Фе Мепвеп Ма шпі М! Ріе Оигсћѕсћпііѕтепве уоп М4 опа 
М; ізі еіпе Мепре, Фе аиѕ Кеіпет Еістепі Безіебі. Ріеѕе Мепве ҺһеіВі же Іееге 
Мепве. Мап Бепші?і Ёіг ѕіе 4ав ЅутБо! ,,04. 


АПветеіп вій: 


Веасһееп Ѕіе: {0} + Й. 


ме Іееге Мепве ізі сіпе ТеШпепре уоп јейег Мепве А. 
Ү4:0 Є А. 


Тейе Мепге А Баг аїѕо тіпдезепв геї Тейтепвеп: е Мепее А 5еїб5і ипа «іе 


Ісе 


те Мепре. Піеве Беі4еп Мепвеп пеппі тап ацсћ Ше геірѓаіеп Тейтпепвеп дег 


“Мепге А. 
Мап Капп посі «іе Ріегепзтепве уоп 2меі Мепвеп А апа В Ы!аеп. Мап 
өсһгеім даѓіг: А \ В. Мап Певі: ,,іе ЫіНегеп тепре уоп А опа В“. 


ьо Ріе ПіНегеп телре 4 \ В Беѕ(еһе ацѕ аПеп ЕІетепќеп, іе Еіетепі 
уоп А шипа Кеіп Еіетепі уоп В ѕіпа. 


Ве 


0 
к 


м 


ма 
оо 


оооло олр ом 


хЕА\В» хєеАлхёВ. 
УхеА|В:хеАлхеВ. 


ізріеіе: 


ММ, = 10086 МОЛ Ми = 455,6) Ма Ма = 0. 


фипвеп опа АџѓваБеп 
опіго! тареп : ! 


„ Мівміві Еіетепіе Һа іе Мепве В = (6; 7; 8; 9)? 

. Ацз міеуісі Біетепіеп Беѕѓеһё Ше Мепре В? 

- Магит іі р = {8; 9; 10) еіпе елШісһе Мепве? 

Тег уусісһег Вейіпвипе ѕіпа 2еі Мепвеп вІеісћ? 

Має Гйг еіпе Мепее ізі 4іе Мепве ег паќйгіісћеп Табіеп? 

. Хуа їйг ?аМеп ѕіпа Ше Біетепіе 4ег Мепвеп В ипа 0? 

1 Хиег уусісһег Ведіпвипе із іе Мепее С сіпе Тейтепве дег Мепве Н? 
. Капп еіпе ипепісһе Мепве еіпе ипепа!ісће Тейтепве рбабеп? 

. Капп еіпе епШісһе Мепве еіпе ипепШісһе ТеШшпепве Бабеп? 

. М/іе Пе5і тап йел Аџѕагиск Х з» У? 


. Мепреп 1. 


11. Міе іеѕ тап ,,Ух є А: ..." цпф,,-Ух є В: ...19 
12. Мав Гіт Хабіеп ѕіпа 2л ила 2л + 1, мепп п є М іі? 


13 Олег угеісһег Ведіпвипа ізі Же Мепре С еіпе еслге Тейтепре дег Мепве Н? 
14. Міе Пеѕі тап ,3хе В: ..." ипа ,,-Зх є К: ...“? 4 
15. Ме 151 Ше Уегеіпірипеѕтепве К Р 4ег Мепвеп Кипа Р егкійгі? 

16. Опќег меїспеп 3 Вейіприпееп і „хє А у х Є В" ууаһг? І 

17. іе ізі Ше Әшгсһвсһпійі8тепве М ~ М дег Мелвеп М ила М егкідгі? 

18. УУав уегѕќеһё тап ипќег дег Іеегеп Мепве? ! і 

19. М/сіспе Ігіміаїеп Тейтепвел һай )еде Мепре М? 


20. Аиѕ меісһеп Еіетепіеп Безіебі Ше Дійегепатепое М | М дег Мепвеп М 
опа №? 


21. Міе езі тап „КСА У К\А = 0“? 


Лиїрабеп 


1. КЛетепі ши Мепре 
1.1. Г.езеп Ѕіе! 
аєеМ опа Б, сем 
в-а і5с еіп Еіетепі ап М, ипа Б ила с ѕіпа Кеїпе Біетепіе ап М. 
һеМипір, 46 № 
а, Б, сФМ№, ађегує М 
т,пеМипір, 4єМ 
"Ф Капа гет 


1.2. МУїг БаБеп Ше Мепреп С = (4; 5; 6; 7; 8} ша Е = (7; 8; 9; 10). УУав 
Кӧппеп біе йБег Фе пакіїгіїспеп ?аҺ!еп 4, 5, 7, 9, 6, 8, 10, 3 завеп? 
в- 4є С, абег 4Є Е. Зе 


2. І.евеп Ѕіе! 
А = {2;3; 4} 
ь- Мепве А вІеісһ Мепве ег Е!етелге 2, 3, 4. 
В = (1; 7; 12; 20) 
С = ху у; 2) 
= (4; 5; 6; 7) 


с 
І 


3. еп”ісһ уіеіе - пеп іс уісіе 
Себеп біе 2меі Апіууогќеп! 
М з Зола. 
»- Піс Мепре М Һа ипепаїісі уіеје Біетепієе. 
ь- Пе Мепге М Безіебі аи ипепаїісћ уісіеп Еіетепіеп. 


№. = 41; 3; 55.5 Зп 1...3 
К = {1;4;9} 

О = АО анау 
Т ; 


(п?, Пев: п Һосһ 2) 


ВенгіНе аив ег Мепвепіеһге Р Мепвеп 1. 


4. Ғійг аПе ... ь- Піе Мепге В іі еіпе есһіе Тейтепре ег Мепге А. 
4.1. Т.евеп біе! 
УхеМлхем А о = ІІ 
в- Ейг аПе Еіетепіе х аи М, 8110, Чаї) х еіп ЕЇетепі ай М іі. М-4:2) 
; Т = (1:226) 
Ухе М,:хеМ Есе (07152035 
ухеМ,:х є М, 
Ме є №: (9 ФМ, л8 є М) 
-«УхеМ'хє М, 9. Відеп Ѕіе 20 Пеп ререБепеп Мепвеп е Уегеіпівипеѕтепре, іе Ригсћ- 
~Ухє №: хє М, ѕсһпіѕтепве ипа Фе Дійегепгтепееп! 
4.2. Ғйг іебе(п,8) ... А = {1;2;3;4} В = {5; 6; 7} 
Іеѕеп Ѕіе! в 44 В = {1; 2; 3; 4; 5; 6; 7} А-В = 0 
і АҮВ - (1; 2;3;4) В\А = {5;6; 7) 
ух є М х є М 
ь- Ейг јейеѕ ЕІетепі х аиѕ М, 016, Чай х еіп ЕІетеп аи М іі. П 6 у А: М = {3; 4; 8) 
С қ КЕР” ат 2. К == ЧИО 5 = {4; 5; 6 
Уегу/елдеп Ѕіе е вІеісһеп ВеіѕріеІе міе іп Обипе 4.1.! ре З З та 5. 2: а 
4.3. ЅіеПеп Ѕіе іе Аиѕѕавеп аи 4.1. іп Мепвепііавгаттеп йаг! 4. К 152% 8. 425) Із = 18240 
С (4; 5; 6; 7; 8) Е = {7; 8; 9; 10) 
5. Үүепп ..., 80... 6. Веігасћеп Ѕіе Гіг Фе Мепреп Сипа Е іе Бістепіе 4, 5, 7 ипа 9! 
Геѕеп Ѕіе! в» 4ДеС-Е 4ҰС-Е 4еС\Е, 4#Е\С 


(АСЕВАВСЕС)-А-<С 
в- УУепп А еіпе Тейтепве уоп В іѕё апа мепп В еіпе Тейпепре уоп С іі, 


5 Ў 10. 5сһгеіһеп Ѕіе Ше Гоївепаеп Аиздтйске іп М/огіеп, ипа 2еісһпеп Ѕіе іе 
50 ів6 А еіпе Теії тепке уоп С. 


Мепвепііаргатте! 


(хеблбек)-хек ; РгіГеп Ѕіе Фе Маһгһеі дег Аиѕѕавеп! 
(хеКлх%85) о (х#К е 5) ю 4 В = 0 > «іхеА:хеВ (марг) 
(хе4 У В) э (хє4у хє В) М/епп «іе Оигсһѕсһпі{ѕтепве уоп А опа В е Іееге Мепре 151, 50 еіЫ ев 
кек -(Ухе К: хе К) Кеіп Еіетепі х ан А, во Чай х еіп Еіетепі аџѕ В іі. (маг) 
в (Үхє А:хеВ)>ЛА<В (Гаїзсь) 
6. Ев рім тіпйеѕќепѕ еіп ..., 50 ав... А Мепп біг ае Еіетепіе х ап А вії, Чай х еіп Біетепі ацѕ В іі, 50 ізі А 
Төкен е еіпе есііе Тейтпепре уоп В. (Га!всһ) 
Зеу хел: АСВ ”АгВ-А 
в- Е вібі тіпаеѕіепѕ еіп Еїетепі х апв М, 50 дай х еіп Еіетепі аиѕ М, 154. 2.(Ух:хеАлхеВ)- А-В 
З 3.хеА“В -хеАухеВ 
Баса, 4 АСВ ААВ = 0 
зге М,:1єМ Е 5. АУВ= 0 эА=0лВ = 0 
калу Вам бловев 5 Ухе4: хев 
7. АУВ+ #0 з А+ 0лВ +0 
7. Ѕисћеп біе іт Техі Пе ?иваптепвевеі еп ЅиЫѕќапііуе тії дет Сгипауогі ДЕВ -(Ухе А:хеВлЗхеВ:х%4) 
„Мепве“! 9.хеВ“А -(хеВлхҰФА)у(хҰВлхе4) 
10.4 = 0 э ~Зхє 4 
К П.А = В э (ухе А:хеВлУхеВ: хе А) 
8. Тейтпепге - есһќе Тейтепре 12: ДВ В ТІ ТЕСТА А 
Уегеїсісреп Ѕіе е Беідеп Мепееп! З ІЗ. ик нам злувед 
А = {1;2;3;4} В 23) 14. А18 = А э В = 0 і 


20 


ВергіНе ац5 4ег Мепвепіеһге 


11. Мепп Же Ашввареп дег ОБипе 10. Ғаїѕсһ ѕіпӣ, Коггівієгеп Ѕіе Фе гесһеп 
бейеп дег Аиѕѕареп, 50 даб маһге Аиѕѕавеп епіѕіеһеп! 

в- (Ухе 4: хєВ) » 4А < В (ҒаІѕсһ) 

(Ухе 4: хєВ) - А = В (мабг) 


12. Ше Ведешіипе 4ев УУогієз ,,одег" іп дег МайһетайК 
А = {0; 1; 2;3} В = {2;3;4; 5; 6) 
15: 4ег Аџѕгиск марг? 


з 164 ойег 1еВ 
164 ойег 1 є В іѕі маһг, мей 1 є А іі. 


1.0е А ойег 0єВ 6.044 ойег 0%В 
2.5е А ойег 5еВ 7.5 ФА ойг 5%В 
2.7е А ойег 7еВ 8.7 ФА ойег 7еВ 
4.2е6 А ойег 2еВ 9.2#А ойег 2еВ 
5.3є4 ойг ЗеВ 10.3#4 ойе 3%В 
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ВесгіНе опа 58іге ай дег 
Сеотеїтіе 


2. СтипабевгіНе дег Сеотеїгіе 


211. Стипабєигеп 


Піе Сеотеќгіе 158 еіп Теїіїгебієї 4ег Маіћетаќік. Ѕіе Безспайієї ѕісһ тії Біреп- 
зсһайеп шипа ререпзейіреп Вегіеһипвеп уоп РипКітепееп: 


я Ууіг БекгасНіеп еіпіве Рипкітепреп: 


зано (Іс солан” 3 
0 
ү 
ЙІ 
Г) А 8 А 


АБЬ. 2.1. Рипкітепреп 


Глеѕе Рипкитепееп Бегеісһпей тап аз Бівигеп. Ріе Сегадеп, «іе Ѕігаһћеп ипа 
е БігесКеп ѕіпа Ііпеаге Еівигеп. УУілКе! ипаі Югеіеске реһбгеп ғи деп ебепеп 
Гіршгеп. 

Гег М/ітіеі ізі еіпе гаштіісһе. Рівиг. Юіе еіпѓасһѕќіеп Біригеп ѕіпа еіп Рипкі Р, 
есте Сегаде 2 ипа еіпе ЕБепе Е. 

Мап Беғеісһпеѓ Рипкі, Сегайе шип ЕБепе аїѕ Сгипійригеп ег Сеотеїгіе. 


2.2. Стипдгеіайопеп 


/мізсбпеп деп Еівигеп Безіеһеп Веіакіопеп (Вегіеһипреп). М/іг Беігасһћер 2. В. 
етеп РипКі Р опа еіпе Сегайе є. 


1 


У 


АБ. 2.2. Кејайоп 2уізсһеп Рипкі ипа Сегаде 


Вевгійе ипа 544ге аи 4ег Сеотеігіе 


ХҮеісһе Веіабіоп Беѕіеһ 2ууізсһеп Р ила 2? 

Илік ѕіеПеп јеѕі: Рев 

Мап зарі іп дег Ѕрғасһе дек Сеотеїгіє: 
Рег Рипкі Р ері аш дег Сегайеп є. 


?мізсһеп Р ила є Безеһі аїзо е КеІайоп ,,...Певі ац ...“. 
Піе Веіабіоп ,,... Пері аи...“ веһдгі ги еп СгипагеІаќіопеп. 


Іп дег Гоірепдеп Оегѕісһі бпдеп Ѕіе АпваБеп йБег Ше Ғогтиііегипр уоп Сгипа- 
г тејайопеп. 


> іп Бутбоіеп іп Могіеп 
Рер Р ері аи 2 
В 9 єзР 2 већ дигсб Р 
РеЕ Р іевё іп Є 
ЕәР Е вені бигеһ Р | 
“СЕ є Перііп Е 
ЕОР Е ребрі дигеһ я 
| 
| 
А 2 А Рє АВ Р ере 2муїбспеп | 
А 8 9 Аша В | 
АВ і5 Же Мепре аПег РипК(е (А, В, Рев) 
тугібсһеп А опа В 


ТаБеПе 2.1. СтипагеЈа(іопеп 


рғасШісће Киғг/огтеп: 
Р айі є; я Фигсп Р; Ріп Е; Е йшсҺ Р; 
є іп Е; Е аше 2; Р 2у/ізсһеп А шипа В 
Веастеп іе: 
Біп РипКі Р ізі еіп Еіетепі еіпег Сегадеп я. М Й 
Юеѕћа1Ы всһгейм тап Р е 2. Еіпе Сегайе ізі еіпе есіме Тейтепре еіпег Ебепе Е. 
Тевһа1Ь ѕсһтеіЫ тап е С Е. 


ьо Огипійвигеп ипа Стгипдгеіайопеп 7мізсбеп Біригеп віпа Сгипа- 
БеєгійТе дег Сеотеігіе. 


Піе Сгипабевгіве еіпег Тһеогіе 4ейліегі тап пісһі. 
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Стипабевгіїйе дег Сеотеігіе 25 


(Оъипвеп ила АџѓваБеп 


Копіто тареп 


М/отії Беѕсһаѓиірї вісһ іе Сеотеїгіе? 

Меппеп біе еіпіве Ғіршгеп! 

Уүсісһе Еівигеп ѕіпа Стипабвигеп дег Сеотеігіе? 

Лиѕ меїсреп геї Ііпеагеп Біршгеп Везіеһі еіп Әгеіеск АВС? 


. Міе Беїбеп й ипа К уоп 5 (й, А)? 


Хуе һеЙ М дег РипКі А уоп < ВАС? 

УҮсісһе Ііпеагеп Еісигеп Кеппеп біе? 

УУав Гйг Еівигеп ѕіпа УУіпКе! ипа Югеіеске? 

М/а5 Піг еіпе Кіршг іі еіп УҮйгГе!? 

М/еіспе 2ууүсі Агіеп уоп СбтипаВертіНеп ѕіпа Гіг Фе Сеотпеігіе місріїв? 
Уүсісһе Веїатіоп Безіеһі 2ууізсһеп геї уегѕсһіейепеп РипКкеп, (іе аш? еіпег 
Сегадеп іевеп? 


. Міе пеппі тап Веїабіопеп, Ше пісһі дебпіегі мегдеп? 


чиїрабеп 


ы 


3: 


Бегеїсіпеп А а15 4 


Веасһеп Ѕіе еп гіспіїдеп Сеһгаисһ де5 Беѕііттіќеп ойег ипВевііттіеп 
Аг(іке15! 


РипКі А ӣеѕ Югеіескѕ АВС 
»- Мап Бегеісіпеї йеп Рипк( А 4е Югеіескѕ АВС а!5 еіпеп Ескрипкі. 


Рипкі А дег 5ігеске АВ 

Бігеске АВ 4ев Әгеіескв АВС 

РипКі В ӣеѕ М/іпКеїз х АВС" 

ЅігаҺ А 4ев М/іпКеїз з (п, А) 

Зігеске АВ (ев М/йгісіз тії деп Ескрипкіеп А ипа В 
РипКі А дег Кате АВ еіпеѕ М/йгісіз 


. еѕеп 5іє! 


єр, 
»- бег РипКі А Пері аш деп Сегайеп є ипа Й. 


7.ЕэвлЛЕэЭР 
8. х(ЬЮСЕ 


ЅсһгеіБеп Ѕіе діє Аиѕігіске дег Обипа 2 іп Могіеп! 


ВергіНе опа 5йіге аив дег Сеотеїгіє 


4. ЅсһгеіБеп біе Ғоірепде Аиѕѕавеп тії Нійе уоп бутһо1еп! 
1. бег Рипкі 5 Пері аш деп Сегадеп є ипа А. 
Аптегкипе: Ріе Сетайеп я ип й ѕіпаі уегѕсһіейепе Сегадеп, Іп ?еісһеп: е + Й 
2. Ріе Сегайе г већі Фигсһ Фе РипК(е А ила С. 


3. Ріе 5ігеске ВД Пері аш ег Сегайеп А. 
4. Рег Рипкі 5 Шері 2ууібсһеп деп Рипкќеп А ила С шипа 2умізсреп йеп Рипк- 
їеп Випа Р. 


5. Рів Ѕігеске ВС ері аш дет Уіегеск АВСР. 
5.?еісһпеп біе тії Не дег Аиѕѕарер 4.1. Бі 4.5. еіпе Ғіршг! 


6. Ейг аПе РипКіе Р еіпеѕ Ѕігаћі 5 тії дет Апѓапеѕрипке А ипа еіпет Рипкі 
Вєѕ тії В + А ві Гоідепде Ациѕѕаре: 
Р + А, В > (РєАВу Вє АР) 
6.1. Еогтиіегеп Ѕіе діеѕе Аиѕѕаре іп У/огіеп! 
6.2. Уегапѕсһашісһеп Ѕіе діеѕе А иѕѕаре 4шгсһ еіпе Хеісһпипе! 


7. Веќігасћќеп 51е Іоірепде ?еісһпилв! 


б 
АБ. 2.3. 


Уүсісһе КеЈа(іопеп Беѕіеһеп. 2ууізсһеп йеп апвевебепеп Еівигеп? 
Еогтиііегеп біе іе Апіуогі ті М/огіеп ипа тії ЅутБоіеп! 


5,2, ћ 
в- Дег РипКі 5 Пері аш йеп Сегадеп ғ ипа Й. 
бег,й 
15,6 3.һ, А, В О АТ 
2. 8р, в 4. АР, АР5 6. р; 58С 


8. Гезеп Ѕіе деп Техі, ипа Беапіуогіеп біе Ше Егавеп 2шп "Гехі! 


"Югеіеск ипі Югеіескѕ@асће 


ММіг Беќгасһеп іп еіпег Ебепе Е еіп Югеіеск АВС ила 7меі уегѕсһіейепе 
Рипкіе Рипа О. Р іеві ай дет Югеіеск АВС, абег О ізі Кеїп Рипкі еѕ Огеі- 
ескѕ АВС. О Пері іппегћа!Ы 4ев Огеіескѕ. О іі еіп іппегег Рипкі дез Огеіескѕ 
АВС. Ріє Мепве аПег іппегеп РипК(е дез Югеіескѕ Бегеісһпей тап тії 
(АВС). Ріе Рипкітепре (АВС) ћеіВі 4а Іппеге уоп АВС. Піе Уегеіпівипеѕ- 
тепре уоп АВС тії ѕеіпет Іппегеп (АВС) Бегеісһпес тап а!5 Югеіескѕћасһе 


АВС. 
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Юейћпіііопеп уоп Обіекієп 3. 


АБЫ. 2.4. 


Мап йейпіекі: АВС = г АВС о (АВС) 
Мап ѕав1: Дів ӘгейескеЙасһе АВС ізі пасһ Оейпібіоп Ше Уегеіпівипвѕтепре 
уоп еіпет Әгеіеск АВС опа ѕеіпет Іппегеп (АВС). 

аз Огеіеск АВС Бегеісћпе тап аз Капа дег Югеіескѕдасће АВС. Іп дег 
лісісбеп Меіѕе іе Бейт ЮОгеіеск Капп тап айсб Йіг апдеге Бівигеп еіпе 
Рійспе дебпіегеп. 


гареп хат Техі 

1. УУав Бедецієї АВС? 

2. М аз Бедешеі (АВС)? 

у, М/еіспе Ведеціипе Бас АВС Гіг АВС? 

4. Міе Фейпіегі тап АВС? 

5. М/іе ҺеіВ Ше Гоірепде Аиѕѕаве іп М/огіеп? 


УРЕ АВС: Ре АВС у Рє (АВС) 


6. Маѕ егћаК тап, мепп тап іе Дійегепатепее уоп АВС апа (АВС) Ы1аеѓ? 
7. Міе пеппі тап еіпеп Рипкі Р є (АВС)? 

8. Міе 4ейпіегі тап (іе ЕійсБе еіпеѕ Уіегескв АВСР? 

(а) 5сһгеіһеп Ѕіе Фе рейпійоп а] Сісісһиле! 

(5) Еогтиіегеп Ѕіе Ше Дейпійоп іп Могіеп! 


3. рейпібопеп уоп ОбіеКіеп 


5.1. ребпіпопзагівп 


ми Ніе уоп Сгипабергіеп Капп тап реотлеігізсһе Вевгіїїе дейпіегеп. 

Неізріеі: 

а Біпе 5ігеске АВ ізі сіпе РипКітепее, (іе аи тмеі үегѕсһіейепеп Рипкќеп 
А опа В ипа аПеп Рипкќеп 2у/ізсһеп А ила В Безіебі. 


Мап Чейпіегі веотеїгізсбе ВергіНе айсһ ті Нійе уоп Сгипабергіеп ипа өсһоп 
Әейпіег(еп Везвгійеп. 
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ВергіНе ила 54і7е ац5 дег Сеотеігіе 


Веізрісі:” 

ш Біп Огеіеск АВС ісі еіпе РипКітепге, «іе ай деп Ѕігескеп АВ, ВС шпа 
СА Безеһі. 
А, В апа С Пеєеп пісһ( аш еіпег Сегадеп. 

АПветеіп тій: 


ш Мап 4ейпіегі тії НШе уоп Стипабеєгійеп одег тії СтипаБеєтійеп ипа 
Бегей дебпіегіеп ВергіНеп ууейеге Веєвгіїйе. 


Сгипабеєгійе --------з» Вевгійе 
Гейбпігіоп 


бейпііоп 


1 
ВергіНе 


Бевһа1Һ ѕіпа Кеппіпіззе йбег Рребпійопеп Беѕопӣегѕ місія, 
Мап дебпіегі Обіекіе, Ке!абіопеп 2у/ізсһеп деп Обіекіеп ипа Ејівепѕсһаҝйеп дег 
Обіекіе. 


Муїг Кӛппеп даһег Гоївепде Оейпііопѕагіеп шп/егвсһеідеп: 


1. рейпійопеп уоп Обіекіеп 
2. рейпіцопеп уоп Ке!а(іопеп 
3. рейпійопеп уоп Еірепѕсһаќеп 


3.2. Аиаи пла РҒогтиіегипе дег Оећпійопеп 
уоп Обіекіеп 


Ти деп Обіекіеп дег Сеотеїгіе веһӧгеп Фе Біригеп. Ұісһііве Еівигеп ѕіпа 2. В. 
іе Уіегеске. 2иг Мепве дег УіегесКе веһћӧгеп е Тгаре?е. 


р с 


А 8 
АББ. 3.1. Ттаре2 


Газ Уіегеск АВСР іі еіп Тгарех. Діє бейе АВ 151 рагае! тиг бейе РС. Іп 
Теісһеп: АВ | ОС 

Реп Аийібай опа діє зргасбіїспе Ғогтшіегипе ег Оећпібіопеп уоп Обіекіеп 
ууоПеп міг ат Веіѕріе! 4ег Оебпійоп 4ев Тгаре2ев Кеппепіегпеп. 
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Пейпішопеп уоп Обіекіеп З 


к Пе: Еіп Тгарех 151 еіп Уіегеск, Ча5 еіп Рааг рагаПе!ег бейеп һа1. 
1 І І Д 1 


А О(А) Е(4) 


Миїбаи дег Рейпіцоп: 

Пле Оейпійоп еіпеѕ ОБјекіеѕ А Безіеһі аи геі Тейеп. 
н А: Обіекі, даѕ дебпіегі уіга. 

5 міга даѕ Тгаре2 йећпіегі. 

" ОҚА): еіп Обегіеєгіїї ги А 


іп Обегбеягіїї хит Тгаре? 11 Чаз5 Уіегеск, Фепп јейеѕ Тгарех іѕї апсһ еіп Міег- 
еск 

Піе Мепве Мт, аПег Ттареге 151 еіпе есе ТеШтепве дег Мепре Му аПег Уіег- 
еске. 

Мап зар! аисћ: Му іі еіпе есһіе Обегтепде ги Мт,. 

Гах федешет: бег ВергіН УіегесК 15 еіп Обегбеєгіїї гит Везгіїї Тгарел. 


- Е,.(А): еіпе сһагаК(егіз(ізсһе Еівепѕсһаѓ уоп А Вегірісһ О(4) 


Гле Бівепѕсһаѓ „еіп Рааг рагаПеІег бейеп“ іі іп 4ег Мепве дег Уіегеске Їйг 
аПе Ттареге сһагаКіегіѕ(іѕсһ. Мап Вегеісһпес йеѕһа1Ы аіеѕе ЕірепсһаН а1ѕ сһагак- 
(егізіізсһе Еівепѕсһаѓг 4е Тгарегев Бегііріісһ без Обегбергіеѕ Уіегеск. 


Гогтийекипя дек Пеуіпйіоп: 


(1) ті Кеізйіубаі2 


А 151 О(А), а Еа) > 
І | І | 


Нашрі5а12. Кеіайіува(?. 


Псастеп іе: Оаѕ Веіайургопотеп іт Кејаііуѕаїх Бегіебі ѕісһ аш О(А). 
Меізріеі: ... сіп Уіегеск, йаѕ ... 


(02)  обпе КейаНіуба (2. 
Кіп Тгаре2 іі еіп Уіегеск тії еіпет Рааг рагаПе!ег бейеп. 


А 16 О(А) ті ЕА). 
І | 


Нашріва(2 


Хасһ Тоірепде Еогтшіегипвеп тії ипа оһпе Ке!ай1уа42 ѕіпа Біг Оебпійопеп 
уоп ОбіекбевгіНеп гурізср. 


даз еіп Рааг рагаПејег 


(Әтіег еіпет Тгарех уегзіеһ( тап | еіп Уіегеск сна Нан 
ті еіпет Рааг рагаПеіег 
бейеп. 
А 0(4) Е.(4) 


Вергіе ипа 5847е айв дег беотеігіе 


ҺеіВг 

Яаѕ еіп Рааг рагаПејег 

бейеп Баї пеппі тап 

іп Уі З Тгаре?. 
Іішеүлекеек тії еіпет Рааг рагаї- ре 

Іеіег бейеп Бегеісһлес 

тап 215 
ОА) Е.А) А 


Е Мап егһа Фе Рейпііоп еіпеѕ Обіекіе5 А іп 2учеі Ѕсһгійеп. 
1. 5сһгін: Мап віЫ Ше агеі Тейе дег Рейпіііоп ап. ав ѕіпа А, О(А) 
опа Е.(А). 
2. беһгін: Мап Гогтиіегі іе Оебпійоп. 


Веіѕріе1: 
міг ууоПеп ӣаѕ РагаПеіоргатт йейпіегеп. 
В С 
АВ | БС 
А 8 Ар | ВС 


АБ. 3.2. РагаПеіовгатт 


Тейе Чек Пеуіпійоп: 
А: еіп РагаПеіовгатт 
О(А): еіп Уіегеск 
Е, (4): 7меі Рааге рагаПе!ег бейеп 


Еоғтшіеғипа дег Реўпііоп: 


ь реб: Біп РагаПеіовгатат іі еіп Уіегеск, 4ав 2меі Рааге рагаПе!ег 
бейеп Бак. 


МУепп еіп МісгесК 2ууеі Рааге рагаїїсіег бейеп Баг, 4апп Ве 24 ез паќйгіісһ апсһ 
сіп Рааг рагаПе!ег бейеп. 
Пав Бейешеі: 


Јейеѕ РагаПеіовгатт із апсһ еіп Тгарех. 
Піе Мепее Мр, аПег РагаПеіовгатте 154 еіпе есһћіе Тейтепве дег Мепве 


Му, аПег Ттаре?е. 
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Рећпібіопеп уоп Обіекіеп 3. 


3.3. РагаПеіовгаттагѓеп 


Аис ЃоІвепае УіегесКе ѕіпа РагаПеіоргатте. 


АБЫ. 3.3. РагаПеіовгатт 


Кесһеске, Кһотбеп ипа Оџайгаќе Беѕіілеп гмеі Рааге рагаПеіег бейеп ип 
мпа аеѕћа1ь РагаПеіовгатте. 

Іп сіпег ТаБеПе ууоПеп міг сһагаК‹егіѕ(іѕсһе Еірепвсһаһеп іеѕег РагаПеіоргатт- 
апеп х2иѕаттепѕќеПеп. Дабеї Бепшігеп уіг йеп Вергії РагаПеіовгатт а15 Обег- 
Берги. 


» РагаПејовгаттаг(еп 


А ОСА) Е.А) 


Кесііеск | Рагайеіовгагаті еіп гесһег М/іпКеї 
(4 тесіе М/іпкеї) 


Вһотбив РагаПеіовгатт еіп Рааг рІеісһ Іапрег Бепасһагќег 
бейеп 
(4 сісісһ Іапве бейеп) 


Озадға( Рагаїйеїовгатт еіп гесһ(ег М/іпКе! 
апа 
еіп Рааг ріеісһ Іапрег Бепасібагіег 
бейеп 
(4 вІеісһ Іапве бейеп) 


ГаБеПе 3.1. РагаПеіовгаттагіеп 


Веі дег Апраһе ег сһагаКќегіѕііѕсһеп Бівепѕсһайеп (дег РагаПеіовгаттагіеп 
һаһеп міг Бегіскѕісһііві, Чай Гоївепде Аиѕѕареп реПеп: 


М/епп еіп УУіпКеі еіпеѕ РагаПеіовгаттѕ еіп гесһіег У/іпКе! іі, 4апп ѕіпа 
аПе УУїпКе! деѕ РагаПеІоргапатѕ гесНіє УУіпКе!. 

М/епп 7меі БепасһБагіе бейеп еіпеѕ РагаПеіоргатгтѕ рјеісһћ Іапе ѕіпа, 
дапр ѕіпа аПе бейеп 4ев РагаПеіовгаттѕ бісісһ Іапе. 


ҮУіг ҺаБеп Ше сһагаКіегіѕііѕсһеп Бівепѕсһаќеп ег Рагаеіоргаттагіеп Бегір- 
Пер деѕ ОБегБергіїеѕ РагаПеіовгатт 50 апререВеп, 4а Гоірепде Еогдегипреп 
ег мегдеп: 


и Еіпе Юебпійоп тцб аПе Апзабеп епіһаКеп, Фе пођуепаіе ѕіпа. 
Еіпе Ребпібіоп зой Кеіпе АпваБеп епібайеп, е пісћ поімепаір ѕіла. 


ВергіНе ила 5842е ац5 ег Сеотеїгіе 


Зо ізі ев 2. В. Беі дег Юейпііоп Фев Кесһќескѕ тії Нійе 4е5 ОБегВевгіНТев Рага!- 
Івіовгатта пісбі поїмепаїя, да тап геу гесһіе УуіпКе! Гогаегі.. 
Міс Ніе дег Апвабеп іп йег ТаһеПе Кӛппеп 5іе Ше Оейпійіопеп дег Рага!еіо- 
вгаттагіеп Гогтиїїегеп. 
ММісімів ізі посһ Гоївепає БезізіеЙипа, іе міг Беіт Уегрісісһеп дег сһагаКіе- 
гізіізсһеп Бірепсһабеп дег Рагаеіовгаттагќеп егһаПеп: 
Піе сһагакќегіѕііѕсһе ЕірепвсһаЙі еіпеѕ Оџайгаіѕ Безіеһі аив йеп сһагак- 
кегізіізсһеп Еівепѕсһайеп еіпеѕ Кесһіескѕ ипа еіпеѕ Кһотбиз. 


Пав Бейешіеі: 
а Јейеѕ Оџайгак ізі зомобі еіп Кесһќеск аз апсһ еіп КһотЫиѕ. 


Зотй ві: 
Діє Мепве Мо аПег Оџайгаќе ізі іе Оигсһѕсһпіѕтепве дег Мепве Мқе. 
аПег Кесһіеске ипа дег Мепре Ма, аПег КһотбЫеп. 
Үуіг Кӛппеп іг аПе Уіегескѕаг(еп, Фе міг Беігасһеѓ һаБеп, еіп Мепвепаіаргатт 
теісһпеп. 


Мо = Ма, 


Мо = Ма 7 Мк 


АБЫ. 3.4. УіегесКѕагіеп 


Мі Нійе еіпеѕ Мепрепдіавгаття Капп тап Іеісћі егкеппеп, ууеісһе Обег- 
БергіНГе ев 2и еіпет Вевгіћ вібі. 

бо ѕіећ тап ат Мепвепіаргатт дег Уіегеске, даі Ше Вергіїе Кесћеск ша 
КҺотЫиѕ хи йеп ОБегВергіНеп 4ев ВергіНев Оџайгаѓ реһдгеп. 

Гевзраїб Капп тап еіп Ошайга( апсһ тіс діеѕеп ОБегВергіҒел дейпіегеп: 


Біп Опайта! 151 еіп КһҺотЫиѕ тії еіпет гесііеп М/іпкКеї. 
Біп Оиадга! і5( еіп Кесһеск пі еіпет Рааг вісісһ Іапвег Бепасібагіег 
бейеп. 


Маййігісһ! Капп тап еіп Опадғай аџсһ тії дет Обегбеегіїї Уіегеск Фебпіегеп: 


Еіп Ошайға: 15 еіп Уіегесі тії уіег біеісһ Іапвеп бейеп ипа еіпет тесһіеп 
УУіпксі. 


Гіе Беіеп егѕіеп Ребпііопеп Бабеп іт Уеггісісһ гиг ребпігіоп тії дет Обег- 
Бевгіїї Уіегеск еіпеп Могісії. Діє Апвабеп гиг сһагаКіегіѕііѕсһеп Еівепѕсһай деѕ 
Вевгіїеѕ Опадгаї ѕіпа умепівег штЃапегеісћ, мей (Не ОбегБергіће КҺотЫиѕ ила 
Ћесћеск ,,пабе" Беіт Вевгії Опадгаї Переп. Оавевеп уегуелдей тап іп дег 
Ісіг?іеп Ребпійоп деп гит ВевгіН Опадгає ,,Ѓегпеп“ ОБегбевгіТ Уіегеск. Пев- 
ҺаІЬ Бепийті тап гиг Рейпііоп уоп ВевгіНеп регп ,,лаһе“ ОБегбергіе. 
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Гейпійопеп уоп Обіекіеп 3. 


Гег Вертіїї Тгаре? іі аисћ еіп Обегбевгіїї гит ВевгіН РагаПеіоргатт. Ег зріє!ї 
аһег Беї дег бейпійоп ег РагаПеіоргаттагіеп Кеіпе В.оПе. 


ОБипяеп ипа АшҒдаһеп 
КопігоШтавеп 


1. МеІсһе Агієп уоп Дебпійопеп ипќегѕсһеійеі тап? 

Мії меісһеп ОБјек(еп БевсһА ірі вісһ Фе Сеотеігіе? 

\. Аиѕ уеісһеп Тейеп Безіебі іе Оейпііоп еіпеѕ ОБјекіеѕ? 

4. УУав Бедеціеї О( А)? 

5. УУав Бейешес Е.( А)? 

6. Міе егћаі тап Ше Дебпійоп еіпеѕ ОБјекќеѕ? 

7. Меісһе Ғогаегипвеп тий еіпе Ребпійоп егеп? 

8. Меїсбе Ведешилр һаБеп Мепғепіавгатте їйг фаз Рейпіегеп? 

9. Магит Белші?і тап 2иг Дебпійоп еіпеѕ Објекіеѕ вегп еіпеп ,,лаһеп“ Обег- 
Бергі? 


Ашбфаһеп 


1. Веапімогіеп Ѕіе Ше Егареп! 
ВекгасНіеп біе дахи 4а Гоірепде 5сһета! 


дебпіегіе ВергіНе | 
> 


| ейпісіоп | 


Гейпійоп 


| СтипаБергіНе 


1 
Чейпіегіе Веєтійе 


1.1. п меісһе 2ууеі Агіеп уоп ВергіНеп Капп тап іе Веєгіїїе еіпег Тһеогіе 
сіпіеПеп? 

1.2. М/еіспе ВертіНе ѕќеһеп ат Апѓапұ еіпег Тһеогіе? 

1.3. Міе егћак тап іе ВесгіНе еіпег Тһеогіе? 

1.4. Має їйг ВевгіНе Бепші2і тап Беїт Дебпіегеп? 


- Гезеп Ѕіе деп Техі, ипа Беапімогіеп Ѕіе Фе Егареп! 
КеаІе па ійеаїе Обіекіе 


Мап ипќегѕсһеійеї геаје ипа ійеаіе Обіекіе. 

50 158 7. В. сіп Аїот сіп геаіеѕ Обіекі. Еіп Аќот ехіѕііегі іп дег оЫјекііуеп 
Кай. БаВеі уегаїебі тап ипіег дег објекііуеп Кеа!іка е таќегіеПе Үе, 
Ше аџВегћаІЬ ипа ипаБћӣпріе уоп ипѕегет Депкеп ехіѕііегі. 

!аеаІе Обіекіе ѕіпа 2. В. аПе Еівигеп. Ев вїбі Кеіп геаіеѕ ОЫјекі, 4а міс віп 
РипКі Кеіпе Апв4еһпилр беѕіігі. ІЧеаіе ОбіеКіе сіһ ев пиг іп ипѕегет Беп- 
Кеп. Мап Бегеісіпеї іе деѕћаІЫ ацсһ а15 епкоЫјекіе. 
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ВергіНе ипа 5412е аи 4ег беотеїтіє 


Ріє Ма(һетабік Беѕсһаѓіві ѕісһ тії ідейеп ОЫјекіеп. ав Бедешіеї абег 
пісі, дав іе Матфетагік Кеіпе Велеһипгеп гиг објекііуеп Веаїіаї раї. 
Ріє ідеаїсп Обіекіе ?аһ! ипа Бірш уүшдеп іп еіпег Іапвеп ревсһісһ ісһеп 
Епіміскійпе аи дег објекіїуеп Веаїйкйі азре!ейег. Егіедгісһ Епогіз ѕсһгеіЫї: 
«іе ВергіНе уоп аһ! ила Еівиг ѕіпа пігвеп45 апФегв регеепогатеп, а15 аиѕ 
дег мігкісћеп Меј. М/іє дег ВергИТ 2аһі, 50 ізі дег Вевгіїї Бівиг ... пісћ іт 
Корі ан дет геіпеп Репкеп епізргипееп. Ев пше Ріпее вебеп, діє Сезіаї! 
һайеп ила дегеп Сеѕќайеп пап уегеісһ, еһе тап аш деп ВергіН Ғівиг 
коттеп Коплпіє."" 

Раз Бейешеі: ег Отергипе дег Маіетайк іі әле Беі |едег апдегеп Міѕѕеп- 
ѕсһаѓ е обіекіїуе Кеаїнаг. 


Егабеп 2шп Техі 


Уүсісһе гууеі Агіеп уоп ОБјекќеп 6101 ев? 

Муаз уегѕіеһ тап ипіег еіпет геаїеп ОЫјекі? 

Му аз уегѕіећ тап шиег еілет ійеаіеп Објекі? 

Ууав уегѕќеһё тап ипіег дег објекііүеп Васі? 

Муагит іі еіпе Сегаде Кеіп геае5 Оріекі? 

ХУагшт Пері дег 1)гвргилв дег Майһетанік іп дег оБјекііуеп Ҝеа1і14? 


3. Еогтиїегеп біе Ше Рейпііоп @еѕ ВергіТев РагаПеіовгатт тії Гоірепдеп 
зргасћісһеп Мішеїп! 
34... ћеібе ...; тії Кеізііу5а(2 
32... пеппё тап ...; оһпе Веіацуваїх 
3.3. ... Бегеісһпес тап 415 ...; оһпе Ке!айіу5а(2. 
3.4. Опќег ... уегѕіећі тап ...; тії Кеіайіуза12. 


4. Біпе Еівиг Ба! е сһагаккегізіізсһе Еівепѕсһаё Беліріісі! 4с5 ОБегбергіїеѕ 
Рипкітепге, даб іе аи 2уееі Ѕігаһћеп й апа К ті еіпет ветеіпѕатеп Ап- 


Ѓапвѕрипкі Безіебі. 
4.1. Міе Беї Ше Біршг? 
4.2. Рећпіегеп біе Чіезе Бівиг! 


5. Біпе Бівиг һа( Ше сҺагакіегіѕіѕсһе ЕірепвсһаН Бегіӣріісһ 4с5 ОБегВергіНев 
Рипкітепве, Чай ѕіе аи 2уусі уегесһісдепеп РипКіеп 4 шпі В ипд4 аџѕ дег 
Мепее аПег Рипкіе 2у/ізсһеп А опа В Беѕќећ. 

5.1. М/іє ҺеіВ фе Еіриг? 
5.2. рейпієгеп Ѕіе езе Бівиг! 


6. Еогтшііегеп біе тії Нійе дез Обегбевтійез РагаПеіовгатт діє Дрейпійопеп 
Тоірепдег Еівигеп! 


1. Кесһќеск 
2. Кһотбиѕ 
3. Оџайгаї 
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Юейпііопеп уол ОбіеКкіеп 3. 


7. Апімогіеп Ѕіе тії Нійе деѕ Пі і 
ен іаргаття дег Мепее аПег УіегесКе аш Гоі- 


, 
7.1. УУеісһе Мепреп уоп Мі і і 
кеніш); кап ѕіпа Тейтепвеп дег Мепре аег РагаПеіо- 


2. ҮУеісһе Уіегесквтепре еПтепре дег Мепее Чег Кесһќеске ипа Тей- 
7 К ве 158 ТеПтепре дег М 
в 5 її 


7.3. Меіспе ВБотеп реһдгеп иг Мепге (ег Еесімеске? 


7.4. М/еісне Уіегеске Әдеп Фе Ригсһ і 
збій: 
еске опа дег Мепее аПег ВБотбеп? ЕО 


7.5. УУеісһе Кесһіеске веһӧгеп ғиг Мепве дег Еһотһеп? 


8. Ми меісһеп ОБегЬевгіеп Капп тап Гоївепає Еіршгеп дейпіегеп? 
1. Оџаагаѓ 
2. Кесһ(еск 
3. Кһопһив 
4. РагаПеіовгатт 


9. Ғогтпшіегеп Ѕіе пай НіНе деѕ оті і і їй 
нь 5 Обегбевтгійеє Місгеск Ше Бейпійопеп Гоїреп- 
1. РагаПеІовгатт 
2. Кһопһив 
3. Весііеск 
4. Оцадгаї 


10. Вергіпдеп біе, уагит е й і 
М оЇвепаеп ѕргасҺісһеп Еогпіші і і 
) м ‹ шіегипех с 
РогаӢегипвеп егі Шеп, діе тап ап сіпе Ррейпікоп еі! о 
Себеп Ѕіе даВеі ап, 
(а) меіспе погмепдівеп Аийівабел Гебіеп, 
(5) меїспе Апвабеп пісбі побмепаі» зіпа, 
(с) меІсһе Апвабеп уеррејаѕѕеп угегіеп пійзвеп! 
Коггівієгеп Ѕіе іе реве 5 і 
г веБепеп ѕргасһісһеп Еоггтиіегипре аб ѕіе аі 
АпГогаегипвеп ап еіпе ЮОейпііоп егіШеп! е фия 
Ы Бет Ж. ізі сіп Уіегеск пі уіег гісісһ Іапреп бейеп 
2. Еіп Кесһесі 151 еіп Уіегесі ті і і ; 
Мы: її агеі гесбіеп М/іпКеїп ипа уегѕсһіедеп 
3 с р. Р ў. і 1 
4 Ғе магор 15 сіп Уіегеск ті 2уусі Раагеп вісісі Іапрег бейеп 
б т. кор іі сіп Уіегеск тіс вепап еіпет Рааг рагаПе!ег бейеп. і 
іп Кһотбизѕ і еіп РагаПеіоргатт пай еіпет Рааг вісісһ Іапвег бейеп 


іп Кһотбиѕ ізі сіп Уіег і і 
еск ті ғу а а з 
ана еі Раагеп Бепасібагіег вісісһ Іапвег 


7. Еіп Кесһееск 15 еіп Раг; і 
) аПеіовгатт ті усі Ра і 2 
зейеп опа еіпет гесіеп УУіпкеі. зе нақ 


ВергіНе ипа 58/е ай5 дег беотеігіе 


4. рейпійопеп уоп В.еіайопеп 


4.1. Ао Баи ила Еогтшіегипа ег Рећйлішопеп 
уоп Кеһайопеп 


й 
7 


АЫ. 4.1. Рагаїеійй! 2еіег Сегадеп 


є і5с еїпе Рагаїеїів 2и А, б2м.. А 151 еіпе РагаПе!е 20 є. 

іе Бейдеп Сегадеп я шпі л ѕіпа жісіпалдег рагаПіе! (іп 2сісһеп: 6 |8) 
Тәгізсһеп є шипа л Везіеһ( еіпе Веіацоп А. 

Міг моПеп А дећпіегеп. 

рази Ѓогтиіегеп міг К: 


К: 7меі Сегадеп є ипа л ѕіпа гмеіпапдег рагаПЕе!. 


Веі дег Рейпікіоп еіпег Веїаціоп К еіЫ тап ап, шиег меісһег Вейіпвипв В «іе 
Кејайоп А Беѕ(еһ. 


Мап Ѓогтиііегі В тії Бегей дебпіегіеп ВергіТеп бом. Стипабевгійеп. 


В: є шпа л Певеп іп еіпег Ебепе ипа һабеп Кеіпеп вегтеіпѕатеп Рипк( 
(іп 2еісһеп: 6,7 = ғ лат А = 9) 

ойег 

є апа й һаһеп аПе РипКіе ветеіпѕат 

(іп Хеісһеп: 2 = А) 


мі ние уоп К ипа В Кӧппеп міг Ше ребпііоп Фег Рагайет й уоп 2меї Сегайеп 
Гогтпшіегеп. 


ь Пе: 2меі Сегадеп а опа л іп еіпег Ебепе Переп ила 


ашпай ѕіпа кеіпеп ветеіпѕатеп Рипкі һаһеп 
тиеіпапдег меп ойег 
рагаеї, 2 апа л айе Рипкіє ветеіпѕат 
һабеп. 
Ша е 22 І | 
К В 


Піеве Рейпібоп һа( Ше ѕргасћісһе Богт ,, 8, мепп 85 


Мап Капп ѕіе апеһ тії НШ Ше уоп 5уткбоїеп іп дег Еогт ,,В = Е“ Ѓогпашіегеп: 


(впевлясиовуув = ће 8 ЇЙ 
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Бебпійопеп уоп Кеіаіопеп 4. 


и Мап егһАаН фе Оейпіііоп еіпег Ке!айоп іп геї беһгійеп. 
1. 5еһгін: Мап Ѓогтиіегі іє КеЈаіоп А. 
2. Ѕеһгі: Мал Ѓогтиіегі діе Ведіпвипе В. 
з. 8сбгіїї: Мап Гогтиїіегі е Рейпіноп іп дег Еогт ,,К, мепп В“ 
одег ,„Мепп В, 50 А“ (іп ?сісһеп: В -> К). 


Веізріеіе: 


АББ. 4.2. беһпійрилкі 2еіет Сегадеп 


ріе Сегайеп я ила л өсһпейдеп сіпапдег іп дет Рипкі 5. 5 150 дег 5сплій- 
рипкі уоп я шпд л (іп Хеісћеп: ук). 2ммізсһеп дет Рипке 5 опа деп Се- 
гадеп я ипа л Безіеһі еіпе Веіайоп А. 


К: 5 із! дег 5сппійрипкі дег Сегадеп я опа л. 
В: е чпа л ѕіпа уегѕсһіейепе Сегайеп 
апа 5 Пер аш я опа л. 


ы Юе: 5 ісі дег Ѕсһпіцрипкі 5, ег Сегайеп я ипӣ л, мепп є ила Й 
уегѕсћіейепе Сегайеп ѕіпа ший 5 аш 2 опа Шері. 
іш Хеісһеп: я + лл 5, А 5 = ук 


----------3-:-: 


9 р 0 


АББ, 4.3. Уегбіпдипезвегаде ?уусіег Рипісе 


іе Сегаде є уегБіпдес (іе Рипкке Р опа О. ғ ізі іе УегЫіпаипрѕвегайе дег 
Рипкіе Ропа О (іп Хеісһеп: дро). 


ь реѓ.: Ріє Сегайе ғ і5! Ше ҮсгБіпдилеввегаде вро ег РипКіе Р опа 
О. мепп Рипа О уегөеһіедепе Рипкіє ѕіпа шай Р ипа О ацї 2 Певеп. 
Іп ?еісһеп: Р + Ол Р,О0ЄЯ 8 = Зо 


һ 
АЪЬ. 4.4. Отіповопаїйді 2ууеіег Сегадел 


іе Сегайе є 151 еіпе Ѕепкгесће (Огібовопаїе) гиг Сегадеп Л, Ьхм. А 15і еіпе 
ЗепКтесіе 2и я. 
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ВергіНе пп 58іге аи 4ег беотеігіе 


Гіе Беійеп Сегадеп є опа Й ѕіпа вепкгесһ( (огібовопаї) 2иеіпапдег (іп 2еісһеп: 
810). 

Мап ѕав1 аисћ: є па А 5іеБеп ашііпапдег ѕепкгесћі. 

Піе КеЈаіоп А, е міг Біег БейгасһЕеп, ізі Же Огіһоропаіі‹аќ уоп 2меі Сегадеп. 


ь Деї.: 2меі Сегайеп я ип Й 5іп4 гиеіпапдег зепКтесбі, мепп є опа й 
гесііе М/іпке! Біїдеп. 


Умісріія іі, Чад тап Ееіа(іопвВергіНе а! воісһе егкеплі ипа гісііїя Гогтішіегі. 
5о іе 2. В. «іе Еогтшіегипв ,,я ізі ѕепкгесћ“ ипуоШПвійпаір. ег Веєгіїї ,,зепк- 
гесіі веіп“ ізі еіп Веіагіоп5бевтгій. Дезбаїб тий тап аПе Објекіе апвебеп, 
тмізсһеп депеп (іе Веїакіоп Безіебі. Ев тиб а!о гісһћіів ҺеіВеп: я іі вепкгесһі 
20 ћ. 

Ууіг моПеп посі сіпіре Кејаііопеп Гогти!ієгеп. 


4.2. Кеіайопеп 2ууізсһеп еіпет Ктеів ипа еіпег Сегадеп 
Ъху. еіпег 5ітесКе 
Рег Кгеіѕ К тії дет Мішеїрипкі М ипа йе 5ігеске МР тіс Р є К Бейпдеп ѕісћ 


іп еіпег Везолдегеп аве 2исіпалдет. 
Тугізсһеп А ипа МР Безіебі еіпе КеІаќіоп А. Мап Гогтиїегі А ГоірепдегіпаВеп: 


тер ша. 
Ріе бігеске МР 
ізі еіп Кайіцѕ 4е5 Кгеіѕеѕ /. 
к 
=== 
М 
АБ. 4.5. 
1 


Хм |едегп Рипке Р е віҺ ев репай сіпе Ѕігеске МР. 

АПе діеѕе Ѕігескеп віпі Кафеп еѕ Кгеіѕеѕ К ипа һаһеп Фе бісісһе І.ӛпре ғ. 
Мап зейгеім: (МР) = ғ желе 

Мап вас: Оіе ІӚпде дег Ѕігеске МР ізі г. 

Веасћќеп іе деп ІЛиегвсһіей 2ізсһеп МР ипі ғ = /(МР)! 

МР ізі еіпе 5ігеске ипа бопай еіпе Рипкітепее. І МР) ізі же І.ӛпве дег Ѕігеске 


МР ипад вот еіпе СтӧВе. Опіег еіпег СгӧВе уегѕіеһћ тап еіп Ргофикс ац еіпет 
Таһепмегі ила еіпег Еіпһей. 


у = ҚМР) = 2ст 
=2:1ст 
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Ребйпікіопеп уоп Кејаїіопеп 4. 


» Пе: СгӧВе = Хабіепмегі · Еіпһей 


Аисһ е СгӧВе г = (МР) Бехеісбпеї тап міе іе Ѕігеске аі Кайіцѕ 4ев 
К геіѕеѕ А. і 

Једег Кгеіѕ А 15 ашгсһ ѕеіпеп Мійеїрипкі М ила ѕеіпеп Кайіцѕ ғ еіпдеціїв 
Безііпаті. 

Мап 5сигеїбі: К(М; г) 

Мап ѕавї: Ктеіѕ к тії дет МішйеїрипКкі М ипа дет Вадіця г 


Ріє 5ігеске АВ ізі еіпе 
Ѕеһпе 4ев Кгеіѕеѕ А. 


Фигсһтеѕѕег 


АБЫ. 4.6. Ѕеһпе, Оигсһтеѕѕег 
ипа 5еКапіе еіпеѕ Кгеіѕеѕ 


— 


іе 5ітеске СО тій Ме СР ізі еіп Әшгеһтеввег Фев Кгеіѕеѕ С тії 
дет Мійеірипкі М. 


Піе ОбгӧВе 4 = 2ғіві дег Оигсһтеѕѕег 4ев Кгеіѕеѕ Ж. 


Піе Сегайе ѕ іі еіпе 5еКапіе 4е Кгеіѕеѕ А. 


1 Бегіһгі А іп Р. Діє Сегаде г 

151 еіпе Тапрепіе 4е5 Кгеіѕеѕ К. / 151 
“іе Тапрепіе ап К 

тії дет Вегіїпгипа5рипкКі Р. 


АЪЬ. 4.7. Тапрепіе еіпеѕ Кгеіѕеѕ 


МР іі дег Вегіһгипеѕгайіиѕ Чег Тапрепіє г ап йеп Кгеіѕ к. 


Гег Вегіһгипрѕгайіиѕ еіпег Тапрепіе ап А ѕіећё ѕепкгесһё аш” аіеѕег Тапрепѓе. 
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Вевгіїїе ипа 58/4ге аи дег Сеотпеігіе 


43. Ваіайіопеп 2у/ізсһеп еіпет Ктгеіз ила еіпет УУіпКе! 


% АРВ 15 еіп Регірбегіеміпкеї 
дез Кгеіѕеѕ К йбег дет КгеізВовеп АВ. 


%АМВ ізі дег  епігіугіпКе! 4е5 8 
К геізез А йБег дет Кгеіѕбовеп АВ. 


АББ. 4.8, Регірһегіеуіпке! к 4 
опа Депігіміпке! ећеѕ Ктеізе5 


44. Веіайопеп гуізсреп еіпет геіесісипі еіпег Сегайеп 
Ьгм. еіпет Ктеіө 


Үуіг Беігасћќеп еіп Әгеіеск АВС < є ипа іе Сегаде я Є є тії я ~ АВС + И. 


Піе Сегаде є ізі іе Збейепһа!Мегепде дег бейе АС аеѕ Әгеіеск АВС. 
ЕйгевіязВлязМиу. 


М, ізі Чег МінеірилКі дег Дгеіссковейе тії дег І.іпре Ь. Піе іт Дгеїсск Переп- 
“еп Абесбліке (ег геі бейепһа!Мегепдеп еіпеѕ Огеіескѕ Бегеісһпе( тап іт а11- 
ветеіпеп ті! 5,, 55 ип 5. 


Піе ЅеіќепһаІЫіегепеп еіпеѕ 
Ргеіескѕ ѕсһпеійеп еіпапӣег іп 
еіпет Рипке 5. Іп Хеісһеп: 


ба пбь с бо = (8) 


5% 4 


АБЫ. 4.9. Ѕсһпійќрипкі 5с 
дег ЅейепһаІбіегепдеп А 
еіпеѕ ЮОтеіескѕ 


40 


Бейпііопеп уоп Веіайопеп 4. 


Ріе Сегаде ғ ізі діє Нӧһе гиг бейе АВ 4ев Югеіескѕ АВС. Ейгя рін: 
в1АВлрэС 


Ріе іт Әгеіеск Певепдаеп Абѕсһпійе дег геі Нӧһеп еіпеѕ ЮОгеіескѕ Вегеісһпег 
тап іт аПеетеіпеп тії А,, Ль опа Ас. 


Піе Нӧһеп еіпеѕ Югеіескѕ 
ѕсһпеійеп сіпапдег іп еіпет 
Рипк( Н. Іп ?еісһеп: 


Һа е ће А. = {Н} 


АБЫ. 4.10. Ѕсһпірипкі 
дег Нӧһеп еіпеѕ Огеіескѕ 


Піе Сегайе ғ 151 (іс 
Мінеівепкгесіїе дег бейе АВ 
Фев Әгеіеске АВС. 


Ейге вії я 1 ЯВлаз М, 


РА 


АЫЬ. 4.11. Откгеіѕ еіпеѕ Огеіескѕ 9 


М, 156 дег Мінеірипкі дег Югеіескѕѕеіќе тії дег І йпре с. 


Ге МіцеізепКкгесіїеп т, , ть пд т, еіпеѕ Огеіескѕ ѕсһпеійеп сіпапдет іп еіпет 
рапко М. Іп 2еісһеп: т, о ть о т, = {М} 

М ізі дег Міќеірипкі еіпеѕ Кгеіѕеѕ А, ег Әшгеһ аПе геі ЕскрипкКіе без Югеіескѕ 
АВС ребі. 


ег Кгеіѕ & ті А, В, С є К 151 дег ІЛакгеів 4е5 Югеіескѕ АВС. 


ВергіНе ипа 584ге ап дег Сеотеїгіє 


Те Сегайе я 151 Ше 
УҮгіпке!һа!Мегепде йеѕ ҮУіпКе!5 
тіс дег СгӧВе у. 


АБЫ. 4.12. Откгеіѕ 
еіпеѕ Огеіескѕ 


Піе іт ЮОгеіеск Нерепдеп АВвсВһліШе дег геі УУіпКе!һа!Мегепдеп еіпеѕ Югеіескѕ 
Бе?еісһпей тап іт аПеетеіпеп ті и, Мр ипа м. 


Тіе УуіпКе!һа!Мегепдеп еіпеѕ Югеіескѕ ѕсһпеійеп еіпапдег іп еіпет Рипкі И/.. 


Іп ?еісһеп: ж, п" "р о М, = (И) 
И/ ізі аег МінеІрипкі еіпеѕ Кгеіѕеѕ А, дег аПе Огеіескѕѕеіќеп уоп іппеп Вегіһгі. 


Т 
К іі дег ІпКгеї5 де5 Огеіескѕ. 


Піе Вергіїе ІпКгеіѕ ипа (/тКгеів ѕіпа Кеіаіопѕбергіе Гіг І ареБегіећипвеп 
2мівспеп еіпет Югеіеск ипа еіпет Кгеіѕ. 


Піе Веєгіїїе Нӧһе, МійеізепКгесіме, бейепһа!Мегепде ипа У/іпкеїбаїБіегеліе ” 


ѕіпа АеІаііопѕбергіїе, Фе ІареБегіећипреп 2м/ізсһеп бейеп Блу. УУіпКеіп еіпеѕ 
РЮгеіескѕ ппа еіпег Сегадеп апеебеп. 


4.5. Кеіайопеп 2ууізсһеп е1еісһагівеп Кідитеп 


Үуіг муоПеп муісһііре Кејаііопеп ег Сеотеігіе Ѓогтиііегеп, (іе 2уізсһеп вІеісһ- 
агііреп Еідигеп Беѕќеһеп Кӧппеп. 

Сіеісһагііре Еівигеп ѕіпа 2. В. 2мчеі бігесКеп, 2ууеі УУілКе!, 2ууеі БеііеБіве л-ЕсКе 
ті бісісһег Апгабі п уоп ЕскрипКіеп. 


4.5.1. Копргиепх 
Үуіг Беігасћіеп 2мееі Ѕігескеп АВ ипа СР. 
; 40 
з а -18 ск с 
АББ. 4.13. Копвтиепіе бітескеп 
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Бейпігіопеп уоп Ке!айопеп 4. 


5 1-і АВ + СР, депп АВ ипа СР ѕіпа уегѕсћіейепе Рипкітепреп. 
Всіде Ѕігескеп ѕіпа абег єЇеїсії Іапр. 2,2 3 
Ейг діе 5їгескепійпееп вій Ше СІеісһһеііѕгеЈаііоп (4В) = (СР) ьм. а = с. 
іе 5ігескеп 4В ипа СР зіпа Копегиепі: АВ “ СР. 
Мап Ііезі: 
АВ ізі Копегиепі ги СР. 
АВ шпа СР біпд Копргиепі. 


ш Копягиепіе бігесКеп ѕіпа вісісһ Іапе. 


Гпівргесһепде Аиѕѕавеп Капп тап (іг УУіпКе! Гогти!іегеп. 


Ж т, 


ГД 1 
АБЬ. 4.14. Копегиепіе МіпкКеі 


з (1, Ю опа %(/, т) ѕіпа копегиепі. 

Мап 5сйкеїбі: з (А, К) = Ж (І, т) 

ш Копвтиелге У/іпкКе! ѕіпа вісісһ вгоВ. 
Мап зейғейы: % „(ћ, К) = ЗІ, т) бом. а = В 
Мап (іеѕі: 


Біе СгӧВе дез Міпке!ѕ %(/, А) 151 вісісһ 
дег СгӧВе 4ез Міпке]ѕ 3 (/, т). 


Мт Беігасһќеп пип Уіејеске (л-ЕсКе тії п 2 3). 


1 Іп Копагиепіеп л-Ескеп ѕіпа еіпапдег епівргесһепде (вІеісһіерепе) 
Зітескеп ила ҮУілКе! Копегиепі. 


б 2 
ы ІС 2 
4; 2, 8; А5 0; 


АББ. 4.15. Копвгиепіе геіесКе 


50 в 2. В. Беі деп Копегиепіеп Огеіескеп 41В1С, ила А,В,С: 

АС, = АС, СІР, = С.р, из. 

% С.А.В, = САВ, ©В,С,р, = © В,С,р, им. 
Га Копегиепїе Ѕігескеп вісісһ Іапе ипа Копргиепќіе У/іпКе! бісісһ вгоВ ѕіпа, 
ши Гоірепде Аиз5аєе: 


и М/епп 2меї п-Еске Б, ипа Б, Копегцепі ѕіпа, Чапп ѕіпа аїе вісісһіерелдеп 
Ѕігескеп уоп Б, опа Р, вісісһ Іапе ипа аПе рісісһіесепдеп У/іпКеї! уоп 
Е, опа Р, в1еісћ єго. 
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ВергіНе ипа 5812е ап дег Сеотеїгіє 


Уей копегиепіе Еівигеп іп Ѕігескепійпвеп ипі УУіпКеіргбВеп йБегеіпѕіттеп, 
Һађеп ѕіе аисһ деп 8Їеіспеп (Лт/Ғапв и, йеп бісісһеп ЕЇаспепіпбаї А бом. 4а 
бісісһе Моїштеп И. 
Ев ей 2. В: 
Тег ІЛт/апв еіпеѕ Огеіескѕ АВС 151 

ше-а 6-ке. 
бег ЕіӛсһепіпһаШ еіпег Югеіескѕасһе АВС ізі 

А -?сйс. 
Аптегкипр: 5кай мот Еіїйсбепіпбай ег ӘгеіескеЙасһе ѕргісһ шап аџсһ Кит? уот 
Бійсһепіпһа|( деѕ Югеіеск. 


Газ Уоішпеп сіпев МігѓеІѕ тії Фег Капіепійпве а іі 
У = а? (а босі 3%) 


ХҮепп Б, 2 Р, ипа Е, + Р, ѕіпа, дапп шиегвсһеідеп вісһ Е, ипа Р, пиг дигсћ 
ге иліегѕсһћіейісһе аве. 


4.5.2. АһаісһКеі 
Муїг Беігасћеп гумі Огеіеске 4, В.С, ип АВС. 


С, 
21 
6, у ГА % А 
> ү 
А; 0р б 8, 4; р. С; В, 


АҺ». 4.16. Аһпіісһе Огеіеске 


Піеве Беідеп Югеіеске зіпа пісћі Копегпепі, абег аһпіісћ. 
Мап ѕсћғеіБ: А.В. С ~ АВС 
Мап Пезі: 
АВС, ізі аАһісһ хи 48:6. 
А,В,С, п А-В,С; ѕіпа аһпісћ. 
Сісісһіерепде М/пке! аһпісһег Еівигеп ѕіпа Копегиепї. 
Еу рі аіѕ0: 
С.А.В, = © САВ, 
А,В,С = АВС 
хВ.С.А = %В,С,А; 
Юіе Ійпреп вісісһіерепдег Ѕігескеп йБпіїспег Рієигеп ѕіпа 7иеіпапдег рго- 
рогііопра]. 
Пав Бейеџќеѓ, 4а вісһ Фе І.Апвеп віеісһіерепдег бігескеп аһпіісһег Рівигеп 
ит деп ріеісһеп ҒаКк(ог & ипќегѕсһеійеп. 


Ез рій: 
е К В. = КСВ, 
Б: = КБ; цуу. 
Са == 56 
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РДейпійопеп уоп Кејаііопеп 4. 


Гег Ғак(ог К һеЙМ Ргорогііопа1іїаїѕЃак(ог. 

Рег Ргорогіїопаїйдізгактог ізі вІеісһ деп Уегһаќпіѕѕеп а; : а; (,,а: хи аг), 
251, ... дег Гапвеп е1еісҺіевепаег Ѕігескеп. 

Ріг іе Аһпісһеп РгеіесКе, Піе іг Беігасһќеп, ізі С = 1,3. 

Уотії ЕП: 


аза 13 
Б: 6; = 1,3 


сзісі = 1,3 


Мусі аіеѕе УегћаИпіѕѕе е1еісһ ѕіпа, Капп тап ѕіе ги СІеісһипреп хиѕаттелѓаѕѕеп. 
Веіхріе1: 


аз: а; = Б: Б; 
(„аз ха а, міе Б, хм 51%) 


Мап пеппі өоісһе СІеісһипвеп УегһаііпіѕвІеісһипреп одег Ргорогіїопеп. 
Еу ий аі50: 


ті М/епп 7меї Еізигеп Е, ила Ғ; аһпһісһ ѕіпа, дапп ѕіпа аїе вісісһіерепдеп 
Му/їпкеї уоп Е, шипа Ғ, вісісһ вгоВ ипа Фе І.ӛпвеп віеісһіерелдег тескеп 
уоп ЕЁ, шпа Б, гиеіпапдег ргорогіїопа!. 


Анпіїсбе Еівигеп ѕіпа 2. В. аПе Кгеіѕе ила аПе гевейті іреп УіеесКе тії рісісһег 
Зейепгабі п 2 3. 

Веі гереітаВівеп Уіеіескеп ѕіпа аПе М/іпке! сіеісһ вгоВ ипа аПе бейеп ріеісһ 
апр. Б 

Ги деп гереітӣбівеп Уіеіескеп реһдгі 7. В. даѕ Оџайгаї. 

Гіп Оџадгаї ізі еіп гевеітаВівеѕ УігіесК (п-ЕсК) тіп = 4. 

Ле Оиадгаге ѕіпа еіпапӣег аһпіісһ. К 

Аисћ аПе Копргиепќеп Еівигеп ѕіпа ӛһпіісһе Біригеп. Копегиепіе Різвигеп ѕіпа 
аппіїсбе Еівигеп ті К = 1. 

Веѕопаегѕ ууісһіір ѕіпа Айввареп йБег Ше Копвгиеп2 ипа Арпіісркеїс уоп Әгеі- 
есКеп, депп Әгеіеске зрієїеп Беї дег Веігасһипе уіеїег Еівигепагќеп сіпе ргоВе 
КоПе. 5о БіїЧеп 2. В. Гігл > 4 іе бейеп ила (е РіаропаІеп еіпеѕ л-Ескѕ Әгеі- 
сске. Мі Не 4іс5ег ӘгеіесКе егћаїє тап Аиѕѕавеп йБег (Фе л-ЕсКе. 


4.5.3. Зуттеїгіе 


А хіаіѕуттеќгіе. Га еіпег Ебепе є Певеп еіпе Сегайе ғ ипа еіп Рипк( Ре. 
Гигсб деп Рипк Р геісһпеп міг іе Ѕепкгесһќе / г2иг Сегадеп 6. 

Рапп Везбіпітеп міг аці й еіпеп РипКі Р", во да Рипа Р" деп гіесісһеп АВз(ала 
уоп є Һабеп. 


Я 


АБЬ. 4.17. 2иг Ѕріереіипр ап еіпег Сегайеп 


ВергіНе ипа 5д(2е ап Фег Сеотеігіе | 


Муїг һаБеп еп Рипк( Р ап дег Сегайеп г ревріере!. Веі 4ег Ѕріевеіипе ап еіпег 
Сегадеп є егһАШ тап ги еіпет РипКі Р еіпеп РипКі Р”. 
?7хізсһеп Р, Р" ип р 011 4апп Гоівепде Кејаііоп: 


Рег Рипкё Р" Пері ѕуттеѓгіѕсћ гит РипКі Р Бегіріісһ дег Сегайер р. 
Піе РипКіе Р ипа Р” Переп ѕуттеїгіѕсћ Бегіївіїсб дег Сегадеп є. 


Мап Капп апсВ еіпе Бейебієє Еівиг Ғ ап еіпег Сегадеп ғ ріесеіп. 


АБЫ. 4.18. Бріевеїипе ап еіпег Сегадеп 


Мап пеппі Е" 4а Вії уоп ХЕ Веі Фег'5ріевеїцпя ап ег Сегадеп р. 


» РДеї.: 7меі Гіршеп Е ипд Е’ Переп ѕуттеігіѕсћ Бегірісі! еіпег бе- 
гадеп г, мепп Беї ег 5рієвеїипе ап є е Ғівиг Ғ” 4а ВІЇ4 уоп Р і5і. 


М/епп 2уесі Бівигеп Ғипа 3" ѕуттеќгіѕсћ Бегіївіїсі еіпег Сегадеп Переп, 50 ѕіпа 
ѕіе Копегиепі, 


7епігаіѕуттеќгіе. Ригсћ сілеп Рипкі 7 ила еіпеп Рипкі Р тії Р + 2 геісһпеп 
угіг іе УегЫпацпрѕвегайе рғ. 

Рапп Беѕііттеп уміг аш яр; еіпеп Рипкё Р”, 9 Чад Р ипа Р" деп в1еісһеп АБ- 
ѕхапа уоп 7 Набеп. 


Р 2 ре 


і і ; 


ря 
АБЫ. 4.19. 2ш Ѕріереіипр ап еіпет Рипкі 


Үуіг һаВеп йел Рипкі Рап дет Рипкі 2 резріевсії. Веі еіпег Ѕріевеіипе ап еіпет 
Рипке 2 егһАа > тап ги еіпет РипКі Р еіпеп РипКі Р". 
7№іѕсһеп Р, Р" ипд 2 вій 4апп Тоірепде Кејайоп: 


ег Рипкі Р" Пері ѕугттеігіѕсћ 20т Рипк( Р Бегішріісһ Фев РипК(ев 2. 
Піе Рипкіе Р опа Р" есеп ѕуттеќгіѕсћ Белііріісһ Фе5 Рипкіеѕ 7. Я 


Мап Капп еіпе Бейебієє Еівиг Ғ ап еіпет РипКк( 7 өріереіп. 
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Гейпібопеп уоп Вејаііолеп 4. 


АБЫ. 4.20. Ѕріереіипе ап еіпет Рипкі 


1154 даѕ Ва уоп Ғ беі дег Ѕріевеіипе ап дет РипкКі 2. 
Мап Капп аџсћ іе Ѕуттеќгіе уоп Біригеп Бегіївіїсі еіпеѕ РипКіе5 дейпіегеп. 


ьо ПеҒ.: 2меі Бівигеп Е ипа Е” Переп ѕуптпеігіѕсћ Бе? рісі еіпеѕ Рипк- 
(е5 2, мепп Беї дег Ѕріереіипе ап 2 е Біриг Е" 4а5 ВІЇ4 уоп Р ікі. 


М/епп 2уесі Еівигеп Е ила Е’ зупитеїгізсі Белііріісһ еіпеѕ РипКіе5 Переп, 50 ѕіпа 
ме Копргиепі. 


Інтегкипе: Веі дег Ѕріереічпв ап еіпег Сегайеп 2 вій: Ейг аПе РипКіє Р аш дег Се- 
таЧеп ізі даѕ Ва Р" вісісһ дет Рипкі Р. Веі дег ӛрісреішір ап еіпет Рипкі 2 вії: 
ІЗаз Ва 21 аеѕ Рипкќеѕ 7 1 вІеісћ ает Рипкі 2. 


ОБипреп ила Ашбраһеп 
КопітоШтареп 


1. УУіс егћаі тап іе Дейпікоп еіпеѕ Кеіа(іопѕБевгіеѕ? 

Мі меїспеп Вевгійеп йейпіегі тап іе Вейіпвипв В еіпег Кејайоп А? 
1/п(ег уеісһег Вейіпеипе 15 Ше Сегайе р Піе УегЬіпаипеѕрегайе уоп 2еі 
РипКіеп Рипа 0? 

{пег уеїспег Вейіпвипе ізі сіп РипКі 5 дег Ѕсһпіірипкі 2еіег Сегадеп я 
ила д? 

5 Шиег меїснег Ведіприпе зіпд 2ууеі Сегайеп 2 ипа л рагаПе! 2исіпапдег? 

0. Ууіе дейпіегі тап Ше Огібовопаїі й: уоп 2меі Сегадеп сипа п? 


7. Мпіег меісһег Вейіпвипе і( АМ еіп Вадійз еіпеѕ Кгеіѕеѕ А? 
8. МҮсісһег ІЛмегөсһіей Безіебі 2муізсһеп еіпет Кайіиѕ МР еіпеѕ Кгеіѕеѕ К ила 
Чет Кайінв ғ уоп А? 
9. Маз уегѕќећ тап ипіег еіпег СбтбВе? 
10. Маѕ Бейеше: 4 іп 4 = 21? 
11. УУсісһе Веіайопеп РіЫ ев 2у/ізсһеп еіпет Ктеіз шипа еіпег Сегадеп? 
12. УҮсісһе Безопдегеп Веіайопеп зібі е 2у/ізсһеп еіпет Югеіеск ипа еіпег 
Сегадеп? 
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13. 


14. 
15. 


16. 


ШЕ 


18. 
19. 
20. 


21; 
22. 


28, 
24. 


25 


26. 


27. 


28. 


29; 


30. 


31: 


Үүеісһе Беѕопіегеп Веіаііопеп 0161 еѕ 2мізсһеп еіпет Югеіеск ципа еіпет 
Кгеі? 

ҮУеісһег Рипкі ізі дег Мінеірипке 4ев І/тіКкгеізев еіпеѕ геіескв АВС? 
Хүгісһег Рипкс іе 4ег Мійеірипкі дез ІпКкгеіѕеѕ еіпеѕ Дгеїсск5 АВС? 

М/агит 151 дег Вевгіїї ОткКгеіѕ а!з Кеіа(іопѕбевгії ашаВбаг? 

пег мгеісһег Ведіпвипе ѕіпа гмеі 5(гескеп Копргиепі? 

1Лтеег уеІсћег Ведіпвипе білді 2меї М/іпКе! Копвгиеп(? 

Опќег меісһег Вейіпвипе ѕіпа 2еі Еівигеп Е, шпа Ғ, Копегиепі? 

Ууав Гоїві апв 4ег Копвгиеп2 тмеіег Рівигеп Е, апа Е, біг аПе сіпапдег 
епівргесһепдел Стббеп уоп Ё, шипа Е,? 

Ууав Гоїві ацѕ дег Копвгиеп2 2меіег Еівигеп Е, ила Р, Піг?меі віеісһіерепде 
Ѕұгескеп туу. УУіпКке! уоп Е, ила Р? 

Наһеп 2уүеі Копегиепіе Пгеієске йеп вісісһеп Біасһепіпһа1? 

У/одигеһ Кӛппеп ѕісһ копагиепіе Бівигеп шиегвсһеідеп? 

(тег меісһеп Вейіприпвеп ѕіпа 2еі Огеіеске аһпіісһ? 

М/аз Гоірі ацѕ дег Аһпісһкеі 2меіег Еівигеп Є; ипа Б; Ѓйг «іе Стббе вісісһ- 
Перепдег У/іпке! уоп ХЕ, ила Р? 

УУав боїв! ап дег Аһп/ісһКей 2уусіег Бівигеп Е, апа Р, Їйг аіе преп 8іеісі- 
Перепдег Ѕігескеп уоп Ё, ила Р? 

УМіе дебпіегі тап іе Ѕупитпеќгіе 2меіег Рівигеп Б опа Е” Бегйеіісћ еіпег 
Сегадеп я? 

1(тиег усісһег Вейіпвипе Переп гмеї Еівигеп Б, опа Е, зугатеїгізсії Бегіїв- 
ТісБ еіпеѕ РипКіе5 27 

УУагит һаһеп гмеї Әгеіеске, Ше вуттеггізсіһ Бегйеіісһ еіпеѕ РипК(ев 7 
Переп, деп рісісһеп (Лт/апр и? 

ҮҮеісһе Еейайоп вії Беї дег Зріевеїипе ап еіпег Сегадеп є Ѓйг еіпеп РипКі 
Ре» ила ѕеіп ВИА Р? 

Үүеісһег Рипкі ізі Әсі 4ег Ѕріереіипв ап еіпет Рипкі 2 вісісһ ѕеіпет Вії? 


Ацївзабеп 


1. 


Еогтиї!егеп Ѕіе Гоірепде Оейпііопеп іп УМогіеп! 
1. + Ал е2, ә 5 -.бұһ 
2.Р+0ОлгэР,0- 8 = вро 

3. = ћу(2,ћ селат ћ = 0) > ЕА 

4. 8 = ђуёб = 0 ә Е |1 

Аптегкице: є (Ерзіїоп) ипа т) (Еба) Бегсісһпеп Ебепеп. 


2. еіпапдег ѕсһпеійеп іп № 
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е Піаропа!еп еіпеѕ РагаПеіоргаттѕ / 5 
в- іе Піаропайеп еіпеѕ РагаПеіовгагттѕ ѕсһпеійеп еіпапдег іп еіпет 
Рипкі 5. 


аПе ОРигсһтеѕѕег еіпеѕ Кгеіѕеѕ / М 

“е МіпкеїНаїБіегепдеп еіпеѕ Огеіескѕ / Й 
“е Мінеізепкгесһееп еіпеѕ ЮОгеіескѕ / М 
Ше Зейепһа!Мегепдеп еіпеѕ Югеіескѕ / 5 
е Нӧһеп еіпеѕ ЮОгеіескѕ / Н 


Рейпіііопеп уоп КеЈаііопеп 4. 


3. шейпапдег рагаПе! 5еїп / хиеіпапіег ѕепкгесһё ѕеіп 


0. 


. Гогтиіегеп Ѕіе Гоївепае А иѕѕареп іп М/огіеп! 


Віїдеп біе еіпе Ғгаве тії ,,УУеісһе Кејайоп Безіепі 2ууізсһеп 

мог‹еп Ѕіе Ше Егаве! 

Че ЮіавопаІеп еіпеѕ КһотЬиѕ 

- Уүсісһе Ке!айоп Безгебі 2у/ісһеп йеп Піаропа!еп еіпеѕ Кһотив? 
Піе Пларопа!еп еіпеѕ КһогтЫиѕ ѕіпа 2иеіпапдег ѕепкгесћ. 


“опа Беапі- 


Че РіаропаІеп еіпеѕ Оџайгаіѕ 

гмеі Севепѕеіќеп еіпеѕ Кесһќескѕ 

Че 5сһепКе! сіпев гесһ(еп УУілКе|! 

гмеі БепасһВаг(е бейеп еіпеѕ Кесһіескѕ 

Фе МійеізепКгесііе ила (іе Нӧһе еіпег Ргеіескѕѕеіќе 
Че Тапеепіе ап еіпеп Кгеіѕ ипа іһг Вегӣһгипеѕгайіцѕ 
Ше МікеІѕепкгесћеп дег бейеп еіпеѕ Кесһіескѕ 


- Ггрйпгеп Ѕіе Гоірепде Аиѕігіске хи мабгеп Аиѕѕареп! 


Гогтиіегеп Ѕіе діеѕе Аиѕѕавеп тії ЅутбоІеп ипа М/огіеп! 
вї э рео ћ = 00у... 

| л заел = дуа = ћ 
У/епп е Сегадеп 6 ипа л гиеіпапдег рагаШе! ѕіпа, 50 Бабеп р опа л 
Кеіпеп ветеіпѕатеп РипК(, одег / ипа ғ ѕіпа рісісһ. 


І.6|Л-Зе:рс<ел... 


2.2117 + е6 1 = 0 у... 

рл (32:2, А <е)урей Ф... 
4.-ДЛ-езтй Ж... 

5. яв вее = йу... 


б. Д рә Е е т = ... 


Ы А 

»- УУепп Ше Сегайеп є ила л ѕепкгесћё гиг Ебепе е ѕіпа, 50 ѕіпа е ипа А 
тиеіпапдег рагаїеі. 

І.Рғ1ғ,4--ғ|% 

2.8 1єлвіт-еіт 

е ела|А А 1 е 

4. ула 1ге 211 

5. Рфе-"Зв:ваРля | є 

6 РФ + ЗА: пэ РлА 1р 


Апімогіеп Ѕіе аш! ѓоіеепіе Егареп! 

1. Мо Піевеп аїе РипКіє Рє є, Ше уоп еіпет РипКі М ее деп рісісһеп АБ- 
запа г Һабеп? 

2. Мо Пебеп аПе РипКіе Р є є, іе уоп йеп Беійеп Епірипкіеп еіпег Ѕігеске 
АВ < є деп вІеісһеп АБв(апа ҺаБеп? 


1. Мо Певеп аПе РипКіє Рє є, Ше уоп еіпег Сегадеп є < є йеп рісісһеп 
АБѕгапа Бабеп? 
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4. Мо Переп аПе РипКіе Р ее, іе уоп йеп ӛсһепкеіп еіпев У/іпкеїз %(/, А) 
< є деп вісісһеп АБзіапа Бабеп? 
5. Мо Певеп аПе РипКіе, Ше уоп 2меі Рагаїсієп є опа й деп вісіспеп АБ- 


зіапа һаБеп? 


7. Копвігшегеп Ѕіе 
1. деп Откгеіѕ еіпеѕ Дгеієск5 АВС! 
2. деп Іпкгеіз еіпеѕ Югејескѕ АВС! 
3. деп МійеІрипкі еіпеѕ Кгеіѕеѕ К! 


ЕгКійгеп Ѕіе іе Копзігикіїопеп! 


8. Еогтиїегеп Ѕіе Ѓоіѕвепде Ацѕѕавеп йбег «іе Нӧһеп, Мійеізепкгесімеп, 
бейепһа!Мегепдеп шипа УУіпке!һа!Мегепдеп еілеѕ Ргеіескѕ АВС іп УУогіеп! 
1.9, іе = {Н} 3.% зь во = 15) 

2. то ть от. = (М) 4 жае ире жу = (И/) 


9. рейпіегеп Ѕіе 


1. дел Іпкгеів А (И; я) дез Огеіескѕ АВС! 
2. деп Откгеіѕ К (М; г) дез Огеіескѕ АВС! 


10. Севебеп із! сіпе Веіайїоп А ипа Фе Вейіприпв В, тії 4ег тап А 4ейпіегеп 
Капп. І 
(а) 2еісһпел Ѕіе е Бівигеп, тмгізсһеп йепеп іе Веіаоп А Безіе Һ(! 
(Ы) Еогтпш!егеп Ѕіе тії Ніе уоп А опа В іе ребпікіоп ег Веіайоп К! 
Веізріеі: 
В: ег Рипкі М іві дег Мінеїрипкі еіпег бігеске АВ. 
ВІМеЕАВАКМА) = КМВ) 
»- (а) А елеген. НЕЛЕ В 
в- (Б) бег Рипке М ізі дег Мійеїрипкі еіпег 5ігеске АВ, мепп М тмгізсһеп А 
опа В Пері ипа Ше Беідеп бігескеп МА ола МВ віеісі Іапе ѕіпа. 
: Рег РипКі М ізі дег МібеІрипкі еіпеѕ Кгеіѕеѕ К. 
2 М һа уоп айеп Рипкіеп дез Кгеіѕеѕ К деп віеісһеп АБзіапа. 
: іе Сегайе я іе іе МішеївепКгесііе еіпег бігеске АВ. 
ум АВ ля з М (Мінеірипке уоп АВ) 
: іе Ѕігеске АВ ізі еіпе Ѕеһпе еіпеѕ Кгеіѕеѕ К. 
А,ВеК 
іе Ѕігеске ДВ із! еіп Оигсһтеѕѕег еіпеѕ Кгеізев А пі дега Мінеірипкі 


:4, Вєк^ Мє АВ 

: Оіе Сегайе 5 ізі еіпе Ѕекапќе еіпеѕ Кгеіѕеѕ К. 
зок = (А; В} 

: іе Сегайе г іѕі еіпе Тапвепіе еіпеѕ Кгеіѕеѕ А. 
11е = {Р} 


з 
СЕРЕ ою В В 


Рейпійопеп уоп Ееіайіопеп 4. 


11. Ғогтиіегеп Ѕіе Ше Рейпібопеп 


12. 


- ШіеісіШерепде бейеп цп вІеісііевепде Ұіпке! копргиеліег Югеіеске 


уоп Веіакйопеп! 
?сісһпеп Ѕіе Фе Ғіригеп, 2у/ізсһеп 
Чепеп еіпе Веїагіоп Беѕіеһі! % 


1 КОМ; к) = {В} г... 

ь- Мепп еіпе Сегаде г шипа еіп б 
Кгеіѕ & ті дет Міќеірипкі М 
опа ет Кайіџѕ ғ репап еіпеп 
ветеіпѕатеп Рипкі В Һабеп, 50 
151 1 Ше Тапееліе ап К тії дет 


Вегіһгипеѕрипкі В. АБЫ. 4.21. 


1. 4, ВєК(М; ғ) ~ АВ... 

2. А,В, СЕМ; лс АВ > АСВ... 

3. А, ВєеК(М; ғ) ^ МєАВ ~ АВ... 

4. АВС ~ КМ; в) = (А; В; С} з КІМ; ғ)... 

5. А, ВєК(М; ғ) з % АМВ ... 

6. АВС ~ КОМ; г) = Р; О; К) ^ КМ; г) є АВС з К(М; р)... 


Копртиепі ѕеіп хи Юр 
Гіє бейеп ипа Піаропа!еп еіпеѕ р 
КВБотіиз Ыаеп Копегиепіе Пгеїі- 
есКе. 
Себеп Ѕіе аПе Рааге Фезег Коп- А С 
вгиепќеп Югеіеске ап! 
в- 45р = СЅр 
Газ Әгеіеск 480 іі Копргиепі 8 


тит Әгеіеск Ср. АБЫ. 4.22. 


Піе бейеп ипа е РіаропаІеп еіпеѕ 
РагаПеіоргаттѕ Әдеп Копегиепќе 


ӘгеіесКе. о С 
1. Егвапхеп Ѕіе ипа Іеѕеп Ѕіе 4апп! 
АВО 
»- АВС = СРА 
Гав "Югеіеск АВС ізі Ккопргиепё А ( а 
тит Ргеіеск СРА. АБ. 4.23. 
АВЅ = Ар = 
ВСЯ = В5 = 
АСР = %ВЗА = 
харв; 
з САВ 


Вергіїе шипа 544ге аив дег Сеотеїгіє 


14. 


2. Себеп Ѕіе ае Рааге віеісһіерепдег бейеп ила Міпке! 4ег Копвгиеліеп 
Пгеіеске 45р ипа С5В ап! 


в- 45 ипа С5 ѕіпа гісісһіерепде бейеп Фег Копвгиепіеп Ргеіеске 480 апа 
СВ. 


3. Вевгіпдеп Ѕіе «іе ЃоІвепдеп Аиззавеп! 

(49) = КС5) 

в- Піс апре дег Ѕігеске 5 ізге віеісћ дег Г апве ег Ѕігеске С5, жей А5 ипі 
С5 віеісћіевепйе бейеп дег Копвгиепіеп Ргеіеске 485 ипа СД5 ѕіпа. 


х,4Вр = к,Срв 

ь- Ріє Сгббе дез УУіпКеіз % АВР ізі рІеісһ ег СгбВе Фе5 \үіпкеІѕ х СОВ, 
мей % 48р ипі х СРВ р1еісћіевепіе УУіпке! дег копвгиепіеп Пгеіеске 
АВР ипа СОВ ѕіпа. 


хАВр = «СОВ 
в- Оіе Міпке! х АВО ипа х СРВ зіпа Копегиепі, мей х АВР опа «СОВ 
вівісһіерепде УіпКеї дег Копегиепіеп Әгеіеске АВР ципа СОВ ѕіпа. 


І(В5) = КО5) хар = %,С8В 
КАР) = (СВ) хр5С = х ВЅА 
АЅ = С5 В5 > 05 
х АВС = %СОА х.РАС = %,ВСА 
СгбВеп ебепег Кірцгеп 
ЕтКійгеп Ѕіе Гоірепде Еогтеїп! 
аһ, 
"т 


в- А ізі бег Еійспепіпраїі еіпеѕ Огеіескѕ АВС. 
є ізі іе апре еіпег ӘгеіесКөзейе. 
А, 15 Ше апре дег Нӧһе иг Ргеіескѕѕеіќе тії (ег І йпее я. 


изачьяс 
А-а? (а-Оцадгаї) 


1 
2 
3.и = 4а 
Алеша В (Ошадғгазууиг?2е! аи 2) 
75.А-а 
6.и-?2а %25 
7. А -ей, 
аға 
8. А.= 2 А 
9. и = 2лғ = ла (п (Рі) = 3,14...) 
10. А = лі? 
ал 
11 (180 Стад) 


= "180° 


Дейпійопеп уоп Ее!айіопеп 4. 


15; Уегеісісһеп Ѕіе деп БідсбепіпНаїї деѕ РагаПејоргаттѕ АВСР тії Фет 
БідсБепіпбаї 4ев РагаПеІовгаптѕ АВЕЕ! 


т я; Е 


А 8 
АБ. 4.24. 


Вевгіпдеп біс 4а ЕгреБпіѕ 4ев Уеге/еісһеѕ! 


10. гІесісһіерепде бейеп шпа ріеісһіерепде УУіпкеї ӛһшісһег Әгеіеске 


с 


А 8 
АБЫ. 4.25. 


Раз Огеїсск АВС Һа еіпеп гесмеп М/їпКе! Беї С. 
1. Геѕеп Ѕіе! 


АВС ~.Арс; АРС ~ ЫВС; АВС ~ РВС 
2. Егейпгеп Ѕіе Фе ТаБеПе! 


аһпісһе Дгеіеске АВС АРС рВС 
вісісһіерепде бейеп АС Ар РС 
реј 
ВС 
вісісһіерелде ҮУілКе! % АВС % ОСА ж РВС 
% САВ 
% СОВ 


3. Меппеп біе тії Нійе дег ТаБеПе Рааге ріеісһіесепдег бейеп ипа УУіпке! 
Чег Яһпіісһеп ӘгеіесКе! 


ь- АС апа АР ѕіпа віеісћіевепіе бейеп (ег Яһпіісһеп Югеіеске АВС опа 
АРС. 


% АВС ила х РСА ѕіпа гісісһПерелде УУіпКе! дег Аһпіісһеп Әгеіеске АВС 
шпа АРС. 


Веєгіїїе пі 5842е ацѕ ег беотеігіе ( Дейпійопеп уоп Веїаїопеп 4. 


17. Веігасрісп 5іе е Яһпіісһеп Әгеіеске АВС, АОС, ОВС, цип егейпгеп Ѕіе 20. ... Пері ѕуттеќѓгіѕсћ 2ц ... Бехіївіїсі еіпег Сегайєп 
Ше Ғоївепдеп Ацѕагіске хи Ргорогііопеп! 
Геѕеп Ѕіе діе Ргорогіїопеп! 
а:с=һ: 

в- азс 
алас міе һ ти Б 


1.й: = Б:а 4. с: = а: 
2.5:4- :һ 5.а:р - Ы: 
В: 1 рт= ВЯ 6. с = ар 
18. 2уусі Пгеіеске А,В,С, па Я, В,С» ѕіпа аһпісћ. ) 
а, -2ст, Б. = уст ила с, = ст ѕіпа Ше Ѕейепійпвеп йеѕ Югеіескѕ АБЬ. 4.27. 
АВС. Р 2 
Үуіе Іапе ѕіпа іе бейеп @еѕ Әгеіескв 4В:С;, мепп дег Ргорогіопа1і4(5- ЕЕ Сипінеша іе МІИІрипке дегбейеп 4ез Штарегез АВС, (із көпе 
а, р 4 сіп Рааг вісісһ Іапвег Серепзейеп һаї. , 
Гакіог А = — = 3 і5І? 


Газ Уіегеск ЕҒСН ізі еіп Кһотбиѕ. 


а 
З Ғогтшіегеп Ѕіе Аиѕѕареп йбег іе Г.аре дег Еівигеп! 
19. 7меі Зігабієп й ила К тай дет ветеіпзатеп Апіапезрипкі 5 ууегдеп уоп НЕ [в 
тмеі РагаПеІеп еі чпа я, веѕсћпіќеп. ь- Піс Ѕігеске НЕ Пері ѕуптеїгіѕсћ 2шг 5ігеске КЕ Беліріісһ дег Сегадеп я. 
НЕЗ | т - АЕ8Н 
-А -ЕВЕ 
-СЕС -Нр 


21. Веі дег Зріевеїшпя ап еіпег Сегайеп я егһаі тап ги еіпет Рипкі Р ѕеіп 
виа Р”. 
21.1. Мо ев Р”, мепп РФ я? 
21.2. М/о Пері Р”, мепп Рє я? 


АББ. 4.26. 8 й прог 
22. АшҒеіпег Сегайеп / Пері сіп Рипкі А. 
1. Еѕ і58 | (5С) = 3 ст, (54) = 2 ст, (58) = 5 ст. Міе Іапе 15 «іе Ѕігеске Гіп РипКі В 6 г із( аз ВИА уоп А Беї дег Ѕріевеіипв ап еіпег Сегайеп р. 
сті 22.1. Веѕсһгеібеп біе Фе аре ег 5ріере!регадеп 2! 
2. Веѕііттеп 5іе йеп УМегі 4ев МегрйПліззев (АС): (В)! і 22.2. Веѕсһгеібеп Ѕіе Ше Гаре бег Сегадеп / ила іһгеѕ ВіїЧез г Веліріісһ 
3. ҮУеісһе Ведешшпв Ба! Чаз Мегіййлів ГАС) : (ВР) Ѓіг Фе ЯһпПсһеп Ргеі- Чег 5ріере!вегадеп г! 


еске 5СА апа 508? 


ЖІ КАС) -14 й Б біс діе І4пде дег Ѕігеске вр! 23, Ріг тмеі РипКіє А, В ила еіпе Сегаде 5 веіќеп Гоїдепде Аиѕѕареп: 
. Еѕ ізі | = 1,4 ст. Вегесһпеп Бі а ! 


(а) 4А + В 
(Б) А, Вё5ѕ 
(с) дав Ё 5 л Ав Д 5 


23.1. Еогтішіегеп 5іе йіеѕе Аиѕѕареп іп М/огіеп! 
23.2. ӛріереіп Ѕіе А ипа Вап 5! (2еісһпипе) 
. Міе пеппі тап 4а Уіегеск тік деп ЕскрипКіеп 4, В, А" ципа В? 


24. ЕгКІагеп Ѕіе, міє тап беі ег Ѕріевеіипе ап еіпег Сегайеп аѕ ВІЇ4 еіпеѕ 
Р ) РипЮев Р Копвігшегі! 


ВевргіНе пп 58і2е ацѕ 4ег беотеігіе 


25. 


26. 


27. 


28. 


29. 


... Нері ѕуттеќгіѕећ ги ... һелірісі ... 


С 


Те 


р 


А Е 4 В 


АБЫ. 4.28. 


25.1. Веігасћеп Ѕіе іе Хеісһпипе, ипа егайпгеп Ѕіе Фіе ТареПе! 


В Пері ѕугттеќгіѕсћ М Белгісі Т 
та 
р ---- = - М в == == 
К ----- - ------ М 
НМОС ------ ЕМЕ === - 
ЖЕМЕ. = === = = „= === М 
ЕТМ ------- ------ М 
НЕ) ------ - - - - - - М 


25.2. Еогтшіегеп Ѕіе тії Нійе 4ег Апвабеп іп дег ТаБеПе Аиѕѕареп йБег 
е І.аре дег Ріригеп! 
в- ег Рипкі В Пері вутітеггізеһ 2штп Рипкі М Белішісі! де5 РипК(ев 7. 


"Рег Рипке В Шері ѕуттеќгіѕсћ хит Рипкі А Беліріісһ деѕ РипК(ев 7. 
М/о Певі 22 


АВСР 15 сіп Уіегеск тії еіпет гесіеп У/іпКе! Беї А. 

27.1. Зріевеїп біс 4а Уіегеск АВС ап ѕеіпет Ескрипк! С! (?еісһпилпе) 
27.2. ВевсһгеіВеп біе «е аре 4ев Уіегескѕ АВС ипа ѕеіпеѕ ВіІйеѕ А"В'С"Ю" 
Бегішісіһ дез РилКев С! 


Егкійгеп іе, міе тап Беі дег ӛріереішір ап еіпет Рипкі 2 4а Віа еіпеѕ 
РипКкев Р Копѕігиіегі! 


Ейг гмеі Сегадеп с, й ила еіпеп Рипкі 5 вейеп Гоірепдйе Аиѕѕавеп: 


(аугжплеспяй 
(6) ғ,8%5 


ПеНпііолеп уоп Еівепѕсһайеп 5. 


29.1. Ғогтиііегеп Ѕіе езе А иѕѕавеп іп М/огіеп! 
29.2. 7еісһпеп біе г, й ципа 5! 
29.3. Ѕріеве!п 5іс я? ипа л ап 5! 


29.4. М/іе ҺеіВі Ше Ғіриг, Піе уоп деп Сегайеп ғ, л ипа іһгеп ВіІегп 2", й" 
Беєгепгі міг? 


ША 


Ғогтшіегеп Ѕіе Гоївепде Ацѕѕавеп йбег Еівепѕсһайеп «ег ӛріереішпе ап 
сіпег Сегайеп г < гіп М/огіеп! 

Уегапѕсһашісһеп біе Фіе А иѕѕавеп Фигсһ еіпе Хеісһпипе! 

1. лсе: (Аро А = ЛА) 

2. ЧРев:Р'- Р 

3 УРФР:((М) = ре РР» РМ > РМ) 

4 УРФе: РР'1 є 

5. М АВ се; АВ > АВ" 

5. У ж (й, К) Є є: (А, К) с (л, К) 


М. Когтшіегеп Ѕіе Гоївепде Аиѕѕавеп йБег Еівепѕсһайеп ег ӛріереішір ап 
сіпет РипКі 2 є є іп Могіеп! 
Усгапвсһашісһеп біе Чіе Аиѕѕареп іигсһ еіпе Деїсппипея! 
2-2 
2. Ура 2:8 = я 

з. УРеғ:(Р+ 2 - Р2 > Р'77 

4.УРев:(Р«2--Р” ер») 

5. Уж с є (8ф 2 8" 68 = 0) 

0. Ур се: 2' |с 

7. УАВ се: АВ АВ 

8. У (л, К) є є: (л, К) 2 ж (А, К) 


5. рейпійопеп уоп Еірепѕсһайеп 


5.1. Аи Баи апа Еогтиегипе дег Рребпішопеп 
уоп Еівепѕсһайеп 


Нет дег Оећпійоп еіпег Еірепѕсһаѓ Е еіпеѕ ОМеК(ев А 216 тап ап, ипќег меїспег 
НеЧіпвипя В даѕ ОБјекі А Фе Еівепѕсһай Е Бевй21. 


» Біе Рећпіііоп еіпег Еірепсһа(( һай ѕотії ѓоівеліе Ғогт: 


Е, мепп В 


ВевгіНе ипа 5йіге аив дег Сеотеігіе 


Веізріеі: 


0 һ 
АБ». 5.1. 5ри?ег УУіпКе! 


1 Рег УУіпке! (л, К) тіс дег Сгбйе х Безіїг! Ше Еівепѕсһаб Е, даВ ег 
зріс іі. 


Баз бейешіеі: 


Ріе М/іпкеївгііде егій «іе Вейіприпе В, Чай 0° (бгад) Кіеіпег аз х ипа 
х Ківіпег аїз 90° іі. 


Ууіг дейпіегеп пип Е пай Не уоп В. 


» ПеҒ.: Біп Міпке! тіс 


дег ОгбВе х ізі зрі(7, мепп 0° < а < 909 ізі. 
оаа Мо 
Е В 


Іп дег вісіспеп Меіѕе Капп тап меіќеге УУіпКе!аг(еп Блу. егеп Еівепѕсһайеп Е 
дебпіегеп. 


5.2. МіпКеіагіеп 


Үуіг Гогтиіегеп Вейіпвипвеп В Гіг Ше М/іпКеївгбе х. Міс Нійе аіеѕег Ведіп- 
випвеп Фебпіегеп міг ЕірепѕсһаЌеп Е уоп УУілКеіп. Рабеї егһаПеп міг еіпе Еіп- 
геПипв дег Міпке! пасһ іһгег СгӧВе х іп уегөсһіеделе У/іпКеїагіеп. 


» МіпКкеіагіеп 


ІБ В 

% (А, К) ізі өри2. 0° «а < 90° 
% (А, К) ізі еіп врИгег ҮУілкеі. 

ж (А, Ю ізге еіп гесмег ҮуілКе!. х = 90° 


5 (А, Ю) ізі віштрі. 90° < х < 180° 
з (А, А) ізі еіп ѕќитрѓег УуіпКеі. 


Ғогіѕеігипе ѓоівепде бейе 


Ребпійопеп уоп Еівепѕсһайеп 5. 


Е В 


% (Л, К) 151 еіп реѕігескќег Ууіпкеі!. х = 180° 


% (Л, А) ізі йрегѕёцтрѓ. 180° < х < 360° 
ж (А, К) 15 еіп ПВегзіштіргег УУіпКе! 


ж (А, Ю 151 еіп УоШуіпкеі. а = 360° 


ГареПе 5.1. Міпкеіагіеп 


5.3. ОгеіесКѕагіеп 


Мап Капп ӘгеіесКе пасһ дег Агі іһгег ІппепууілКе! іп геї үегѕсһіейепе Огеіескѕ- 
әгісп еймейеп. й 


» Огеіескѕагіеп 
Еішейшпе дег Әгеіеске пасһ дег Аг! іһгег УУіпКе! 


Е В 


АЙе Міпке! дез Әгеіескв АВС 
зілд өріне МіпКеі. 


АВС 151 врійаміпКіїв. 

АВС 151 сіп врИ?міпКІірез 
Ргеіеск. 

АВС ізі гесһіугіпКІір, 

АВС ізі еіп гесһіміпКІірез 
Әгеіеск. 

АВС ізі вішпріміпКіір,. 
АВС ізі сіп өвіштірбміпКІірев 
"Ргеіеск. 


Еіп У/іпкеї деѕ Югејескѕ АВС 
ізі еіп гесһ(ег М/іпкеї. 


Еіп М/іпКеї дез Дгеісск5 АВС 
156 еіп 5тшгаріег М/іпкеї. 


Тарейе 5.2. Ргеіескѕагќеп 


Мап дейпіегі 2. В. Ше Еівепѕсһаѓ, Чай еіп Әгеіеск ѕріігуіпкіір 15, Гоіеепаег- 
табеп: 


» Деї.: Кіп Огеїеск ізі 5ріїгуміпкії в, мепп ае ҮУіпке! де5 ЮОгеіескѕ зріле 
УуіпКеі ѕіпа. 


іптегКите: Іп еіпет гесбіміпКІвеп Әгеіеск ҺеіВі Ше 1апрѕіе бейе Нурокепиве, діс 
едеп апдегеп бейеп һеіВеп Ка1һегеп. 


Мап (еі Ргеіеске аисћһ пасһ дег Ідйпее іһгег бейеп іп уегѕсһіейепе Югејескѕ- 
апеп еіп. 
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ВергіНе ипа 584е ацѕ Фег Сеотеїтіє 


» Огеіескѕагіеп 
Біпіейшпр дег Югеіеске пасһ дег І апре іһгег бейеп 


Ж В 


АПе Огеіескѕѕеіќеп ѕіпа 
уегѕсһіейеп Іапе. 


АВС 151 шпгесеіті ір. 
АВС 151 еіп ипгереїпай Зірез 


Пгеіеск. 

АВС ізі гісісһвсһеп Кір. 2меі Огеіескѕѕейеп ѕіпа 
АВС ізі сіп ееісһѕсһепК1іреѕ бісісһ Папа. 

Птеіеск. 

АВС ізі еЛеісһѕеііір. АПе Югеіескѕѕеіќеп ѕіпа 
АВС ізі еіп віеісһвейірев вІеісһ Іапе. 

Ргеіеск. 


ТаБеПе 5.3. Ргеіескѕагіеп 
Мап дебпіегі 2. В. Чіе Еірепѕсһаѓ еіпеѕ Огеіескѕ, Чай ез віеісһөсһепКІір 156, 
ТоірепдегтаВеп: 


ь Пе: Біп Әгеіесі іе о1еісһѕсһепҜіір, мепп 2еі Дгеіесковеїеп вісісһ 
апр ѕіпа. | 


Аптегкипе: Іп еіпет вісісһөсһепКІівеп Огеіеск һеіВеп е вісісһ Іапвеп бейеп ЅсһепКеї, 
Ше дгійе бейе һеЙМ Ваѕіѕ. Ріс вісісһ Іапвеп УУілке! һеіВеп Ваѕіѕуіпкеї, дег Ягіќе 
Муіпке! Беї(3і УУіпКе! ап дег ӛріге. 


5.4. Ѕупттеїгіееівепѕсһайеп уоп Гіригеп 


5.4.1. Ахіаіѕуттеїгіе 


Піе Ахіаіѕуттеїгіе ізі еіпе Еісепѕсһаї‹ уоп Ғіршгеп, @іе тап тії Ніїбе дег Ѕріе- 
вешпр ап еіпег Сегадеп ғ йећпіегеп Капп. 


» Пе: Еіпе Еіриг Е іѕі ахізізугітеггізсіһ Белірісі еіпег Сегайеп 7, мепп 
Беі дег 5ріереішів ап 7 йаѕ ВІЇ4 уоп Ғ вісісһ Ғізі (іп Хеісһеп: Е’ = Р). 
Піе Сегайе г ћеіВі 5упттекгіеасіве уоп Е. 


Ев ізі 2. В. |едег М/іпке! Ж (Л, К) ахіаіѕутте(гіѕсћ Бегішісі: ѕеіпег УуіпКе!- 
ЋаІЫіегепӣеп м. 


20 јейдет Рипкі Ре х (А, К) вібі ез вепаш еіпеп РипКі Р’ є з (Л, К), 50 Чай Іо!- 
вепде Зуттеїгіегеїайіоп 2116: 


Піе РипКіе Р ипа Р" Переп зуттеїгізсі Бегір ісһ дег Сегайеп у. 


Юебпійопеп уоп Еірепѕсһайеп 5% 


АҺ. 5.2. Ахіаїзуттеїгіє еіпеѕ УУілКеі5 


Па» Бейешеї: 


Веі дег 5ріереішпе ап дег УУіпКе!һа!Мегелдеп м уоп % (А, Ю) ізі дег Міпкеї 
з (А, К) вісісһ ѕеіпет ВИЙ <(/, А”). 


І жезбать ізі |едег УУіпКе! ахіаіѕуттеігіѕсћ Бегіріісһ ѕеіпег У/іпКеїБатбіегепдеп у. 
Ахіаіѕуттеїгіѕсћ ѕіпа апсһ ае еіеісһѕсһелкііреп ӘгеіесКе, 


-5-%ге 


Ѕутте?гігасһѕе 


и 


АБ». 5.3. Ахіаіѕуттеќгіе еіпеѕ рІеісһѕсһепкіівеп Огејескѕ 


1едеѕ рІеісһѕсһепкііре Югеіеск ізі ахіаіѕуттеѓгіѕсһ Бехіївіїсб дег УУілкеіһаі- 
егепаеп деѕ ҮУіпКе|! ап ег 5ріїге. Еіпе есһќе Тейтепве дег Мепре аПег рісісһ- 
зеПпепКТідеп ӘгеіесКе 15 іе Мепре аПег вІеісһѕеііівеп геіесКе. Јейеѕ рІеісһѕеіре 
ГгеіесК ізі ахіа|зуттеігізсһ Һегірісһ јейег УУіпКе!һа!Мегепдеп еѕ Югејескѕ. 


ЖА | ВЕ 
АББ. 5.4. Ахіаіѕуттеїгіе еіпеѕ вІеісһѕеНіреп Огеіескѕ 


Веіт віеісізейіреп ЮгеіесК ізі јейе дег геі Ѕуттеігіеасһѕеп ғиеІеісһ У/іпкеї- 
ПпаїБіегепає, бейепһа!Мегепде, МіеІѕепкгесһќе опа Нӧһе 4ев Югеіескѕ. 
/а деп ахіаіѕуптеќгіѕсһеп Бівигеп веһӧгеп аџсһ уүегѕсһіейепе Ұіегескѕагіеп. 
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ВергіНе ипа 544ге ацѕ Фег Сеотеїтіє 


Уіегескѕагі Ахіаіѕуттеігіе 


ахіаїзуттеїгізсії Бегйеіісһ дег ветеіп- 
затеп Мійеіѕепкгесһеп дег Беідеп 
рагаПеіеп бейеп 


даѕ 21еісһћѕсһепкііре Ттаре2 
Усбепке! 


А В 


Гіе ЅсһепкеІ ЯР ила ВС ѕіпа вісісһ Іапе. 


даѕ Кесһћеск ахіаіѕуттеігіѕсһ Бегірісһ дег Беідеп 
р | с Мійеізепкгесһкеп дег бейеп 
А 8 
ег КһотЫиѕ ахіаіѕуттеќгіѕсћ Бегіірісһ дег Беідеп 
р ХУіпКке!һа!Мегепдеп Блу. 4ег Піаропа- 
Теп 
А С 
В 
Чаз Оцадгаї ахіаіѕуттеігіѕсћ Бегіївіїср 
- дег Беі4еп Міцеізепкгесііеп 
ег бейеп 


- дег Беійеп У/іпкеїнаїБіегепдеп 52у. 
дег Оіавопаіеп 


ТаБеПе 5.4. Ахіаіѕуптеігіѕсһе Уіегеске 


Біп Оцадгає іѕ еіп Уіегеск, даѕ еіп Кесһіеск ипд еіп ВПогабиз ізі. Ев Безіїті 
ѕожоћІ (іе Ѕуттеігіееірепѕсһайеп дез Кесһіескѕ а15 апсһ Фе Ѕуттеігіееіреп- 
зспайеп дез Еһот/5. 
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РДейпійопеп уоп Еівепѕсһаѓіеп 5; 


5.4.2. Хепітаїзуттеїгіє 


Гіпе мейеге Ѕуттеїгіееівепѕсһаѓ уоп Бівигеп і5і іе Хепігаіѕуттеїгіе. 


Мап дейпіегі ѕіе ті НіІѓе ӣег 5ріевеїипе ап еіпет Рипкі 2. 


» ПеҒ: Еіпе Ғіриг Ғ іі гепігаіѕуттеќгіѕсһ Бегірісһ еіпеѕ Рипкќеѕ 2, 
мепп Беї дег 5ріереіштір ап 7 йаѕ ВІІа уоп Е вісісһ Р іѕі (іп Хеісһеп: 
Ғ -Е). 
ег РипКі 2 һей% 5упітеїгіегепігит уоп Ғ. 


Ев 151 2. В. јейеѕ РагаПе!оргаттп 4ВСР тепігаіѕупттеќгіѕсћ Бегіріісһ 4ев Ѕсһпіі- 
рипкіеѕ 2 ѕеіпег Әіаропа!еп АС ипа Вр. 


АЪЬ. 5.5. Хепігаїзуттеїтіє еіпеѕ РагаПеіоргагатѕ 


7а једет Рипк( Ре 4ВСР рібі ев гепап еіпеп Рипк( Р’ є АВСР, 80 Чаї) Іоірепде 
буттпеігіеге!агіоп р11: 


"іе РипКіе Р опа Р" Переп ѕуттеїгіѕсћ Бегіріісһ деѕ РипкКќеѕ 2. 


Рах Бедешеї: 


Веі дег Ѕріереіипе ат Юіавопаіепѕсһћпійќрипкі 2 еіпеѕ РагаПеіоргаттѕ 
АВСР іі Чаз Вії4 дез РагаПеІоргаттѕ рІеісһ ает РагаПеіовгатт 
(іп ?еісһеп: А'В'С”Ю’ = АВСВ). 
ІЗезһа1Һ 151 іе4ез РагаПеІовгатт гепігаїзупатеїгізсі Бегііріісһ ѕеіпеѕ Әіаропа!еп- 
ме пійрипКіез. 


ОБипреп ипа Айівабеп 
КопітоШтареп 


1. Міе дебпіегі тап еіпе Ејівепѕсһай еіпег Еівиг? 

2. Опќег-меІсһег Вейіпвипе ізі еіп У/іпКе! тії ег СгӧВе о ѕрі2? 

у, МеІсһе Міпкејаг(еп ипќегѕсһеійе тап? 

4. УУеісһе Югеіескѕагіеп егһӣі{ тап, мепп тап Фе Югеіеске пасһ дег Агі іһгег 
ІппелпуілКе! еіпќеіїс? 

5. Міе ћеіВі Ше І4првіе бейе еіпеѕ гесһіміпКІіреп Югеіескѕ? 

0. Міе пеппі тап 2ууеі бейеп еіпеѕ ЮОгеіескѕ, іе еіпеп гесһ(еп У/іпке! ЫЇйеп? 
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ВеегіНе ипа 584зе аиѕ дег Сеотеігіе Гейпііопеп уоп Еірепсһаһеп 5. 


4. | - Кеппгеісһпеп біе іп дег Табеїе Фе Еірепесһаһеп, (іе еіп Огеіеск в1Іеісһ- 
тейір Безіїгеп Капп! 


7. УУеісһе Югеіескѕагіеп егідії тап, мепп тап Фе Югеіеске пасһ ег І4пве 
дег ӘгеіесКөзейеп еіпісі 1? 
8. Хи меісћег М/іпкеіагі веһӧгеп іе Вазізміпкеї сіпев біеісһзсһелКІіреп Пгеі- 


ескѕ? 

9: Опег ме]сһег Вейіпвипв пеппі тап еіпе Еівиг Е ахіаіѕуттеѓгіѕсћ Бегігіісһ 
еіпег Сегадеп 27 

10. Магит 15 Ше У/іпке!һа!Бегелде м еіпеѕ М/іпКеїз “Ше Зупитеїгієасіве 4е5 


4.2. Меїспе ӘгеіесКвагіеп еіЫ ев? 


ь- Е вібі ѕріїігуіпкіів-ипгевеїтаӣђіве ӘгеіесКе. 


5. УУсісһе Бівепѕсһайеп Беѕіі2і даѕ СЮгеіеск Бегіріісһ 4ег ІАпре ѕеіпег Зейеп 


Ү/іпКе1!? 


11. УҮсісһе Әгеіеске Бебі(теп еіпе буттетгісасһһзе? 

12. УУеісһе ӘгеіесКе Безіїлеп 4геі Ѕупупеігіеасһѕеп? 

13. УУеісһе Міегеске һаВеп 2уеі Ѕуттеїігіеасһѕеп? 

14. Веі меісһеп Уіегескеп зіпа Ше У/іпкеїБаТбіегепаеп ег ІппепміпКе! віеісі- 


тейір Ѕуттеігівасһѕеп? 


15. (Лиег меіспег Ведіпвипе ізі еіпе Бівиг Ғ ?епіга!зутіпейгісіһ Беліріісһ еіпеѕ 


РипК(ев 2? 


16. М/еїсне УіегесКе ѕіпа 2епіга|зутіпеігізсіһ? 
17. М/еїсбег Рипкі 15 Ѕуттеѓгіегепігит еіпеѕ РагаПеіовгаттѕ? 
18. Меісһе Уіегеске һаВеп уіег Ѕуттеќгіеасһѕеп ипа еіп Ѕуттеќгіегепігит? 


Ал ”раВеп 


1. рейпіегеп Ѕіе Гоірепде У/іпКеїіагіеп! 


1. дег гесіме М/іпке! 
2. дег ѕќитрѓе У/іпке! 
3. дег веѕігескіе М/іпКеї 


2. ЕШеп Ѕіе е ТаһеПе ацѕ! 


ҮУіпКеіргбВе М/іпКеїаті М/іпКеівгдіе М/іпкеїагі 
122 ѕрії2 180° 

140° 90° 

210° Т 
36" 3607 
96% 101° 


3. рейпіегеп Ѕіе Гоірепде Огеіескѕаг(еп! 


1. 4ав вІеісһѕсһепкііѕе Ргеіеск 
2. даѕ вісісһзейіре Огеіеск 
3. даѕ зріќгуіпківе Огеіеск 


4. Огеіескѕагіеп 


4. даѕ гесһіліпіІіре Огеіеск 
5. даѕ з'штрбміпКіїве Югеіеск 
6. ғаз ипгереітӣВіве Огеіеск 


"геіескѕагі ипгевеіта Вів 


в1еісһѕсһепКіі вісісһзейір 


ѕріідуіпКііе, х 


теспіміпКіїв, 


пісһі тӛрісі 


віштіріміл КІР 
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ила дег СгӧВе веіпег Іппепуіпке!? 


АҺ. 5.6. 


ь- Газ Югеіеск ізі ипгевеітабів ипа віштірРмілКІір. 
а а 
о с ГА 
а 
жа У 4 0 
/ 
с 6 с 


АББ. 5.7. 


| 


6. Апімогіеп 5іє! 


6.1. М/іемієі өрИ?е УУіпКе! тий сіп Огејеск тіпаеѕіепѕ ҺаБеп? 
0.2. УУіеуісі ѕріќге УУіпКе! Капп еіп Әгеіеск Һһӛсһө(епе ҺаБеп? 
0.3. Міеуіеї ѕіитрѓе УУіпКе! Капп еіп Әгеіеск Һӛсһөіспв ҺаБеп? 
0.4. УУіеуіс! гесе УУіпКе! Капп еіп Огеіеск һҺӧсһѕіепѕ ҺаБеп? 


7. /сісһпеп біе Біг Фе Мепре аПег ӘгеіесКе еіп Мепвепаїавгатт, 4а е Еіп- 


ісішпв дег Дгеієске пасһ дег Агі дег Дгеіескоміпкеї теірі! 


9. /сісһпеп Ѕіе Ѓйг діе Мепре аїег геіесКе еіп Мепвепіавгатт, 4а іе`Еіп- 


ісішпе дег ЮОгеіеске пасһ дег І.іпре ег бейеп дагѕќе!іє! 


19. кошріех Мабһешайк 
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ВергіНе ила 58142е ашѕ ег Сеотеігіе б Гебпійопеп уоп Еівепзспайіеп 5, 


9. ребпісгеп Ѕіе Еівепѕсһайеп Е уоп Біршгеп Е тії Нійе дег Апвађеп іп 4ег 12. Веапімогіеп 5іе Гоївепде Егавеп! 
Тареїе! Еоглашівгеп Ѕіе Фе Рейпійопеп іп Могќеп! 12.1. Меїспе Сегадеп віп4 Ѕуттеігіеасһѕеп еіпев Кгеіѕеѕ А(М; ғ)? 
12.2. УҮеісһе Сегадеп ѕіпі Ѕуттеїгіеасһѕеп еіпег Сегадеп 2? 
Е В 12.3. М/еіспе Сегаде іѕі,іп 4ег ЕВепе є Зуплтеїгіеасіве сіпег Ѕігеске АВ < є? 
пон 3-Есе 12.4. М/іемієї Ѕуттеігіеасһѕеп зїбі ез іт Каш ги сіпег 5ігеске АВ? ! 
еһеп 3: ЕС ел ~30: Ес 2 13. АшГеіпет Кгеіѕ (М; ғ) Певеп 2уееі уегѕсһіейепе РипКіе Р ипі 0. 
О 15: даѕ Вб уоп Р Беї еіпег ӛріереішпе ап еіпег бегадеп 2. 
тйитіїсй "Зе:Есе ЕА 13.1. Веѕсһгеібеп Ѕіе Фе Гаве уоп я Бегівіісћ РО! | 
10. ахіаїѕуттеќгіѕсћ веіп еліріісі С 13.2. ВевсһгеіБеп Ѕіе іе І аре уоп ғ Бегіріісһ 4ев Кгејѕеѕ А! 
Үуіпке! 13.3. Маз міѕѕеп біе йБег Чаз ВІ уоп А Әсі еіпег ӛріерешпр ап 2? 


і і і іаІѕуттеїгіѕсћ Бехійвіїсі ѕеіпег УУіпКе!һа!Мегепдеп. 
че 14. гепігаіѕуттеќгіѕсћ веіп Веліріісһ С 


1. бігеске 5. Кес еск х { и 
2. Еһопив 6. вїеісһѕсһепКіівеѕ Әгеіеск 5ітесКе / Мійеїрипкі ег Ѕігеске 

3. бісісһвейірев Әгеіесі 7. Оџайгаѓ в- Еіпе 5ігесКе 151 гепіга!зугітеггізсһ Бехіївіїсі іһгев Мійеїрипкіез. 
4. Кгеіѕ 8. рІеісһѕсһепК1івеѕ Тгаре2. 


1. Кгеіѕ / МіќеІрипкі 4ев Кгеіѕеѕ 
2. Кһотбиѕ / беһпійрипкі дег Ріаропаіеп 4ев Впотриз 


11, іе вегеісћпеќеп Рівигеп Безіїлеп Ѕуттеќгіеасһѕеп. 3. гереітаВівез 6-Еск / Мінеїрипк! 4ев гевеітаВівеп 6-Ескѕ 


11.1. ?сісһпеп біе (іе бупте/гісасһвеп )едег ЕНШІ А сава ЫЛЫ Міні тынғы 
11.2. беРеп біе ап, мієміє! Ѕугттеѓгіеасһѕеп јейе Еівиг Беѕіі21! 
һ- (а) 


15. 5ргесһеп біе йБег Фе Ѕуттеігіееівепѕсһайеп дег РагаПеІовгаттагіеп! 


16. Ғогтишіегеп біс Аиѕѕавеп, Фе Беї дег 5ріереішір ат Ріаропаіепѕсћпіё- 
рипКі 2 еіпеѕ РагаПеІовгапттѕ 4ВСР вейеп! 


0 0,0% 
АББ. 5.8. 
(6) Еіп У/іпке! Безіїгі вепаш сіпе бутпеігісасһве. й А 8 
АБ». 5.10. 
А” 
-(І)А-С ; 
(2) Раз Вії4 уоп А іе С. 
(3) Рег РипКі А мїга аш деп РипКі С абеебіїдеї. 


І. р” 4. АВ" 
2. 477” ыс” 
3. АРС ы 6. А"В'СФ! 


17. Всапімогіеп Ѕіе Фе Егареп! 


17.1. Ап меісһег бейе тий тап еіп рІеісһѕсһепкіівеѕ Әгеіеск АВС зріереіп, 
50 дав д4ав Ргејеск АВС ипӣ ѕеіп ВИЯ еіпеп ВҺотЫиѕ Біїдеп? 


АЪЬ. 5.9. 
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Вевгіїйе ипа 5йіге аив 4ег Сеотеїгіе 


6. 


17.2. Ап меісһет Рипкі Ре АВС тив тап еіп віеїспвспепКіІіве5 Ргеіеск 
АВС вріереїп, 50 йаВ АВС ила ѕеіп ВІЇ4 еіпеп Е.һотһив Ыдеп? 


17.3. Еіп ипгевеітаВівеѕ Огеіеск АВС уіга ат Мінеїрипкі еіпег ѕеіпег бейеп 


веѕріеве1ї. 

Қуа їйг еіпе Еівиг Ьдеп АВС ипа ѕеіп ВІЇ АВС? 

17.4. Еіп гесбіміпКіїдев Дгеієск АВС міга Беї еіпег 5ріевеїипа аш еіп Огеі- 
еск А'В'С' абеебіїдеї, зо даВ АВС ипа А'В'С' еіп Кесһеск БіїЧеп. 

Үүаѕ муіззеп Ѕіе йБег (езе Ѕріеѕеіипе? 


А иѕѕавеп 


6.1. ВергіҒ дег Аиѕѕаре 


Веізріеіе Тк таіћетаііѕсһе Аиззадеп- 


п 


0) 


(3) 


Р 4 
1 —+ 


9 
АБЫ. 6.1. 


Мепп Р ипа О теі уегѕсһіейепе РипкКіе ѕіпі, 50 віМ ев вепаи еіпе Се- 
гаде є, 50 а я дигсб Р ила О већ. 

Іп Яеісћеп: Р + О -3!'в:яз Р.О А 

ВеасМеп біе йеп Оп(егѕсһіей 2ууізсһеп деп 2сісһеп 

43 (Ев нім еіп(е) ...)" ипа 

23!!! (Ев вібі вепай еіп(е) РУ нші) 

Јеаеѕ Рагаїеїовгатт 151 гепігаіѕуттеќгіѕсћ Ьегӣївіісћ деѕ 5сһпіМршіКйев 
ѕеіпег Діавопаїеп, 


АБЫ. 6.2. 


Јеаег РегірһегіеугіпКе! йБег еїпет наїбкгеіз ізі еіп гесмег УУіпкеі. 


6. 


А иѕѕареп 


(4) М/епп еіп Вадіц5 АМ еіпеѕ Кгејѕеѕ КОМ; ғ) ѕепкгесһћё аш еіпег Сегайеп 
1 з А 51ебі, 50 ізі е Сегаде / Тапгепіе ап К іт Рипкі А. 
(5) Мепп 2меі Дгеієске іп деп СгӧВеп дег Іппепуіпке! йбегеіпѕііттеп, 80 


ѕіпа ѕіе аһпіісһ. 


(60) Іп једет РагаПеіовгатт ѕќеһеп іе Піаропа!еп аџѓеіпапаег ѕепкгесһће 


(Га!всһ). 


Гіезе ВеіѕріеІе Гіг Ацѕѕареп 2еіреп: 7 
а) Мап Гогтшіегі Аиѕѕавеп ті НіЇЃе уоп СбгилаВергіНеп (Вер. 1) ила дейпіегіеп 
ВеягіНеп. 
5) Мап Гогтиїегі та(Һетаїіѕсһе Ацввавеп йБег \ 
Еівепѕсһайеп та(Һетаііѕсһег ОЫјек‹е (Вѕр. 2, 3) ипа 
Веіайопеп 2%іѕсһеп тпаһһета(ізсһеп Обіекіеп (Вер. 1, 4, 5, б) 


с) Ев вібі ууаһге Аиѕѕареп (Вѕр. 1 Ыіѕ 5) ила Гаїзспе Аиѕѕареп (Вѕр. б). 


Једе А иѕѕаре ізі епімейег ууаһг ойег Ѓаіѕсһ. Пав ії еіпе сһагак(егіѕііѕсһе Еіреп- 
зспаї уоп Аиѕѕавеп. Юигсһ діеѕе Еівепѕсһаѓ‹ ипќегѕсһеійеп ѕісһ іе Аиѕѕареп 
уоп Пеп беӨпііопеп. Іп еіпег Юейпійоп уіга Тевіре!ері, муаз тап ипіег еіпет 
Вевгіїї уегѕќеһі. Рейпібіопеп ѕіпа ЕеѕПерипвеп. евһа!1Ь ѕіпа ѕіе мейег маһг 
посі Га!5сһ. 

Лисћ еіп өоісһег та(һета(іѕсһег АивдгисК міс 2. В. 2х = 8 ізі Ксіпе А иѕѕаре, 
Чепп діеѕег АиѕагискК і( уейег ууаһг посі Ғаїѕсһ. 

Іс4е маһге Аиз5аре еіпег таһһета(ізсһеп Тһеогіе 151 іп іеѕег Тһеогіе епімедег 
сіп Ахіот одег еіп 5а12. 


Баз Бедешеї: 


и Ріе Мепве аПег мабгеп Аиѕѕавеп еіпег Тһеогіе Беѕќеһ аи еіпег Мепре 
уоп Ахіотеп ипа еіпег Мепее уоп 5842еп. 


Гіп Веізрісі Гйг еіп Ахіот 1 діе Аиз5аве (1). Ріє Аиѕѕареп (2) Біз (5) ѕіпа Ѕаїхе. 
іе А џѕѕаре (6) 15 ЃаІѕсһ ипа деѕһа1Ь мейег еіп 5а(2 посі еіп Ахіот. 


6.2, Ахіоте 


Стипабевгіїе еіпег Тһеогіе Фебпіегі тап пісһі. Мап Капп ѕіе абег тії Не уоп 
Лиѕѕавеп сһагаКегіѕіегеп. Аиѕѕареп йБбег бгипаВертіНе пеппі тап Сгипаанв- 
хавеп одег Ахіоте. СгипаһергіНе ипа Ахіоте ѕќећеп ат АпҒапр еіпег пабһета- 
Пізсһеп Тһеогіе ипа БіїЧеп (іе Ваѕіѕ Гіг йеп Іоріѕсһеп АџѓБаи (іевег Тһеогіе. 


ьо Пе: І/піег сілеп Ахіот уегѕіећеп міг еіпе Ацѕѕаре йБег СбгипаВергіНе 
еіпег Тһеогіе, Ше іп Фіевзег Тһеогіе ат Ап/апр віеһҺі ипад а! мабг ап- 
вепоттпеп мігі. 


М/еплп тап єіпе Аџиѕѕаре іп еіпег Тһеогіе а! Ахіот Велші?і, 50 Бемеіѕі тап ѕіе 
іп «Незег Тһеогіе пісі. 
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ВесгіНе ипа 581ге аи дег Сеотеїгіє 


Ріє ецкіійіѕсһе Сеотеїгіє, пай дег міг ипѕ БевсһАа іреп, і6 пиг еіпе дег Сео- 
тейгіеп, е ев віМ. Ѕіе із пасһ дет Бебешепдеп вгіесһізсһеп Ма(һетайКег 
Бөкій Бепаппі. ЕиКіїй Іебте ит 300 уог ипѕегег ?ейгесһпипве ипа вії: а!ѕ ,,Уа(ег 
дег Сеотеїгіе". Ег ЃаВіе Фіе реотейгізсһеп Егкеппіпіѕѕе ѕеіпег 7еїї гизатитеп, 
егууейегіе ѕіе ипа Баше (іе Сеотеїгіе аш? дег Ваѕіѕ уепірег ВергіНе ипа Сгипа- 
ацѕѕавеп аш”. 

Біп місбіївез Ахіот дег ешКІ1дізсһеп Сеотеїгіє ізі 4ав Рагаїеіепахіот: 


---- --------  2------- 
Д Р 
2 


АБЫ. 6.3. Хит Рагаїеіспахіот 


й М/епп, дег Рипкі Р пісћ аш (ег Сегадеп 2 Пері, 50 216: ез гепаш еіпе Се- 
гаде л, во даб л ашгсћ Р већ ипа рагаШе! 20 ізі. 
Іп 2сісһеп: Рф = 311 л:лэРЛлЛ| а 
Ев вібі веотеќгіѕсһе Тһеогіеп, Фіе іеѕеѕ РагаПеіепахіот пісһі Бепш?еп. ев- 
Ба! іі іеѕеѕ Ахіот Гйг іе ецКіі4іѕсһе Сеотеїгіе сһагакіегіѕііѕсһ. 


6.3. Зате 


» Пе: Еіп (І.еһг-) 5а12 ізі еіпе уаһге Аиѕѕаре еіпег Тһеогіе, «Ше тап тії 
Ахіотеп дег Тһеогіе ойег Бегей Беміеѕепеп 54(2еп Бемееїізі. 


Веіт Вемеіѕ еіпеѕ Ѕаігеѕ Вепш2і тап ашВег Ахіотеп шпа һегейв Беміеѕепеп 
бӛігеп ацесп Дейпікіопеп. 

Зотії Кӛппеп ууіг йеп Іорізсһеп АшҒҺап еїпег таіһета!іѕсһеп Тһеогіе Гоївепдег- 
табеп Беѕсһгеібеп: 


Стипабевгійе ипа Ахіопіе БіїЧеп гизатитеп Чіє Ваѕіѕ Гіг деп Іоріѕсһеп 
Ацѓаи дег Тһеогіе. 
Юіе Сгипабевгіїе дег Тһеогіе 4ейпіегі тап пісћі. 


Піе Ахіоте дег Тһеогіе зіпі А иѕѕареп йһег СгипабергіЙе дег Тһеогіе, Фе іп 
дег Тһеогіе а1ѕ уаһг апдепоттпеп мегдеп. Аиѕѕареп, Фе біг еіпе Тһеогіе Ахіоте 
ѕіпа, Беууеізі тап іп Фезег Тһеогіе пісі. 

Ачв деп Сгипдбевгійеп Бім. Стипдбевгійеп шпа Бегейв дейпіегіеп ВергіНеп 
Іейеї тап Әшгеһ Оебпііоп ууейеге ВергіНе дег Тһеогіе Іовізсі аб. 

Аиз деп Ахіотеп Бх. Ахіотеп ипа Бегейв Беміеѕепеп 54/2еп Іейќеі тап Фигсһ 
Вемеіѕ ууейеге Ѕӣіхе ег Тһеогіе аб. Веіт Веууеізеп уоп 544геп һепш2і тап 
ацсћ Юећпібопеп. 


А иѕѕавеп 6. 


Е Еогтиїіїсгипе 
уоп Ацѕѕавеп 
йбег Стипа- 
СгипдһегстіНе БергіНе Ахісте 
оһпе Ре. жеді орва вені 
пор арка Пр 
Геї. Вен. 
М Вепиітипе уоп ПІ 
- вене | Гебпійопеп 
Й ---- Беіт Вемеіѕ 
и Вем. 


| 
{ 
Весгіїе | асе. 


\ 


6.3.1. Копвгиеп2вйіге Ғіт Югеіеске 


Піе Копвгиеп28й42е ребеп ап, шпіег меісһеп Вейіприпреп гмеі Әгеіеске Коп- 
шелі ѕіпа. 


" Копргиеп25а17. 5уу5 


Огеіеске ѕіпа Копегиепі, мепп ѕіе іп деп Ідпееп 2меіег бейеп ипа іп дег 
Стобе дез УУіпКеі5 ШВегеіпв(йтітеп, дег уоп йеп Беїдеп бейеп еіпревсһ105- 
зеп мига. 


н Копргиеп25а!і?2. үѕү 
Огеіеске ѕіпа Копвгиепі, мепп ѕіе іп «ег апре еіпег бейе ип іп йеп Сгб- 
беп уоп 2уесі гіеісһіерепдеп УУіпКеіп ШБегеіпѕііпттеп. 

" Копвгиеп25а17. 555 
геіесКе зіпа Копвгиепі, мепп ѕіе іп деп ІАпреп (ег геі бейеп йБегеіп- 
5 іттеп. 

" Копрвгиеп?а(т 55 У 


Огеіеске зіпа Копегиепі, мепп ѕіе іп деп І.Апреп 2ууеіег бейеп ипй іп дег 
СтбВе дез УУіпке|5 Пбегеіпвгіттеп, дег дег Ійпвегеп бейе ререпірегіері. 


їла Огеіеск 15 Бегей 4шгсһ Апвабе уоп геі 5ійсКеп (бейеп Блу. М/іпкеї), дів 
іп Чеп Копогиепа5д(геп зепаппі мегаеп, Біз аш? ѕеіпе І.аве еіпдешір Бевііпіті. 
Газ 15: Гіг Ше Копѕігикііоп уоп ӘгеіесКеп місігів. 

Гле Копзігикійоп еіпев Огеіескѕ 5011 еіпаешів аиѕѓіћгбаг ѕеіп. Ѕіе із віпдешір 
пизГаћгбаг, мепп Фе ресебепеп 5(йске еіпет ег Копегиеп75йіте епіѕргесћеп. 
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ВергіНе ипӣ 54і2е аив бег Сеотеїгіє А иѕѕареп 6. 


6.3.2. Ѕӣїхе йБег гесһіміпкііре Югеіеске шо | Зсбейеїжіпкеї 


М/епп 2уеі Міпке! Зспейеіміп- 


Уоп Безопдегег Ведешіипе їйг іе Апмепдипв дег Сеотеїгіє іп ег Ргахіз ѕіпа л 
Ке! ѕіпа, 50 ѕіпа ѕіе Копетиепі. 


е гесһіуіпкіівеп Огеіеске. Юеѕћа1Ы ѕіпа Фе ѓоІвепӣел 52(2е йБег гесһіміпКІіре 


ПгеіесКе веһг місііїв. АБЫ. 6.7. й 
р баіт дез Руёһарогаѕ " бішептілке! ап РагаПејеп 
Ейг аПе гесріміпКіїеп Әгеіеске тії дег Нуроїєпизепійпре с ипа деп Тога. „р Я 
Ка(ћеѓепійпвеп а ип 5 вій: с? = а? + Б? ап РагаПеіеп ѕіпі, 50 ѕіп ѕіе 
, Копегиепг. 
» Нӧһепѕаќх Е 
АЪЬ. 6.8. 


Ейг аПе гесріміпКІвеп ӘгеіесКе вії: 
М-рс4 

В ізі Ше І.ӛпве дег Нӧһе 

аш “е Нуроїепизе. 

рапа 4 ѕіпа е апвеп 

дег Нуроѓепиѕепабѕсһпіќќе. 


" УУ/есібеїміпкеї ап РагаПеіеп 


М/епп геї УУіпКе! МУесһѕеіҹіп- 
ке! ап Рагаїеіеп ѕіпӣ, 50 5іпі ГА 
ѕіе Копегиепі. 


АББ. 6.9. 
АББ. 6.4. 
и ?епігіугіпке! - РегірһегіеугіпКе! 


» Каїегепзаї 


"Рег 7епігіміпКеї ізі Форреїї 50 
вгої міе јейег РегірһегіемгіпКе! 
йБег дегпве!РВеп Ктеізһовеп. 


Ейг аПе гесһіугіп КІіреп ӘгеіесКе 611: 
а стр 
Ы ас 


ачпа Б ѕіпа іе І дйпреп 

дег Ка(һеќеп. 

с 15 Ше апре 4ег Нуроѓепиѕе. 
рипа д ѕіпа аіе апвеп дег 
НуроѓепиѕепаБѕсһпіќќе. 


АББ. 6.10 


. Регірһегіеугіпке! 


Ае РегірһегіеугіпКе! йбег дет- 
зеїбеп Ктеізһореп ѕіпі бісісһ 
вгоВ. 


АБЫ. 6.5. 


6.3.3. Ѕйїхе йбег МіпкКеї 


ОН Бепш?і тап Беї Веуеіѕеп 5д417е йБег УУіпКе!. 


ш Мебепуіпкеї АБЬ. 6.11. 


УУепп гмеі УУіпКе! Мебепміпкеї 


віпа, во Беїгаві діє Ѕитте іһгег 
ҮУіпКеіргбВеп 180°. ? 
а 


АБ. 6.6. 


Веягійе ипа 58і?е аив ег Сеотеігіе 


Обипееп ипа АиѓваБеп 


Копіго гареп 


- Меїспег Опѓегѕсһіеа Безіеһ( 2уіѕсһеп Бейпійопеп ипа Ациѕѕавеп? 

. Маз іі Ше сһагаКіегіѕііѕсһе ЕірепвсһаН еіпег Аиѕѕаве? 

. Магит ізі дег Ац5дгиск 2 а + 4 Кеіпе Аивваре? 

. СіЫ ев еіпеп ОБегБевгі? ги дет ВергИҒТ Ахіот? УУеісһеп? 

. Месһе 2меі Агіеп мабгег А иѕѕареп еіпег Тһеогіе ипѓегѕсһеійеѓ тап? 

. Маз уегѕќеһі тап ипќег еіпет Ахіот? 

. Міе ћеі3 даѕ РагаПеіепахіот (ег еиКіііѕсһеп Сеотеїгіє? 

. Маз міззеп Ѕіе йБег ЕиКІїЇд? 

. Маз уегѕќеһћ тап ипіег еіпет (Геһг-) 5а(2? 

10. У/еісһег Опќегѕсһіей Беѕіеһё 2ууізсһеп еіпет Ахіот ипа еіпет $а(2? 

11. Маѕ Бепші?і тап Беіт Веуеіѕ уоп Ѕӣігеп? 

12. МеІсһе Вейешипе һаБеп СгипаревгіНе ипа Ахіоте беіт Іоріѕсһеп АџѓБац 

22 еіпег та(һетаќіѕсһеп Тһеогіе? 

13. Опіег меїспег Вейіпвипе і діе Коп5ігикіїоп еіпеѕ Огејескѕ еіпдешір аиѕ- 
ГаһгБаг? 

14. УУав уегзіеһі тап ипіег деп Ѕ(йскеп еіпеѕ Огеіескѕ? 

15. МеІсһе агеі 5842е вейеп Гйг гесһіуіпкііре Югеіеске? 

16. Опќег меІсһег Вейіприпр ѕіпа гмеі Огеіеске Копвгиеп(? 

17. Опіег меісһег Вейіпеипр 154 еіп РегірһегіеууіпКе! еіпеѕ Кгеіѕеѕ еіп гесһќег 
МУіпке!? 

18. УУеісһег 5а12 ві Гйг бішепміпКе! ап Рагаеіеп? 

19. М/еїспе Ее!айіоп Беѕіеһе 2ууізсһеп дег Тапвепќе г ап еіпет Кгеіѕ Х(М; ғ) іт 
Рипкќе А ила Фет Вегӣћгипеѕгайіцѕ АМ? 

20. УУеісһе Веїакіоп рс йг Фе УУіпКеіргӛВеп еіпеѕ Депігіміпкеїз ипа дег Регі- 

рһегіеууіп Ке! йбег детѕеІБеп Вореп? 


ооч тольо 


Аиѓрађеп 


1. уғаһге ип ѓа1ѕсһе Айвзареп 


ОБегргӣќеп Ѕіе, об Гоївепає Аиѕѕавеп ууаһг ойег Ѓаїѕсһ ѕіпа! 
Коггівіегеп Ѕіе іе Га|зсһеп Ациѕѕареп! 
АПе ПгеіесКе һаБеп 2уусі зріїге УУіпКе!, 
в- Піе Аиѕѕаве і5і уаһг. 
Ев ріБЕ вісісһзейіре Огеіеске, іе еіпеп гесһќеп УУіпКе! ҺаБеп. 
р- Піе Аиѕѕаре 15 Ғаїѕсһ. 
Ев віҺМ Кеіпе е1еісһѕеііівеп ӘгеіесКе, Фіе еіпеп гесһіеп У/іпКеї һаБеп. 


. Ев ім Еівигеп, іе Беїебіє, уієїе буттеігісасһвеп ҺаВеп. 

. Тедез рІеісһѕсһепКкііре Огеіеск һа( епа еіпеп врИ?еп УУіпке!. 

. Іедез Кесһееск 151 еіп Тгаре2. 

. п једет ПОгеіесі 1іеві ег вгӧВегеп бейе уоп 2меі бейеп дег КІеіпеге 
Міпке! ререпібег. 

. Мепп еіп Огеіеск ѕќитрѓуіпКіір 156, 50 15 ев пісі віеісһвейір. 

. Оіе Піаропа!еп еіпеѕ РагаПеіоргаттѕ зіпа р1еісһ Іапе. 


жо юн 


л 


6 
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А иѕѕареп 6. 


7. Діє ІппепууіпКеі! еіпеѕ гевеітӣВіреп л-ЕсКв ѕіпа е1еісһћ ргоВ. 

8. Ейг іедез геіесК 15 4ег Ѕсһпііірипкі ег бейепһа!Мегепдеп дег Міне!- 
рипкі баев ОткКгеіѕеѕ 4е5 Огеіескѕ. 

9. Јейеѕ вІеісһѕеііве Югеіеск іі гепігаіѕугттпе(гіѕсһћ Белііріісһ еѕ Ѕсһпііё- 
рипкКіез ѕеіпег УУіпке1һа1Ыіегепдеп. 


2. Рогтиііегеп біе Гоірепде Ахіоте іп М/огіеп! 
Уегапѕсһашісһеп Ѕіе Фе Ахіоте 1., 4. шп4 5. дигсі еіпе Хеїсппипе! 


. А+ В У 3!!2:рэ А, В 
2.6600 + 0 9 Эр: р Се, т 

3. ~Эр:ғэР, О, К + 3!! ғ: ғэР, О, К 
4. Рев + ЗА, Вер: Рє АВ 

5. А ёр 31! л: лэАлћ |2 

6. Р, Оєғ, а лР+ О о-в се 


- Зргесһеп Ѕіе йБег деп Іорізсһеп АџѓБац еіпег таіһетаќіѕсһеп Тһеогіе! 


. Богтиіегеп біе ті деп Аиѕѕареп А ипа В Ѕӣізе ег Ғогт ,,УУепп 4, 50 В“ 
Блу. ,,УУепп В, 50 А". 
4: Еіп ОгеіесК ізі вІеісһћѕсһепКіір. 
В: Еіп Огеіеск 151 рісісһвзейір. 
ъ- УУепп еіп ПгеіесК віеісһѕеіќір 151, 50 151 4аө Әгеіеск рІеісһѕсһепкііе. 


1. А: Еіп Рагайеіовгатт 158 еіп Оцадгаї. 
В: Піе Діадопаїеп еіпеѕ РагаПеіовгаттєя ѕіпа в1еісћ Іапе. 
2. А: іе Діавопаїеп еіпеѕ Уіегескѕ ҺаІЫіегеп еіпапдег. 
В: Еіп УіегесК ізі еіп Кһогпбиѕ. 
31. А: Еіп Уіегеск ізі еіп Кесһеск. 
В: Піе Севепѕеіќеп еіпеѕ УіегесКв ѕіпа рісісһ Іапе. 
4. А: Тмеі берепууіпКе|! еіпеѕ УіегесКв віп( бІеісһ вго. 
В: Біп Уіегеск ісі еіп РагаПеіоргатт. 
5. А: Біп Уіегеск 15 еіп Кһоптиз. 
В: Біп УіегесК ізі гепігаїзупатеїгізсі Белііріісһ дез Ѕсһпі(ірипКеѕ ѕеіпег 
Оіавопаїеп. 
6. А: Еіп РагаПеіоргатт іі еіп Оџайгаї. 
В: Ріе Піаропа!еп еіпеѕ РагаПеіовгатгѕ ѕќећеп зепКгесһі аціеіпапдег. 
7. А: Піе Ріаєопаїеп еіпеѕ УіегесКв ѕіпа вісісһ Іапр. 
В: Еіп Уіегеск 15 сіп вІеісһөсһепКІірез Тгарех. 
х. А: іе Аһвійпде еіпеѕ РипКіе5 Р уоп 2меі РипКіеп А ипа В ѕіпа рІеісћ. 
В: Еіп Рипкі Р ізі дег Мінеірипкі дег Ѕігеске АВ. 
9. А: Еіпе Еівиг ізі еіп гереіпіі іре п-ЕсК. 
В: Еіпе Бівиг һа тіпаеѕіепѕ дгеі бутітпеігісасһвеп. 
10. А: Еіп геіеск ісі ахіаїзупітеїгізсі. 
В: Еіп ОгеіескК і бісісһвейір. 


5. Уегвісісһеп 5іе Ше Вевгіїе ,,Рейпіцоп“ ипӣ ,,5а127: 
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Вевгіїйе ипа 5812е ав ег Сеотеќгіе 


6. йБегеіп/5біттеп іп р 


«чо 


АБЫ. 6.12. 


в- Піе Огеіеске ѕіттеп іп (ег І дпее еіпег бейе ипа іп йеп СгӧВеп уоп гмеї 
вісісһіерепдеп ҮУіпКеіп йбегеіп. 


АББ. 6.13. 


7. Опіег меісһег Ведіпвипе ѕіпа Гоірепде Әгеіеске Копегиепі? 
1. змеі вІеісһѕейіве ОгеіесКе 
2. змеі вІеісһѕсһепКііве Югеіеске 
3. змеі гесһіміпКІіре ӘгеіесКе 
4. 7меі гесһімгілКІір-сіеісһвсһепКІіре Огејеске 


8. еіпдешір аиѕѓіһћграг ѕеіп 


Вергіпдеп Ѕіе, магит іе Копѕігикііоп еіпеѕ Огеіескв АВС ай еп ре- 
верепеп Ѕійскеп еіпдаеціїв аиѕѓіһгЫаг 151! 


а = 4ст; ф -5ст; у = 30° 

ь- Еѕ ѕіпа «іе І.іпреп уоп 2меі бейеп ипа іе СгӧВе Фе5 УУілКе!5 ревебеп, 
дег уоп деп һеідеп бейеп еіпвеѕсћоѕѕеп ууігі. 
Гевһа!Һ ізі пасһ дет Копвгиеп25а12 55 Фіе Копзігикіїоп 4ев Огеіескѕ 
сіпдешір аџѕѓйһгбаг. 


1.а =5 ст; Б = бет; с: = 4ст 4 с = бст о = 429; В = 555 
2.а = 4ст; 5 = 5 ст; В = 50° 5. Б = 5ст; с = бст; у = 60° 
3. Б = 5ст; с = бст; о = 40° 


9. УУагшт ізі іе Копѕігикіїоп еіпеѕ Югеіескѕ тії йеп ревеБепеп Ѕеіѓепійпвеп 
опа МіпкеіегӧВеп пісћё аиѕѓӣһгбаг Бгм. пісһі еіпдешір аиѕѓіһгБаг? 


1. а = 2 ст; Б = З ст; с = бст 3.а - 4ст; В - 85% у = 989 
2.0 = 5сп; с = бст; В = 55° Аа = 4002 65095 1905 
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14. У/а5 міззеп Ѕіе йБег еп МеВепміпКе! тії дег СгӧВе / 2шп М/іпке! ті дег 


15, Всапімогіеп біе “іе Ғгареп! 


А иѕѕареп 6. 


10. Ейг еіп гесһіуіпкіівеѕ Огеіеск АВС #11: 
а ж Б = сб а= ср Б = с Ард 
10.1. Геѕеп Ѕіе Фе Ғогтеіп, Фе Гйг ааѕ гесһіміпКііре Ргеіеск веќеп! 
10.2. Маз Бейеџѓеп а, В, с, р, 9, п іп йіеѕеп Еогтеїп? 


. Оле Гапвеп дег Нуроѓепиѕепабѕсһпіїќе еіпеѕ гесһіугіп КІіреп Югеіескѕ АВС 
ті ег Нуроѓепиѕе АВ ѕіпір = 4 = 3 ст. 
11.1. Маѕ Гйг еіп гесһіміпКІ1рез ОгеіесК 151 АВС? 
11.2. Міе вгоВ ізі дег АЪѕќапа деѕ Рипкіеѕ С уоп АВ? 
11.3. Міе вгоВ ізі дег Еійсһепіпһа! 4ев Оџайгаќѕ йБег дег Югеіескѕѕеііе АС? 
11.4. Міе вгоВ іі дег ҒійсһепіпһаШ (ев гесһіміпКІіреп Югеіескѕ АВС? 


12. Ріг сіп Әгеіеск АВС веќеп Гоірепде Аиѕѕареп: 
(а)30еАВ:АО0-<АС 
(5) <,АСО = 70% 

(с) %,ОСВ = 30° 

12.1. Еогтиїегеп 5іе Фе Аиѕѕареп іп М/огіеп! 

12.2. М/іе вгоВ ѕіпа Фе ІппепміпКе! дег Әгеіеске АОС, ОВС ипа АВС? 
12.3. МеІсһе ЕірепвсһаПһеп Бебіїгеп іе Огеіеске АОС, ОВС ипа АВС? 


. Всапімогіеп 5іе іе Егареп! 
13.1. Міе ргоВ 15: Фе Ѕитте ег СгӧВеп 2уеіег Мебепу/пкеї? 
13.2. У/іеуісі МебепуіпКе! вібі е хи јейет УУіпКе1? 


13.3. М/еїсбе Веїаціоп Безіебі 2мізсһеп 2ууеі ҮУіпКеіп, Фе МеБепміпКе! ги 
сіпет дгійеп УУіпКе! ѕіпа? 


13.4. іе вгоВ ѕіпа гмеі Мебепу/іпкеї, Фе копргиепі ѕіпа? 
13.5. М аз уіѕѕеп Ѕіе йБег Ѕіџѓепуіпке! ап РагаПеіеп? 


13.6. Опіег ууеісһег Вейіпвипе ѕіпі 2ууеі УУесһвеіміпКе! ап 2ууеі Сегайеп є 
ипа л Копвгиеп(? 


СігбВе а? 

х = 45° 

в УУепп х еіп ѕріігег УУілКе! 151, 50 ізі ѕеіп МеһепміпКе! б еіп ѕіитрѓег 
ҮуіпКеі. 

1. х = 100° 3. а = 90° 

2. х = 180° 4. а = 20° 


15.1. МіеуіеІ РегірһегіеууіпКе! 8їбі ез йБег еіпет Кгеізһореп АВ? 

15.2. Ү/іемісі 2епігіугіпКе! рім ез йбег еіпет КгеізВореп АВ 

15.3. Маѕ муізбеп Ѕіе йБег РегірһегіеугіпКе! йБег 4етве!Веп Кгеізһодеп? 
15.4. Міе вгоВ іі |едег РегірһегіеугіпКе! йбег еіпет На1ЬКгеіѕ? 
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ВергіНе ипа 58і?е аџѕ дег Сеотеїгіє 


16. СегеРеп зіпа еіп Кгеіѕ К(М; г) ша еіп Рипкі Р тії (МР) > г. 
16.1. Маѕ ууіззеп біе йБег (іе аре дез Рипкіеѕ Р Белііріісһ без Кгеіѕеѕ К? 
16.2. ҮУіеуісіе Сегадеп г тії /эР сім ез, іе Тапрепіеп 4ев Кгеіѕеѕ К ѕіпа? 
16.3. Еіпе Тапрепіе / йеѕ Кгеіѕеѕ А тії гэ Р Бегйбгі А іп В. М/іє Безіїтті 
тап деп Рипкі В? & 


17. Ейг 2учеі Сегадеп є, л ипа еіпеп Кгеіѕ А(М; ғ) вейеп Ѓоівепае Аиѕѕареп: 
(а) я ^К = {4; Р) 
(пок = {4; 0} 
(© ліе 
17.1. Еогпушіегеп Ѕіе іе Аиѕѕареп іп М/огіеп! 
17.2. 5Кіггіегеп Ѕіе 2, л ипа к! 


17.3. Еогтшіегеп Ѕіе еіпе Аиѕѕаве йбег РО! 
Вергіпдеп біе Фіебе Ацѕѕаре! 


18. ВеігасМеп Ѕіе Же 2еісһпипе, ипа Беапімогіеп 5іе Фіе Егавеп! Вергіпдеп Ѕіе 
Ше Апімогіеп! 


АБЫ. 6.14. 


18.1. Меісће Аиѕѕаве вії! Ѓӣг іе І.Апвеп ег Ѕеһпеп АР ип4 РВ? 
18.2. МеІсһе Аиззаве вії Гіг іе Югеіеске АРС апа ВРС? 


7. ребпійопеп опа 5842е Гіг ѕреліеПе гаштіісһе Біригеп. 


з 


7.1. Веєтійї дез Кӧгрегѕ 


Біпе Тейтепее 4ег Мепре аПег гӛштпіісһеп Еівигеп БіїЧеп діє веотеїгізспеп 
Кӛгрег. біе ѕіпа Бівигеп, Ше аПвейір уоп еіпег Рійспе одег уоп теһгегеп 20- 
заттепһӛпрепдеп ЕІасһепѕійскеп Беєтепі мегдеп. 

Піе Е!асһе Әм. діе ?изаттепһӛпрепдеп Еійсрепзійске, Ше еіпеп Кӧгрег аП- 
вейір Һергепгеп, Бегеісһпей шап аз Обегййсбе 4ев Кӛгрегв. 

Нв іѕ іт аПветеіпеп йЫісһ, дав тап ѓіг еіпеп Кӛгрег ипа ѕеіпе ОһегИасһе (іе 
рісісһеп Вехеісһпипвеп уегумепіеі. 50 Бегеісһпес тап аіѕ Кире! тії дет Міцеї- 
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Гейпйіопеп упа 58(2е їйг ѕрегіеПе гіотіісһе Еіригеп 7. 


рипке М опа дет Кадійз ғ ѕомоћ іе Мепре аПег Рипкіе Р йеѕ Каитеѕ, (іе 


уоп М деп вІеісһеп Абзіапа (МР) = ғ Һабел, а15 аисһ Фе Мепре аПег Рипкіе Р 
Чеѕ Ваштез, іе уоп М 


АЪѕійпае (МР) < г Бабеп. 


7.2. Роїуедег (іе ӣсһпег) 
7.2.1. Ргіѕтеп 


5реліеПе Роіуедег ѕіпа Фе Ргіѕтеп. Ѕіе Беѕіеһеп ууіе ае Ро!уейег пиг аи еһепеп 
1асһепѕйскеп. 


бгипаїїбсһе 


АБ. 7.1. Сегайеѕ ипа ѕсћіеѓеѕ Ргіѕта 


» Деї.: Еіп Ргіѕта ізі еіп Роіуєдег тії еіпет Рааг Копегиепіег п-ЕсКѕ- 
Пасһеп іп рагаПеіеп Ебепеп ипа п РагаПеіовгаттййсћеп. 


Піе Копргиепіеп л-ЕскөНасһеп, Ше іп рагаПеіеп ЕБепеп Переп, һеіВеп Сгипа- 
Пасһе ипа Рескћасће 4ев Ргізтаз. Діє п РагаПеіовгаттӣйсћеп һеіВеп Зейеп- 
Пасреп деѕ Ргізтаз. Діє п Ѕеіќепћасһеп Ьдеп йеп Мапієї М дез Ргізтаз. 


» Пе: Еіп Ргіѕта 15 гевеітаӣђбів, мепп «4іе Стипайасне 4ев Ргізтаз іе 
Ғіасһе еіпеѕ гевеітаӣВівеп п-ЕсКв іі. 
АпдегпҒа 5 іі 4ав Ргіѕта илгерейтд ір. 


» Пе: Еіп Ргіѕта іі вегайе, мепп 4ег Мапіе! 4ев Ргіѕтаѕ ацѕ Кесһіескѕ- 
Яасһеп Безіебі. 
Апдегпіаїіз іі даѕ Ргіѕта 5сБіеї. 


ь Деї.: Еіп Ргіѕта ізі п-звейір, мепп дег Мапігсі дез Ргізтаз ацз п Зейеп- 


Насһеп Беѕіеһі (п > 3). 
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ВесгіНе ила 54іїхе ац5 4ег Сеотеїгіє 


?ш- СҺагакќегіѕіегипе еіпеѕ Ргіѕтаѕ ѕіпа іттег 4геі Апвабеп поімепдір: 
гевеітӣВів - ипгереіта Вів 
вегаде = ѕсһіеѓ 
п-зейір 
Еіп Ргізта Капп 2. В. еіп гевеітӣВісеѕ, ѕсһіеѓеѕ, Гіпівейірез Ргізта ѕеіп. 
ЗрегіеПе Ргізтеп ѕіпа 4ег Опайег ипа дег УУйгіеі. 


» Пе: Біп Ошайег іві еіп вегайеѕ Ргіѕта тії еіпег Весіеск5НасНе а|8 
Сгипайасће. 


и 5а12: Јейег Ошадег Баї уіег Вацтаїіавопаїеп. 
ш 5а12: Діє КаитаіаропаІеп еіпеѕ Ошадегв БаїБіегеп сіпапдег. 


епа Я Д 
Наспепаїадопаїе - віпе 0 
гіпе і зеїеп?їйсһе 
Жоита/адапа/е -- 


| ; 
Бу —— біле Еске 


аїе бгипайдспе - 


АЪЬ. 7.2. Очадег 
Біпе Тейтепре 4ег Мепре аПег Оцадег іі Же Мепве дег УҮйг?е!. ҮУіе ісдег 
Ошадег Безіїг! ашеһ јейег УҮШте! еіпе Сгипа- ипа ёіпе РескЙасһе, 4 Ѕейеп- 
Насһеп (6 Копвгиепќе ЕійсНеп), 12 Капіеп, 8 Ескеп, 4 Вайтадіавопаїеп ипа 12 
Бідсһеп”аропа!еп. 


ь Пе: Еіп УМ/йгіеі іі еіп Ошадег, дег аи Ошайға(Насһеп Безеһі. | 


Богтеіп гиг Вегесбпипе 4ев Моїштеп5 И, 4е5 ОРегНасһепіпһа!в Ао ип4 деѕ 
МапќеІйсћепіпћа1(ѕ Ам еіпеѕ Ргіѕтаѕ ѕіпа ѓоівепде: 

И = Аой Ао = 246 + Ам Ам = 51 +5: Ж оо Ж ба 
Ав ізі дег ҒідсһепіпһаН дег Сгипайасре С 4е Ргізтаз. қ РТ 
81,63, ..., За ѕіпа Ше Е1асһепіпһаке дег бейепӨасһеп деѕ Ргіѕтаѕ. Піе Гапве һ 
еіпег Нӧһе 4ев Ргізтаз ізі дег АБзгапа уоп Сгипа- ипа Дескйаспе 4ев Ргіѕ- 


таз. 
Тіе Еогтеїп 2иг Вегесһпилв уоп И, Ло ипа Ам веїеп 50М0бІ Гйг регаде аз аисһ 


Ғаг ѕсһіеѓе Ргізтеп. 
7.2.2. Рутатідеп 
ӛрегіеПе Роіуедег ѕіпа аџисћ е Ругатійеп. 
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Юебпііопеп ипа 5442е Ғаг ѕрегіеПе гаитіїсре Ғівигеп. у Й 


54-5--4е 5ріге 


--в/ле Зейепідеһе І---е/ге 
Ѕе/ғепкапіе 


еіпе 


аїе бгипаййсһе бгилакапіе 


АБ. 7.3. Сегаде ипа ѕсһіеѓе Ругатіде 


в "её: Еіпе Ругатійе ізі еіп Роіуедег тії еіпег п-Ескѕасһе а!5 Сгипа- 
Яасһе шпа л ӘгеіескеНасһеп а!в Мапе. 


Піе 5ейепКапіеп еіпег Ругатійе Бабеп еіпеп Рипкё 5 ветеіпзат, 5 ізі іе ӛрі2е 
«ег Ругатіде. 

иг Сћагакќегіѕіегипе еіпег Ругатійе 15 уіе Беї еіпет Ргізта «іе Апвабе дег 
Ісішепдеп Еірепзсһаһеп егѓогӣегіісһ: 


гевейтаір - ипгереітйВір 

п-зейір 

вегаде - ѕсһіеѓ 
Гле БеїЧеп егѕќеп ЕірепӛсһаЙеп мегдеп Беї еіпег Ругатійе іп дег вісісһеп М/еізе 
міс Әсі еіпет Ргізта фейпіегі. 


Гле Бівепѕсһаѓі еіпег Ругатіде, аб зіє регайе ізі, Фебпієгі тап Гоірепаег- 
табеп: 


ы Ве: Еіпе Ругатійе ізі регаде, мепп дег Мапіеі дег Ругатіде ав Бій- 
сһеп вІеісһѕсһепКкіівег ӘгеіесКе БеѕќеҺ. АпдегепГа!5 іі іе Ругатіде 
зсбіеї. 


пе дгеізейіде Ругатійе һей 8% Теїгаедег (вгіесһ. Уіегћасһпег): Јейе Югеіескѕ- 
Паспе еіпеѕ Теѓігаейегѕ Капп аі5 Сгипаћӣсће рема! мегдеп. 


в "ре: Еіп Теігаейег іі гевиійг, мепп аПе Капќеп 4ев Теігаейегѕ Бісісһ 
Јапе ѕіла. 


11е апре л дег Нӛһе еіпег Ругатійе ізі віеісћ Фет АБѕќапа дег Ругатідеперіїге 
уоп дег ЕБепе, іп дег Же Стипійӣсће дег Ругатійе Певі. 


" баі2: Раз Үоішпеп јейег Ругатійе тії дет Сгипайасбепіпбай Ас ипа 
дег Нӛһепійпге л Беігӛрі И = 1 Асл. 


0 Ти, копіріех Мабһешабік 


ВеңгіНе апа інге аце дег Сеотеїгіє Фейпійолеп ип4 584ге їйг зрегісіїе гіштіісһе Біригеп Ы 


" $а12: Юіе вегайеп Ктеізгуііпдег, Ше регадеп Кгеіѕкеве! ипа «іе Кисеп 
зіпа КоѓаііопѕКӧгрег Бгу. ОБегћӣсћһеп уоп Воќаііопѕкӧгрегп. 


7.2.3. Ругатійепѕійтрѓе , 


Хелп віпе Еһепе є сіпе Ругатійе рагаПе! 20 іһгег Сгипайасре өсһпеідег, 50 епі- 
зќеһ сіп РугатідепвіштрҒ. 


---Ругатійелзінтрі АҺ». 7.7. КобайопвКбгрег 


Гіп вегадег Кгеіѕғуііпдег епізіеһ( Беі 4ег Воіакіоп еіпеѕ Кесһескѕ ит еіпе 5ейе. 


Гіп дегадег КгеізКере| епівіеһі Әсі дег Коһабіоп еіпеѕ гесһіугілКІіреп Югеіескѕ ит 


р 9 о Ь де. 
АББ. 7.4. Ругатідепзіштрії еіпе Ка(һе(е 


А Гіпе Кире! епізіебі Әсі дег Коќаііоп еіпеѕ Кгеіѕеѕ ит еіпеп Ригсһтеѕѕег. 


ь Юеғ.: Еіп Ругатійепѕіитрг іѕі еіп Роіусфег тії геї аһпісһеп, абег пісі М/епп еіпе ЕБепе еіпеп КгеізКере! рагаПе! 20 ѕеіпег СтипаНасһе зсбпеідеі, апп 
Копагиепіеп и-Ескѕћасһеп, іе іп рагаїеіеп Ебепеп Переп, опа п-Тга- епізіеһі еіп Кереїзитрі. 
ре?Йасһеп. " Ѕаі2: Јейег вегаде Кгеізкереіз штрі епізіебі Фигсһ Кобайіоп еіпеѕ е1еісһ- 


всһепКІіреп Тгарегев ит ѕеіпе Ѕуттеќгіеасһѕе. 


Піе ІЗпде й еіпег Нбӛһе еіпеѕ Ругатідепзіштрієсз ізі віеісћ дет Арзіапа уоп 
Сгипа- опа Дескййспе ӣеѕ Ругатідепзіштіріев. 


(ОБипвеп ила Ашраһеп 
7.3. Кгиттйасріде Гіригеп 


Тан ее й 18 еуі і Ше ы. а 
М/іськіге кгиттійсбіве Еівигеп вілд дег Кгеіѕгуііпаег, дег КгеізКере! ипа аі 1, Уаз уегмеҺе шап шліег відега вёотеівсћеп.Кбгрег? 


Києве. Мап шиегөсһеідег вегаде ила өсһіеГе Ктеізгуііпдег Блу. КгеізКере 2. У/ойигеһ іга сіп Кӛгрег аШвейір Бергепгі? 


*. УУеісһе Еірепясһай Безіїлеп Фіе Е1асһелѕійске, ацѕ 4епеп сіп Роіуедег 
Безгеһ(? 

4. УҮсісһе Вейіпвипвеп егі Шеп Фе Стипа- ипа Рескӣёсһе еіпев Ргізтпав? 

5. У/ав Ёйг Еійсреп БіїЧеп деп Мапге! еіпеѕ Ргіѕтаѕ? 

0. Әтіег ме!ісһег Вейіпршів 15 еіп Ргізта вегайе? 

7. Отіег меісһег Вейіприпе һеіВі еіп Ргіѕта Гіпізейір? 

8. Маѕ уіѕѕеп 5іе йБег іе Сгипайӣсће еіпев гереітӣВівеп, 4геізейіреп Ргіѕтаѕ? 

9. Міє пеппі тап еіп Ргіѕта, Беі Фет пісһі ае Ѕеіќеп@ёсһеп Кесһќескӣйсһеп 


1 КопітоШТтареп 


АББ. 7.5. бегадег ип ѕсћіеѓег Ктеіздуіпдег У ѕіпа? 
10. Маѕ уегѕќеһё тап ипіег еіпет Оџайег? 
5 5рйте Я а | 11. УУсісһе 2меі Агіеп уоп Ріавопаїеп еіпеѕ Ргізтаз шиегвсһеі4е( тап? 


І-йтилазиіпісі 12. Магит 1 јейег УҮйгіе! апсһ еіп Оџайег? 

! 265 дегайеп | 11. Ме һе/0% дег АБзіапа дег ЕРепеп, іп 4епеп «іе Стипа- бом. Рескӣӣсће 
Кгвізіедеі5 Ш сіпев Ргіѕтаѕ Певеп? 

= віле 7 14. Аиѕ меісһеп СтбВеп Бегесһпе( шап 4ав Үоішпеп еіпев Ргіѕтаѕ? 

15. УУіе дейпіегі тап еіпе Ругатійе? 

10. Аиѕ міеуіс! ебепеп Е1Іасһепѕйскеп Безіебі еіпе л-вейіге Ругатіде? 

АЪЬ. 7.6. Сетадег ипа ѕсћіеѓег Кгеізкере! 17. (тег меісһег Ведіпвипя іѕі еіпе Ругатійе регаде? 


82 0 83 


Вевгіе ипа (хе аив дег Сеотеїгіе 


18. 
19: 
20. 


217 
22. 


23. 
24. 
25, 
26. 
21. 


28. 
29. 


Хмег уеісһег Вейіпвипе іі еіпе Ругатіде еіп гевиагеѕ Теігаейег? 

Ууав міззеп Ѕіе йБег іе бгипаӣсће еіпег гевеітаВівеп, 6-ѕеіівеп Ругатіде? 
Үүсісһе Есіагіопеп Беѕќеһеп 2у/ізсһеп бгипа- ипа Оескӣасћһе еіпеѕ Ругатідеп- 
ѕіштрѓеѕ? 

Ууав Ғіг Еійспеп Ы̇Ідеп деп Мапіє! еіпеѕ регайеп Ругатійепѕіитрѓеѕ? 

Веі мусісһегі Кгипатіййсрія Һергеп еп Кӧгрег ѕіпа Же Нӧһеп ип4 Мапіеі- 
Піпіеп дез Кӧгрегѕ рага!Іе1? 

Веі муеісһет Кӧгрег ҺаБеп ае Мапіейіпіеп еіпеп ветеіпѕатеп Рипк( 5 опа 
Ше сісісһе І/іпре 5? 

Ме һеібг дег Рипкі 5? 

Ұуагит Бехеісһпеі тап еіпеп вегайеп Кгеівгуііпдег аз КоќаіопѕКӧгрег? 
Үсісһе гаштіісһе Еівиг епізіеһі Беї 4ег Коһайоп еіпеѕ Кгеіѕеѕ КОМ; г) ит 
еіпеп. ѕеіпег Оигсһтеѕѕег? 

Күсісһе гӛштіісһе Еівиг епізбеһі Беі дег Коќа(іоп еіпег Кгеіѕћасһе КМ; г) 
шт еіпеп іһгег Оигсһтеѕѕег? 

Үуіе пеї і еіп Кгеіѕкевеї, 4ег Кеіп Коѓайіопѕкӧгрег 150? 

Үуіс епізеһі аигсћ Еобайіоп еіп дегадег Кгеіѕкереіѕштрі? 

ХУеіспег Опіегѕсһіеа Әезбеһі Беї еіпет Кгеіѕкевеіѕіштрѓ 2м/ізсһеп Сгипа- 


опа Юескћасће? 


Ашбсаһеп 


1. 


һергепгеп А - һергеп?і мегіеп үоп № 
КгеізИАсһе / Ктеіѕ 
ь- Біп Кгеіѕ Бергеплі еіпе КгеізИасһе. 
Једе КгеізЙасһе міга уоп еіпет Кгеіѕ Бергеп?і. 


ӘгеіескеЙасһе / геї хиѕагттепһапвепае бігескеп 
Ѕігеске / еі РипКіе 

муйгіві / ѕесһѕ хиѕагтатепһапвепаіе ОџайгаіЙасһеп 
Киесі / вепаи еіпе Рійсре 

п-Бекоййсбе / п зиѕаттепћапвепіе бігескеп 
Ошадег / зесп5 2изаттепһӛпвепде КесһеесквЙасһеп 


2. һезіеһеп ацѕ О 


еіп гереті іре, вегайеѕ, уіегѕеіівеѕ Ргізта 
ь- Біп гереіпіі ірев, вега4ез, уіегзейірев Ргіѕта Безіеһі аи 2ууеі Оцадгаї- 
Яасбеп ципа уіег КесһќескѕЙасһеп. 


еіп гевеіпай Зірев, ѕсһіеѓеѕ, уіегөейірев Ргіѕта 
еіп ипгевеітабівеѕ, вегайеѕ, уіегзейірев Ргізта 
еіп гереітаВівеѕ, вегайеѕ, 4геізейірев Ргіѕта 
еіп ипгевеітађівеѕ, ѕсһіеѓеѕ, 4геізейірев Ргізта 
еіп гевеітабівеѕ, рега4ев, ѕесһѕѕеіівеѕ Ргіѕта 


3. рейпіегеп Ѕіе Еівепѕсһаќеп уоп Ргізтеп! 


1. ипгевеітаівеѕ Ргізта 
2. ѕсһіеѓеѕ Ргіѕта 


Юейпііопеп ипӣ 544е їйг врегіеПе гаитіісће Еіригеп 542 


4. Ғогтш егеп біе 5842е! 


0. 


Иғ--аз 
»- ав Моїштеп еіпеѕ М/йгісів ті дег Капіепійпве а Бекгйві И = аз. 


1. И -абӛс 

2. Ао = ба? 

3. И = Асћ (Ас: Сгипіћасһепіпћає; л: Нӧһепійпре) 
4. Ао = 2А + Ам (Ам: Мапігійаспепіпнан) 

5. Ам = 4а? 


б.е жа Йа (4/3: Ошайғгайууиг?2е! ай 3) 
7.Ғ -ақ/2 


. Оейпіегеп Ѕіе Еірепѕсһайеп уоп Ругатідеп! 


1. гевеітаВіве Ругатіде 
2. п-вейіре Ругатіде 

3, ѕсһіеѓе Ругатіде 

4. ашайгайізсһе Ругатіде 


5. гесмесКіре Ругатійе 


О Бегргіеп Ѕіе, об ЃоІвепае Аиѕѕареп ууаһт одег Ѓаїѕсһ ѕіпа! 
Віїдеп Ѕіе ги деп Ѓаіѕсһеп Аиѕѕавеп епіѕргесһепе ууаһге Аиз5авеп! 


1. АПе ѕсһіеѓеп Ргізтеп һаВеп РагаПеіовгаттӣйсһеп а1ѕ Ѕеіќепййсһеп. 

2. Ев вім Кеіп ѕсһіеѓеѕ Ргіѕта ті еіпег ЕесһіескеЙасһе а15 ЗейепЙАсһе. 

\. АПе ѕсһіеѓеп Ргізтеп һаВеп тіпдевепв еіпе бейепӨасһе, Фіе еіпе Кесһі- 
ескѕӢасһе 15. 

4. Веі јейег Ругатіде Безіебі дег Мапе] аи Ғійсһеп рісісһвейірег Огеіеске. 
5. 1ейе ѕсһіеѓе Ругатіде һа( тіпдевіепв 2учеі уегѕсһіейеп Іапре 5ейепКапіеп. 
6. Ев вібі Кеіпе өсһіеГеп Ругатійеп ті 2мсі віеісһћ Іапреп 5еійїепКапіеп. 

7. Веі |ейегп Ругатідепѕќитрг Безіебі дег Мапе! аиѕ Еійспеп вІеісизспепк- 
Пірег Тгареге. 

Б Веї аПеп өсһіеГеп Ругатійепѕёйтрѓеп ѕіпа ае Ѕеіќепкапќеп уегѕсһіейеп 
апе. 


- Веапімогіеп Ѕіе Гоївепде Етавеп! 


74. Мо Переп аїйе РипКіе еіпег ЕБепе є, (іс уоп еіпет Рипкі М є є деп 
вісіспеп АБзіапа г Бабеп? 


7.2. М/о Переп аПе РипКіе 4ев Кашпев, (іе уоп еіпет Рипкі М деп вісісһеп 
Аһвала ғ Һабеп? 


7.3. Мо ереп аПе РипК(е йеѕ Каштев, іе уоп еіпег Ѕігеске РО деп віеіспеп 
Арапа ғ Бабеп? 


7.4. М/о Переп аПе Кгеіѕе К(М; г) 4ев Кашпев тіс Фет ріеісһеп Мінеірипкі 
М опа дет віеісһеп Кайіцѕ ғ? 


7.5. Мо Певеп аПе Кгеіѕе А(М; г) дез Вайтез тії дет бісісһеп Кайішѕ ғ, 


Яегеп Мішетрипкіє аш еіпег Ѕітеске РО Певеп ипа дегеп Әптсһтевзег ѕепк- 
гесһе ації РО ѕѓеһеп? 


Вевгійе ипа 581ге аи 4ег Сеотеїгіє 


8. У/іе епізіеһеп Коіаііопѕкӧгрег луу. іһге ОБегһасһеп? 


Кире! 

в- УУепп еіпе КгеізӨісһе шт еіпеп Ригсһтеѕѕег гобіегі, дапп епізіебі еіпе 
Киееі. 

1. Кире! 3. вегадег Кгеіз2уі!іпдег 


2. вегадег КгеізКере! 4. вегадег Кгеіѕкевеіѕ(отрё 


9. берел біе ап, Ёйг міспе Кӧгрегагіеп іе Гоївепдеп Уоіштепіогтеїп беЙеп! 


1. И з Авй 
2. У з {Асл 


10. Еогтиїієгеп біе 58іге! 
Ам = лр 
в- Рег Мапіе!Нӛсһепіпһа! еіпеѕ вегайеп Кгеіѕкеве1ѕ ті Фет Кайіцѕ г ипа 
дег МапќеПіпіеліёпее 5 беігаві Ам = ліз. 


1 
У зн 4. До = ла? = 4лі? 
4 
2. Ам = 2лүй СЕ, = пз 
3 К == 6. Ао-лқғ + 5) 


8. Вемерипвеп ила Рећпійопеп 4ег Копегиепх 
уоп Гіршгеп ; 


Үуіг Бабеп іт 4. Техі йбег іе Копвгиеп2 уоп Бізигеп вевргосһеп, Бабеп абег 


е Копегиепх догі пісһі дейпіегі. Пав ууоПеп міг іп Чіезет Техі, дег Ше Сео- 


теќгіе абзсніеві, посі шп. 


ь Пе: Піе Бідиг Е, із Копвгиепі гиг Бівиг Б), мепп ев еіпе Веуедипр 
сім, Фе Е, аш Е аббіїдег. 


Іп -евег Бебпііоп Бепикгеп міг деп Вевгіїї ,Вемевипа". Міг Кӛппеп Фіезеп 


Вевгіїї Біег пісі ехакі 4ейпіегеп. У/їг ууоПеп іһп абег егідшегп. Міг һабеп іе = 


5ріедеішпр Чег Ебепе ап еіпег Сегайеп 7 бху. ап еіпет Рипкі 7 Беһапӣеік. Веі 
евеп Ѕріереіипвеп БіїЧеї тап діє Рипкќе дег Ебепе ашҒ іе РипКіє дег Ебепе 
аб. Ев віЫ ги јейет Рипке Р Фег Ебепе вепац еіпеп Вііарипкі Р", ги јейег Ѕігеске 
аіѕ Ві вепаџ еіпе 21еісћ Іапве Ѕігеске ип ги јейет ҮУіпкеі а15 ВІЇ вепаи еіпеп 
вісісһ вгоВеп Уіпкеі. 

ӛріереішпвеп ѕіпа Беѕопдеге Вемерипвеп. Апдеге Вемевипееп іп дег ЕБепе зіпі 
Уетвсһісілвеп ипі Огеһипвеп. 
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Вемерипвеп ипа Юећпійопеп дег Копегиепх уоп Еівшеп 8. 


Веі еіпег УегѕсһћіеБипр угіга |едет Рипкі Р дег ЕБепе еіп РипКі Р" во гиреогапеї, 
Оа аПе Ѕігескеп РР” іе біеісһе Вісбтипо ила в1еісһе І пре ҺаБеп. 

Лисћ Беі еіпег Огеһипе ит еіп Огеһхепігит 2 ті еіпет УУіпКе! х мігі іедет 
Рипке Р дег ЕБепе еіп ВіїфрипКі Р" иреогапеї. 

Гіле Веууевшів і5ї еіпе Уегѕсһіебипе, еіпе Дгепипя, еіпе ӛріереішір ойег еіпе 
Г иѕаттепѕеѓгипе ай іеѕеп Веуерипреп. УУепп тап Беіѕріеїѕуеіѕе еіпе Еівиг Б 
пиѕѕсһћпеідеѓ ципа аш” еіпе Копегиепіе Ғіриг Ғ; Іеві, ѕо Гіһгі тап еіпе Вемерипе 
ШТЕЙН 


ОБипееп опа Аибзабеп 
КопітоШтареп 
1. УУіе Капп тап (іе Копргиеп? уоп 7учеі Еіригеп Ё, ила Е, йећпіегеп? 


2. УУеісһе Веугерипреп вїбі ев? 
1. Меіспе Еірепвсһа еп Ба! једе Веугерипв іп 4ег Ебепе? 
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КееїПе 7аһҺеп 


9. Ріс Мепре М ег паїйгіїсреп ДаБіеп 


9.1. Еівепѕсһайеп дег Мепре № 


"іе паќійгіісһеп ?аМеп ила «іе Орегабіопеп тії іһпеп міе 2. В. Ча5 Ай егеп, 
даз Ѕ$иЫгаһіегеп ипа даѕ Миїкіріїтіегеп һаВеп іһгеп Огѕргипұ іп дег обіекіїуеп 
Кегійді. 

Іп дег геа!еп У/сії ехіѕііегеп Мепвеп уоп ге еп Обіекіеп, ипа іе Мепѕсһеп 
Бабеп іп Іапвег безсһісһПісһег Епіміскішір 4а геіп дџап(іќаќіуе Сһагакќегі- 
ѕіегеп діезег Мепреп Фигсії паїйгіїспе ХаһҺеп веіегпі. 

Ѕо мгегдеп ипаБћӣпрів уоп іһгег аша! Шайуеп Хиѕаттепѕеіғгипв аПе Мепееп тії 
дег вісісһеп Апгабі уоп Обіекіеп игсһ іе рісісһ па(йгіісһе ?аҺ! диапійайу 
сһагаКтегізіегі. Діе веѕе11ѕсһаѓісһе Ргахіѕ Һа уоп еп Мепѕсһеп уегіапеї, Чай 
зів Мепвеп уоп геаіеп Обіекіеп дцапійайу уегеіеісһеп ипа теһгеге Мепееп ти 
еіпег еіптіреп уегеіпіреп Кдппеп. Ев маг а!ѕо е |аһгһипдегісіапве Ргахіѕ ег 
Мепвсһеп іт ВіїЧеп опа УегеІеісһеп уоп Мепреп геаіег ОбіеКіе, Ше ти еп 
аБѕігакќеп ВедгіТеп міе 2. В. ,,пакйгіїспе Хаһі“, ,,Кіеіпег““, ,„вгӧВег“, ,,вісісі", 
„айаіегеп“, ,‚ѕиЫігаһіегеп“ ипа ,,тиіќіріігіегеп“ Ёйһгїе. 

„Ріе Хаһ“, ѕсһгіеЬ Егіедгісһ Епегеіз, ,,ів( Ше геіпѕѓе диапііќаіуе Веѕііттипе, 
Ше міг кеппеп. Абег ѕіе еске (150) мої! аџа1іќабіуег Опќегѕсһіейе.“* 

Ригећ Уегреісһеп дег пацйгіїспеп Хаһеп ипа йигсһ Аиѕѓйһгеп уоп Кесһепорега- 
Шопеп ті паќйгіісһеп ХаҺеп егкеппі тап (іе ЕівепѕсһаЌеп дег Мепре дег 
пайі”ісһеп ?аҺІеп. Ріе Мепее М дег паїйгіїснеп ХаһҺеп һа( ипепаіісһ уіеІе ЕІе- 
тепіе. ав егѕќе ЕІетепї ізі Фіе 7абі ,,пш14, 4а пасһвіе Фе Хаһі ,,еіпѕ“. Оапп 
ГоІе фе 7абі ,,2меі иѕу. Ріе Мепве М і5і еіпе ипеп Іісһе Мепре. 

Піе Мепре М Һаї посһ апдеге уісһііве ЕірепӛсһаКеп: 


4) М/епп п ипа т >меі БейеБіре пакйгіїспе ?аМеп ѕіпа, 50 151 епімейег 
п < т (п Кіеіпег аі5 т) одег п > т ойегл = т. 
Үп, те М: епімейег п < т ойегл = т ойегл > т 


(П) Мелл йг геі па(йгісһе ?аМеп п, т ипа К іе Кејаііопеп п < т ипі 
т < К веНеп, 80 і апсһ п < К. 
Улп, т, Кем: [(п < тлт < К) эп < К] 


УУепп еіпе Мепре Яіеѕе Еірепѕсһаѓеп Беѕіі2і, 50 пеппі тап зіе еіпе веогапеїе 
Мепре. 


и Піе Мепве М дег паїйгіїспеп Хаһер ізі еіпе илеп Іісһе, веогіпеіе Мепре. 


Ачв дег Кеһабоп п < т (оір, Дав т > п (т егбВег аїз п) іі. 
п < т (єеіевеп: п Кісіпег одег вісісһ т) ћеіВі, даб п < т одег п = тібі. 


а Діє Меваііоп уоп п < т іѕі Ше Кејайоп л 2 т. Епіѕргесһепа іі Ше 
М№еваііоп уоп п = т је Вејайопл > т. п + т іеѕї тап: ,,л ипејеісћ т“. 
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Піе Мепге № дег паїйгіісһеп Хаһеп 9, 


9.2. беотеігізсһе РагѕѓеПипе ег паййігіісһеп ХаҺеп 


Мап Капп «іе паїйгіісһеп ?аМеп аш еіпег Сегайеп Пагѕіееп. Мап огапеї дег 
Хаћ 0 еіпеп БеіеБівеп Рипкі Р, дег Сегайеп ги. Мап огапеѓ дег “аһ! 1 еіпеп 
Рипкі Р; хи. 

Іп рІеісһеп АЪѕійпдеп /(РОР.) мегдеп уейеге РипКіе рема ії, Оайигсһ Капп тап 
ісдег пагйгіїспеп Хаһ вепаш еіпеп Рипкі Фезег ?аҺепрегадеп 2иогдлел. Мап 
Капп аБег пісһ( |едегі РипКі аш” дег ?аҺМЕепвегадеп еіпе пакйгіїсне Хаһ ти- 
огіпеп. Ы 


І І І І | 
0 1 2 3 4 


9.3. Юле мег Сгипагесрепагіеп іп аег Мепре М 


9.3.1. Аддаїноп 


Гигеб Ше Аайісіоп огапеѓ тап 2меі вереБепеп паќйгіісһеп Хаһеп п ипа т еіпе 
«пке ?аһҺ1 5 зи. Мап ѕсһгеіЫ п + т = 5. іе Сіейег п ила т ҺеіВеп Зиттап- 
Чеп, п + т (п ріш т) іі діє Зитте аџѕ п ила т, ѕіе Па! деп Мег 5. 

Піе Ададїноп іп М Баг Гоївепде Еізеп5срайеп: 


а) Мепп тап еіпе БеііеБіве паїйгіїспе 7абі т ги еіпег БеіеБівеп па(йгіісһеп 
Табі п аддіегі, 50 егһаі тап міейег еіпе-паёйгіісһе аһ! 5. 
Піе Аддйцоп іі іп дег Мепре М (еі ацѕѓйһгБаг. 


Ул, тє №: ЭѕєМ№: п + т = 5 

(2) М/епп тап т хи п ай4Шегі, 50 БМ ев репаи еіп Кевшіае 5. 
Ут, пе №: 3! 5єМ№М:п + т = 5 
Піе АдЯйноп іп дег Мепре М іі еіпе еіпдешіре Орегаќіоп. 

а) Веі Ѕиттеп аи теһг аз 2меі Зипатапдеп ѕріеІ( ев Кеіпе КоПе, уеісһе 
Ѕиттапӣеп тап гиег5і аййіегі. Ейг фе АЧ4ййоп зії: Чаз Аѕѕохіа(іувеѕеі2: 
път +ъК = (п + т) + к=п + (т + Ю 

(4) Рег У/егі еіпег Ѕитте ӛпдегі ісһ пісһі, мепп тап е Ѕшиттапаеп ті(- 


сіпапдег уегіацясрі. 
7 Ейг Фе Аайііоп зії; даѕ Коттиќаііувеѕеі2: 


път тп 


9.3.2. Минріїканоп 


Гіпе апдеге Орега(іоп іп дег Мепре М ізі Ше Миїіріїкайоп. Мап пеппі л' т 
(п та! т) даѕ РгодиКі аџѕ п ипд т. Юіе С1іейег еіпеѕ РгодиКі8 ҺеіВеп БаКіогеп. 
Мап тийіріїліегі Фіе “аһ! п тіс дег 7абі т. Діє Миїріїкайоп іп дег Мепге М 
һас Ше бісісһеп Еівепѕсһайеп уіе Фе АЧайіоп: 


(5) Ріс Миіріїкайоп іі іп дег Мепре М ісі аивПіһгоаг. 


(6) | Діє Миїнріїкагіоп 15 есіле еіпдешіре Орегабіоп. 


КееПе ?аМеп 


(7) Ріе Миїнріїкайоп іп дег Мепве М іі аѕ02іаііу: 
п'т'К «(поту Кк = п (т К) 
(8) | Ріе МиірііКкаіоп іп М ізі коттиќайу: 
п-т= тп 
Ніпги Копаті Ѓоівепаеѕ Сеѕеі2: 
(9) Ейг Ше УегЫіпацпе дег А4аійоп ті 4ег Миїкріїкайоп 211 даѕ Пізігі- 
БӘшіурезеі2: 
п (т + К) = п-т + п К. 


Піевев Кесһепреѕеіх барі, міє еіпе Ѕитте тії еіпет ҒаК(ог пішііріігіегі міг: 
Мап пшігіріігіегі једеп Ѕиттапаіеп тії діеѕет Ғакќог ипа аййіегі дапп (іе 
М/егіе дег РгодикКіе. 
М/епп тап біг іе Зитте п'т + л · А да РгоЧиКі л · (т + А) 8сігеїбі, 50 һай 
тап деп БаКіог п ацзвекіатитегі. 
ХҮепп еіп Бакіог еіпеѕ Ргойокіѕ пи! 15, 50 Паї діеѕеѕ РгодиКі деп УУегі пші. 
Бевһа!Ь Капп тап уоп дег Сіеісһіпв пот = 0 аш Ѓоївепіе геі Аиззареп 
ѕећіевеп: 

Епімейег а) п = й шпі т + 0 


одег у)л+ 0 ша т = 0 
одег с)п=0 ша т-0. 


Піеве геі Аиѕѕареп Капп тап 2иѕаттепѓаѕѕеп : 
Аиѕ л: т = 0 Ѓоів п = 0 одег іт = 0. 


Піеве Аиѕѕаве Вепші2і тап оѓ 2и" 1. ӧѕипе уоп Сіеісһипреп. 


9.3.3. $0Ыгакиоп 


т — п ћеіВі е Оегеп2 ацѕ типа п. т ћеібі дег Міпиепа, л ћеі3‹ дег 5ибіга- 

ћепа. Мап зибігабіегі п уоп т. 

Аџѕа + Ь = с оівепа = с – Рипар = с - а. Оеѕћа1Ь і5 Ше 5ибігакіїоп Ше 

1лткећгипе дег Аадігоп. 

"іе 5ибігакіїоп іп дег Мепве М һа! Гоірепде ЕірепзсһаПеп: 

(10) Ріє ЅиЫгакііоп ізі іп бег Мепре М пісћ іттег аиѕѓйһгбаг. Ріе Сіеісһипв 
т=п = х із Іш т < по іп М пісбо 1ӧѕбаг, мей (т - п) Ф М іѕі йг 
т< п. 
~ Ут, пє №: ЭхєеМ№: т – п = х А 

(11) Піе Зибігакііоп 11 еіпе еіпаешііве Орегаќіоп. Оав һеіВі, мепп е Сіеі- 
срипе т - п = хіп № еіпе І ӧѕипв Баї, 50 Баї іе репаш еіпе І ӧѕипе. 

(12) Піе ЅиЫгакііоп іі пісі аззогіаіу, мей іт аветеіпеп п - (т - К) 
ж (п – т) - К вії. 

(13) Піе Зибігакіїоп ізі пісћі Коттшайу; депп іт аПшетеіпеп ії т - п 
+ п – т. Ріе СШедег еіпег ОіЁегепх һаБеп 4евһа!Һ уегѕсһіейепе Матеп. 
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Ріє Мепве М дег паїйгіїсбеп ?аҺІеп 9. 5 


9.3.4. Ріуіѕіоп 


Ріс Ріуіѕіоп ізі Ше Откеһгипв дег Мийіріїкагіоп; депп аџѕ а ·Ь = с Тоіреп 
а= с: Бип Б = с:а. о 

Пт Оџобепќеп т: п һейеп т ег Біуідепд ипа п дег Діуізог. Мап аіуійіегё деп 
Гімідепдеп т дигсб деп Біуізог п. 

Гле Дімізіоп іп дег Мепве М Баї Ғоірепде Еівепѕсһайеп: 

(14) Ріе Біуізіоп іп дег Мепее М іві пісһі іттег аиѕќйһгЫаг. Діє Сісісһилр 


тіп -хізгіп М пиг Фапп 1ӧѕБаг, ууепп п еіп Тейег уоп т ізі (веѕсһгіеБеп: 
п | т). 


ь Деї.: пізі єїп Тейег уоп т, мепп ев еіпе 74БІ г є Мвібі, ѕо Чабло'я = т 
184. 


?шп Веізріе! ізі 7 еіп ТейЙег уоп 35 (7 | 35), мей еѕ «іе ?аһ! 5 є М вів, 
ѕо Чаї) 7 5 = 35 151. 35 151 Чаз Ейп Тасһе уор 7. Баререп із( 32 Кеіп Міеі- 
Ғасһев уоп 7, мей! 7 Кеіп Тейег уоп 32 іі (7 / 32). Ев гім Кеіпе Ха 2 е М, 
зо даВ 7:2 = 32 ізі. 

Ріе Біуізіоп іп дег Мепее М іі пісһі аиѕѓйһгБаг, мепп (ег Юіуіѕог Кеїп 
ТеПег дез біуіделпдеп 154. 


(15) Ріе Піуізіоп 4шгсһ пи! ізі пісһе 4ейпіегі. ит Веіѕріе! Ба! фе Сіеісбипа 
2. = х Кеіпе ата мей 5 + х · 0 156. Апсһ 0: 0 іі пісһі дейпіег(, меї! 
“Ше СІеісһћипе «з х Кеіпе еіпіешіяє І. ӧѕипе Бак. 0 = х "0 һа ипепісһ 
міеіе І.б5ипееп. 

(16) Ріе Дімізіоп 1 еіпе еіл4ешіре Орегаһоп іп дег Мепве М. 


(17) Ріе Рімізіоп 15 пісбі аз5огіайу, депп іт аПретеіпеп 211 
п: (т: К) + (п: т): К. 


(18) Піе Рімізіоп ізі піспі Коттиќа(іу, мей іт аПретеіпеп м: т + т: п ібі, 
Піе Сіієдег еіпеѕ Опоїіепіеп Бабеп девһа1Ь үегвсһісдепе Матеп. 


9.4. Ргітгабіеп 


1едеѕ Еіетепі дег Мепре П = {2; 3; 5; 7; 11; 13; 17; 19; ...)іве пиг ацгсћ (іе 
аһ еіпѕ ипа аигсћ ісһ ѕеІЬѕі геіїбаг. Маїйгіїсне ?аМеп єгоВег аз еіпѕ тії 
Чезег ЕірепвсһаН ҺеіВеп Ргітғаһеп. Діє ?аҺ! еіпѕ ізі Кеіпе Ргітгабі. Әіе Ргіт- 
гаріеп БіїЧеп еїпе ипепїісһе Мепре, іе і еіпе есе Тейтепре уоп М. Ев вібі 
мепай еіпе регаде Ргігагабі, 4а іѕ іе пабйігіісһе аһ 2. АПе апдегеп Ргітгабіеп 
мпа ипвегаде. Біпе паѓйгіісһе “аһ! огӧВег аз еіпз іі епімейег еіпе Ргігагабі, 
өйісг тап Капп ѕіе еілдешір а1ѕ еіп Ргодикб ан Ргігагабіеп йагѕіееп. 

Ев іі 2. В. 660 - 2-2-3-5-11. 


91 


КееПе 2аһеп 


9.5. Піе бітшісішг дег Мепре № 


Ріє Мепее М і5і еіпе реогдпе(е, ипепдспе Мепре. Ріе Аддїйоп опа Ше Миб- 
ріїкабоп ѕіпа іл М іттег ацзїйБгбаг. Піезе Беійеп Орегаќіопеп ѕіпі іп ег 
Мепее М еіпдеціїв, аѕѕоғіаііу ипа Копітшайу, ипа ѓйг іһге УегБіпйипв в 
4ав ГРіѕігібиііувеѕеіх. Піе ЅиЫгакііоп ипа іе Ріуіѕіоп ѕіпа іп аег Мепве М 
апсһ еіпіеџќів, ѕіе ѕіпа абег пісһћ іттег ацѕѓіћгбаг, пісһі аз5огіабім ипа пісһё 
Коттиќайіу. 


Юбипееп ипа АиѓваБеп 


КопітоШтареп 


1. Могіп 2еірі бісһ, Чаї аіе пагйгіїснеп Хаһеп іһгеп Отѕргипе іп дег обіекіїуеп 
Кеаїййі ҺаБеп? 

. Міе егкеппі тап Еівепѕсһаќеп дег Мепее дег паб(ігіісһеп Хабіеп? 

. Ан міеуісі Еіетепіеп Без(еһі Фіе Мелре дег па(йгіісһеп Хаһеп? 

. Міе Капп тап Ше паійгісһеп “аһҺІеп веотеќгіѕсһ йагѕіеПеп? 

. Меіспе Есіа(іопеп веїеп Ѓіг 2уусі реререпе паїйгіїсне Хаһеп т ипа п? 

. Меїспе Еівепѕсһаҝ̆еп Бевіі2і діе Мепре М? 

УУав Бедешіеї: Ріе АйФпол ізі іп М ѕ(еіѕ ацѕѓіһгБаг? 

. Маз Бедеше(: Ріе АЯйійоп 15 еіпе сіпдешіре Орегаііоп? 

. Мії меїсбет Сеѕеі2 Кбппеп біе еп УУегі дег Ѕитте 146 + 115 + 85 5сіпеї! 
Япдеп? 

10. М/іе Іашес( да5 Коттиќа(іувеѕеі дег АйФііоп? 

11. УУав Бедешеї: Оіе Миїіріїкайоп ізгіп М 5(еї5 апвГіһгБаг? 

12. УУав Бейешес: Ріе Миїнріїкайоп 15і еіпе еіпдешіре Орегаќіоп? 

13. У/еіспеп ҒаЮ(ог Капп тап ай дег Ѕитте дег РгодиК(е 14а + 425 аџѕ- 

Кіаттегп? УУеісһев Сее(2. ууепде( тап Чабеї ап? 

14. Аш мүсісһе Аиѕѕареп Капп тап уоп дег СІеісһипв а · Б = 0 өсһіһеВеп? 

15. М/іе ҺеіВг Ше Откеһгипе дег Аййііоп? 

16. Опќег меісһег Вейіпеипр ізі іп дег Мепре М іе ЅиЫгакііоп пісһі аџѕѓіҺгБаг? 

17. Ацѕ міеміе! Сіеаегп Беѕќеһ іе Ріегеп2 а(Б + с) - а? 

18. 2и меїспег Орегайоп ізі іе ЅиЫгакііоп Ше ІЛтКеһгорегайоп? 

19. Міе һе іе Откеһгорегайіоп дег Миһірікайоп? 

. Опќег меісһег Вейіпеипв ізі іп дег Мепре М Фе Піуісіоп пісһі ацѕѓіһгБаг? 

21. Міе Капп тап бегаде ипа ипвегайе ?аМеп йагѕќеПеп? 

22. Олег уүсісһег Вейіпвипер іѕ еіпе ?аһі еіпе Ргітгаһ1? 

23. Уліе ҺеіВеп Ше Ргіт?аМЕеп 2у/ізсһеп 60 ипа 70? 

. Та меісһе Ргіп/аКіогеп Капп тап «іе “аһ! 24 гегіевеп? 

25. М/ієміє! вегаде Ргітғаһіеп #16 ев? 


састы 


Аиївабеп 


1. Затте, бштітапа - віпдешір Безбіпаті ѕеіп 

Веізрісі: 2Б + Б 

в- Піе Зитте 20 + Б Без(ебі ап деп бштітапдеп 2р ила б. Раз Везиіаї 3р 
156 еіпаеціів Безгітіті. 


9. 


Піе Мепве М ег пакйгіїсбеп Хаһеп 


13 -- 18; 24 4-27; х + Зх; 4а -ғ За; 
132 + 41; 33 + 98; т + Зт; 2а + Та 


2. Ргоаикг, Бакіог 
Веіѕріе[: а: Б 
в- бав Ргодикс а · Б Безіеһ( аи деп КаКгогеп а ипа ф. Ѕеіп УМегі іі ар. 
13 -18224- оту ттар ТВО А 
33-98; (а + Б) с; (2х - Зу) (4а + 35) 


- Чіе Оіегепх ай 

Веіѕріеі: 25 -- 11 

в- Піе ПіНегеп? аиѕ 25 ипа 11 іі 14. 
' 73 - 26; З4а - 18а; 7х - 4х; 1032 - 572; 
95 - 74; За - а; 29у - 14у; 98ху - 46ху 


4. Ошойепі, Біуідела, ЮОіуіѕог - УУегі дез Опогіепіеп 
Веіѕріе[: 2Ь:Ь 
»- Іп дет Оиойепіеп 20: Б і5 25 дег Юіуійепа ипа Б дег Юіуіѕог. бег Мегі 
дез Ошойепееп 20: Б 151 2. 
27:9; 48:6; 88:4; а: Б; 
36:12: 5657; 91 175 Зку Ж 


5. УҮсісһеп ветеіпѕатеп ҒаК(ог Капп тап ациѕКіатгаегп? 
Веіѕріеі: 13х + 91у 
в- Аи Пет Тегт 13х + 91у Капп тап еп ветеіпѕатеп ҒаК(ог 13 ацѕ- 
Каттегп ипа егћаїє 13(х + Ту). і 
Та + 7Ь; 18а - 24Ь; 5 - 5у; 9ху - 12х2; 
аб + Б; бху - 2у; 4аб - 6Ьс; За – ЗЬ + Зс - 3а; 
ах-1) + Ых- 1); (а - Б)2 - (а + Б) 2; 
а(х - у) - (х - у); ах + ау - Ьх - Ьу; 
18а - та + 18с - тс; 10ас - 15аа - 2Ьс + ЗЬа; 
(а - Б) (Зх – 2у) + (а - Б) (4х + Ту) 


Гейег ѕеіп үоп ... 
Веізріеі: 3 | 15 
в- 3 ізі еіп Тейег уоп 15. 
3 | 125 2. 1 4125, 171357: 4102; 18139: а Таб 
114; М 5 рен ре ХО 2.065 |Р 5 
Е 5.6352 221 29- 


0. 


Всізріє!: 4 А 15 
в- 4 154 Кеіп ТеПег уоп 15. 


77 12; 17/25; 13/40; ... 


Есейе ХаҺеп 


7. ЁоІвеп ай 

Веіѕріе:а < Ьја+с<Ь+с 

в- Аџѕа < Біоір(а ғ“с<5-с. 

х-1єМ/хеМм а2Ь ша ь>с/.. 
а-ха|х-.: алем ша р ер 
а+Ь=с тв а>0 ша >ь>0/а<с ша 


8. І.бвеп Ѕіе Гоірелде СІеісһипвеп! 


Веіѕріеі: х + 7 = 10 й - 
в-хо- 3 іі фе Іб5ипе дег СІеісһипо х + 7 = 10, мей х = 3 же СІеісһипе 


егі. 
5-х = 0; 25-2 = 0; х - 1 = 2; 10 –'х = 8; 
х+8 = 1; а+х=а 


9. УУагшп ѕіла Фе Гоірепдеп Сіеісһипреп іп дег Мепре М (пісі) Іӧѕбаг? 
Веіѕріеі: х + 2 = 5 
в- Піс Сісіспипе х + 2 = 5 і5 іп ег Мепве № Іб5баг, мей Ше 1. ӧѕипр 
х = 3є Мізі. 
х-2 = 535 -х=0; 3+х=2; 3 - х= 5; 
К = хе! ар а 


10. Відеп 5іс Фіе Мевабіоп ги Гоірепдеп Аџиѕгіскеп! 


Веіѕріеі:а < Ба 5 
в- іе Мерайоп ша < Б іѕѓа 2 Б. 


х2 4,2 = 4; 2%40,.:2-0; К<2,85%2 
Егейпгеп Ѕіе зеїБ51! 


с<у,. ае М, Ч 
ОИ, БеМ, ... 
СОМЕ 5 Зе а. 


11. Війеп Ѕіе 5442е ег Еогт: Ев 611 епімейег А ойег ~ А! 


Веіѕріеі: а < ба 2 Ь 
в- Ев вії! епімейег а «в офега 2 5. 
(Уегмчепдеп біе Фіе Обипвеп уоп 10.!) 


12. Сеђеп Ѕіе ги йеп УегБеп ЅиБѕќапііуе ап, ипа Әдеп біе тії деп Ѕирѕќапііуеп 
5ӛіге! 
Веізріеі: дебпієгеп 
в- Ше Оећпібіоп 
„Еіп Кесһќеск ізі еіп РагаПеІовгатт ті еіпет гесһіеп У/іпКеї" 15 еіпе 
Гейпігіоп Фев Кесһескѕ Бегіріісһ йеѕ Обегбевгійѕ РагаПеіовгатт. 


ай егеп, тшініріігіегеп, біуійіегеп, ѕоЫгаһіегеп, періегеп 
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Піе Мепде М дег паїйгіїсбег ?аМеп 9, 


13. ВИдеп 5іє ги деп Уегбеп АдіеКіїуе аш” ,-Баг“, шипа Әдеп Ѕіе тай діеѕел 
Аајекбуеп 58іге! 


Веізріеі: дагѕіеПеп 
в- ПагѕќіеПБаг 
Ріе паќйгіісһел ?аМЕеп ѕіпа вгарһізсһ дагѕіеПЫаг. 


аџѕѓіһгеп, Іӧѕеп, уегіаиѕсһеп, (еЙеп 
14. Егізшегп біе, магит № еіпе веогіпеіе Мепре іі! 
15. Ѕргесһеп біе йБег Фе БЕівепѕсһайеп дег Мепре М! 


16. Ѕргесһеп біс йБег Ше Орегаќіопеп іп ег Мепве М дег паќйгіісһеп абіеп! 
16.1. МеІсһе Орегаїопеп 58ібі ев іп 4ег Мепре №? 
16.2. Меісбе Орегайопеп ѕіпа іп 4ег Мепре М іттег аиѕѓйһгбаг? 
16.3. МеІсһе Орега(іопеп ѕіпа іп дег Мепве М еіпдешір? 


17. Меппеп Ѕіе Фе Бівепѕсһайеп Ғоівепйег Орегайопеп іп дег Мепре № дег 
па!(йгіісһеп 7абіеп! 
1. Ше Аддїноп 
2. Ше Миріїкайоп 
3. іе ЅиЫігак(іоп 
4. Ше Ріуіѕіоп 


18. 5ргесһеп Ѕіе йБег Ше Сезе(ге, Же Ёйг діе 4 Сгипагесһепорегайопеп іп дег 
Мепре № дег па(йгіісһеп ?аМеп реЙеп! 


19. біеПеп біе Гоірепде паїйгіїсне ХаҺеп а1ѕ Ргодикіе ав Ргітғаћеп даг! 
(“егіереп Ѕіе Фіе Боївепдеп па(йігіісһеп ХаҺеп іп Ргітѓакіогеп!) 


Веізрігі: 24 
»-24-2:-2:-2:-3 


1 60 
2. ` 150 
3. 224 
4. 360 
5.. 480 
6. 2144 
7. 3856 
8. 3813 
9. 8260 
10. 40250 
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КееПе Хаћеп 


10. Ріє Мепре С дег вапгеп Хаћеп 


10.1. Еівепѕсћабеп дег Мепре С 


Ріє ЅиЫгакііоп іѕі іп № пісћ іттег аиѕѓйһгбаг. Мепп е Зибігакіїоп іттег 
ацѕѓіћгБаг ѕеіп 5011, тиб тап Ше Мепве М 4ег паќйгісћеп Хаһеп 2иг Мепге С 
дег вапхеп Хаһћеп егуейегі. 


Мап Капп ісдег вапгеп аһ! вепаш еіпеп Рипкі аш дег ?аМЕепдегадеп тиогапеп. 
АБег тап Капп пісі |едегп РипкКі аш дег аМЕепвегадеп еіпе вапге аһ! гмогапеп. 
"АЙе Яаћеп я < 0 һеіВеп пера(біуе 7аВіеп. 

Ае ?аМеп я > 0 һеШеп ровИіуе Хаһћеп. й 

Реп перайіуеп Хаћеп мегдеп аш дег СаБіепеегадеп РипКіе ІіпКѕ уот МиПрипкі 
тивеогапеі. 

г. ровійуеп 2аМеп мегдеп аш” дег ?аМепгегадеп РипК(е гесһі8 уот МшіІ- 
рипкі гивеогапеї. й 7 

Піе Мепре дег пева(іуеп вапгеп 2аћеп ізі бе: 

Піе Мепве Чег робіїіеп рап2еп 7абіеп із С“. 

Ев векеп ѓоівепіе Ке!айіопеп: 


С -С%-<10)-6- 


Сб = №\ 0) 
С «мес 
семе Сб 


Апе ?аМеп є 2 0 һе еп пісһіперайуе ?аМеп. 

Ае Табіеп я = 0 һеібеп пісһ(ровИіуе аћеп. 

Біг хуеі Беїебіве бапге Хаћеп а, Б Є С вії: ) 

спа а < Бізі, во Шері дег ВИФарипКі дег такі а аш дег ?аМепвегадеп іпКѕ уот 
" Віарипке дег 7абі Б. Е р 

н егкеппі тап, ав Же Мепее С еіпе ипепісһе веогапеіе Мепее 151. 


10.2. Рів міег Стипагесћепагќеп іп дег Мепре С 


Аааііоп, 5шімгакбіоп шипа МиќірііКкаіоп зіпа іп С іттег еіпдешір аиѕѓіһгбаг. 


ріе Рімізіоп іѕі іп С пісһі іттег аиѕѓйһгбаг. 
и ріе СИеісһипр а: Ь = х іѕі іп С пісі ІдзБаг, мепп ев Кеіпе вапге 2аһ! 2 
кім, зо даб я: = а 150. 
(~ зжеС:Ь'я = а) > (а: Б) #6. 
Веі дег Миііріікаќіоп тий тап «Ше Уоггеісһепгесеіп Беасһеп : Мепп ше Бак- 
іюгеп еіпев гмеівіієдгівеп Ргойик!ѕ віеісһе Моггеїспеп Һабеп, 50 154 дег ы” 
евев Ргойикіѕ роѕійу. Мепп (іе Беідеп ҒаКк(огеп дез Ргодикі5 хегѕсһіе епе 
Үотгеісһеп һаһеп, 50 ізі 4ег егі йіеѕеѕ Ргодикіз певайу. Ейг (іе Юіуіѕіоп веќеп 
епівргесһепде Уог?вісһелгереіп. 
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Ріе Мепве С ег вапгеп ?аҺеп 10. 


10.3. Раз Кесһпеп ті аһвоІшеп Веїгйреп 


Гиг де вапгеп Хаћеп є є С 4ейпіегі тап еп аһвоішеп Веїгав |2!) (ре!евеп: 
„х аһвоіш“ одег ,,аБөоішег Веїгає уор 2“ ойег ,,Веігав уоп 2"): 


є Шгг>0 
» Пеб:|гі = 0 г я -0 
-р г в2<0 


50 5іпа 2. В. |121 = 12, |0| = 0, |-7| = -(-7) = 7. 
Лиѕ іхі = 5 Жоіреп хі = 5 ша х = -5. 


10.4. УУідегвргісһе 


Мап шиегвсһеіде( Іорізсһе ила 4іаїекіїзсне ҰУійегѕргісһе. 


щі Біп Іорізсһег УҮідегергиеВ епіѕќеһі, епп 2ир1еісһ сіп Аиѕгиск Н ипа ѕеіпе 


Іодіѕсһе Мевайоп ~ Н рейеп ѕоПеп. 
Неізрісі: 


" Н:ає М і еіпе вегаде 2аһ1. 
-Н:ає М ізі еіпе ипвегайе 74бі. 


М опа ~ Кӧппеп їйг Кеіпе паёйгісһе “аһ! а гирісїсб ги мабгеп Айзареп 
усгдеп. Ейг једе пацйгіїспе “аһ! а мійегѕргесһеп Н опа ~ Н еіпапдег, Ребра 
әлігі дег Аџѕагиск Ал ~ Н Ѓіг аПе а ги еіпег Ға!зсһеп Аивваве. 

Мап Бегеісһпей Ал ~ Аа! еіпеп Іоріѕсһеп Ұійегѕргисһ. І.оріѕсһе УУідегвргісһе 
ЧигГеп іп дег Маёћетаќік пісі ашіїгеіеп. 

Зіс епіз(еһеп аигсһ Ѓаіѕсһеѕ Оепкеп. Іп дег оБјекііуеп Веаїй й еіЫ ев Кеіпе Іові- 
эсһеп УУідегвргісһе. РеѕһаІь Капп еіпе. Тһеогіе ті Іоріѕсһеп У/ідегаргіїсбеп 
шета! еіпе Апмепацпе ипа Веѕій(івипе іп дег Ргахіѕ Япдеп. Опќег апдегет 
їм ацѕ Шезет Сгипае іе Ргахіѕ даѕ епізсһеідепде Ктйегішті Ғіг діе УУаһгһей 
«пег Тһеогіе. 

мусії ев іп ег Майһетайік Кеіпе Іоріѕсһеп \ійегѕргісһе вїбі, барі тап аџсһ, 
Чай Че Маћетаі!їк ,,уідегргисін5ігеі 151. 

ег Іовізсһе У/іЧегаргисі Чагі пісһ тії дет @іаіекііѕсһеп ҰУійегѕргисһ уегуғесһ- 
хе мегдеп. РіаІекіѕсһе УУ/ідегергісһе Япд4ейі тап Вега! іп дег обіекіїуеп 
сай. Ріаіекііѕсһе Ұійегѕргйсһе ѕіпа Тгієбкгайе дег Епізіскіппе. Апсһ фе 
Г.пемісКіипр дег Маїбетаїік геѕшііегі ап @іаІекііѕсһеп Үійегѕргісһеп тууіѕсһеп 
Місһімгізбеп “ шпа ,,УУіззепууоПеп“, 2ууівсһеп йет Ѕќапа ег тайһетайівсһеп 
Гһеогіе опа деп веѕеПѕсһаѓіісһеп МоһмепдірКейеп цем. 

зо сграб ѕісһ іт Уегіаці (ег һіѕіогіѕсһеп ЕлімісКкішір Фе Мобмепдіркей, 5а- 
пакйопзацівавеп а - Б тії а, Бе Мипа5 > аги 1ӧѕеп. 5оісһе Ацівабеп магеп 
прег іп дег Мепве М дег пайгіісһеп 2аҺеп пісһ ІӧѕЬаг. ав маг еіп йіаІекііѕсһег 
М/іЧегвргисһ. Мап 165іе їбп аџгсһ Егмейегипр дег Мепве М 2иг Мепве С. 

Ісі дег Епіміскішпе дег Маїбетагік ігаќеп ипа ігеѓеп діаіекііѕсһе Үідегѕргісһе 
аш, Чіе 165Баг магеп ипа 155Ваг зеїп мегдеп. 


7 ІМ. кошріех Майһешайік 
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КееПе ?аМеп қ ; 
Піс Мепее С дег ваптеп ?аҺІеп 10. 


Ъопвеп ипа АшраБеп 5. Віїйеп Ѕіе Гоївепде Әй Тегепгтепбеп! 
і САС СМСС едені ЄС МУ ЄС 
КоштоШтадеп \ Сум; СС; МАО) 
1. УУагшп тий тап (іе Мепве М Чег паїйгіїсреп 7аһеп гиг Мепре С ег ваптеп ревесашощоюі ня 
1. у со |К = 535 -2: Ох 512 5-25-53: 


?аМеп егмейегп? 
2. М/еїспе ваплеп Табіеп ѕіпа вгбіег аїз 0? к 2. у = |х +3] тії х 
3. УҮсісһе ваплеп ?аМЕеп ѕіпі Кієіпег аз 07 
4. Хо Певеп іе Рипкіе, іе йеп перагіуеп ваптеп Табіеп ачҒ дег ?аМепгегадеп 
тиреогдпес мегӣеп? 


рми С о б ЗСУ ПАЛО) 


7. Вегесһпеп 5іє! 
1.17 - 41 - 15 - 6+ | -7 – 81 = 


5. М/о Переп іе РипКіе, је йеп розійуеп рап2еп Танбіеп аш” дег ?аМепрегадеп 2.13 - 51- |-6 -21 - |7 - 9| = 

тивеогіпеі ууегйеп? і 3.1-1-631 - 1-31 + 14 - 8| + 1-31 = 

6. Ү/еісһе ?аМЕеп ѕіпа пісһіперайіуе 2аһеп? 4.1-12 +5] – 117 – 71+ 1-8 – 4| = ” 

7. УҮеісһе ?аМеп ѕіпа пісһ(ровИіуе Хаһеп? 

8. Үліе ереп (іе ВіІарипкіе уоп а шпд Б 20еіпапдег, мепп а < Б він? 8, Всапімогіеп 5іе Фе Егареп: 

9, ЧҮсісһе Орегаболеп ѕіпа іп С іттег аиѕѓіһгБаг? й 1. Міе вгоВ іі дег аб5оїшіе Веігар уоп х, мепп х є 6? іі? 
10. У/еісһе Орегабопеп 5іп4 іп С пісһі іптег аи ГШҺгБаг? і 2. М/іе вгоВ ізі дег абзоїціе Веітав уоп х, мепп хе С" ізі? 
11. Слмег ууеісһеп Ведйіприпбеп ізі даѕ Ргойикі ай5 тмеі ғап?еп ?аМеп розіцу? 3. Капп уіп у = |х + 3| певакіу мегдеп? 

12. 1лмег ме1сһеп Вейіпеипееп ізі даѕ Рговикі аи тмеі ваптеп ?аМеп певайу? | Вервгіпдеп Ѕіе Іһге Апімогі! 

13. 7 меісһег ?аМептепде веһбге 4а Ргойикі ап гмеї вапгеп 7абіеп? 4. Опіег меісбег Вейіприпв 15 |х| = х? 

14. УҮеісһе Агіеп уоп УУідегвргісһеп ипќегѕсһеійеі тап? 5. Капп у = х + |х| тіє х є С перайу уегаеп? 

15. УУав ҺеіВе: Ріє Макбетагік ізі уійегѕргисһѕігеі? 0. Опіег ме|ісһеп Вейіприпвеп Піг х е С мігф у = 0; 2; 5; 7, меппу = |х + 3] 


16. Хлиег меісһег Ведіпвипе епіѕќећ еіп Іоріѕсһег МУіЧегергисі? рій? 
17. Мав йг У/ідегвргісһе ігеќеп Беї ег Епіміскіипа дег Маїетагік аш”? 
18. УУеісһе УМіЧегергіїске ѕіпа Тгіебкгаќе ієдег Вемевипе опа Епіміскіипе? 


. М/еісре 5й (ге ѕіпа мабг, меїсре 5й(2е ѕіпа Ға1сһ? 


19. УУагшп ізі фе Іоріѕсће Ұіегѕргисһѕігеіһеі Міг діє Маћетаќік уоп вгоВег Ріє Сісісһипв 5 - х = 7 бас іп дег Мепее С вепац еіпе Ізипо. 
Ведешипр? Піе Сісісһшір 8х = 66 ћаї іп дег Мепре С вепай еіпе 1б8ипе. 
20. Могіп ипіегѕсћеійеп ѕісһ Іорізсһе ила ФііеК(ізсһе ҮУідегвргісһе? 4 ў х = 12 егі е Сісісһилр 7х = 74. 


Гіпе пісбгровійує рап2е Хаћі іі өсі певабіу. 
Р Гіпе роѕібіуе вапхе Хаћі іі віе(5 ргбВег аїѕ ЧШІ. 
Ашбфаһеп Р Піе Ѕитте аи меі певаііуеп ХаҺеп 15 5(е15 перайіу, 
Піе Ѕитте аи теі Хаһћеп ті уегѕсһіейег і Ї і 
1. Маз Гіт ?аМЕеп ѕіпа Фіе Гоірепдеп бапгеп Хаһеп? і По орні 
р- --2 іі еіпе ровИіуе рапге 7абі. 10. 


+2; -2; -9% 57: об; +1; 5; +3; -4; -1;0 


М/о Переп (іе ВіїФрипКіе уоп х? 
х 15: еіпе розійує 7абі. 
в- х ізі еіпе розійує 7абі, во даб іе ВіІйрипкќе уоп х гесһіѕ уот МийрипКі 


2. еѕеп Ѕіе! береп. 
+2 є 8+ 1. х 15 еіпе перайіує абі 
в- +2 ізі еіпе роѕііуе рапге 7абі. 2. х ў 
3. х2 
дес”; -5еб7; –17е6-; +4є6%; +8е6+; -8еб; ї е ерде 
15е; пеМ; веб; ае М; хєС*; уеб” ЖЕСТ 
ох - 
3. У/сісһе КеЈаііоп Беѕіећі 2ууізсһеп деп Мелвеп Є ипа СТ; Сипа с-; Миа С; , а рен б 
С опа {0}? 8. 10 < х< +2 


4. Віїдеп Ѕіе іе Ршгсћѕсһпійѕтепвеп уоп Ѓоірепдеп Мепвеп! 
С опа 6-; Мапа С+; С опа {0); С шпа 6-; Миа с 
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Есейе ?аһеп 


11. Ріс Мелпее К дег тайопа!еп 7аҺІеп 


11.1. Вергі дег гайопаїеп Хаћі ипа Еівепѕсһайеп 
дег Мепее К 


"іе Рімізіоп ізі іп дег Мепре С пісһе іттег аџѕѓйһгБаг. Мепп іе Біуізіоп 
ітштег аиѕѓйћгбаг ѕеіп 8011, тиб тап Фе Мепее С ег вапгеп Табіеп 20г Мепғе К 
дег гаііопаІеп ?аМеп егмеіќегп. 


41 5 14 8 

7710) 7 2 7 
| ІҢ Ден рем І ПЁ ріс | | І 
-5 -4 ге -2 с 0 1 2 3 4 


Мап Капп јейег габіопаїеп 7абі вепаџ еіпеп Рипкі аш” ег ?аМепрегадеп 20- 
огӣпеп. Міг мегдеп посһ 7еіяеп, дав тап абег пісћі једет РипКі аш дег ?аМеп- 
вегайеп еіпе гаіопаіе “аһ! гиогіпеп Капп. Ріє Мепве К ег гаіопаіеп Хаһеп 
ізі еіпе ипепаїісре, реогапеѓіе Мепре. 

Мап аейпіегі: 


» ре: гізі еіпе гагіопаїс “аһ! вепай Чапп, мепп тап ѕіе а15 Оцоііеп- 
(еп ац 2ееі вапхеп 7абіеп дагѕ(еПеп Капп. 
а 


теЕК«з3а,Бе С: 5 


= 2. 


Ріе Мепве С (ег бапгеп 7аПіеп іі еіпе есіме Тейтепве 4ег Мепре К дег габіо- 
М р 

паіеп Хаћеп; депп тап Капп јейе вапге 2аћі р аз зач ЕТ аагѕіеПеп. 

Вакіопаїе Хаћеп р: 2 ѕсһгеіЫ тап теіѕі іп дег Еогт а т. пеппі тап еіпеп 


Вгисһћ. Обег дет Вгисһѕігісһ зіеһі дег 2аҺег р, шпіег дет Вгисһѕігісһ дег. 


Меппег ғ дез Вгисһев. Веі деп Вгйсһеп Ііеѕе тап деп Меппег , Огіпипезгабі | 


+1; 2. В. аі Зіебепіе!), 2 емі БЕйпһеі), 2 (тмеі Югійеі), 2 (уіеггеһп 
ЅіебепипійгеіВівѕѓќе]) иѕу. Аиѕпаһтеп ѕіпа 5 (сіп Наїб), > (агеі Наїбе) иѕуу. 

Вей Егмейегп ипа Беіт Кйггеп еіпеѕ Вгисһев ӛпдегі вісһ дег УУегі іезев Вги- 
сһев пісһі. Мап егу/ейегі еіпеп Вгисһ тій еіпег - ГОГ + 0), іпдет тап а 
опа Б тії / плиїоірійтіегі. Мепп тап 7. В. еп Вгисһ 7 тіс дет БаКіог 5 егуейегі, 


15 
зо егћак тап йеп Вгисһ 55 


Мап`Кігтё еіпеп Вгисћ 5 іпдет тап а опа 5 дигсһ еіпеп ветеіпѕатеп Тейег 


20/42 
уоп а шпв>5 діуідіегі. Веіѕріеіѕуеіѕе Капп тап деп Вгисһ 72 тії 2,3 одег 6 


Піе Мепге К 4ег тайопа!еп абіеп 11. 


Гіп Вгисћ Баї деп У/егі 7ЧШІ, мепп ѕеіп 24Һег рісісһ МШІ ила ѕеіп Меппег ип- 
шісісһ Ми 156. 


а - 5 5 5 ь - 
МУспп б еіпе уоп МШІ уегӛсһіедепе гайопа!е 7абі 1, 50 пеплі тап -- даѕ Велі- 
Я а 2 3 ; 
ргоКе дег гакіопаїеп Гарі в“ 5о 1ѕЁ 2. В. зу 4а Вегіргоке уоп с 


Гог даѕ ргаК(ізсһе Кесһпеп іе! тап Ше гаііопаІеп ?аМеп гпеіѕіепѕ аі Дегітаї- 
гаеп ааг. УУепп тап еіпе рап?е аһ! Фшгсһ еіпе апдеге рапге 7абі діуіШегі, 
зо спізіеһі епімедег еіпе ппепІісһе регіодізсне ойег еіпе епаїісһе Регіта!гаһҺ!. 


5 
Хит Веіврієї егћаіќ тап Гйг деп Вгисһ-- Яіеепаіісһе Дрегітаїгабі 1,25 (еіпѕ Котта 
236 
тмсі Тіп”) шипа Піг ТТІ Ше ипепаїсбе регіодізспе Юехіта]ғаһі 0,4767676... 


0,476. Айсһ итвекећгі Капп тап једе илепа!ісһе регіодізспе одег еп Іісһе 
Гегітаїгабі а1ѕ Вгисһ ап геі вапгеп Хаһеп дагѕќеПеп. 
Геп АВвоішіБеггавр |/| еіпег габіопаїеп ?аһІ К є К дейпіегі тап міс йеп АЪѕо- 
Ішізсігар еіпег вапғеп 74бі. 


11.2. Ре міег Стипагесрепагіеп іп дег Мепре К 


Іп дег Мепре К ѕіпа Ше Аааііоп, Ше ЅиЫгакііоп, Фе Миїнріїкайоп ипа іе 
іуіѕіоп тії Аиѕпаһте дег Юіуіѕіоп дигсб 0 іттег еілдешір аиѕѓйһгБаг. 

Гег Мате ,,гайопа1е“ (габіопа! Іаї. – уегпіпӨір) 2абі мигде дем'абів, мей тап 
ез 215 уегпіпѓіе Беігасћеѓе, даб іп 4ег Мепре К іеѕег ?аМеп Ше уіег бгипа- 
теспепагіеп іттег еіпдешір аџѕѓіһгбаг ѕіпа. 


11.3. бег Веууеіз еіпег Ехіѕіепхаиѕѕаре 
Го мигде іп АБѕсһпі 1. Бебаиріеї, даб једе ипепІісһе регіодізсне Дегітаїгабі 
15 Опо(іепі ай 2меї вапгеп Хаћеп ПагѕіеПБаг 151, аїзо еіпе гаїопаїе 7абі іі. 
15 ВИ ит Веїізріє! Гоівепає Ехіѕіепғаиѕѕаре: 

зхе Кох = 027455 


“ 
Мап Беугеіз( Ехізеп2аивзареп, іпдегі тап @іеѕеѕ ЕІетепі Вегесһпе(, Копвітшеге 
км 

ГогіїБегіевине: 

к 1. Веі еіпет Веууеіз тиб тап Фе Веһапрішпв іп Богт еіпег Сіегісбипе, 


еіпег Веїайіоп пз». ашізсһгеіһеп. Мап ѕсһгеіЫ апсһ місрбієє Уогапвзеі?ип- 
сеп аш, Біег 2. В. же Оећпійоп дег гайопа!еп Хаһі. 


2. епп тап 0,27455 аїз Оцоїїепіеп аиѕ 2меі вапғеп ?7аМеп дагѕќеПеп 
мій, тив тап Фе Регіоде Беѕеііреп. 


Роғаивзейгипр: хє К ө Эр, дє С: р = 
4 


Пепапрішпе: х = 0,27455 ек 


КееПе 7абіеп 


Вемеіз: 0,27455 = х 


27455,455 = 100000х 
- 21455 = 100х 
27428 = 99900 
Е ОВ ір СТАВ 
99900 шпі д = 99900 
уу. 2. Б. №. 


(у. 2. Б. уу. Бейешес ,,уғав хи Беуеіѕеп маг“) 


Ргоье: 27428:99900 = 0,27455 
274280 
-199800 


744800 
- 699300 


455000 
- 399600 


554000 
--499500 
77 545000 
-499500 ` 
45500 


Меккеп Ѕіе ѕісһ: Веі еіпег Ехіѕіепгацѕѕаве Беһаџріеі тап, Чай еіп Еетепі іп еіпег 
Копктеіеп Мепре ойег еіп ЕІетепі ті еіпег Беѕііттіеп Бівепвсһа Ж ехіѕііегі. Мап 
Бемгеізіс сіпе Ехіѕіепгацѕѕаре, іпдегі тап іеѕеѕ ЕЇетепі бегесһпеї, Копвігшегі цем. 


УФбипреп ипа АшбаВеп 
КопітоШтареп 


1. Магит тий тап діє Мепре С ег рапгеп Хаһћеп гиг Мепве К ег гаіопаіеп 
?аМеп егмейегп? 

2. УУав уегѕіећі тап ипіег еіпег гайопаіеп 7арі? 

3. Маѕ біг еіпе гайопа!е 7абі ізі р: я, мепп р ипа 2 уегѕсћіейепе Уог?еісһеп 
Һабеп? 

4. Мав Ейг еіпе таіопа1е аһ іѕ р: я, мепп рипа я в1еісһе Уоггеісһеп һабеп? 


қ а 
5. Міе пеппі тап т? 


а 
6. УУіе пеппі тап а ипа міе пеплі тап 9 іп йет Вгисһ тач 
3 а 15 2 
7. Мій угеісһег ?аҺ1 ти тап деп Вгисһ 7 егууейегп, шт тт ти егћаќеп? 


36 5 
8. Мії меісһеп ?аМеп Капп дег Вгисһ ау векіїггі ууегіеп? 


0 
9. УҮеісһеп У/егі Ба? дег Вгисһ ЗХ тії Б + 0? 


Піе Мепре К дег гайопа!еп Лабіеп 11. 


10. Отпќег уе1сћһег Вейіпвипе 158 еіп Вгасһ Миїі? 

11. УУав оір: айв а: Б = 0? 

12. М/еїсбе РеғітаігаҺеп ипіегѕсһеійеі тап іп К? 

12. Опіег меісһег Вейіпршід йг 2 із: дег Опоїїепі р: я тір, є є С пісћ 4ейпіегі? 


14. УУав ізі аз КегіргоКе 4ез Вгисһеѕ с 
а 
15. Міе дейпіегі тап ӣаѕ КегіргоКе еіпег гайопаїеп “аһ! ві 


16. УУагшп ізі діє Мепре К дег гайіопаїеп 7абіеп еіпе реогвпе(е Мепре? 


Аиїзабеп 


1. Егійшіегп біе, магит діє Мепее С ег вапгеп 7аПіеп еіпе есһе Теії тепее 
дег Мепге К дег гайіопаіеп 7абіеп 154! 


ы 


. Ѕргесћеп Ѕіе йБег Фе Аиѕѓйһгбагкеіѓ дег Стипагесрепагіеп іп 4ег Мепре К! 


3. Г.ееп Ѕіе: 
КЕСТЕ ТЕКЕ ТЕ МП а я 
У АТАТ КОТИ 


4. УУав Гіг Ханіеп ѕіпа: 


1 2 3 } е” 
ж 73555; сосок 4; «208; Ж--у 2,3; -6; 0017; 5 
85 2 ат 3; =6; +0,017 52:0 
Веізріе!: 


Ш Ре, Е 
-- > і5і еіпе розійує гакіопаїіе 7абі. 


5. ВіІаеп Ѕіе Фав КегіргоКе дег гаііопаіеп 2аћеп! Р 
4 ӨСТ ШИ а Ел а Ж. 1 
СОЕТ ЛЫР ЛЫ "а-ь 


Ве І:- 
ізріеі: 
е15р 3 


2 3 
ь- Га Кегіргоке уоп зі іі >” 


6. 


{пќег мгеісһег Ведіприпе ізі 4а Ргофике гугеіег гайопаїег 7аМеп а шпа б 
вісісһ 1? 


7. Меїсбе ег Беійеп габіопаїеп ?аҺІеп 15 ргӧВег? 


3 2 
Веіѕріе!: — ойег — 
5) 3 


2 а 2 Е) 
сопа а СВ. 8. 
же зу ізі вгӧВег ав —; = 5 
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12. Ейг меісһе УУегіе дег УагіаМеп ѕіпа е Гоірепдеп Вгісһе пісһі дебпіегі? 
За -4 
4- ба 


бі ІТ 2 1 1 
одег 5 5 21 одег = ; = ойег А З 
Веізріеі: 


з 


З - З 3 

--- О4г ---:; --- ойег --- Р 
Л 8 За А ол 

в- бег Вгисһ ет 156 йг а = — пісбі 4ейпіегі. 


8. 4агвіеПеп А аїз А 


х є қ Е 12х(х - 4 
Веізріеі: )еде тайопа!е ?аҺ1 / Опойел( аи5 2мееі ... во) 
ь- Мап Капп іеде гайопаІе 2аћі а15 еіпеп Оиогіепієп аш гмеі рап?еп Хаћеп х-16 
дагвіеПеп. 2 20280 

5 . = 9 
једе вапге 7аһі / Вгисһ ті дет Меппег ... є Ж 4 
еіп Вгисһ / Опогіепі аџѕ 2мееі ... Дат 
јейег Опогіепі ан змеі вапгеп 7абіеп / х(х - 3) 
мпепаїісре регіодізспе одег еп ”Іісһе ... й 4. а(т - 1) 
једе еп”ісһе Регіта!гаһҺ! / ОйоВеле ан 2меі ... Ыт - 1) 
12 
5. 
9. УУав Чагі тап іп ... (пісћ) тіќеіпапдег уегќаџѕсһеп? \ 44 – 4) 
Веізріеі: 5. о ЗОМ 
ь- Іп еіпега Ргодикі Чагі тап Фе Бакіогеп тіќеіпапӣег уегіацесбеп. р(р - 1) 


ЗЕР зав 13. Е5 віка > Б ипфда,є С. Рапп вібі ев еіп с є М, 50 Чай е Сіеісбипе, 
2 са бен 5З а= сегійі ізі. 
5 а е Б М/епп тап езе Сісісһипр тії а - Б ппийіріліегі, 50 егћаіє тап 
Зибіганепі аа - Б) = (Ь + с) (а – б) 
Ріуіѕог аа-а Б = аЬ фас Б:Ь Ье 


аса-а:ь-а-с-а:ь-Ь"5-Ь-с 
ща = Б – с) = Қа – } – с) 
М/епп тап Беійе бейеп дег Сісісһипе дигсб еп ретеіпѕатеп Какіог 


(а - Б - с) йіуійіегі, 50 егһак тап а = Б. Раз ізі абег еіп (Іорізсһег) УУідег- 
вргисһ 20 а > 5. Мо ізі дег Еебіег? 


10. Веѕііттеп Ѕіе деп Напріпеппег! 


1! 1 
ірісі: - ила — 
Веізріеі 2 ші З 


1 1 
в- Бег Напріпеппег дег Вгісһе өт шипа ТТ 15 6. 


2 ІІ я Хе 5:1 с 14. Кіӛггеп Ѕіе Фе Вгісһе! Піе Меппег ег Вгісһе оПеп уегѕсһіейеп уоп пиїї 
3 ша 5 х 7 ша 2 Я 4 апа 6 2 = опа з зво 
а 4 ь. а 1 16 - 49т? 4 бана 
ран З а т 16 - 28т - а:2 
а? – Ь? 5, 94 ати па 
11. Вегесһпеп біе! а?- аб "ті = ту = пі + пх 


қ 
СО 5608-30 54-5 40 В ааш 


; ЕЕ = т на 2 
ры 15ах? 30х2 457 За ЗЕ бау 
5 4 9 -а Р Ере 5 А я 
2. 5 - +2 ра 22 15. Хеісһпеп Ѕіе еіп Мепвепаіаргатт, йаѕ Фе Кеіайопеп 2ууізсһеп деп Мепреп 
а-ь к а – а Я ! Т М, 6%, С", С шпа К аагѕѓеПЕ! 
3. + --т- = 
а? + 2ар +62 а? - 2 а? а? - а?Ь? 
4 езі (шелі ч 1 4 
“а2-а азға а ағ-і 
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12. ТъаріКкайопеп 


12.1. Ѕігикёиг еіпег паріїканоп 


Іп дег Маїетагік ѕріеіеп Ациѕӣгіске дег Ғогт ,,УУепп А, ѕо В“ (А В) еіпе 
вгоВе Кое. Аиѕгўске @іеѕег <ітіішг пеппеп утіг Ітріікайопеп. Дабеї ћеіВеп 
А «е Уогацѕѕеігипр опа В фе Веһаирѓџпе. 
ВеіѕріеІе йг ууаһге Б2у. аПветеіпвїіве Ітріїкайопеп А -» В: 

а) Мепп а > 10 181, 50 ізі а > 5. (ае К) 

Иоғаиѕѕеїгипв А: а > 10 

Верайрішпя В: а> 5 й 

Ы) Мепп сіп Огејеск біісізейір 15, 50 ізі даѕ геіесіс ріеісһесһеп Кір. 

Роғаиввеігипе А: Еіп Югеіеск іі віеіспвеї (ія. 

Веһаиріипр В: Пав ЮгеіесК іі в1еісһѕсһепКііе. 


12.2. Ніпгеісһелде Вейіпвипв 
опа поѓмепаіве Вейіприпе 


Га місіє 544е дег Маһһетайік іе Еогт уоп Ітріікайопеп бабеп, мойеп міг 
шп8 ууаһге Пптріїкацопеп еіуаѕ репацег апѕећеп. 
У/епп Т еіпе есһе Тейтепге дег Мепве М іі, 50 Капп тап Гоірепдеп Ац5дгиск 
ав еіп Моей! бйг мабге Ітріікаќіопеп Беігасһќеп : 
ш Мепп хе Тті Т є М ізі, во ізі хе М. 

Моғаизѕеігипв: хе Т тії Т є М 

Венайршия: хеМ 


АЪЬ. 121.(хєТ ті Тє М) > хєеМ 


ХУепп діє Уогацѕѕеігипе х є Т ті Т є М егіШі ізі, 50 іі апсһ (іе Веһацршпв 
хе М егі. Мап ѕарі дезраїб: Діє Уогаивве( ип х є Т тії Т є М іѕі еіпе Йіп- 
кеіснепде Ведіпвипе їйг Фе Вевапріштя хе М. 
Аветеїіп яйй: 
Іп еіпег ууаһгеп Птріїкагіоп А -» Віі Фіе Уогаиѕѕеігипе А еіпе һіпгеісһепде 
Ведіпвиле бйг Ше Вебапріипе, В. 
Веізріеіе: / 


() Меппа > 1015і, воізіа > 5. шб 
„а > 10“ іі еіпе һіпгеісһепде Вейіпвипе даѓіг, даВ ,,а > 5“ ізі, 
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(2) Мепп еіп Ргеіеск вісісһвейір іѕї, 50 ізі аз ОгеіесКк оІеісһѕсһепКііе. 
»Біп ЮгеіесКк іі гіеісһвейір 15 еіпе һіпгеісһепае Вейіприпе Чаїйг, даб 
«(ба Югеіеск вІеісһѕсһепкііе 15“. 


Ап ает Мойеї ,,УМепп х є Т тії Т є М зі, 80 151 х є М“ егкеппі тап мейегһіп, 
Чай Ше Уогаиѕѕеігипе хе Т тії Т є М пиг дапп егійі іі, мепп Ше Већаирќипе 
х є М егі іі. Мепп хе М пісһе егі 151, 50 15 аис хєТтії Т є М пісһі 
егѓе. Мап ѕарі дезпаїб: Ріє Веһаџріцпе х є М 151 еіпе побтепдіре Вейіприпе 
Гіг «іе Уогаиѕѕеігипв хе Т ті 7 є М. Оавевеп 151 Ше Веһаиріцпе іп Фіеѕет 
Гайе Кеіпе һіпгеісһепіе Вейіприпе Ёйг Ше Уогаиѕѕеіғипе. 

АПеетеіп вй: 


Іп еіпег мабгеп Ппріїкайоп А -» В 11 Ше Веһаиріипв В еіпе побуепдїве 
Вейіпеипе Гйг Фіе Уогаиѕѕеігипе А. 


Веізріеіе: 
(1) а> 5“ 15 еіпе поһепдіре Вейіприпе Чаїйг, даб ,,а > 10“ і5і. 


(2) .Біп Әгеіеск іі віеісһѕсһепКіір“ 15 :еіпе побмепдіре Вейіприпе даїйг, 
Чай ,,Чаз5 Әгеіесі вІеісһѕеііс 151%, 


12.3. Откеһгипе ила Копігароѕійоп 
сіпег ууаһгеп ІтріКайоп 


Ап дет Моасєії ,„Мепп хеТ тії 7 = М 15, 50 151 хе М“ егкеппі тап, Чай 
Че Откебгипе ,,УУепп хе М 151, во 151 х є Т ті Т є М“ аіеѕег ІтріКкайоп 
пісһі аПретеіпеііе 151, аїзо Ѓаіѕсһ 11. 


Жіретеіп ей: 


20 еіпег уУаһгеп Птріїкайоп А -» В 15 Ше Откеһгипе В -» А іт аїде- 
теіпеп Гаїзсі. 


Всізріеіе: 
(1)  Меппа > 5 151, 50 і5 а > 10. (Ға!5сһ, ГеҺһіепде АПретеіпеіі8ірКей) 
(2) Мепп еіп Әгеіеск вІсісһөсһелпКІір 151, 50 ігі е ріеісһвейір. (Ѓаїѕсһ) 


Ап ипѕегет Модеїї егкеппі тап, бай дег Ацѕӣгиск ,,Мепп х Є М 156, 50 151 
ху Т тів Р < М“ ұаһг 15. Оіеѕег Ацвагиск ізі Фе Копігароѕійоп 2иг Ітрііка- 
поп „Мепп хе Т тії Т є М 15, 50 151 х є М“. Мап егБаї Фе Копітароѕііоп 
ги сіпег Ітріікайоп А -» В, мепп тап 


1. діе Уогаиѕѕеіғипе А ипа е Вебапріипе В періегі ила 
2. Ше Беійеп АиѕігісКе уегіацзсбі. 


ьо Юе: Піе Копігароѕійоп ги еіпег Ітріікайоп 4 — В ізі ег Айв- 
агиск ~ В >» ~ А. 


Шоетеїп 211: Мепп е Птріїкайоп А В маһг іі, 50 ізі аисһ іһге Копіга- 
роѕішоп ~ В > ~ А мабг. 
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Веізріе(е: 

(1) | Меппа < 5 ізі, 50 іа < 10. (мабг) 

(2) Мепп еіп Дгеіеск пісії е1еісһѕсһепКііс і5і, 50 15 4а геіесі пісі гісісһ- 
зеїйів. (ууаһг) 

Веїкасітеп 5іе посі Гоівепає Ітріікаііоп: УУепп 3 еіп ТейЙег уоп а е С пд уоп 

Ь є С 15ї, 50 151 3 еіп ТеПег уоп а + 5. . 

Фіе гивећӧғіве Копіғароѕіїіоп Іаціеї: Мепп 3 Кеіп Тейег уоп а + Б іі, 50 15 3 

Кеіп ТеПег уоп а е С ойеғ уоп 5 е С. 


в- Веасніеп 5іе Беї іеѕет Веізрісі: Піе Черабоп уоп ,, 4 л В“ 151 ,,~ Ау ~ В“, 
ю- Епізргеснепа еі: Оіе Мерайоп уоп „Ау В“іві,,-Ал ~ В“, 
Веізріеі: 


Ріе Мераһоп уоп ,,3 іѕ еіп Тейег уоп а ойег уоп Б" і5і ,,3 ізі Кеіп Тейег 
уоп а ипа уоп Б“. 


Оъипрвеп опа АоѓёваБеп 


Копіго тареп 


1. Міе һейЙеп А ипа В іп дег Ітріікаііоп ,„Мепп 4, 50 В“? 
2. Меппеп Ѕіе Фіе Уогаиѕѕеігипвеп іп Ѓоівепіеп ІтрііКка(іопеп: 
2.1. Мепп 6 Тейег уоп 2 є С 156, 50 і5і 3 ТеПег уоп 2. й 
2.2. Мепп еіп Уіегеск еіп Опадгаї іі, во Па! йаѕ Уіегеск уіег рісісһ Іапре 
бейеп. 
2.3. Мепп еіпе ?аҺ! ге М 15, 50 15 Ше аһ г є К. 
3. Меппеп біе (іе Веһаирќипреп іп йеп Ітрііка(іопепр уоп 2.! 
4. УУав Гйг еіпе Вейіприпе іѕ Ше Уогаивве(тілр Біг Ше Веһапрімпв іп еіпег 
мабгеп Ппріїкабоп? 
5. Маѕ Ғйг еіпе Вейіприпе іѕ Фе Вепапріипе Гйг діє Уогаиѕѕеілипв іп еіпег 
муаһгеп Ппріїкакоп? 
6. 15 е ОтКебгипе еіпег маһгеп Ппріїкайоп іт аветеіпеп у/аһг? 
7. 151 еіпе һіпгеісһепде Вейіпвипе іт аПветеіпеп апсһ поімепаів? 
8. Іі еіпе поімепдіре Ведіпвипе іт аіветеіпеп аџсћ Віпгеісһепа? 
9. М/іе Ыаеі тап «іс Копігарозібіоп ги еіпег ппріїкайоп? 
10. 15+ іе Копігароѕіііоп 20 еіпег муабгеп Ітріікайоп маһг? 
11. Маз іѕ Же Мерабоп уоп ,,4 л В“? 
12. Мазѕ ізі іе Мевабіоп уоп ,,4 у В“? 


АлҒраВеп 


1. Іеѕеп Ѕіе! Себеп біе ап, об Ше Птріїкайоп уаһг 154! 
50 <х-30 < х 
в- У/епп 50 КІеіпег а1ѕ х 154, 50 іі 30 Кіеіпег а15 х. (мабг) 
1.х <10-х «20 4.хеМ-хеС 
2.10>а-5 >а 5.х|10-х120 
3.5|а- 15|а 
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2. Відеп Ѕіе ууаһге Аиѕѕареп! 
еіп/ѕеѓлеп А Ёйг А 


х120 пй хєС 
в- бег Аџиѕігиск х | 20 тії хє С міга ғи еіпег маһгеп Ацѕѕаре, епп тап 
Ше вапге Хаһі 5 Гіг Ше ҮагіаЫе х еіпѕеігі. 


2 асо п пек 
3.3(|а- ті а,Бе М 
4.2>2 тії геМ 
5.5» -1 тії бес 
6.2А3|т тії теб 


. Везгіпитеп 5іе Уогаиѕѕеігипе ипа Вебапрішпеє іп деп Гоірепдеп Шпріїка- 
йопеп! 
а>10-а>5(аеК) 
в- а іі өгбВег а!5 10 іі Че Уоганввеігипр ипа 
а 156 вгӧВег аз 5 15: іе Веһаџиріипе. 


1.3 а Аа рза 

2. УУепп еіп Уіегеск еіп Оцадгаї 151, 50 і5% аз Уіегеск еіп Кесһќеск. 

3. Еїп геіеск іі пісһ( віеісһзейір, мепп еѕ гесһіуіпКіі іі. 

4. Біп Ргодикі іг ровіНу, ууепп еѕ пиг аи розійуєп ҒаК(огеп Безіебі. 

5. Мепп еіпе Хаһі пісһћ аигсһ 4 (ей һаг 151, 50 іі Ше Хаһі пісһі дигсі 8 (ей- 


4. ВіїЧеп біе еіпе мабге Шпріїкапоп дег Когт А -» В ойег дег Богт В ~ А! 


ВеасМеп Ѕіе даВеі деп гісһівеп СеВгапсһ 4ев Беѕііттќеп шпа (ев ипбе- 
ѕітлмеп Аг(іке1ѕ! 


3 15 ТеПег еіпег “аһ! 2 є С. 
9 ізі ТеПег еіпег “аһ! 2 є б. 
вь- УУепп 9 Тейег еіпег аһ 2 є С 151, 50 151 3 ТейЙег дег 74БІ 2. 


1.10 іі Тейег сіпег “аһ! 2 е С. 

2 і5: ТеПег еіпег “аһ! 2 е б. 

: Еіпе ?аҺ! 2 1 еіпе паїйгіїсре Хаһі. 

: Еіпе аһ! = ізі еіпе гайопаїе “аһ. 

: Еіпе 2аһћі г іі еіпе гайопаје 7абі. 

: Еіпе Хаћ 2 151 еіп епШісһег Юеғіта1Ыгисһ. 
: 5 181 Кеіп ТеПег сіпег “аһ! г е б. 

: 20 іі Кеіп ТеПег еіпег Хаһ 2 е б. 

: Еіп Ргодикі ізі роѕіііу. 

: Біп Ргойикі Беѕќећ пиг аиѕ роѕііуеп ҒаКіогеп. 
: Еіп Уіегеск іі еіп РагаПеіовгатт. 

: Біп Уіегеск іі еіп Кесһеск. 


> 


ы 
СЕЗЕ: 


6. 
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КееПе 7абіеп 


5. а) Війеп біе еіпе ууаһге Ітріікаііоп дег Еогт М -» М№ойег М- М! 

Б) У/еісбег Аизадгиск іі еіпе һіпгеісһепде Вейіприпе біг ууеісһеп Ацѕӣгиск? 

с) УУеісһег Аизігиск 15 еіпе побмепдїве Вейіпвипе біг меїспеп Аиѕӣгиск? 

4) Війеп Ѕіе Фе Копігароѕіќіоп гиг Птріїкайоп! 

М: Біп Огејеск ізі еІеісһѕсһепКіір. 

М: Еіп Дгеїесі 14 ріеісһвейір. 

в- а) УУепп сіп Әгеіесіс вІеісһѕеііів ізі, 50 ізі 4ав Әгеіеск әдекіневенідір. 
Ы) ,,Віп Әгеіеск іі веісһвейір“ ізі сіпе һіпгеісһепде Вейіпеипе аѓйг, дав 
аз Огејеск е1еісһѕсһепкііе 186. А р 3 
с),,Еіп Дгеіеск із біеісһзсһеп Сір“ 15 еіпе побмепдіре Вейіпвипе даѓйг, 
чай ,,4ав Әгеіесіс віеісПзеї сія 184. А р | 
4) Мели еіп Дгеїеск пісі гісісһөсһеп Кір 151, 50 151 4а5 Ггеіеск пісбі віеісі- 
зейів. ! 


1. М: Віп Уіегеск Һаќ 4геі гесһе ҮУіпКеі. 
М: Еіп Уіегеск іѕ еіп Оџайгаї. 
2. М: Віп Әгеіеск ізі пісбі рісісінзейір. 
М: Еіп Пгеіеск іі гесһіугіп Кір. 
3. М: Біе РіавопаІеп еіпеѕ Уіегескѕ ѕіпа вісісһ Іапе. 
М: Еіп Уіегеск ізі еіп Кесһќеск. 4 
4. М: Біп Ргодикі апв п БаКіогеп ізі певайу. Р ) 
М: Біп Ргодикі апв п Бакіогеп ипејеісћ 0 һа( вепаџ еіпеп перайуеп 
БаКіог. 
5. М:А еВ = @ 6 М:А~ В = В 
М: А = #0УВ = 0 " М:В<А 


13. Хашіуа!епгеп 


13.1. Ѕігикиг еіпег Адшіуа!еп2 


ХҮіг Беігасһіеп Роїдепде тмеі Аиѕӣгіске: 


М:А<В \ 
М: А-В = А 


Мап Капп еіпе Ітріікабоп дег Богт М -» № БіїЧеп; депп оҝепѕісЬісһ вій: 
ХУепп А С В ізі, 50 ії А ~ В = А. 


с 8 одег 


АБЫ. 13.1. А < Ву А = В  (вгарпізспе Багвеішів уоп М) 
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Адиіузієптеп 13. 


Іп діеѕет ҒаПе ізі діе Откеһгопе М -» М дег Шпріїкайоп М -» М айсһ мабг, 
Яспп ев е апсһ: Мепп А ~ В = А іѕі, 50 151 А С В. 

Міг ѕеһеп ап іеѕет Веівріе!, даб ев аисһ Уегбіпдипвеп уоп гмеі Аизігйскеп 
кім, Ше іп Беійеп Кісһипвеп аіѕ мабге Ітріікаііопеп резсігієбеп »егйеп 
кӛппеп. З5оісбе УегЫіпіџпреп ууоПеп міг а15 ууаһге Аашіуа!епгеп Беғеісһпеп. 
М/іг Бепшігеп Ѓйг еіпе Адиіуаіепх айв М ипа М 4а ?еісһеп М є М. 

Мап Певі: ,,Сепап апп, жепп М, 80 М". 

Газ оБіре Веіѕріе! Іашес а150: 

СОепаџ апп, жепп А С В 151, ій А ~ В = А. 

Піп мейегеѕ Веівріе! біг еіпе уаһге Адшіуа!еп2 151: 

СЄепай апп, уепп 6 еіп Тейег уоп 2 є С іі, ѕіпа 2 џпа 3 Тейег уоп 2. 


2. Ніпгеісћепае ипа поѓмепаіве Ведіприпя 


Муей Беї еіпег маһгеп Жашіуа!еп2 А є» В діє Ітріікаііоп А -» В майг ізі, ізї А 
еіпе һіпгеісһепде Вейіпсипр Гіг В. Мей! абег аџисһ (іе Ппріїкакіоп В -» А маһг 
ім, ізі А еіпе по(мепдіре Вейіпвипр ѓіг В. Епізргеспепдєз вії Гйг В. 


Мідетеїп вій: 
" Веі еіпег уаһгеп Адиіуаіепх А є В віпд А еіпе Віпгеісһепде шпі пої- 


мепдіре Вейіприпе ййг В ипа В еіпе ћіпгеісһепів опа побмелаїве Ведіп- 
випр біг А. 


10 сіпег АашіуаІепх ѕіпа аїзо ѕораг 4 ІтрііКаќіопеп епібайеп: 


А > В опа іе Копігароѕііоп ~ В з «А, 
В э А ципа «е Копігароѕібіоп ~4 з ~ В. 


13.3. Аашуа!епгеп ипа Ребпійопеп 


Мап вібі ой Рећпііопер іп 4ег Еогт уоп Адшіуаіепхеп ап. 
Меізріеіе: 


Біп Уіегеск 158 еіп Опадга! репап Чапл, жепп 4а Уіегеск уіег гесііе ҮУіпке! 
опа уіег в1іеісћ 1апре бейеп Баї. 


тізі еіпе га(іопаіе ?аһІ репап бап, епп тап = а!5 еіпеп Оцоіепіеп ай 
гмеі вапгеп Хаћеп 4агвіеПеп Капп. 


Мап Капп еіпе Юећпійоп іп Богт еіпег Адшіуаіепх М є М всһгеіреп, мей іп 
сіпег Дейпійоп дигсі М дег вісісбе Ѕасһуегћаі уіе йшгсһ М апзведгіїскі міга. 
Раз ѕоП ҒоІвепде Хеісћпипр деп Шісіһ шасһеп: 


(62 м 


АБЫ. 13.2. 


Мо: Мепве дег Оџайга(е +» 
Мо: Мепве дег УіегесКе тії уіег гесћеп 
М/іпКкеїп ипа уіег вісісһ Іапвеп бейеп 


14 


КееПе ХаҺеп 


Оъипвеп опа Ашбаһеп 


КопітоШтареп 


1. 15 Ше Откебгипе еіпег ууаһгеп Ппріїкайоп іт аПретеіпеп мабг? 

2. 151 йе Откеһгипе еіпег мабгеп Птріїкайоп іпитег ѓаїѕсһ? 

3. Цпіег меіспег Вейіпвипе Капп тап 2ууеі Аџѕігіске А ипа В 20 еіпег мабгеп 
АаціуаІепх А є В уегБіпдеп? 

4. Маѕ Гйг еіпе Вейіпвипо 15 А біг Віп А є В? 

5. Маз Ғйг еіпе Вейіприпв 158 В бйг А іп А ө В? 


Ашбареп 


1. ВіІдеп Ѕіе мабге Аашіуа!епгеп Блу. Пейпііопеп! 
Сепай Чапп, мепп 3 шпа 4 Тейег еіпег Хаһћ ге М зіпа, ... 
в- Сепац апп, мепп 3 ипа 4 Тейег еіпег 2аҺ! ге М ѕіпд, ізі 12 ТеПег дег 
?аћ 2. 


1. Сепай Чапп, мепп 8 ипа 6 Тейег еіпег Хаћ ге М ѕіпа, ... 

2. Сепай Чапп, мепп еіп БаКіог еіпеѕ Ргойикіѕ 0 ізі, ... 

3. Сепай апп, ууепп дег 74Біег еіпеѕ Вгисһеѕ 0 156 апа мепп дег Меппег 
ппвісісһ 0 151, ... М ) 

4. Сепаи апп, мепп тап еіпе аһ! а!ѕ ипепІісһе регіодізсһе одег епШісһе 
Регітаїгабі дагѕіеПеп Капп, ... і 

5. бепап”4апп, мепп 20 тмеі Мепвеп М ила М же вісісһеп Еїетепіе ве- 
Һӧгеп, ... ) 

6. Сепаи Чапп, мепп іе Аиѕѕаве Н маг 18, ... 

7. бепаш апп, мепп еіп Весіеск уіег вїеісһ Іапве бейеп Һай, ... 


2. Відеп Ѕіе аиѕ Гоірепдеп Ациѕігіскеп еіпе мабге Даџіуаіепх М « М ойег - 
мепп @іеѕ пісі тӧе1ісһ ізі - еіпе мабге ІтіріКайоп М -» М ойег дег Ғогт 
М- М! 

УУав біг еіпе Ведіпвипя іі М (іг М? 
М: Еіп Ргойикі іі перабу. 
М: Віп Ргойикё һа Кеїпеп Еакќог 0 шпа (2л + 1) певайує ҒаЮогеп (п є №). 
в- Сепаш Чапп, мепп сіп Ргодикі певабіу іі, ра 4а Ргойикі Кеїпеп Бакіог 0 
опа (2л + 1) перайуе ҒаКіогеп. 
»Віп Ргодикі ізі певаціу" 15 еіпе һіпгеісһелде ипа поімепдіре Ведіпаипя 
Чагіг, даб ,,4а Ргойикі Кеіпеп ҒаК(ог 0 џпа (2л + 1) перабіуе Ғакіогеп 


ТА + пів + 0 
ТА е5 В+ 0 
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Газ Фігекіе Веуеіѕуегѓаһгеп 14. 


М:а|счпаБ|с(а,5,се С; а, Б уегѕсћіейепе Ргіп?аҺЕеп) 

М: абіс 

М: Іп еіпет Югеіеск зії Міг Фе бейепійпвеп а, Б, с Ше Сісісһшіе 
аса рас 

М: Еіп Дгеїеск 151 гесһіміп Кір. 


3, /шваттелГавзепде ОБипвеп 
3.11. Егійшегп Ѕіе тії Нійе дег ВергіНе ,,Ітріікайоп“ шипа, (ЛтКеһгшір; 
сіпег ІпіріКайоп“ деп ВергіТ дег Адцімаїеп! 
3.2. Магит Капп тап Юебпіќіопеп аисћ іп Еогтп уоп Айшуа!еп2еп всһгеіһеп? 
3,3. Ѕеһгеібеп біе іе Оейпііопеп ег Веєягіїе ,,ТеШпепре“, ,,Уегеіпіршір5- 
тепе”, ,„Ригсһћѕсһпійіѕтепве“ ила ,,РіНегепгтепве“ іп Богт уоп Адиі- 
уаіептеп! 
(Техі ,, Мепееп") 
Гейтпепре: 
ь- Сепай апп, мепп ае ЕІетепќе еіпег Мепее А айсіп Еіетепіе еіпег 

Мепее В зіпа, 11 діє Мепее А еіпе Тейтепве дег Мепре В. 


14. Раз 4ігеке ВеууеізуегҒаһгеп 


14.1. Раз Веуеіѕеп 


10 аПеп У/іззепӛсһаНеп ѕріеіеп ,,Веуеіѕе“ уоп Себеїгеп ипа Тһеогіеп еіпе вгобе 
ое. Меіѕ Капп тап еіп Севеі2 Бемеізеп, іпіет тап ев іп (ег Ргахіѕ йБегргійї. 
ит Веіѕріеі Капп тап іе Веһаџирќцпе, даб вісһ УУаввег айөдеһпі, мепп тап 
ез уоп 20 "С аш 50 °С егуудгіті, дигсії еіпеп Уегѕисћһ Беѕій(івеп. Аисһ (іе таїре- 
тицьсбеп Сееіге Іеіќеі тап ап дег Ргахіѕ һег ила Капп ѕіе іп ег Ргахіѕ йБег- 
реп, беһг оѓ ізі абег еіп Фігек(ег ?изапипепһапв 2ууізсһеп таһҺетаќіѕсһел 
(Чезсітеп опа (ег Ргахіѕ пісһі тебг уогһапдеп, угії! діє ОбіеКкіе дег Майһетабік 
прмтактег Магиг ѕіпа. Юеѕһћа1Ы ѕріеіеп іп 4ег Маїбетагік Іоріѕсһе Вемеіѕе еіпе 
шөйе КоПе. Веі еіпет Іовіѕсһеп Веууеіз веб тап уоп ууаһгеп Аиѕѕавеп аџѕ апа 
Гоги зіс тії Н е Іовізспег ЅеҺйѕѕе 50 Іапве ит, Біз тап «іе Ацѕѕаве егһАШ, 
Че тап Беугеізеп УШ. Б 

Мүсіі уісіе 5412е дег Ма(һетайіК Фе Еогт ,,У/епп А, 50 В“ ҺаБеп, ҺаБеп дігекіе 
Поусіѕе уоп Шпріїкайопеп вгое Вейешипв. Веі еіпет (ігек(еп Вемеіѕ теірі 
тап ,,Чігекс", фа) еіпе Веһаиріипв В манг ізі. 

Миг оеп Чаз Фігекіе ВеууеізуегГаһгеп 2иегѕі ап 2меі ВеіѕріеІеп 2еіреп ипа дапп 
те аЙветеїпе Напаїипоѕапмеіѕипе Гйг баз Ейһгеп өо!ісһег Веуеіѕе ацізіеЙеп. 


и 


у котріех Мабһетабік 113 


Ееее ХаҺеп 
14.2. ав дїгекіе ВеууеівуегҒаһгеп 


Міг Беугеізеп 2иегві Гоїбепдеп ба(2: 


Ұуепп тап дгеі БейеБіре ашеіпапдегіоірепде, паќйгіісһе Хаћеп аа 
80 ізі 3 ТеПег Шезег Ѕитте. 5 


РоғаивзеігипЕ: 


пеМ 
пупок 1; п + 2 ѕіпа дгеї аціеіпапдегіоівелде паїќйгіісһе Хаһеп 


Веһаиріипв: 


5 = п + (п +1) + (п + 2) -Эетігебс 


Веугеіз(ғапа): 


аллан то = 
= 3(п + 1) = За тйл +1 з-яєС 


Зп + З 


у. 2. Б. №. (маз 20 Бемеіѕеп маг). 


Ууіе Гіһгі тап деп 4ігекіеп Вемеіѕ еіпег Ітріікайоп? Ж 
1. Мап апаїубіегі йеп басһуегһаШ. Хит Веіѕріе! йбегІеві тап ѕісһ Беі ипѕег і 
Заїх, міє тап дгеі Беїїебіде аџѓеіпапдегѓоівепаіе пакйгіїсбе ?аМеп аПретей 
зебгеїбеп Капп ипа ууав ев еі, Чай еіпе ?аһ! Фигсһ 3 (еЙБаг 151. 
2. Мап веһгейм (іе Уогацвзеі?ипреп дез Веууеізев аш”, мепп тӛрісһ іп „Богт 
уоп Сіеісһипвеп ойег УпеІеісһипреп. Біпе Могацѕѕеігипе @еѕ Веууеіѕеѕ 151 і 
Уогаиѕѕеілипк дег Ітріікабіоп. АиВегает Капп тап посі апдеге маһге Аиз5аве! 
амізсітгеїбеп, уоп Фепеп тап пасһ дег Апа1уѕе Фе5 басһуегһа |5 аппітиті, да 
іе біг деп Вемеіѕ муісінір ѕіпа. (Веі ипѕегег Ацівабе Кӛппіе гап 207 Веіѕріеї 
апребеп: 

с|5 э Зхєб: хс = 5.) 
3. Мап ѕсһгеіЫ іе Вевапріипе аш, мепп тӧеіісһ іп Еогт еіпег Сісісһипр 00 
1пееісһипе. 


4. Мап Ёйһгі деп Вемеіѕ: і 
Мап Ѓогтќ еіпе бейе дег Веһапрішпв іп Ше апдеге бейе шт опа Бепшігі Чабеі 


іе Уогацѕѕеігипе. 
Үуіг муоПеп іе(7і деп Гоїдепдеп За Бемеізеп: 


а с ач са 
ает і - й 
Ав Р 4 (5,4 + 0) бор 5 4 
Үуіг ѕсһгеібеп йеп 5а/2 іп Еогпп еіпег Ітріікайоп: 
а ГЕ М їн аз 126 а 
Меат ор (б, Мову 0) ву зо 5 фур 
Роғаиввеігипр: 
а с 
-----(5,440 
5 а % ) 


Веһаиріипе: 


Раз дігекіе Веуеіѕуегѓаһгеп 14. 


а-ь сна 
ГА 
Вемеіѕ: 
Савра абай ааа тыда о а ОНИ 
Ь Ь Ь Ь а а а 


У/спл тап аіеѕе Отѓогтипе пісһі бйпаеі, єїбі еѕ еіпеп апдегеп ев. Мап ѓогті 


№. 2. Б. №. 


Че Вебапріипа іпѕвеѕаті ит, Біз тап 2шг Могаиѕѕеілипр одег хи еіпег апдегеп 
уаһгеп Аиѕѕаве котті. Рапп ргій тап, об јейег Ѕсһгіі сілдешір пткебгбаг 
їм. Мепп једег 5сһгі с сіпдешір штКеһгВаг 15, 50 егаїб вісһ Же Веһаирќипв ацѕ 


Чег Уогацвзе(2ипв одег сіпег апдегеп уғаһгеп Аџѕѕаре, үіе ев еіп Вемусіз уегіапві. 


а%ь сая З 
ЖЕ ТЕРЕГІ 
(а+ 5) -4а= (с+а)-ь 
а+ђа = сь + а 
ай = сь | 
а е с 
ь 4 
1едег ЗсБгйй 156 еіпдешір штпКеһгВаг. А10 Ғо1ірі ай т = 5 іе Вебапріипе 


Но аа 
ы 


уу. 2. Б. №. 


ЗеһПе ісһ Капп тап еп Вемеіз айсһ 50 Гӛһгеп, Чай тап «іе Могайпз8еїлипа іп 
Че Већаирќипе штѓогтќ. ОБегіевеп біе, іе ег Веууеіз 4апп аиввіе 4! 


14.3. Напаипезапууеізипе біг Фаз Фігеке 
ПеууеізуегҒаһтеп 


М/спп міг же ВеіѕріеІе БеігасМеп, 50 егаїбі ѕісһ Роїдепде Напаїипрѕапуеіѕипе 
Іш дел аігекіеп Веуеіѕ еіпег Ппріїкабіоп: 


" 1. Апаіузієгеп Ѕіе 4еп Ѕасһуегћаі! (Хит Веіврісі аџсһ тік Не еіпег 
5Кі7ге) ЅсһгеіБеп Ѕіе - мепп пбіїв - йеп 5ак2 іп Еогт еіпег Ппріїкайоп! 
2. 5сбгеїбеп Ѕіе Ше Уогаиѕѕеігипе ипа (іе Веһаирќџпе аі5 Сіеісбипееп, 
ОпеІеісһипвеп ойег аз апдеге Ке!айіопеп! 

3. Ейһгеп біе деп Вемеіѕ: 

3.1. Еогтеп Ѕіе е Уогайз5еїгипе, ит, Біз Ѕіе 4іе Вепапріипа егһаПеп! 
3.2. Мепп іе Веһапрпв Фе Еогт еіпег Сіеісһінір һа%, 50 Гогтеп біе 
сіпе бейе дег Веһапршпв іп Фе апӣеге бейе пт ипа Бепшгеп Ѕіе даһеі 
Ше Уогайпз5еїгипе! 

Одег: 

3.3. Еогтеп біе Фіе Веһапрішпе ит, Біз Ѕіе 2ш: Уогаиѕѕеілипр одег сіпег 
апдегеп мабгеп Аиѕѕаре коттеп! 

С еггемвеп Ѕіе ѕісћ, 4аВ јейег Ѕсћгіі еіпдешір шпкеһгВаг іі! 


КееПе 7абіеп 


Веі веотеїгізспеп Веуеіѕеп Капп тап е Напӣіипрѕапуеіѕипе біппретаВ ап- | 


мгепдеп. 


Мапсбта! ти тап айсһ 2сігеп, дай еіпе Аиѕѕаре Ға!|всһ іі. Пав геірі тап ат 


еіпѓасһѕќеп Пайигсћһ, Чай тап еіп Серепбеізріеі Біїдег. 

Веізріеі: 
‚„Мепп еіпе ?аһҺ1 вегайе і5і, 50 151 ѕіе йигсһ 4 бей Баг,“ Гієзе Аиѕѕаре іё 
Таїзсі, депп 6 ізі вегайе, абег пісһ( Фигсһ 4 їеіБаг. 

МегКеп $іе ѕісһ: Елп Веіѕріе! одег теһгеге ВеіѕріеІе ѕіпі Кеіп Вемеіѕ Чаїйг, дав еіп ба12 


муабг (аПрегтеілріШів) ізі. Еіп Серепбеізрісі 151 еіп Веууеів Чаїйг, Чай сіпе Аиззаре 
Ғаїѕсһ ізі. 


Ууісһііве болдегі е 4ев ігекіеп Веуеіѕуегѓаһгепѕ ѕіпі Вемеізе уоп Адшіуа!еп- 
теп ипа уоп 5д(геп, «іе Ғіт ае паѓйгіісһеп Хаһеп веіќеп, Мі іеѕеп Веуеіѕеп 
ууегӣеп вісһ Фе пасһѕќеп Тех(е БезсһА іреп. 


УЮбипееп ила АшҒраһеп 


КопітоШтареп 


1. Міе 2сірі тап іе Сійіакеїї уоп паќигуіѕѕепѕсһаЁісһеп ойег везе!Ісһа/в- 
ууізвепясһа/(ісһеп Сезеігеп? ” 

2. УУагшп ізі іп дег Ма(һһетайК еіп 4ігекіег Хиѕаттепһапе 2уізсһеп та(һе- 
таќіѕсһеп Себеігеп ипа дег Ргахіѕ ой пісіі теһг уогһапдеп? 


3. Ууіе һе10% Лаз Веуеіѕуегѓаһгеп, Беї Фет тап еіпе Верапріилє дігекі тії Нійе | 


дег Уогайззеїтипя һегіеЙе(? 
4. У/іе Іашес Фе Напӣіипрѕапуеіѕипе Гйг еіпеп ігекіеп Веууеів? 
5, Уліе гсірі тап ат еіпѓасһѕќеп, Чай еіпе АПаивзаре Каїзсі 151? 
6.151 еіп Веівріе! еіп Вемеіѕ Гг еіпе АПаиѕѕаве? 


Ашбаһеп 


1. Всапбмогеп Ѕіе е Егавеп! 
1.1. Моуоп веће тап Беі Іорізсһеп Веууеізеп аця? 
1.2. УУав һепш?і тап Беі дег Отѓогтипе ег Вебапрішпа? 
1.3. Маѕ №1 тап егбайеп? 
1.4. Маѕ уегѕіеһі тап ипіег еіпет дігекіеп Веуеіѕ? 


2. ӛргесһеп біе йбег даѕ Тһета ,,Веууеізе іп бег Маїбетагік" ! 
Уегуепӣеп Ѕіе даВеі Гоірепдев Ѕргасһтаќегіа!: 
Сеѕеіғе іп дег Ргахіѕ йЬегргў еп; Обіекіє дег Маіһетаіік уоп абзігакіег 
Машг; Іовіѕсһе Веуеіѕе; уоп ууаһгеп Аиззавеп апввеһеп; тії Ніїе Іовіѕсһег 
ЅеҺйѕѕе штѓогтеп ; Веһаџріџпр егћһаіќеп. 


3. Вемеіѕеп Ѕіе! 
1. УУепп 5 еіп ТеПег уоп 2ууеі паїйгіісһеп Хаһіеп 15, 50 15 5 еіп ТеПег уоп 
іһгег Ѕитте. 
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Вемеіз сіпег Адшуаеп0 15, 


2. Мепп Ше паїйгіїсре 7абі п ппвегаде і51, 80 15 4 еіп Тейег уоп п? - 1. 
3. Мепп е пайігіісһе Хаһћі п шпвегайе 151, 50 іі 8 Тейег уоп п? - 1. 
Апієйшпя: Опіќегѕсһеійеп Ѕіе 2 РаПе: 


а) п = 2т + 1 тії т = 2р па ве М, 
Б) п = 2т + 1 тії т = 22 + 1 ипфє є М, 


4. Мепп а ип 5 паќйгіісће ?аМеп ипвІеісһ 0 зіпа, во вії! т + В 22. 
а 


5. Раз РгодиКі аџѕ геі БеіеБівеп аџѓеіпапіегѓоівепіеп пайгіїсбеп 2аМеп 
Баг деп Теїїег 6. 


15. Веууеіз еіпег Адшіуа1еп2. 


" Рег Вемеіз еіпег Адиіуаіепх ,,Сепай Чапп, мепп А, 50 В“ тий іп 2меі 
беһгійеп егіоівеп: 
1. Мап Беугеізі Ше Ітріікаііоп ,,У/епп А, о В“. 
2. Мап Бемеізі Ше Ппріїкабіоп ,„Мепп В, 50 А", 


Пеізріе!: Веууеізеп Ѕіе йеп 5а42: 
Біп Уіегеск ізі вепаџ апп еіп РагаПеІовгатт, мепп Фе Піаропа!еп (ев 
Уіегескѕ еіпапдег һа!Мегеп. 


Неугсіз дег 1. Ппріїкабіоп 2 


МҮспп сіп Уіегесі еіп Рагаеіовгатт 15, һа!Мегеп (іс Діавопаїсп (ев Уіегескѕ 


етапдег. 
МКігге: 
0 с 
4 8 
АБЫ. 15.1. 


Мпаїу5е 4ев ЗасруегНаїів: 

Ге Піаролаеп АС ипа ВР Бабеп їйг даѕ РагаПеіовгатт 4ВСРО «е віеісһе 
Пейсшшпв, 50 гегіеві јейе Піарола!е йаѕ РагаПеіовгатт іп 2меі копвгиепіе 
Ггеісске. Резраїб вепірі еѕ ги 2сіреп, Чай еіпе Піаропа!е ПаїБіегі ууігі. Мап 
мис Оһпе ВевсһгапКипв дег АПветеіпейнівкеї! (о. В. 4. А.) Бемеіѕеп міг, дав 
ІС батбіегі ігі, Чай ао АМ = МС ізі. 

№опргиепх уоп Ѕійскеп веотпеігізсһег Еівигеп Беуеіѕі тап обі йБег Копегиєпіє 
Ггеіеске. 
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КееПе ?аҺеп 


Роғаивзеггипа: Віп Уіегеск ізі еіп РагаПеіовгатт, а. һ. 


АВ > Ср; АВ| Ср; Ар = ВС; Ар | ВС 
Веһаиріипв: Ріе Оіавопајеп Фев Уіегескѕ ҺаІЫіегеп еіпапдег, 4. Б. 
ЯМ < МС; ВМ > Мр 
Веугеів: 
1. Огеіеск АВМ => Әгеіеск ОСМ 
депп: ДВ = РС 
х МВА = % МРС 
х МАВ = х МСР | 
2. ДМ шпа МС ѕіпа гісісһіевепде бейеп іп йеп Копегиеліеп Ргеіескеп 


АВМ ипа РСМ. 


3. Ацѕ 1. шпа 2. Ісіш АМ = МС м. 2. ом. 


Веугеів дег 2. Ітріїкабіоп 

Ұуепп іе Піаропа!еп еіпеѕ Уіегескв еіпапдег һа!Мегеп, і даѕ Уіегеск еіп 
РагаПеіовгатт. 

(5Кігге 5. АБЬ. 15.1. 


Апаїузе 4ев Ѕасһуегһа1ќѕ: й ) 
ХУепп тап 2еіреп мії, Чай еіп Уіегеск еіп РагаПеіовтатт 15, репійрі е та геівепу 
дав ев тмеі Рааге Копргиепќег · Севепѕейеп ћаї. О. В. а. А. теівеп міг, даб. 
АВ = РС із. 
Уогайззеї липи: 
АМ = МС; БМ > МВ 
Веһаиріипв: 
ав > ГС; Ар = ВС 
Вењеіѕ: 
1. Ргејеск АВМ = Әгеіеск МОС 
депп: х АМВ = ХХ РМС 
АМ = МС 
ТМ => МВ 
2. БС апа АВ ѕіпа вІеісћіевепае бейеп іп деп Копвгиепќеп Ргеіеске! 
АВМ чпа РСМ. 
3. Аиѕ 1. опа 2. боїв АВ = ІС 
Гіе Напӣіипеѕапуеіѕипе Гіг деп Веуусіз еіпеѕ 5а12е5, дег діє Еогт еіпег Жаші- 
уајепх А + В Баї, Іацієї аїзо: 


у. 2. Б. м. 


1. Вемеізеп Ѕіе діе Ітріікайоп А -» В! 
2. Веугеізеп Ѕіе е Ітріікайоп В -» А! 


Газ Вемеіѕуегѓаһгеп Әшгсһ 5сһҺіш3 уоп п аш п + 1 16. 
ОБбипреп опа Аиівабеп 
Копіто таре 


Үуіе Таціеї Фе Напаіипеѕапуеіѕипе Ёйг еп Веуеіѕ еіпег Адшіуаіепх Н, е Н,?7 


Ашбфаһеп 


Немгеізеп біе! 


а с а-5 с+а 
он = 5 
Ь а Ь а 
2. 7меі беһпеп іп еіпет Кгеіѕ ѕіпа р1еісһ Іапе вепаџ Чапп, мепп іһге АЪѕійпіе 
уот Мійеірипкі рІеісћ єго ѕіпа. 
| Еіп РагаПеіовгатт і5ї еіп Кесһіеск ѕепаџ дапп, мепп ѕеіпе Юіаропаіеп 
вісісһ Іапр ѕіпа. 


16. Раз Веуеіѕуегѓаһгеп аигсһ беһІп 0 уоп п айі п + 1 


/ 


Пеггасімеп біе Гоїдепде 5842е! 


Ріе Ѕитте аїег па(йгіісһеп ?аМеп уоп 1 Бі п іі 


1 
5, =1+2+3+.. п ХО. 
Мепп тап іе Хаһі 4" тії л є М дигсі 3 еі, 50 ЫеіЫ ег Ве5і 1. 
-3 
Еш (т е аула а лып, 


Гисѕе 584ге һаһеп еіпе Сетеіпзаткей. Ев ѕіпа А иѕѕареп, е Біг паійгіісһе 
ѓаеп веіќеп, ила ?уғаг Ёйг ае паќйгіісһеп Хаһеп, йіе ргӧВег аїз еіп Беѕііттќеѕ 
ас М ѕіпа. Веіт 1, Ѕаї2 15 а = 1; Бешп 2. ба42 і5 а = 0; Беіт 3. Ѕаѓ 151 а = 3. 
Ууепп еіп ба142 Гіг аПе паѓйгіісћһеп ?аМеп п 2 а реќеп 5011, ѕо Беугеізі тап ібп 
өй Әшгеһ еіп Беѕопаегеѕ Веуеіѕуегѓаһгеп, йигсһ деп 5сҺіІш8 уоп паш п + 1. 
Пиг «іезез Веуеіѕуегѓаһгеп игсһ Ѕсһиб уоп п аш п + 1 реБеп міг ѕоѓогі іе 
Папдіипрзапугеізипя ап: 


" 1. 5сбгій: Мап 2еірі, Чай дег Зако Гйг Ше епівргесһелде КІеіпѕќе 7абі 
ае М в. 
2. Ѕсһгі: Мап Веугсізі, Фа дег Ѕаіх Гйг Фе Хаһі п + 1 611, ипа Бепикті 
даһеі а!15 Уогаиввеігипе, Чай ег Ёйг «іе Беіеђіве 2аһ п 2 а вії. 


Мап Бемеізі аїзо пісһі пптійеїбаг, Чай дег Зак? Гйг једе ?аһіп 2 а 211, зопдегп 
Гог іе Беідеп ВеууеіззсһгіМе аи. Тго(2дегп іі дег Веучеіз Когтекі, үуіе Гоірепде 
П бегіерипееп 2еіреп. 

Лиѕ Фет 1. 5сБгій Гоівї, 4аВ дег Ѕаїх іг а маһг ізі. 


Есейе ?аМеп Раз Вемеізуегіабгеп Фитсһ ӛсһіп 8 уоп пашп-- 1 16. 


«о дет 2. Ѕсһгієі Гоїві 2иваттеп ті дет 1. 5сргій, дав дег 5аі? Ёйга + 1 Й 5ап:Етт-Еек(п > ЗУБА р, = 2 3) о 
вій. 
МУепп дег Зах йг а + 1 вії, Боіві ай Фет 2. беһгі мієдег, даб ег Зако апсһ Веугіз: 
іга + 2 вії. и ув ер бари СИ Д М А ) 3(3 - 3) 
Ріезеп Сейапкепвапе Капп тап іттег ууейег Гогіе(?еп опа егКеппі, Чай дег 1. 5сргій: Рег Баїх іг гісін (іг а = 3. Еіп Югеіеск һай До = естек 
5; 5 3:0 А 2 
Заїа ГігаПеп 2 а вій. (пе М) ---- = 0 Діавопаїеп. ( 
Мип Беуеіѕеп міг Фіє обеп вепаппіеп геі 54і2е 4шгсһ еп Ѕсһіиб уоп л аш 2 тп - 3) 
ДЕДІ 2. 5сбгій: Роғаизвеггипр: Еіп п-Еск һаі Р, = 559 Гіавопаїеп. 
+1 = 2 
бай: Веһаирипе: Біп (п + 1)-Еск һа Ду; = жолынан Гіавопаїеп. 
Піе Зитте аїег паќйгіісһеп ?аМеп уоп 1 Бі п ізі й А 
піп + 1) Вежеіѕ: М№Мітті тап хи еіпет л-Еск еіпе Еске Р,,і Пали, егребеп ѕісһ 
5.=1+2 +3 + ;..+л= жас (п +1) – 3 = п - 2 пеце Піаропа!еп уоп Р, ; апв. Ашфегдеті утга еіпе 
Ыіѕһегіве бейе 48 ғи еіпег Ріавопаїєп. А150 віһі ев п - 1 пеце Піаро- 
Вемеіѕ: паіеп. 
1. Ѕсһгі: Ріє 5ипіте дег пагігіїснеп Хаһеп уор 1 Ыіѕ п = 1 іі 1. Піе пп - 3) 
» 1 11 +1) Р, = р, + (п-1)-----т-і1 
Бећаџрќеіе Еогтеї ѓйһгі Ѓйг а = 1 2шп вісіспеп ЕгееБпіѕ: 5, = 08 2, 
= пп = 3) + 2п – 2 п? – Зп + 2л – 2 
А150 ізі дег Ѕаїх їйг а = 1 маһг. = 5 Е 2 
А п(п + 1) 
2. богі: Уоғаивзеігите: 5, = ——5—— (ПІ 1) 2 -п-2 (па (п - 2) 
(п + 1)(п + 2) 2 2. 
Веһаирита: 8а = 1+2 +3 +... +п + (п +1) = ср №. 2. Б. №. 
Веуеїѕ: база = 1+2 03+. жи (п +1) 
= 5. + (п + 1) бан 
1 
- ме + (пк 1) А 8 
пп +1) + 2п +2 п? +п +20 2 Р. 
гт 2 с 2 
М п? + Зп + 2 А (п--1)(п + 2) ель АББ. 16.1. 
2 2 
За: 
М/епп тап «іе 7абі 4" ті п є М дигсб 3 (ей, 50 Мейм дег Ҝеѕі 1. І УБипееп опа Ацйївабеп 
Ріеѕеп 5аїх Капп шап ѕсһгеіБеп: Ў ( 
і КопігоШтареп 


п = Зк 1 тйл, Кє М. 
р 1. Веі меІсһеп Ѕаіғеп уепдеї тап йаѕ ВеууеізуегҒаһгеп Фигсһ ЅсһіиВ уоп п аи 

п +1ап? 

2. Отќег меісһеп Вейіпеипвеп 15 еіп Ѕаіх Гйг аПе паќйгіісһеп ?аМеп л > а 
(а є М) ега? 

1. Міе Гібгі тап деп Веууеіз Фигсһ ЅсҺМиб уоп паці п + 1? 

4. УУав маһі тап а!|в Уогаиѕѕеігипе Беіт 2. Вемуеіз5сітійї 4ев Веууеізев 4шгсһ 
ЅсҺиВ уоп п айі п + 1? \ 

5. Міе ҺеіВг діє Вебапріипе Беіт 2. Веуеіѕѕсһгіі йеѕ Веуеіѕеѕ йигсһ 5сһіші3 

уоп пашп + 1? 


Веугеіз: 
1. Ѕеһгі: ег Зах 1і5і гісһір йг а = 0. репо 42 = 1 = 30 +1 тії 
де М. 
2. Ѕеһгіі: Иоғаиѕѕеісипе: 4" = ЗК + 1 тіл, КЕ М 
Веһаирипе: 443! = Зт + 1 тіп, те М 
Вежеіѕ: 4+1 = 48.41 = (38 + 1): 4 = 128 +4 = (126 + 3) +1 
= 346 +1) +1 = Зт +1 ти 46 +1 = тем 


№. 7. Б. №. 
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КееПе Хаһеп 


6. Магит віїс еіп 542 Ғіг аПе паційгіїспеп Хаһћеп п 2 а (ає М), мепп тап іћп 
Әшгеһ ЅсҺиВ уоп п ашҒл + 1 Беміеѕеп һа4? / 

7. М/іє һей% Фе Напдшпезапуусізипя біг 4а Веууеізуегіаһгеп Фигеб 5сһіш3 
уоп паці п + 1? 


Ацівабеп 


1. веіќеп Ейг 7 
Ейг меісһе Хаһеп ві дег Ѕаќх ,„Мепп ле М еіпе ипвегаде ?аҺ! 154, 50 18% 


"2-1 Чигсб 8 (ейВаг“? БЕ: 
в-.Бег 5а47.,,МУепп п є Меіпе ипвегайе 74бі ізі, 50 іѕл2 - 1 аџгсћ 8 (ей аг 


вії Ейг аПе илвегадеп паќйгіісһеп ?аМеп п 2 1. 


Ейг меїспе ?аМеп віїс 

1. 4ав Копитшайіудевеі? 4ег Айаііоп, 

2. 4а ЮіѕігіБийувеѕеї2, 

3. “іе Ітріікайоп (3 |а^3 10 --3 | а + Б) 


2. (оіреп аи 
а>10-а>5 
в- Апва > 10/оірі а > 5. 


1.3|ал3|5-3|а-Ь 
2хеТеМ-хеМ 

3 А-дшаВ-0-А“чВ-.. 
4.А“В-В-.. 

5. а> Ошпр > 0 аб ... 


3. Еоівепе Сіеісһћипвеп веќеп Ѓйг пе М. Міе Пеїбеп е СіІеісһипреп біг 
п + 1? 
За = (п – 1) (дп + 1) 
ве 5,41 = Пп 1) - 11 Ї2(п +1) + 1) 
= п(2п +2 + 1) = п(2п 4-3) 


1. 07. -(3п--1)п 4. У, = 4" – Зп + 2 
22 лено М) 5. Бл-аз-2іп-с 
зва тп- Ви - 2) 


4. Вемеіѕеп Ѕіе! 
1. Ейг аПе паёйгіісһеп ?аМеп іі дег Тегт Зп? - п Фигсһ 2 (ейБаг. 
2. Ейг аПе паќйгісћеп ?аМеп п 2 1 ізі дег Тегт 4" + 15п - 1 дигсі 9 (ей- 
Баг. (Іт Техі мигде ѕсһоп Беміеѕеп, аб 4" = ЗК + 1 тії л, Кк є М 15!) 
3. Ейг аПе пайігісһеп ?аМеп п > 1 15і Ше Зипите Фег Оџайгаќе дег егѕќеп 
п ?аМеп 5, = жора налы Е = о 5 


4. Дів Зипите дег егѕќеп п Хаћеп, (іе Әшгсһ 4 їеїїбаг ѕіпӣ, Беігаві 2л(п + 1). 


122 


Газ Роїеплівгеп 17. 


17. Раз Роѓепхіегеп 


17.1. Оебпійоп дег Рогеп2 ипа Робеп2ревеі2е 


» Ве: Піе Рогеп2 а" тії пє № \ {0; 1) 15 дав Ргойикі ацѕ м рісісһеп | 


ҒаКіогеп а. 
аа-шасаса:..-а 
ЧР қылы г) 
п Ғакююгеп 


Мап пеппі а" іе п-ќе Роғеп2 уоп а. Мап 1іеѕі ,,а һосһ л“. а ҺеіВі іе Ваѕіѕ, ипа 
п ћеіВе дег Ехропепё. 

М/епп тап Фе Ваѕіѕ а ті 4ет Ехропепіеп л роїепгіегі, егћаіё тап деп Роїеп2- 
мегі Б (а? = Б). Хит Веізрісі һа іе бйпіїе Роѓепх уоп 2 йеп Мег 32 (25 = 32). 
Гг Фе Мегбіпдипе дез Роїепліегеп5 тії аег Маһбірікайоп опа тії дег Гіуіѕіол 
ила ѓаг даѕ Роѓепгіегеп уоп Роїепгеп веіќеп Фе Робеп?ревейге: 


Бп Бп = бант 


Мап тиіќіріігіегі Роќепғеп ті вІеісһеп Ваѕеп, іпдет тап іһге ветеіпзате Ваѕіѕ 
тіс аег Ѕитте ан їбгеп Ехропепіеп роїепліегі. 


аһ; ары а" 
Мап Яіуіаіегі Робелгеп тії вІеісһеп Ваѕеп, іпдет тап е ретеіпвагпе Ваѕіѕ тік 
Чег ӘіНегеп2 аи деп Ехропепіеп уоп Юіуійепа ипа Піуізог роіепліегі. 

а-ы (а: Б)" 
Мап тийіріїгіегі Роїепгеп тії ріеісһеп Ехропепќеп, іпает тап 4ав Ргойикі аи 
іһгеп Ваѕеп тії ает ретеіпѕатеп Ехропепіеп роїепгіегі. 

а": 69 = (а: Б)" 
Мап дімідіегі Роѓепғеп тії гіеісһеп Ехропепіеп, іпдет тап йеп Оцоііепќеп аи 
Чеп Ваѕеп деѕ Біуіделдеп ипа 4ев Біуізогв ті ает ретеіпѕатеп Ехропепіеп 
ро(епліегі. 

(а")" = атт 
Мап роѓепгіегі сіпе Роїеп7, іпіет тап іһге Ваѕіѕ ті дет Ргойикі аиѕ йеп 
Гхролепќеп роїепгіегі. 


Лог дег бтип аре дег Ро(еп2реве(ге егмейегі тап аигсћ ѓоірепіе Ребпііопеп 
Чеп Рокепгбевгіїї аш” Роїепгеп тії Ехропепіеп аи С: У 


ь реб: а! за . 
а? (= 1 (а + 0) 
1 
а" = —— (пєСб+ ла + 0) 
а 


КееПе ?аМеп - 


Газ Роќепхіегеп тії рапгаҺІвеп Ехропепіеп ипа тії дег Ваѕіѕ ае К | (0) Баї 
ҒоІвепӣе Бірепѕсһайеп: 


1. раз Роѓепгіегеп ізі іп К іптег еіпдешір аиѕѓіһгбаг. (ЮеѕһаІЫ веһӧгі 
Чаз Роїспліегеп міе діє Ааайіоп, фе Зибігакіїоп, Фіе МшіірііКкаќйіоп ипа 
е Ріуіѕіоп хи деп ,,гаіопајеп Кесһепорегаііопеп“.) . 

2. Раз Рогепдіегеп 151 пісһі аѕѕогіаіу; Фепп іт аПвегпеіпеп 211: 

(азу + ат", қ 

3. Раз Рогепіегеп ізі піспі когптикайу; депп іт аПрегісіпеп в: 

а" + т". 


17.2. Роѓептеп еіпеѕ Віпотя 


Біпе ууісіміре Вегіеһипе, же тап іп уїсіеп Теїідебіеіеп ,дег Мабһетайік һаибе 
апуепаеі, вії: іг @іе Роіепхеп еіпеѕ Віпот5 (еіпег гуеівіегівеп Ѕитте). 

Піе п-іе Ро(еп2 еіпеѕ Віпотѕ а + Б Капп тап біг пе М аз еіпе Ѕитте Фаг- 
ѕќеПеп: 


ш (а + Б)" = 6 хап + А -азы + (5) а-ы + ... + (7) ЫЫ 
9 1 2 п 
Щи хі з 
= а" 
50 
Піеве Вегіеһипр пеппі тап йеп Віпотпіа|5а12. 
Мап екКеппі: 
1. Ріе Зитте Безіебі ай п + 1 Зипатапдеп. 
2. Ріе Зитте аи деп Ехропепіеп уоп а опа Б і5і іп )едепі Сііеа вісісі п. 
3. Ріе Ѕитте ісі пасһ Гайепдеп Роѓепхеп уоп а ипа вісірепдеп Ро(еп2еп 
уоп Б (уоп п 15 0 Бгм. уоп 0 Ыіѕ п) веогіпеѓ; Чабеї Бейеџќеп а Чаз 1. бей 
аеѕ Віпотѕ ила Б 4а 2. Сей дез Віпотѕ. 
п 
к 


«егеп, һеіВеп Віпотіаїкоеййгіеліеп. Ев ѕіпа ровИіуе рапге Хаћеп. Мап 
Бегесһпе ѕіе пасһ дег Еогтеї 


(2) п! п-(п - 1)(п-2)..(п- к я 1) 


А ез 
зр деве у 
(Веізріеі: | ова е 10) 


4. Оіе Коеїйгіепіеп ( ) (всіевеп: п йБег А), Чіе Беї еп Зипатапдеп аш- 


"по Ю к! 


Газ 5уткої А! 1іеѕі тап: 
„К-Еаконаі“, опа ев іві >! = 1-2-3... + К. 


Аибегдет дебпіегі тап: 0! = 1 ипі (5) = 1. 


Газ Роїепліегеп 17. 


Аптеккипе: Мап Капп «іе ВіпопіаїКоеїйліеліеп апсһ іт ,,Разсаїзсбеп Югеіеск“ 


аЫ̇еѕеп: 

пе 1 

й = 1 1 

п-2 1 2 1 

п= 3 1 3 3 1 
п-4 1 4 6 4 1 


Іт 5опаєтіаї! п = 2 егвебеп вісһ аи йет Віпотіа[ѕаѓх «Не ,,біпотізспеп 
Богтеїп": (а + Б)? = а? + 2аЬ + 57, 


Обипееп ипа Апівабеп 
КопітоШтареп 


І. М/іе іі Ше Роѓеп2 а" тії п є № \ (0; 1) даейпіегі? 

2. Міе пеппі тап а", опа жіе 1іеѕё тап ев? 

3. Міе һеіВеп а ипа л іп а"? 

4. Піе міеуіеќе Роѓепх уоп 3 15 81? 

5. М/іе тиірІігіегё тап Роїепгеп тії вІеісһеп Ваѕеп? 

6. М/іє пішгірігіегі тап Роїепгеп ті віеісһеп Ехропепіеп? 

7. Міе роїепліегі тап еіпе Роќеп2? 

8. Міе дебпіегі тап а! Ьхм. а?? 

9. Оигећ уеіспе Рребпійопеп егмейегі тап Пеп Роіепгбевгіїї аш” Роѓепғеп тії 
Ехропепіеп ацѕ 4ег Мепве С? 

10. У/ав уегѕіећ тап ипіег еіпет Віпот? 


11. УУав Біг 7абіеп ѕіпа діє Віпотіаїкоеїйгіепіеп (2 


к 

12. М/іе Ше5і тап 4а 5утбої А! ипа маѕ Бейешеі ев? 

13. УҮсісһе СІеісһипреп пеплі тап ,,Ьіпотіѕсһе Еогтлеї п"? 

14. М/іе ізі іе Зипате веогапеї, мепп тап Фе п-їе Роһеп2 еіпеѕ Віпотѕ а + 5 
аі5 Ѕитте ай п + 1 бштптапдеп өсһгеім? 


| ше ва? 


Аиїрабеп 


1. Тезеп ипа Бегесһпеп Ѕіе Ше Роїепгеп! 


з 
тұФұт; (5) 20; (-2% (-4) 


2. І езеп опа Ібзеп Ѕіе іоірепде Аибрабеп! 


Веізріеі: ач > а?у 

в- ач ~ Д2У = а?у а һосһ х та! а Һосһ 2у іі а росії х рін 2у. 
Бе Урау ааз тэ пз; 48-51 
Жолы ОЦЯ НИ САМ ОН с пр 
ВУД (Зоуи ср ВеО тота 


аа и ауан 5) 6)" 


2) 


ЕееПе ?аМеп 


3. Меппеп 5іе (іе Бівепзспайеп дез Рогепліегеп5 тай рап?гаһІіреп Ехропепіеп 
опа Ваѕепає К \ 10)! 


4. Миїіріїліегеп Ѕіе! 
1. (4а + ЗЬ) (а - 45) 
2. (а2 - 52 + 2с) (46° - с?) 
3. (а) + Б) (а - Б") 
4. (а + Б) (а2 - аб + Б?) 
ке (рез? ра р“ фра - ре! 5 ре? (р8-я 99 р 


5. Біуійіегеп Ѕіе! 
1. (3х2 --10х2 + 15х + 4): (3х + 1) 
2. (4х3 - 11х2`+ 22х - 12):(4х - 3) 
3. (х5 - 3х = х3 + х? + бх): (х3 - х - 2) 
4. (9а - 58а?Ь? + 495%): (За? - 4аб - 752) 
5. (уа елу (уа 4-27) 
6. (а - а"): (а? + а) З 
7. (х9 - 3х5у3 + Зхдуб - у): (ж з х?у + ху? + у“) 


6. Вегесһпеп Ѕіе іе ВіпотіаікоеЃћліепіеп! 
3 4 4 а) 
р ер 47 4) 
-С) 20): 5(1) 3 
6 6 10 (5) 
Ж У й 4: 48 
2. (5): 4096 (%) з) 


7. Вегесһпеп біе тий деп біпотізспеп Еогтеїп Гоірепде Віпоте! 


1. (2а 357; 3. (202 + 95; 6201 - ха); 
2). ($ 5; жүр 4. (5х - ТУ); 6. (2и + 30) (2и - Зо) 
8. Вегесһпеп біе! 2 З 
1. (а + Бу 55 (5 - зв) 5. (х3у - 3а)” 
1 2 4 
2. Ох + 3у)* 4. (и - 0)? 6. (ғ” + 5-7) 


18. Даз Вааілегеп 


Хүей (іе Ваѕіѕ ипа ег Ехропепі еіпег Роһеп2 пісћ тйеіпапдег уегіаиѕсһЫаг ѕіпа, 
тім ев 2әеі (лпкеһгорегайопеп аеѕ Ровеп2іегепв. Піс егѕќе (ЛпКеһгшпів 4ез 


Ровеепіегепв ізі Чаз Каіліегеп. а і 4 
Хүепп тап а" = 5 пасһ а ацбібзі, егһа> шап а = У. Мап Певі: а Бісісі п-е 
ХҮшгге! ай Б. Ріе “аһ! Б ипіег дет МҮшг?еігеісһеп һеібі ег Кадікапа, Же ?аһҺ1 п 


ҺеіВе дег УУ/шг?е!ехропеті. а ізі ег УҮшге!мгеге, 
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У/ей апсһ 4а Кайігіегеп еіпе сіпдешіре Орегабоп ѕеіп 5011, мігі "/р пиг Ёйг 
Ь 2 0 дебпіегі, ипа аџВегӣет уіга Мь 2 0 ЃеѕіреЈері. 
НГА Капп тії ѓоІеепег С1Іеісһћипв дейпіегі егеп: 


» Бе: (бу"-ь ті 220 ша "ьо 


Раз Бейешеі: 


чь 158 Ше пісріпевайує 7абі, је тап тії п роїепгіегеп тиђ, шт е пісБі- 
певайуе 2аһі 5 хи егһаіќеп. 


Біпе М/иг2еї ті дет У/ипггеіехропепіеп 2 пеппі тап сіле Оџайгаіушгхе]. Біпе 
У/шт?еі тії дет М/иггеіехропепіеп 3 Һеібё аџсћ КиЫікуиг2е]. Веі Оцадгаї- 
ууйггеіп ѕсһгеібг тап даѕ УУш?еігеісһеп оһпе У/иггеїехропепіеп. 

Мап Капп јейе Мигхе] айсһ а18 Ро(еп2 ѕсһгеібеп: 


1 
п 


ь ре: 1/Ь = Б пеС+ 1) ^л620 


Рааигсћ іга дег Вергі Т дег Мигге! аці деп РоѓепхБергії 2игісКееГіВгі. 
Гіе бейпііоп дег М/игге! а!|в Роһеп2 тії єебгоспепет Ехропепієп егвібі 2и- 
ѕаттеп тії деп Рогеп2веве(геп Фіе Миггејвеѕеіхе: 


298-122 
Мап пшііріігіеті УҮшт?еіп ті вїеісһеп У/оггеїехропепіеп, іпіет тап йаѕ Рго- 
Чоке апв іћгеп Вадікапаеп ті ает ретеіпѕатеп Миггеіехропепќеп гайіліегі. 
"Уа а 
НЕО 
уь й 
Мап діуіШегі М иггеїп тії рісісһеп М/ипгавіехропепіеп, іпі4ет тап йеп Оцо- 


йепіеп аџѕ йеп Кадікапдеп еѕ Піуіделдеп ипа 4е5 Юіуіѕогѕ тії йет ретеіп- 
затеп У/игавіехропепієп гаділісті. 


ҚИЫ поле 
Мап тадізіегі еіпе УҮшг?еі, іпіет тап іһгеп Вадікапдеп тії дет Ргойикі ай 
Чеп Мигавіехропепієп гадізіегі. 
ІЗіс М/иггеївевеїте рейеп Гйг Фе Уегбіпдипе без Кайіліегепѕ тії дег Минрії- 
кацоп опа дег Ріуіѕіоп шипа Гіг 4ав Вадігіегеп уоп Мигғеіп. Мап Велш?і ѕіе, 
шт Тегте тії Миггеїп Ядшуа!епі шпгибогтеп. й 


Аш ает егѕѓеп ипа ает 2уеЙеп УҮшгге!реве(2 Бегиһћ Ше Мегподєе дез рагііеПеп 
Кайіліегепѕ. Дахи ѕсһгеіы тап (Фіезе Сезеїге іп дег Ғогт 


зе тын 14. 


Уа 
Мь 


КееПе ?аҺІеп 


Веіѕріеіе Ёйг е Апуепіипа ег Меїподе 4ез рагііеПеп Кайі2іегеп5 ѕіпа: 


1/18 = 502-93. 4/2 


зоб 
тт 


Юбипява ипа АшбсаБеп 


КопітоШтареп 


1. УУагшп дім еѕ зит Роїепліегеп 2еі (лткеһгорегайопеп? 
2. М/іе ізі "/р 4ейпіегі? (Апомогіеп біе іп еіпет 5а47 ипа пі еіпег СІеісһћипе!) 
3. Магит Іеві тап “ж 2 0 Ге5і? 
4 
5 


. Маз Гйг еіпе Хаһћі тиб Б ѕеіп, даті "/ь дейпіегі 157 
. Ошгсћ меіспе Сісісһшлр, іга дег ВергИҒ дег п-іеп іше аш деп Ро(еп2- 


Бергі зшгісквеѓаћго? 


6. М/іе ѕсһгеіЫс тап Чат а!з Роїеп2? 
7. Міе пеппі тап еіпе У/иге! тії ает У/пггеїехропепіеп 2? | 
8. Аи меїспеп УМигавіревеїтеп Бегибі іс Ме(һоде 4ев рагііеПеп Кайігіегепѕ? 


Аиіївабеп 


1. Гевеп біе! 


Веіѕріе1: А 4- 
р- Піс ОПАО ацз 4 ізі вІеісһ 2. 


25 =; /05-.; Кк 
5/32 = о Ма; АЛЬ а 4; “5. 
2. Меппеп Ѕіе деп Кайікапӣеп ила еп Мигғејехропепіеп! 
(Уегмелдеп 5іе Фе Аиівабеп уоп (иле 1.!) 


Веізріеі: код 23 
в- Дег Вадікапа 15: 25 ипа дег Мигаеіехропепі 2. 


; 481 = 


3.... аш Ібвеп пасћ . 
Вевзрігі: ў = х" аас ж 
в- УУепп тап у = х" пасһ х айбїбзі, егћаік тап х = "у. 


с“ = 16 / пасһ с Ме = 4 
Ме = 3 / пасћ с у? = хч | пасһ у 
Ма = Б | пасћа 


4 /пасһс 
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4. Кайігіегеп біе рагПеП! (Веасһ(еп біе м2 = |х!) 


/2%- 4/1025 = (/йЮ%- ач б - 


5 === 32435 
+ 6)? = зо еру о 
м(а ) 3/27р 755255 


«а + Б)?" = 


5. Масһеп Ѕіе йеп Меппег габіопа!! 


1 1 22 | Ма 
а Уа За? а 


Веїіуріе!: 


1 І 
І.--т- 4.--- 7 1 
У2 № 
3 4 
е; 
2. 1 а 
7 75 р 
з ий 4246 
ШЕСІ 7 паз 


> 


3 Віїчеп Ѕіе еіпе ууаһге АдиіуаІепг А < В одег - мепп 4ав пісрі тӧе1ісһ іі - 
сіпе мабге Ітріікайоп А з В Блу. В з А! 

Веізріеі: 

А: а 151 еіпе рапге 7абі. 

В: а ізі еіпе паїйгіїспе Хаһі. 

»- У/епп а еіпе пайгіісһе 2аћ іі, ізі а еіпе рапге 7бі. (В -» 4) 


Р Чу ізі дейпіегі. 
: у і5в еіпе піспіператіуе Хаһ. 
хі чпа х; ѕіпа розійуе Хаћеп, ипа еѕ вій хі > х;. 


Е 


105 а є 
0 красна 1 
жет 
кр 
ка 230 
210 


Е н мо 


а 


- Вегесһпеп 5іє! 
ба + у) (а – 5) 
2. (3 «в, уз) 
(Мо + 4/5 + 4.05)? 


3. 
Р ІЗДІ 
"М а ы 


ти. кошріех Мабһешабік 129 


ЕсеПе Хаћеп 


19. Раз Говагітіегеп 


"іе змее (/ткеһгорегабоп дез Рогепліегеп5 ізі Чаз І.овагііћтіегеп. Мепп тап 
аз = Б пасћ п айіідзі, егћаік тап п = Іов, б. Іп Шебег СІеісһипо ізі а іе Ваѕіѕ, 
іѕё Б аег Мшпегив. бег веѕисћіе Ехропепі п һеіб( дег Гораг ти. 

Іов, Б Пезі тап: .овагійтиѕ уоп Ь тиг Ваві а. 

Іов, Б Капп тії Ѓоівепдег Сісісһипе Чебпіегі мегдеп: 


ь Пег: аюы? -ь ті а> 0; а+ 1; 5>0 


Раз Бейешеі: Їов, Б іі дег Ехропепі, тії дет тап е Вазіз а роіепгіегеп ти, 


шт деп Митегиз Б 2и егбайеп (а > 0; а ж 1; Ь > 0). 
Батай ізі дег ГорагИҺтшв 50 дебіпіегі, дав аисћ даѕ І.орагИһтіегеп еіпаешів | 


аџиѕѓйһгбаг іі. 

Ейг е МегЫіпашпе дез І.орагИһтіегепв тії дег Мшврікабоп, дег Біуізіоп, 
Фет Рогепліегеп ила йет Каді?іегеп веіќеп е І.овагііћтепвеѕеіге. 5іе егвеһеп 
ѕісһ аш деп Роіепгребеїтеп, мей ег ГорагИһтив дег Ехропепі еіпег Ро(еп2 


тії ререһепег Ваѕіѕ ипа вевебепет Роїепгмегі 181: 
ш Іов, (Б с) = Їова Б + 106. с 


Юег .овагііћтциѕ еіпеѕ Ргодикі5 ізі вісісһ дег Ѕштте аи деп Іовагйһтеп 
дег Бакіогеп. ” 


и Іов, (Б: с) = Іов, Б - 10в. с 


Рег Іовагійћтиѕ еіпеѕ Оцоќіепќеп ізі вісісь дег ӘШегеп2 аиѕ деп Гов- 
агиһтел (ев Біуідепдеп ипа дез Піуізогв. 


ш Іов, (7) = по Іов. Б 


Тег Іовагііћтиѕ еіпег Роѓеп іі вісісһ дет Ргойикі аи дет Ехропепіеп 
евег Роѓепя ила йет І.овагійћтиѕ іћгег Ваѕіѕ. 


= 1 
ш Іор, "/ь = — :Ј]08,Ё 
п 


Рег овагићтиѕ еіпег УҮшге! ізі віеісћ йет ОшоПепеп аиѕ дет Т.овагіёћ- 
тив ӣеѕ Вадікапдаеп опа дет У/иггеіехропеліеп. 


"іе Іовагііћтепвеѕеіге ѕріеіеп Ѓйг 4а5 ргакіїзспе Кесһпеп тії І овагіїбтеп еіпе 


вгобе Кое. 
Ац аіеѕеп Сеѕеілеп Вегиһ( апсһ даѕ Кесһпеп ті дет Іовагііћтіѕсһеп Кесһеп- 


Т овагіївтиз 2погапеп. 
Іп дег Ма(һетавк зрієїеп 2чеі Горагі птепзузієте еіпе Безопдеге КоПе. 51е 
зіпі даѕ декадізсһе ТП овагіїптепзузієт тії дег Ваѕіѕ 10 опа Чаз пакйгіїсбо 
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Газ ГовагИһтіегеп 


19. 


1.овагИһтепѕуѕѓіет ті (ег Ваѕіѕ е. Ейг аі і і 
. Ейг е І.орагі пе 
тап Безолдеге ЅутЫоіе: 5 И 


Іовіох = 18 х; Іор. х = ах. 


Іп тапсһеп І еһгЫйсһегп уегдеп аџсһ апдеге ЅутЫБоІе уегуепаєі. Веіт ргакії 
ѕсһеп Кесһпеп Бепш?і тап теіѕіепѕ даѕ 4еКадізсһе Поранені еа Рів 
І овагибтеп іеѕеѕ 5узієтя Безіепеп аив дег Кеппгабі (уог йет п) ке 
Чег Мапііѕѕе (пасһ дет Котта). Діє №һегипрѕуегіе дег Мапііѕѕеп ѕіп@ іп 
ГаБеПеп тиѕаттепвеѓабі. Міг Кӛппеп тії дег Г.овагиһтепіа ѓе! хи ісдет Ы 
пеБівеп Митегиѕ деп Ф4еКадізсһеп І овагіївтиз йпдеп. бо 
Мап Капп абег апеһ тії Нійе дег 4екадізсһеп Г.овагіёһтеп, ғи еіпег Беїіебі 
Ваѕіѕ “е І.орагИһтеп Бегесһпеп, 2. В. 10р; 85. Рахи Бепиіті тап деп 5 а 
Ше Отгесһпипе уоп Іовагііртепѕуѕќетеп : С 


Ейгайех > О ипааПеа > 1 ипар > 1 рі: 


и Іовь х = Тор, х 


108, Б 
Вет Апмелдипв аіеѕеѕ Ѕа(еѕ аш? Чаз обіде Веізрієї егһА | тап: 


І 
108685 -<----.Ір85 :1,9294 ғ 2,48 


їв 6 7 0,7782 
Неуусіз деѕ ба(2е5 йБег іе ІЛтгесһпшіе уоп ГовагИһтепвузіетеп : 
Гогаивзеігипв: 
АТО ас ПА ро 


Пепайрішне: 


орь х = 


“Тор, 
Іор. Б ва 


Іодьх "Іов, Б = Іов, х 
Везеїѕ: 


Іовь х · Іов, Б = Іов, (Біовь") = Іор, х у. 2. Б. уу 


Іш Ѕопаегѓае х = а егћак тап (іе уісҺіве КеЈабіоп: 


1 
ыт со РЕ 
въ ТЕТЕ Іов, а 
1 
Іова Б 


БЕР 


и Іова = 


Гауоп 15 міедег еіп зрегіеПег Ға: Іов, е = ЕЕ 
та! 


| Бипреп опа АиѓваБеп 
КопітоШтареп 


А “іе Бей іе 2мейе Откеһгорегайоп 4ев Рогеп2іегепв? 
2. Міе ҺеіВеп а, Б ипд п іп Іов, Б = п? 


% 
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КееПе Хаһеп Газ Іовагићтіегеп 19. 


3. Міе іі Іов, Б дебліегі? (Апімогіеп Ѕіе іп еіпет 5аїх ипа тії еіпег Сівіспипе!) 


4. Опіег меісһеп Вейіпвипвеп Ѓйг а опа Б 15 Іов. Б дейпіегі? й 
5, Меіспе 2меі Говагіїптепзузіете зріеіеп іп дег Ма!һетайік еіпе ЕоПе? 


6. УУав Гоїві ан ...? 
Вебріегі:а:5-б5са 
ь- Ацѕ а: Б -В:аЖЮоірі, Чай |а| = |Б 151. 


1а 4. а =а Т х е0, | 

2.0910 5.(«- 1):е = 0 8. ов. х = 0 | 
Ацйївабеп 3. 1овах = 1 6. Іов, (х - 1) = 0 9. Іова (х = 1) = 1 | 
1. Гевеп біе! 


-з 


. 5сбгеїбеп Ѕіе Гоїдепде Аийівабеп ипіег Уегмепіцпе ег 1 овагйћтепвеѕеі2е 
(а> 0,6 > 0, с> 0, пеМ, теМћ\ {0; 1) 


1. Ів (абс) = 6. Іва – ІБ Ївс = 


Веізріеі: 1085 25 = ... е и 
в- Бег Іовагііћтиѕ уоп 25 20г Вазіз 5 15 вісісіһ 2. 


1084 16 = ...; Іов: 32 = ...; Іовз 81 = ...; МА ) 
100 Ж 10815 0,01 = ...; ор = он) 2.18 = 7. пва + 166 -2-Івс) = 
10810 РЗ 2 5 
о =. Іов, ғ; Іовь х 2 
з й 3 = Г 4 із 
2. Меппеп Ѕіе деп Мшпегив ипа іе Вавіз! ої о 8.3 18,2 + 3 185 
(Уегмепдеп Ѕіе Фіе Ацівабеп уоп Обипе 1.1) ЖТ «ьо 5 1 44% 1 петта 
Веізріеі: 1085 25 Б т/с = бе г гаў в = 


»- Рег Мшпеги ізі 25, ипа Фіс Ваѕіѕ ізс 5. 


3.... ашбвеп пасһ ... 


Всізрігі: Їовіо х = 2 | пасћ х Е 5 
ь- У/спп тап І0в:о Х = 2 пасћ х ацѓ1бѕі, егһай тап х = 102. 


ж 


. МіеуіеІ 5іеПеп һа( 21092 


1. Іов. х = 0 / пасћ х 4. 1085 Б = 2 / пасһ Б ў 

2. 1083 Б = 2 / пасћ Б. 5. Іовз2 х = 70,2 / пасћ х 9. ВіїЧеп біе еіпе мабте Адиіуаіепх А є В ойег - мепп Чаз пісћ тӛрісһ і - 
05 = 0 һ 6. 108, (5) = 2 | пасһа сіпе мабге ІтрііКкаііоп 4 В мм. В - А! 

3. Іов, 25 = 2 / пасћ а ха (СТ Всізріеі: (ѕіеће Оъипвеп ипа Аиівабеп ,„Раѕ Вайіхіегеп“ (7, 6.) 


4. І.ӧѕеп біе Гоірелде Сіеісһипдеп! 1. А: 16 Б із: дебпіегі. 


Веїзріє!: 2Х = 32 і Я В:Ь>1 
в-х = 5 ізі іе 1.бөшір, дег Сісісһипв. Ұуепл тап біг фе Магіабіє х деп 2. А: 16 ізі розі. 
Ууегі 5 еіпѕеѓ2і, егһаік тап діє уаһге Ацѕѕаре дна ЖЕСІ 
1 3. А:186Ь2 0 
1.35 = 81; 2, 55 = 125; ВВЕ тоза БіБ>і1 
4. А: Іов, у ізі пісһі дейпіегі. 
А "Гь; 4. а = дың В: Юіе Ваѕіѕ а ізі певайу. 
й і Ха 5. Я: рег Митегиѕ еіпеѕ І.овагіївтиз5 ізі пераііу. 
В: бег Іовагіёћтиѕ і5 пісћ 4ейпіегі. 
5. Вегесһпеп Ѕіе! 0. А: а 15 еіпе ровінуе Хаћі Кіеіпег а15 1. 
ЖА 1 В: Ів а іі пераїіу. 
1. 1085 25 = 5. Іов, ур? = оов 
Қ; 2 25% 2% 
я ера 6. І0вьр* = 10. 1085 0,2 = · Ейһгеп біе дігекіе Вуса 
81 пр Всізріеі: Вемеізеп Ѕіе, даб Іор, (п'є) = Іор, и + 108, 0! 
1 З ШЕ = 11.10; а 625 = Роғаивзеігипр : 
д8 ово = 7. 108, 12 85 У ек 
1 2 Ма > Ола + 1 ли > 0): 3р: Іор. и = 
= кезен 12. 105550 - р : 10р р 
АСЕЕВ е р і а? = иө ]|ов,и - р; а -реїовуо = 4 
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КееПе ?аҺІеп 


Веһаирінпе: 
Іов, (п'ю) = Іов. и + 108. 0 
Веугеіз: 
Іов, (по) = Іов, (а? аз) 
Ее ов, (ағ+) 
ера 


= Іов, и + 10840 №. 2. Б, №. 


1. Іова (н: 0) = Іов. и — 108. 0 
2. Ів (и") = п ` 16и 
РЫА з а-Ь(а,Ь > 0) 
4. Сн дег 5а4 ап Обипе 10.3. ацсћ ййг ае а, Б є К? 


5. Мепп біе іе Етаре іп 10.4. тії пеіп Беапімогіеп, 4апп егКідгеп біе, магит 
тап йеп Вемеіз уоп 10.3. пісби їйг а, Б є К апуепдеп Капп! 


11. Вегесһлеп біе! 


1. 1083 =; 4. 108 100 =; 7.1085 23 = 
2. 1081:7 =; 5, 10830 25 -3 8. Іовз 0,03 = 
3. 109: 7,3 =; 6. 10875 15 =; 9.1137 = 


12. Везійттеп біе тіє Не дег І.овагііћтеп(аѓе! Го!|вепде І.овагііћтеп! 


18 5,3 1817,2 Ін 0,48 16 2750 
18 8,03 182,5:10“ 184,3 1073 182,34 · 10% 


13. Везійттеп біе Фе Митегі пай дег І.овагіћтеп(аѓе!! 


ів х = 0,3010 Івх = 2,6064 Ірх = 0,8756 - 2 
ів х = 0,8269 Іңх = 0,0250 – 6 івх = — 4,3979 


20. Ріє Мепее А дег гееПеп /аҺІеп 


20.1. ВевгіН дег гееПеп Хаћ ила Бівепзспайеп 
аег Мепее К 


Газ Вайіхіегеп шпа аз Говагііћтіегеп ѕіпа іп дег Мепве 4ег гайопаіеп ?аһеп 
пісћё іттег айзійбгбаг. Діє теіз(еп УҮш?еімегіе ипа 1, овагіїптеп зіпа Кеіпе 
табопайеп Хаћеп, 4епп тап Капп ѕіе пісі! аї5 Оиоіїепієп аиѕ 2меі ғап2еп 
?аМеп Блу. аіз ипепісһе регіодізсһе ойег еп Шісһе Юеғітаіғаћеп 4агвіеПеп. 
Пав вс 2. В. біг /2. 
Гіе ?аһ1 0 ехізпегі абег ууігКІісі (гее 1). Еѕ ізі дег “аҺІепууегі дег Гіавопаїеп 
еіпеѕ Оџайгаѓеѕ, 4евзеп Ѕейепійпве еіпе Гапвепеіпһей Беігірі. Юіеѕеѕ Оцадгаї 
"Капп тап Копвігшегеп, ша пасһ дет І.еһгваі2 4ев Ру(һарогаз капп тап іе 
Тапве ѕеіпег Ріавопаіеп Бегесіпеп. ( 
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% Піе Мепее А дег гееПеп Хаһћеп 20. 


Мап пеппі Ше ?аһ 2/2 еіпе іггайопаіе ?аҺ!І. Асі КЕР 2/5; 6, 3/9, 3/8 
Іор 5, 108; 3, ... ѕіпа іггайопаїе Хаһіеп. 


и Птанопаїе-7абіеп 5іпа опепаіісһе пісһірегіодізсһе Делгітаїгабіеп. 


Іп дег Ргахіѕ Капл тап пісбі тії ипепісһеп Дезітаїгабіеп гесһпеп. Мап пйһеге 
4езһа1Б іггагіопаїе Хаћеп Фигсһ гайіопа!е 2абіеп ап ипа Бепиггі езе гайопаіеп 
Маһегипввмегіе, Фе тап БеһеРБір репаи тасһеп Капп, Ёйг «іе ргакііѕсһеп Ве- 
гесһпипвеп. (Веіѕріеіѕуеіѕе Капп тап Ше іггакіопаїе ?аһ1 79 аигеһ Ше гапопаїеп 
Хаһеп 1,4; 1,41; 1,414; ...; 1,4142135 иѕу. аппаһегп.) ЅеІЬѕіуегѕќйпаісһћ егһаШ 
тап дабеі Кеіпе вепацеп Кеѕшќаѓе. Мап Капп абег йеп Беһіег, йеп еіп ѕоїсһеѕ 
КсзиНаї епіһАаШ, аигсћ Вепиѓгипе епіѕргесһепа вепацег М№аһегипеѕуегіе 50 Кіеіп 
тасһеп, даб ег Гіг ӣаѕ ререһепе РгоМет Кеіпе ргакіїзспе Ведеціипе Баг. 


Ме роѕібіуеп ила певаќіуеп іггайопаїеп Хаһћеп Әдеп еіпе илеп ісһе Мелре (7. 


" Піе Уегеіпівипеѕтепве А = К ~ С дег Мепве К ег гайопа!еп Хаћеп тії 
ег Мепре С аПег іггаііопаіеп ХаҺеп һеіВі іе Мепре А дег гееПеп 
7абіеп. 


Мап Капп |едег іггайопаїеп 7абі вепаи еіпеп РипКі еіпег Сегайеп гиогдпеп. 
Мап Елдес 2. В. деп ВіПарипк уоп ж Чигсб Гоірепде Коп5ігикіїоп: 


+ 2 = 


24 0 дО 
МУ, 20.1. бег ВИарипкі уоп ЧИ аш дег Хаћепвегайеп 


Рег ВЛарипке уоп - 2 Пері Чапп іп віеісһет АБѕќапа аш дег апдегеп бейе 
уот Мшірипкі. 4 

Ми! дег ?аМепвегадеп Переп іе ВіІарипкќе дег іггайопа!еп 2аһеп 2у/ісһеп йеп 
шарипКкеп дег гайопаїеп Хаћеп. Јейег гееПеп 7бі іѕ дайигсЬ репаџ еіп РипКкі 
Чет абіепвегадеп гивеогапеї. Отвекеһгі іі јеі2і абег апсһ јейет Рипкі дег 
/аМепвегадеп вепаи еіпе геее ?аһ! 20веогапеѓ. 


" Піе гееПеп ХаһҺеп ипа Ше РипКіе 4ег ?аМепрегадеп зіпа сіпапдег еіп- 
еіпдешірс хидеогапеї. 5 


Піе Мепее А ізі еіпе ипепІісһе, реогдпе(е Мепре. 


. й . 4 
20.2. Ріе Кеспепагіеп іп А 


Пе лааішоп, Ше ЅиЫгакиоп, іе Мшііріікаііоп, «Ше Рімізіоп (тії Ацзпабте 
Чет Оїуізіоп ашгсћ 0), даѕ Роѓепгіегеп, йаѕ Кайіхіегеп уоп піспіпевайіуєп Ваді- 
ћапЧеп ила даѕ І овагійћтіегеп уоп роѕііуеп Митегі ги Ваѕеп а тіс а > 0 цип 
мор 1156 іп А іттег сіпдешіс ацѕѓіһгбаг. 


Кее!е Хаћеп 


Мегкеп біе ѕісһ: 
, 


шн Іп К ѕіпа пісћ дейпіегі: 
1. ме Ріуіѕіоп йигећ 0, 
2. дав Вадігіегеп уоп певайуеп Кадікапдеп, І 
3. Чаз Говагіїптіегеп уоп пісһћіроѕііуеп Митегі. 


Убипееп апа Ашбраһеп 


КопігоШтареп 


. Маз Ғіг ?аМеп віпа уієїє Миггеїп ила І.оғагИһтеп? 

. М/сісбе Дегітаїгабіеп зіпа іттайопаїе Хаһеп? 

. Маз тасһ тап іп дег Ргахіѕ, ит тії іггабіопаеп ?аМЕеп гесһпеп ги Кӛппеп? 

, Меїспе ?аМеп веһӧгеп 2и деп гееПеп Хаһіеп? 

Уа Ѓйг еіпе Хпогіпипе Беѕќећі 2мізсбеп деп гееПеп ?аМеп опа деп РипКіеп 
дег ХаҺепвегайеп? 

, Магит ізі іе Мепве А Чек гееПеп ?аМеп еіпе веогапеіс Мепее? 

. М/еїспе Веспепорегайопеп ѕіпа іп А 5(еі5 ашвГіһгБаг? 

. Меісһе Орегабіопеп ѕіпа іп А пиг ипіег Безійтитіеп Ведіпвипееп аиѕѓйћгЬаг? 

- Ейг угеісһе гееПеп Хаһіеп ѕіпа Чаз ПіуіФіегеп, Ча5 Кайіхіегеп ипа даѕ 105- 
агИҺһтіегеп іп А пісһі дейпіегі? 


мож оо – 


оо ч а 


Аміївабеп 


1.... і5єіп К іг... пісні дейпіегі 


Веізріе!: Оіе Рокепг а? ... 
ь- Піс Роѓепг а? ізі іп А Ѓйга = 0 пісћ дебпіегі. 


іе Миггеі УБ ... 

а 

о 

ж 

Гіе Рокіепга " ... 

"Рег Іовагіћтиѕ 106; Б ... 


ег Опойел( 


2. тууогдпеп О, А 

Веізріе!: паќйгіісһе Хаһі / Рипкі аш дег Хаћепвегаеп 

ь- Мап Капп јейег паїйгіїснеп 7абі еіпеп Рипкі аш дег ХаҺепвегайеп 20- 
огіпеп. Мап Капп аһег пісбі јейет Рипкі аш” ег ?аҺепвгегадеп еіпе 
табйгіїспе ХаҺ ғиогапеп. Ріє 2иогапипв уоп пабігісһеп Хаһіеп ип 
Рипкіеп аш ег 2аћепвегайеп і еіпдешір, абег пісһі сіпеіпдешіс. 

вапте ?аҺ1 / Рипкі аш дег ?аМепрегадеп 

табопа!е 7абі / Рипкі аш ег 2аћепрегайеп 

гееПе Хаһћі / Рипкі аш 4ег Хаћепвегайеп 
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ав іпӣігекіе Веуеіѕуегѓаһгеп 21: 


3. Магит тиб тап іе ?аМепРегеісһе егууейегп? 
Веіуріе!: Мепве М дег паїйгіісһеп Хаһеп / Мепее С ег рапғеп Хаһеп 
в Мап тий іе Мепве М дег па(йігіісһеп ХаҺеп 2иг Мепре С ег рапғеп 
Табіеп егмейегп, даті Фе Зибігакіїоп іттег аиѕѓіһгЫаг 14. 


Мепее С дег вапгеп Хаһеп / Мепре К ег тайопа!еп ?аҺМІеп 
Мепге К ег гайопа!еп Хаһеп / Мепре А дег гееПеп Хаһеп 


. Коггівіегеп біе іе ЃоІвепіеп Ѓаіѕсһеп А иѕѕареп! 
Веізріеі: А.иѕ дег СІеісһипе Іп х = 0 оір, даб х = 0 15. 
в- Ацѕ дег СіІеісһипр Іп х = 0 боїв, даб х = 1 іі. 

Ацѕ дег СІеісһипе Іп х = 1 (орі, даб х = 1 іі. 


М/епп ег деКадізсне І овагііһтиѕ еіпег аһ! перайіу 151, 50 і5ї йіеѕе Хаһі 
еіпе пераһуе геее 7абі. 


М/епп дег Пекайіѕсһе І.овагііһтиѕ уоп еіпет Мшпегив перабу іі, 50 іі 
Чіс5ег Митегив еіпе розійуе гайопа!е “аһ! Кіеіпег аїз 1. 

Ів(-х) іі Ғіг аПе гееПеп х дейпіегі. 

їн (-х) ізі Гйг ае гееПеп х пісһі дейпіегі. 


- М/іе маабії тап х, ит еіпе гееһе І.б5ипе, у 2и егћаіќеп? 
ыу- 25 


Іп дег СіІеісһипр у = “х маһіє тап х > 0, ит еіпе гееПе 1. ӧѕипе у хи 
егһа Кеп. 


гу = 15 -х) 
у зівх 
= І8(3 - х) 


25 
Ж 
10 


х--7 


21. ав іпдігеКкіе Веуеіѕуегѓаһгеп 


Үуіг ҺаБеп Бегей Беһапркеі, дай 4а Кайігіегеп уоп ровіНуеп гакіопаїеп 7абіеп 
іп дег Мепее К пісһі іттег аџѕѓіһгБаг іі. Діє УУаһгһей іеѕег Веһацрёипе 
моПеп міг теідеп, іпает міг бемеіѕеп, Чай) 1/2 Кеіп Еіетепі ай К іі. 

Піе Аиѕѕаве з Ф К“ і5і ддиімаїелі тії дег Аиѕѕаре ,, Зх є К: х = Ас Ацѕ- 
зішеп евег Ғогт пеппі тап періегіе Ехіѕќепхаиѕѕавеп. УУепп үіг йіеѕе періегіеп 
І хіѕ(епхацѕѕареп ігекі Бемеіѕеп уүо Шеп, плійіеп міг біг ае гайопа!еп ?аМеп 
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КееПе 2аћеп 


2еівеп, чай зіе пісһ( вІеісһ хз ѕіпа. Ра ез ипепаїісі уіне гакіопаїє 2аҺеп зібі, 
ізі даѕ пісће тӛріісһ. 4 

Меріегіе Ехізіепгацевавеп Бемеіѕі тап даһег оѓ іпігекі. Веіт іпдігекіеп Ве- 
геізуегіаһгеп Бепш?2і тап іе Еівепѕсћаѓ дег табһетайізсһеп І.овік, 2уеімегіір . 
ти ѕеіп. Раз Бейецќеѓ, даб епімейег іе Аиѕѕаре А ууаһг ізісілеі іе Іовіѕсһе Мера- 
боп ~ А Гаїзсі ізі, ойег Же Аиѕѕаве А Га!5сһ іі ипа Фе Мерайоп ~ А маһг 150. 
Еіпе агіќе МӛрісһКкей 816 ев пісһ. 


ит Веізріеі: 
Ас 3<4 маһг ~4: 324 Ійізсһ 
В: -зеМ Ғаіѕсһ ~ В: -5 ФМ маһг 
С:5 +5 + 10 Ѓаїѕсһ “С: 5 + 5 = 10 маһг 


Үліе Беіт дігекеп Вемеіѕуегѓаһгеп мегдеп апсһ Беіт іпігек(еп ВеуусізуегГаһгеп 
Уогацѕѕеіхипвеп ила еіпе Веһаиршпв В ашієезісіїї. Мап Бемеіѕ! іеіті абег іе 
Вебайріипе, В іпбігекі, іпдет тап 2сірі, Чаї) Фіс Медайоп ~ В Ғаїѕсһ іі. ~ В Бе- 
теісһпе( тап а1ѕ берепаппаһте 2иг Веһаџріипе. 

Веі дег ВемуеізГіһгипр Ғогт тап іп дег Кере! Ше Серепаппаһгпе ~ В пасһ Іорі- | 
сһеп Севеїлеп ит, біз тап еіпе Аиѕѕаве егһАШ, «іе іт М/ідегергисі ги еіпег Гей- 
пііоп, еіпеті Беміеѕепеп 5а12 ойег еіпег Уогаивзе(2ип 5(ећі. Мей тап деп УУідег- 
ѕргисһ дигсһ Іовіѕсһеѕ Отѓогтеп дег Серепаппаһте егћа!є, тий іе Севепап- 
паһте ~ В Ғаїѕсһ ѕеіп. Рагаџѕ (орі абег, Чай іе Веһаџрќипе В ууаһг 154. І 
Ев егвіі ѕісһ Міг еіпеп ілфігекіеп Вемеіѕ Ѓоївепде Напӣїипвѕапмеіѕипе : 


ш 1. Апа1уѕіеге йеп басһуегһа!! Ѕсһгеібе Уогаиввеі2шт шпа Већаиріипе В 
аш! 
2. Еогтшіеге «іе Севепаппаһте ~ В! 
3. Ейһге іе Серепаппаһте ~ В Фигсб Іоріѕсһе ОтЃогтипе ги еіпет 
Уүідегвргисһ! 


Піеве Налпаїіипрѕапуеіѕипе ууоПеп міг аш? йеп Веуусіз уоп Б іі Кейпе габіопаїе 
аһ“ апуепӣеп. Іп іе Уогаиѕѕеігипр ѕсћгеібеп міг 54126 ойег ећпііопеп, Фе 
іп епвет Хиѕаттепһапе тії дет РгоМет зіебеп, іп діеѕет ҒаПе и. а. Же Оећ- 
пійоп дег гайопаїісп 7абіеп. 


Роғаивзеігипе: 
(1) аєКо 5р,40:7. 25а 


(2) рипа (ай (1)) Бабеп Кеіпеп ретеіпѕатеп Тейег 
(3) (гРгіпп?аһ!л2|872)--г|стіг,геС 


Веһаиршпе В: «/ 2%К 
Серепаппайте ~ В: 274 2ек 
Мі апдегеп У/огіеп: 
р.а 9): = 4/2, 
моВеір ципа 4 Кеіпеп ветеіпѕатеп Тейег Бабеп. 
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Пав іпдігекіе ВеуусізуегГаһгеп 21. 
Бемгеів: 


Міг Гӛһгеп іе Серепаппаһте Фигсһ 1Лт/огтшір 2и еіпет УУідегвргисһ, 


Ж 
а. 
з ай 
4 
24? = р?, йаѕ Бейешес 2 | р?, аїзо пасћ (3) 2 |р, 
дезһа!Б ізі р = дт тії те С. ў (4) 
24? = (2т)? й 
242 = 4т? 
4% = 2т?, іаѕ Бейеше: 2 | 47, а[ѕо 2 |4, 
аеѕһа1Ы іѕ д = 2ғ тії гє С. (5) 


(4) ила (5) Бедеціеп, Чаї р ипа 4 йеп ветеіпѕатеп Тейег 2 ҺаБеп. Дає 
ізі еіп УУідегергісһ 2иг Могайззектипе (2). 
Рагаиѕ егбіһі ѕісһ, дав Фіе Аиззаве ,,р ипа 4 һаһеп (еп ветеіпзатеп 
Тейег 27 Гаїзсі іі. Ра міг «іебе ГҒа|зсһе Аиѕѕаре Фигсії Іовіѕсһеѕ Сппбогтеп 
дег Севепаппаһћте егһаќеп һаБеп, тий Ше Серепаппаһте а ек баса 
ѕеіп. А150 тий МО Ф К веЇќеп. 

№. 2. Б. №. 


Гег Веуеіѕ 2еіві егпеш, даб тап Беїт Вемеіѕеп уісіе та(ћетаќіѕсһе Кеппіпіѕѕе 
шімепдеп ти, аисћ мепп іе пісһ іп дег Уогацѕѕеігипе ѕіећеп. 5о Һабеп міг 
гуаг іе Уогацѕѕе(гипреп (1), (2) ила (3) Гогтиїіегі, аБег апсһ «іе Рейпіііоп дег 
ГеПбагкеіє одег Фе Ітріїкабіоп ,а · Б | с э а | с“ мегдеп Беіт Веууеів уегууапа1. 
Іп «іе Уогацѕѕеігипе ѕсһгеіЫ тап а1ѕо Ше іт гтаіһета(іѕсһеп Ѕаќх Гогтшіегіе 
Уогаџѕѕеёгипа ипа мейеге таіһетаїіѕсһе 58І2е ойег Юейпібіопеп, іе Беїт 
Пеуусіз веБгаџисћ мегдеп, Фе тап пісһ( біг їгіміа! ҺА ила дегеп Негіейшпе, іт 
Пезусіз деп Сейапкепрапе ипіегігесреп уйгае. 


Шеуусіз еіпег Копігарозібіоп 
« 

Іп ег та(һетаќіѕсһеп І.Иегашг мігі дег ВергіН , іпдігекіег Веууеів“ апсҺ Беї 
стег апдегеп Агі уоп Веууеізеп Белші?і. Векаппіјісћ ѕіпа «іе Ітріїкабіоп ,,Мепп 
1. 50 В“ опа іћге Копігароѕіќіоп ,,УУепп ~ В, 50 ~ А" йдшімаїепі. Ѕќаї ,„Мепп А, 
мо В" ги Бемеіѕеп, Капп тап аџсћ ,,УМепп ~ В, 50 ~ А" Бемеіѕеп. АпсҺ Міг (ісве 
Методе йпдеї тап деп Веєтіїї , іпдігекіег Вемсіз", маз аһег еіреп ісі пісһе 
тепа 151, мепп 4іе5ег Веууеів дїгекі бейінге міга. 


Неіурісі: 
Пеусізуєп 5іе «Пе Ітріїкайоп: 


УУепп 2уусі вапге 7абіеп д ипа р Кеіпеп вегтеіпѕатеп Тейег һаБеп, 4апп 
ћабеп аџсһ 4 - р чп д Кеіпеп ветеіпѕатеп Тейег. 


Котгарозіїоп: 


Мепп 4 - рипа4 сіпеп ветеіпѕатеп Тейег һаВеп, во Бабеп апсһ д ипар 
еіпеп ветеіпѕатеп Тейег. х 
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КееПе ?аМел 


Уоғаизѕеігипе: 
Ж(х,5,іе 6):(0-р-х:8 ша 4-х:0) 
Веһаирінпе: 
З(у,а,Бе С):(р - уа ша 4 - У" Б) 
Веуеіѕ: 
р=9- (0 – р) = х1 - х5 = х - 5 4 


р һай деп Тейег х, ипа пасћ дег Уогаиѕѕеіхипе һаі аисһ 4 йеп Тейег х. 


А1о һаВеп рипа 4 еіпеп ветеіпѕатеп Тейег. 
уу. 2. Б. №. 


Юег Апзаїд р = д - (9 - р) мигде пісћі 22ге веуаһі, вопдегп егрібі ѕісћ 
Іовіѕсћ апв 4ег Ацівабе. (7 ег4 ип464 - рѕіпа Айвзареп Бекаппі. Міг Бећһаџрќеп, 
Чай рипа 4 еіпеп ветеіпѕатеп Тейег һаһеп. А150 тиб тап уегвисһеп, р ті НШе 
дег Уогаивве(?ипв питлитогтеп. 

Масһ ГәшгсҺ/Гіһгшле; 4е5 Веууеізез віеһ( тап, дав тап іе Копігарозіїїоп посі 
ѕсһагѓег (ѕреліеПег) Ѓогташіегеп Капп: М/епп 4 - р чп 4 еіпеп ветеіпзатеп 
Тейег һаһеп, 50 һаБеп ацсһ 4 ила р @іеѕеп Тейег вегтеіпѕат. 

Рег Вемеіѕ дег Копігароѕіііоп егіоівіе Фігекі. Мей Ше Ітріїкабіоп 5еїб5і еіпе 
періегіе Ехізіеплацззабе ізі, Кӛппіе ѕіе апсб тій дет обеп вегеір(еп іпдігекіеп 
ВемеівуегҒаһгеп Беміеѕеп мегаеп. 


; Оъопвеп ила Ашбраһеп 
КопітоШтареп 


‚ МУвісбеп УУаһгһейөугегі һа( діє Мерабоп еіпег ууаһгеп Аиѕѕаве? 

- М/еїсбеп УУаһгһейвмегі Баг іе Мерабіоп еіпег Гаізсһеп Аиѕѕаре? 

. Маз Бедешієі ,,2меймегііре Г овік""? 

, М аз Бедешіеї: Мап Бемеіѕі еіпе Вепапрійпе іпігек(? 

Іт меісһеп Ѕсһгіќеп Ѓіһге тап еіпеп іпдігек(еп Вемеіѕ? 4 

- М/еїспе 5342е шпа Дебпійопеп всһгейм тап іп «іе Уогаиввеігиле еіпеѕ Ве- 
үғеізев? Ѕіпа 4аз Пе 534ғе, Фе тап Беїт Вемеіѕ Бепші2і? 

7. Веі меіспеп 544геп Ѓіһгі тап обі еіпеп іпдігектеп Вемуеів? 

8. УУагшт іе дег Вемеіз еіпег ІтрПКкайоп Фигсї деп Веуеіѕ дег 2ивеһӧгівеп 

Копігарозійоп тӛрісһ? 


тором 


Аиівабеп 
1.... аѕ іпдігекіе Веуғеіѕуегѓаһгеп һепшілеп ... 
У2#к Е 
»- ит Веуусіз Чег періегіеп Ехіз(еп?аиззаре 70 Ф К һепш?і тап даѕ іпді- 
гекіе Вемеіѕуегѓаһгеп. 


УЗек; шоєк; АФК; пек 
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Пав іпдігеке Веуеіѕуегѓаһгеп 21. 


2.... тап У/їЧегергисії Шіһгеп ... 
Ев міга Бећаицрќеі, да 9 Ф К 151. 


в- Мап реһі уоп ег Сеғепаппаһте аиѕ, Чаї СА є К 1, ипа Ѓйһгі езе 
Севепаппаһте типі \ійегѕргисһ. 


Ев мігі Беһаџрќеї, 4а ... (ВеіѕріеІе аив ЎЬипе 1.) 


3. ... іт УійегѕргисЬ ѕќеһеп дахи, дав ... 
Ін х іѕі іп А дӢебліегі/ х < 0 
> „х < 0“ чеһг іт Міегѕргисһ дати, ЧаВ , їв х іп А дейпіегі із". 


1 

2. аєСјафк А 
3. а = 10 /а і5: Ргітғаћі 

4. ғ = ау шпі ѕ = ах | г, 5 һаБеп Кеіпеп ветеіпѕатеп ТейЙег 
база ВУ юю 
б. Пр 


4. Меріегеп Ѕіе Гоївдепде Аиѕѕареп! 


5<4 

в- Оіе Мерайоп уоп 5 < д 151 5 2 4. 

1:086 4. а < Ьп Б = 7 

21% ЕВ 5. а = сойегт = 5 
ТЕМ 6. 1 ізі Кеіпе Ргітагабі 


5. Вемеізеп біе іпфігек(! 


1. АУД ізі Кеїпе гайопаІе 7абі. 

2. 1в 5 15 Кеіпе гайопа!е хаһ. 

3. Мепп 2меі вапге Хаћеп р ипа 4 Кеіпеп ветеіпѕатеп ТейЙег пабеп, дапл 
Һађеп апсһ 4 - р ипд 4 Кеіпеп ветеіпѕатеп Тейег. 


БЕапКкйопеп 


22. Вевтіїї аег Ғипісаоп 


Міг моПеп шп5 тії еіпет місііївеп ВергИТ дег Ма(һетпавік, тії дет Вевгіїї дег 
Еипкіїоп, БеЃаѕѕеп, Хит Уегѕійпапіѕ іеѕеѕ ВергіНев ѕіпа еіпіве пеце Веєгійе 
пӛйе. Р 


22.1. Сеогдапеїе Рааге 


УУепп тап 2әеі Мепвеп М ипа М Баг, 50 Капп тап еіпет Біетепі хе М еіп 
Еістепі у є М хиогпеп. Ріеѕе 2иогіпипе Бейешес іе Вііаипе еіпеѕ веогапеіеп 
Раагев (х; у). Юіеѕеѕ Рааг һеіВі веогапеї, мей Ше Кеіһепѓоіве дег Еїетепіе йеѕ 
Раагев пісі Беїіебія ізі. 2меі веогапете Рааге (хіу1) ила (х2; уг) ѕіпа 4апп ша 
пиг Чапп вісісһ, мелл хі = ха опа у; = у» БІН. Пав Бедешієі, Чад іт аПветеіпеп 
(сыру) Ж (уз; хі) із. Ев ѕіпа 2. В. Же веогапеїеп Рааге (3; 4) чла (4; 3) пісбі 
вІеісһ. Райигсћ ипќегѕсһеійеп ѕісһ веогіпеїе Рааге уоп Мепееп аи 2угеі ЕІетеп- 
кеп; депп Ёйг Мепееп вії (3; 4) = 14; 3). 


22.2. АЪЫаицпееп 


п М/епп тап еп Еіетепіеп х еіпег Мепве М 4іе Еіетепіє у еіпег Мепве М. 
тпогалеї, 50 заві тап: Мап БіїЧе! Фе Мепре М аш діє Мепее Мар. 


Біпе АББійЧипе еіпег Мепве М аш еіпе Мепве / ізі а1ѕо еіпе Мепве уоп веогі- 
пеїсп Раагеп. 


АБ. 22.1. АБбіїЧипе еіпег Мепве М аш еіпе Мепре М 


Тіе 7вісьпипе 7еіві еіпе АЪЫ!аипе А уоп ег Мепре М ашҒ 4іе Мепве М: 


А = (1; мі); 
(ха; уѕ); 


(хі; уг); (хар Уз); (0з; У); (ха) У5); 2 


(х; Уз)) 


22: 


Вевгіїї аег КипКіїоп 


Веїгасіїеп у/г еіп мейегев ВеіѕріеІ: 


М = {1; 2;3;4} М = {а; Б; с) 

4: «І; а) (Ы; (а; (руу (4:6) 
А = (4;а); (2а); (3; Б); (4; д) 

Аз = {(15:6); (2:5); 0355); (;а)} 


Веі еіпег АББбіїЧипе А уоп еіпег Мепве М аш еіпе Мепве М пеппі тап (іе 
Мепре М еп бейпійопвВегеісһ дег АБЫ!аипе А (5утһо1) 2(4) ипа Фе Мепре 
М деп МегіеБегеісһ дег АБбБіїЧипе А (ЅутЫо!: И/(4)). 


22.3. Еіпдейіре АБЫ!аџпееп 


Веѕопаеге Вейешіипе Котт деп АБбіїдипееп ги, (іе еіпдешір ѕіпа. 


ь Деї.: Біпе АБЫ!аипе А һейЙ% сіпдешір, мепп јейет ЕІетепё аиѕ йет 
РећпісіопѕБегеісћ репап еіп Еіетепі аи йет Мегіерегеїсі гиреогапеї 
мга. 


Міг апдегеп М/огіеп: Біле АББіїЧипе А ҺеіВе сіпдешір, ууепп ев ғи јейет Біе- , 
тепе ап дет ЮебпііопѕБегеісћ вепаџ еіп реогіпе(еѕ Рааг вібі. 

Піе обеп дагвевісіМе АБЫ Ашар А ізі пісһі еіпдешір, ей йет ЕІетепі хі є 2(4) 
«іс Еетепіе у; е И/(4) ила уз є И(4) хивеогіпеі уегдеп. Апсһ А, іі пісһе 
сіпдешів, мей еѕ 2и дет Еіетепі І Фе веогдпе(еп Рааге (1; а) ипа (1; Б) сім. 
іе АБбіїМЧипееп А, ипа 44; ѕіпа сіпдешір. 


22.4. бтарһівсһе батв(е!шпр реогапеѓег Рааге 


Іт Техі,,Әіе Мепре А дег гееПеп Хаһеп“ уиге регеірі, Чаї тап |едег гееПеп · 
/4Бі сіпеіпдешір еіпеп Рипкі аш дег ?аМепвегадеп хиогіпеп Капп. 

АшВег Хабіеп ти тап абег аџсһ Хаћепрааге вгарһізсһ агѕќеПеп. Дахи уег- 

мепдеї тап еіп Коогаіпаќепѕуѕќет. Еіп уісһіреѕ Коогіпаќепѕуѕіет ізі даѕ 


АБЫ. 22.2. Кагќеѕіѕсһеѕ Коогіпаќепѕуѕіет 


7 Еипкіопеп 


Кагіеѕіѕсһе Коогдїпаїспзузієт. Веїт Кагіевізсһеп Коогаіпаѓепѕуѕіет 5сһпеідеп 
вісһ 2уусі Сегадеп, Же АБзліззепасбзе шпа Ше Огаіпаѓепасћһѕе, гесбсміпКіїя іт 
Коогдїпаїепигаргипе, Аибегдет ѕіпа Ше Еіпһейеп аш” дег х-Асһѕе ипа (ег 
у-Асһве вІеісһ. Ригсһ даз Кагіеѕіѕсһе Кофгііпаѓепѕуѕіет міга іейет Рипкі дег 
ЕБепе еіпдешіія еіп ХаМепрааг (х; у) 2ивеогдпей. Ев веһбгі абег апсһ ги )едепі 
7аһепрааг (х; у) вепаш еіп Рипкі дег Ебепе. Гіеѕе 2иогіпипо ізі детпасћ шп- 
кеһтһаг еіпдешір одег еіпеіпіеџіів. Ріє гееПеп 7аБіеп хо опа уо ѕіпа Ше Ко- 
огаіпаќеп дез РипК(ев Ро, мобеї хо Піе АБѕгіѕѕе ципа уо Ше Огаіпаќе і. Мап 
зсбгеїбі даѓіг апсһ Ро (хо; Јо). 

Газ Кагіевізсһе Коогаіпаќепѕуѕіет і5і пиг еіпеѕ уоп уіеіеп Коогӣіпаѓепѕуѕіетеп. 
Ев із: абег 4а Коогӣіпаѓепѕуѕіет, йаѕ ат теізіеп уегмепӣеї міга. 


22.5. рейпійоп 4ев ЕипкіопѕБергі 
Мі Ніїѓе 4ев АБЫ!аипрѕБергійѕ 4ейпіегі тап йеп Вевгіїї ,,Ғипкііоп“. 


ьо Деї.: Еіпе Еипкііоп /іѕі еіпе еіпдешіре АБЫ! ацпв уоп еіпег Мепре Х 
аш еіпе Мепре У. БаВеі із: Х = р(/) шпі У = И/(/). 


Юигсћ еіпе Ғипкбоп м/ігі 4етпасһ јейет ЕІетепі дез РећпііопѕБегеісһѕ вепаи 
еіп ЕІетепі 4ев Мегѓебегеісһѕ гивеогапеї. Раз ЕІетепі х іп йет реогіпеіеп 
Рааг (х; у) є /, Ёйг 4ав јейеѕ Біетепі дез Оейпііопѕбегеісһѕ еіпреѕеігі мегдеп 
Капп, ууігі ипаБћапріве МагіаЫе вепаппі. Ретепіѕргесһепа ҺеіВ‹ у аБћапріре 
УагіаЫе. 4 
М/епп тап Ше ?2логдпипв дигсб еіпе Сіеісһипе у = /(х) (веїсвеп: У бісісі ГА 
уоп х) апвебеп капп, пепп тап іе Еипк(іоп апа1у(іѕсћ дагѕќеПЫаг. Ріе СІеісһипе 
у = Хо) мігд аі Еипкііопѕејеісһћипе Вегеісһлег. 
Веізрісі: 

У-хі-1 тії /()-х? +1. 
Місһе іеде Бипкіїоп Капп Фигсһ еіпе Ғипк(іопѕрјеісһипо Безсігіебеп мегдеп. 
Біп Всізрісі Чайг ізі еіпе еіпдешіре (зоваг еіпеіпдешіве) АББіїЧипа дег Мепге А 
дег тееПеп ?аМеп аш” діе Мепге дег Рипкќе еіпег Сегадеп. і 
М/епп дег 7бі хо аиѕ дет Оейпіііопѕбегеісһ 2(/) йигсћ іе СІеісһипр у = ло 
Чіе 7аВі уо 2ивеогдпес мігі, 50 ћеібі уо дег М/егі 4ег Ғипкііоп Тап дег біеЙе 
Б 05 . : б 
Мап зсігеїбі Ғіг уо аџсћ /(хо). 80 Па! 2. В. Ше БипКкіїоп / тії дег ЕипКііопѕ- 
вівіспипе 


у-/о) 
-х2 -4 
ап дег ЅќеПе хо = 1 йеп У/егі уо = -3, депп еѕ іі 


у = 70) -12 - 4- -3. 
ОЁ ѕіпа Беї Еипкііопеп ЮейпіііопѕЬегеісћ шипа Мегќебегеісһ есі(е Тейтепвеп 
дег Мепве дег гееПеп ?аМеп, ойег зіє біп? аџсһ віеісһ дег Мепве К. боісһе 


144 


ВергіН дег Кипкіїоп 21 


Гипкйопеп һеіВеп гееПе Ғипкііопеп. УУепп Чабеї йБег деп ПейпіНолвВегеісһ 
Ксіпе Безопдегеп ҒевПерипреп веігоНеп уегеп, Беігасһќеі тап іп аПретеіпеп 
Чеієпівеп гееПеп ?аМеп аїз ЕІетепіе 4е ЮебпібіопѕБегеісһѕ, 4епеп Фигсі (іе 
ГипКкїопѕвІеісһипе еіп Безбігатагег Мег г2иреогапеї мегаеп Капп, а!5о деп ргӧВі- 
тб ісһеп РейпіііопѕЫегеісһ. 


22.6. Атќеп дег РагѕіеёПипе уоп КипКіїопеп 


Міг һаВеп еп Вергі дег Ғипкііоп тії Не дег АЪЫ!аџпреп дейпіегі. Ғипк- 
попеп ѕіпа аіѕо Мепвеп веогапеїег Рааге. ЮеѕћаІЫ іѕі йіе АпраВе реогдпе(ег 
Рааге діе паййгіісһе Ғогт ег РагѕіеПипе еіпег ЕипКіїоп. М/епп абег дег Дреб- 
пііопвВегеісһ еіпе ипепаіісһе Мепге 151, 50 ізі “іе уо!5ійпдіре Апрабе дег Мегќе- 
рааге (дег реогдпе(еп Рааге) пісһ( тӛрісһ. Ѕеһг ой вепірі ѕсһоп іе АпраБе 
сіпег епШісһеп Мепве уоп Мегіераагеп (еіпе МегѓеіаБее ойег У/егіеіаїеі), шт 
місћиіве Аиѕѕавеп йбег Фе Еипкііоп тасһеп 20 Кдппеп. 


Неізрісі: 


Мап тай% деп Мер у еіпеѕ Кӧгрегѕ, дег ѕісһ аш еіпег Сегадеп Бемеві. 
Масһ еіпег Ѕекипде һай Фезег Кӧгрег 0,5 т, пасһ 2 Ѕекипӣеп 2 т, пасһ 
3 Ѕекипаеп 4,5 т ипа пасһ 4 5екипдеп 8 т 2игісквеІері. Ріеѕе Меѕѕип- 
веп Капп тап іп дег Гоірепдеп МегќеќаБеПе хиѕаттепѓаѕѕеп : 


х (2ейіпѕ) 0 1 2 З 4 4 
у (Меріпт) 0 05 2 45 8 


Неї Опіегзисбипа, діеѕег У/егіегабеїйе Капп тап егкеппеп, Чай дег 2иѕаттеп- 


Папі 7мізсбеп дег “ей х ипа дет Мер у іг 0 = х < 4 аигсһ (іе Еипкііотѕ- 
2 


х 
Шісісһиле у = бо Чагеезіеїй уегдеп Капп. 


Іп дег Маһһетагік већ тап теіѕі деп штрекейгіеп Мер. 
Мап вїбі хиегѕі Піе Еипкіопѕеїеісһипе, (е1 дапп еіпе МегіеќаБеПе аш апа 
мей ѕећіеВісһ аіе Ғипкіоп ргарһізсһ даг. 
Нег КипКкбіоп5вісіспипвеп ипќегѕсһеійеі тап Фе ехріігйе шипа ітріігіќе Еогт. 
У/епп еіпе ЕипКіїоп5вівіспипа пасһ дег аБһӛпвіреп Уагіабіеп аибреіб5і ізі, 50 
Пет діеѕе Ғогт Ше ехріігіќе Еогт дег Еипкііопѕојеісһипо. 
Веіхріе[: 

у= х) = х? +3 


У/спп еіпе ҒипкііопѕрІеісһипе пісһ( пасһ дег аБћапрівеп Уагіабіеп ацпбогібзі іі, 
зо ћеіе езе Ғогт е ітріігйе Еогт дег Еипкііопѕеіеісһћипе. Мап ѕсһгеіЫ ой 
Р(х; у) -.0. 

(ит Веіѕріеі: 


Е(х; у) = у - х? – 3 = 0 


Мал Капп еіпе Еипкііоп Фигсб еіпеп Сгарћ Чагз(еїеп, мей тап јеіет Хаһеп- 
рааг (х; у) еіпдешіс еіпеп Рипкё іт Кагіеѕіѕсһеп Коогаїпаїепзувіет 2иогапеп 
капп. Еїп Старі ве ШІ абег пиг апп деп Старі еіпег КипКіїоп / йаг, мепп е 
ги усЧет Мег х є Р(/) вепаш еіпеп У/егі у є И/(/) сім. 
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Газ Бедеціеї веотеїгівс, Чай дег Старі еіпег КипКіїоп уоп х тії јейег Рагаїеіеп 12. УУеісһе Матеп Бабеп Ше Магіабіеп х ципа уіп у = /(х)? 
тог у-Асһѕе Һӧсһѕіепѕ еіпеп ветеїпѕатеп Рипкі Бабеп Капп. 12. Магит ѕѓеПё Ше СіІеісһипе у? = Зх Міг пісһіперайіуе х Кеіпе Еипкііопѕ- | 


вІеісһипр у = /(х) йаг? 
14. УҮсісһе геі Еогтеп ег РагѕіеПипе еіпег Еипкііоп вібі ев? 


У 2 15. УҮсісһе Ғогтеп Кӛппеп іе ЕипКкііопѕрІеісһипғвеп еіпег Ғипкііоп Бабеп? 
Р жу 16. СһагаКіегізіегеп Ѕіе Фіе ехріхіќе Богт дег ҒипКкпопвріеісһигір! 
сіб) І 17. Магит даг/ тап е ВеєгіЯе ,,Ғипкііоп“ ила ,,бгарһ еіпег Ғипкіоп“ пісһе 
1 і ; іЧепіійтіегеп? 
1 1 А 16. М/еїсбег Опќегѕсһіеа Безіері 2у/ізсһеп Еипкііоп опа Еипкііопѕееісһћипр? 
+ а е >- к, 
7 х ШЕ: х х Либзабеп 


АБЫ. 22.3. Старі сілег ЕипКіїоп /тай Фег ипабійпвівеп УагіаЫеп х опа Старі 
еіпег АББійдипе А, іе Кеіпе Еипкіїоп дег ипаЬћапрівеп УагіаМеп х 151 


а Еіпе апаІуќіѕсћ дагѕќіеПбаге КипКіїоп Капп тап іп дег Богт 
ле (худу = Лх); хер()} А 
ѕсһгеібеп. 


Веастеп 5іе: 


Еіпе ЕипКбіопзвівісбипа, ве Кейпе Ғипкбіоп Паг, ѕопегп пиг Ше 2ш- | 
огбпипввуогвсһгі 1, пі дегеп НШе фе Ғипкбіоп рерідес мегдеп Капп. / 


Аџсћ аіе ВергіНе Бипкіїоп ипа Старі дег Ғипкііоп даг/ тап пісі ійеп- 


їібтіегеп, АПегаіпез өргісһі тап оїї уегКйг2і ипа ипвепаџ 2. В. уоп бег. 


Кипкіїоп у = х?, ѕ(аі уоп дег Ғипкпоп / тай дег СіІеісһипв у = х2. 


Юбипееп ила АиѓваБеп 


КопітоШтареп 


1. Магит ҺејВе 4а Рааг (х; у) еіпег АББіїЧипе ,,реогдпе(ев Рааг“? 

2. Опіег меісһег Ведіпвипе ѕіпа 2меі веогапеїє Рааге (хі; уі) чой (ха; ма) 
в1еісћ? 4 ) 

3. УУав егһАШ тап, мепп тап деп Еіетепіеп хе М же Еһетеліе у є М 20- 
огдпеї? 

4. УҮеісһе Мепве іѕ дег Рребпікіопзбетеїісі еіпег АБбіїдиле А, мепп тап фе 
Мепве М аш Ше Мепге М аббіїдек? 

5. Меїспе Мепге ізі Фег У/егіебегеісі сіпег АББіїЧипе А, мепп тап Фе Мепде М 
аш е Мепве М аббіїдеї? 

6. Уліе ізі еіпе еіпдешіре АБЫ шпв 4ейпіеті? 

7. Мохи ізі еіп Коогаіпа(епвузіет побмепдір? 

8. УУав Бедецієї: Діє 2иогіпипе 7мізсбеп йеп РапК(еп ег Ебепе іп еіпет 
Кагеевізсһеп Коогаіпабепвузет шпа еп реогдпегеп ?аМЕепраагеп (х; у) 150 
штКеһгһаг сіпдешір? 

9. ҮУіе пепппі тап хо ип уо іп Ро(хо; Уо)? 

10. ҮУіе Чебпіегі тап деп ВергіН ,„Ғипкііоп“? 
11. Міе пеппі тап Фе СІеісһипе у = /(х)? 


1. Севебеп 15 ааѕ Мепвепдіавгатт дег АББіїЧипая А: 


АБ. 22.4. 


1.1. Меппеп біе Ше Хиогіпипвеп іп дег ререһепеп АБбіїЧипо, А! 
һ- Оет Еістепі х, е М мгіга даѕ Еігтепі у; є М гивбеогапеї. 
1.2. 5сбгеїбеп 5іе діє АББіїдипя А аз Мепре уоп веогдпе(еп Раагеп аш! 


1.3. беБеп Ѕіе деп бебпійопвВегесісһ ипд деп У/егіебегеісі ег АББіїдипо, А 
ап! 
. СевеБеп ѕіпа іє АББіїЧипееп: 

Аз = (а; 1), (5; 2), (с; 0), (4; 5), (е; 4), 

Аз = Ка; 1), (Б; 1), (с; 1)), 

Аз = (хі; Уг), (хі; Уз), (ха; УФЬ 

А, = (0; 3), (1; 2), (4; 3), (2:2) 

2.1. УУеісһе АБЫ дипвеп ѕіпа 

а) пісһі еіпдешір, 


Б) сіпдешір? 


2.2. Веѕіттеп Ѕіе еп бейпійопв- ипа МегіеБегеісһ 4ег АббіїЧипогп А; 
біз 44! ' 


2.3. Меіспе АБбіїдипреп А; Ьі 44 віпі Еипкііопеп? 
Вевгйпдеп Ѕіе ге Апімогі! 


2.4. біеПеп Ѕіе Фе АБЫаипв А4 іп еіпет Кагіезізспеп Коогаїпатепзувівт 
ргарбізсі даг! 


2.5. Магит 1 Же Мепре 45 = (3; 4; 5; 6; 9; 10) Кеіпе АБбіїдипе? 


Бипкполеп 


3. Вегесһпеп Ѕіе йіе Еипкііопѕмегіе уоп / тії дег Еипііїоп5вівіспипе у = /(х) 
= х? - 4 ап іоірепдеп біеПеп 4ев Рећпіііопѕбегеісћѕ : 


ко оди = -12 020; аз = х2 ха 3! 

Апімогіеп біе іп еіпет Заї2! 

в- Рег Ешіктопвмегі уо уоп /ап дег ЅіеПе хо = -2 ізі Јо -/(-2) 
-(-22-4-0. 
(веІеѕеп: ,,... 151 уо Бісісһ / ап дег ЅќеПе -2 вісісһ ...“) 


4. Серебеп ізі Фе Еипкііоп / тії дег Бипкпопввісісһіле у = /(х) = х? - 2 
ша 2(/) = К. 
41. ЅќеПеп Ѕіе гиг Еипкіїоп / г х є| - 3; +2] опа хє С еіпе МегіеѓіаБеПе 
аш! 
42. ЅіеПеп Ѕіе Ше Еипкііоп Літ Іпіегуаії |-3; +2] ргарбізсі даг! 


5. Себеп Ѕіе ап, іп меїспег Богт е Гоївепдеп ЕипКіїопзвісіспипееп вевебеп 
ѕіпа! 
Вергіпдеп біе Іһге Апімогі! 
у%3-х-6 5% 
хау 


Тена ЗИ Й 
дув нан нон 4. 


6. Ѕсһгеібеп Ѕіе Гоївепае Еипкбіопввісісһипвеп іп ехріігйег Еогт у = /(х) аш! 


1. х+у+1= 0 хуєв 

2, жу 12 = 0 хі = гопа 05 у= 
Зх у= 10 х2 1 шіу2 0 
4.у2 - х= 0 х2 0 ші у= 0 


7. Веі еіпег гееПеп Еипкііоп / ті у = /(х) ѕіпа Кеіпе Беѕопіегеп Реѕерипвеп 
йбег деп РейпіііопѕЫегеісћ ветасћі ууогдеп. Ұуеісһе гееПеп 2абієп піттё 
тап іт айветеіпеп аз Еіетепіє 4е5 ГейпінопвВегеісі Фіеѕег гееПеп Ғипк- 


боп /? 


23. 7 аБіепбоівеп 


УМісЬківе гееПе ЕипКіїопеп ѕіпа «іе 7абіепіоївеп. 


23.1. Оебпійоп ила апаіуйѕсће РагѕіеПипе 
еіпег ХаҺепѓоіве 


ьо реї: Еіпе ипепШісһе ХаҺепѓоіве іі еіпе гееПе Еипкііоп /, дегеп 
РейпіііопѕБегеісћ М ойег М" і. 


Таріепіоівел 23. 


Гіпе Хабіепбоіве Капп іп дег Еогт 
= (пра) | а, = п) лпер(у) є М) 
реѕсһгіебеп мегӣеп. 
Ра тап Ғйг діе ипаБћапвіве УагіаЫе пиг паїйгіїспе Хаһеп еіпѕеіғеп даг, Бе- 


тсісһпей тап ѕіе тії л; Ѓйг «іе абБапвіяе УагіаЫе уегугелдеі тап 4а ЅутБо! а,. 
А15 авгекіг е РагѕќеПипе еіпег ?аһҺІепіо1ре егаїбі ѕісһ: 


(а) = а; аз; аз; ... 
ВеіѕріеІѕуеіѕе өсһгеіМ тап біг іе Беійеп Хаһепѓоівеп 


п- 1 


п 


у 7-|вадіа-/0)- ^пем\{0)); 


(2) ге | чада, о Лу о әлем) 


«Не абеекйгае Еогт 


то 1 І 2 з 4 
а) (а)- Еа а 
аһ) ( н) оаа ы п2 1 
1 1 1 1 11 
(2) (а «уява 
а) Б обаа п> 1 


Піе Ғипкйіопвмег(е еіпег 2абіепіоїве / һеіВеп Сііейег Пег ХаҺепѓоІре. а, пелпё 
тап даѕ аПретеіпе Сей уоп /. 


23.2. бгарһіөсһе РагѕіеПипе еіпег ?аМеп(оіре 


М/епп тап еіпе 2аһҺепѓоіве / тії НіІЃе еіпеѕ Кагќеѕіѕсћеп Коогаіпаќепѕуѕіетѕ 
шгарһіѕеһ аагѕ(е11, егһаі тап Кеіпеп 2изаттепһапрепдеп Старі, бег Старі 
сіпег Дабіепіоїве ізі еіпе ипепісһе Рипкітепве, Фе ай ізоһегі Перепдеп 
РипКіеп Р (п; а,) 4ег Коогдіпа(епеРепе Безе. 


Псіврієїзмусіве егаїбі вісһ Гіг іе Дабіепбоіре (1): 


Ф 


АЪЬ. 23.1. Старі еіпег Хабіепіоіве іт Коогііпаќіепѕуѕќет 


БЕипктіолеп 


ОЌ зі тап пиг Ше Сііейег а, аш еіпег ?аМепгегадеп даг. 


4) 


6% ай.) 
| ҚА алы І >- 
0 т 1 2 а 


АББ. 23.2. Батвяіеішпр, дег Сіейег а, ач еїпег ?аһІепвегадеп 


23.3. Атеп уоп ?аМепіоіреп 
23.3.1. Мопоіопе Хаћепѓоівеп 


Веі дег ?аМеп(оіре (1) ізі јейеѕ Сііеа а, Кісіпег а!ѕ даѕ иптійеїбаг Ёоівепае 
Сід а, 1. Мап ѕаві, аб Фе 2аМепіо1ре (1) вігепв топоїоп усі. 


ь Пеғ: Піе абіепбоїве /ҺеіВі өігепр топоіоп ууасһвепа А 
ө Упе (/У)а, < дача 


Апдеге өтеп топо(оп ууасһвелде 2аһепѓовеп ѕіпа: 
(3) (а) = (п) а 2785 4; 55 
т-п о 06: БРО. 
е о (1) е 75 віл 
І ) = 0,9; 0,99; 0,999; 0,9999; ... 
10" 
п Томат ОО 

Ө ао-(гнз)ч і у 
Аптеркипя: Веі йеп ?аМеп/оірел (3) Біз (6) ізі Кеіп РебпііопѕБегеісћ апревебеп монеа 
Х/епп @іеѕ дег Ға! ізі, мҺеп міг іптег аіѕ ейпікіопѕБегеісһ № \ 10). 
Ріє ?аМепоіре (2) ізі еіпе вігепр топоќоп ЃаПепіе 7абіепіоіве; депп аг ае л 
ай ает Юебпійопѕбегеісћ 5110: 

аъ > ап 


(5) (а) = ( 


ь Пе: Оіе ?аМеп/оіре / һеіВе зігепв топоќоп ЃаПепа 
ө Уп е Б(/)га, > аі 


Асі е ?аМеп/о!реп (7) Біз (10) ѕіпа өігепе топогоп ГаПеп4: 
ЛЕБЕД а ааб 
т (0) 2:5 ЫЗ 
(8) ()-(С-т)- -1; -4; -9; -16; -25; ... 
4п 5 9.13 2) 21,22 
) ҚАРАСТЫ Е ЗР 


ха 


- 
- 


(1) «ә -(6)) нЕт 
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Таріепбоівеп 23. 


А18 Веізріє! 5011 Беууіезеп уғегӣеп, Чай Фе ?аһҺІепіо!ре (4) вігепр топотоп мйсһѕі: 


оп (п + 1)2 + (п + 1) п? + Зп + 2 
и иа = == 

5п 1 КЕ Зп +1) 1 5п +4 
Веһаирипе: Уп є М) {0}:а, < а, 


Гоғаивзеігипр: а, = 


Вемеіѕг 
2 +лп п? + Зп + 2 
алашаны 
5п – 1 5п +4 


(а. Һ., даѕ Кејайопѕлеісһеп ЫеіЫ Беі дег Миіііріікайоп тії деп Меппегп 
егһаПеп) 


Упє № \ {0}: 5п +4 > Ол 5и - 1 > 0 


(п? + п) (5п + 4) < (п? + Зп + 2) ($п - 1) 
5л? + 9л? + 4п < 5и? + 14и? + Тп – 2 
0 < 5л? + Зп – 2 


Ріеѕе А иѕѕаре 1 Ѓіг ае п > 1 маһг. Јейег Ѕсһгік ізі еіпдеціїв иткећһгбаг. 
А150 ізі а, < ал41, 4. һ., Че ?аһ!Іеп/оіре (4) іі вігепр топоїоп ууасһвепд. 


№. 2. Б. м. 
Піе Хабіепіоіве 


"”-і 3 18.2 
(11) м) «| ) ста Ка 5 


2а тт зоба З 


їм пісі топогоп, мей ѕіе Бі5 хит дгійеп Сей уӣсһѕё, дапп абег Ға. 


23.3.2. Копѕќапќіе Дабіепіоівеп 
(12) (ад 8 (5-23: 92135 42. 


Ріс ?аҺеліо1ре (12) ізі сіп Веізріе! Ѓіг еіпе Копѕѓапіе ?аМҺІеп/о1ре. 


в Пеі.: Ріє 2аҺепѓоіве / һе 84 Коп5іапіе Хаһепѓоіее 
ө Уп є Д(Ї): ад таң -мсеК 


23.3.3. Копуегрепіє ипа діуегвепіе 7аБіепіоівеп. 
Піе Копуегреп? еіпег ?аМІепіоіре і 


/аПіепбоївеп ипќегѕсһеідеп ѕісһ айсһ Чадигсі, Чай ѕіе еіпеп Сгеплуєгі Бабеп 
оЧег Кеіпеп һаВеп. 
Исізрісізуусізе Баг іе 7аМІел/оіре (1) 


ад «(ОН 0 3:3: 
а) = 5 = 9% РО В В 
Чеп Отгепгмегі 1, Фепп Ғйг іттег вгӧВег мегдепде л паБегп зісії діє Сііейег дег 


Гоше ілатег теһг дег 7абі 1. Мап вар(: Базі аПе Сіїедег дег Боїве Переп іп 
«пег БеПебів Кісіпеп Отребипе ег “аһ! 1. 


Гареї Бейешес Фе Кедемепаите ,,Ѓаѕё айе" іп дег Маїетаїїк, Чай ипепаіісћ 
мее Сїедег іп дег Сппвебипя уоп 1 Переп ила пиг епаіісћ уісіє Сіейег аиВег- 


151 


Випкіїопеп 


рать дег Отвебипе, уоп 1 Певеп. Опќег дег ,,=-ОтвеБипе“ Фег 74Бі 1 уегвіеһ( 
тап даѕ оҒепе Іп(егуаП (1 - є; 1 + є, мобеї є еіпе БейеРір КІеіпе, роѕібіуе 
гееПе Хаһі Бейешеі. 

Ейге = 0,1 ізі Фе Отвебипе уоп 1 4а5 Іпіегуа!! (0,9; 1,1). Ейг є = 0,01 ізі іе 
Отвебипе уоп 1 аз ІпіегуаПї (0,99; 1,01). Ейг є = 0,1 Пері е ?аһ! 0,95 іл дег 
«-Ілпвеһіпв уоп 1, мей 0,9 < 0,95 < 1,1 із. Равевеп Пері 0,95 Піг е = 0,01 
пісрі іп дег Отеебипе, уоп 1; Фепп 0,99 > 0,95. ( и. ) 


Веігасһееп г посһ сіпта! іе вгарһізсһе ЮРагѕіеПипе дег Ғо!рге (а,) = = 
22 «002 
- 


о ой 12015 Чу Од 0% 
+ ЕЕЕСЕЕ Е >- 
1 0 


оче 


ке 
25-02 


п 
АБ. 23.3. Старі дег ЕоІве (ар) = ( ) опа ,„Отвебипв“* уоп 1 


Мап егКеппі: 
1. ао = б = 0,9. Пав Сей а,: ипд ае Ѓоівепіеп Сіейег Переп 2мі- 


ѕсһеп 0,9 ип4 1. Ѕіе Переп аїзо Їйг є = 0,1 іп дег ғ-Отвебипе уоп 1, іт 
оЙепеп Іпіегуа!! (0,9; 1,1). Ейг є = 0,1 Переп 10 Сіедег (епаїсЬ уієїс) 
пісћіп дег ОтвеБиле уоп 1; ипепаїісй уіне СПедег Певеп іп дег Отребипе, 
уоп 1 

і 99 


2. аїдо --ң-- = 0,99. Ейг є = 0,01 Переп епФІісһ уіеіе Сіедег, патіісћ , 


100 
100, аиВегћаІЬ дег ОтвеБипе уоп 1. Раз Сіей ао. ипа аПе Коірепдеп - 
Чаз ѕіпа ипепаїісі уїєіе - Переп іп дег Опіребипе, уоп 1. 
3. 2и |іедет е > 0 капп тап іттег еіп ак апвебеп, 50 даб а, ипа аПе 
Гоірепдеп Сіедег іп дег Отвебипе уоп 1 Ііевеп. 


Піе Еоїзе С -) БеїЗі муереп дег репаппќеп Еізеп5спайеп еіпе Копуегвеліе 
Боїве. п Ден 

М/епп міг «іе ЕгКеппіліззе, Фе міг ап дег ғоне( | вечоппев һаВеп, уег- 
айзетеїпегп, егһаПеп угіг Го)|репде Оейпіќіопеп: 


ь Деї.: (/ег дег ғ-Отребипе еіпег 2аһ! я є А уегѕіећі тап 4а обепе 
Ішегуа (2 - =; + є), моВеі є еіпе Беїебія Кіеіпе, розіїіме гееПе “аһ! 
Бедецієї. ў 


ь Пеғ.: Еіпе гееПе “аһ! є Һеібі дег бгепгмегі дег Роіве (а, ) вепаи Чапп, 
мепп Ѓйг аПе є > 0 Ғаѕі айе Сіейег дег Ғо1ре (а,) іп дег ғ-Отребипе 
уоп 2 Певеп. 


Табіепіоівеп 23. 


Мап зейгейы да/йк: 


Іш а, = 2 
пою 


Мап Певі: Іітев уоп а, Ёйг п вевеп ипепаїсЮ вісісһ я. 


Аив дег Сгепгмегійећпібіоп Үоірі дег Зах: 


Гіпе ?аМепіоіре Ба! һӧсһѕќепѕ еіпеп Сгепғмегі. 


Р "ре. : Еіпе ХаһепѓоІве (а,) һе1% Копуегвепі вепап Чапп, мепп 5іе еіпеп 
Степгмегі я е А Бай. 2 
(а,) 151 Копуегвепі «> Зге А: іта, = 6. 


пен 


Мап вас ансһ: Оіе Еоіре (ап) Копуегріегі ререп (деп Степгмегі) є. 


Піс Піуегреп? еіпег ?аМепіоіре 
(13) (а) -((-1)-7)- -7; +7; -7; +7; ... 


Піе Хабіепіоіве (13) 15 Фімегвепі, Фепп ев ехізбегі Кеіп еіпдешір Безбіпапиег 
СОтгепгмегі. 


» "реб: Еіпе ?аМеп(о|ре ҺеіВе Фіуегвепі вепап дапп, ууепп ѕіе Кеіпеп 
Сгептмегі һаї. 


Ріе Хабіепіоїіве (3) 151 Фіуегвепі, уе! ѕіе Кеіпеп Сгепгмгегі һа1. 


АптеғКипе: Мепп іе Сіейег еіпег ?аҺІепіо1ре - міс Беізрісізугеізе Беі йеп Хаћепѓојреп 
(8) ипа (8) - вереп + оо Бум. ререп - оо 5ігебеп, 50 ѕаві тап аџсћ, іе ?аҺІепіоіре һай 
степ ипеірепШісһеп Степгмегі. 


23.4. Вегесппипе ег бтепгуегіе уоп Харепѓоівеп 


Ге Сгепгмегіе еіпівег Туреп уоп ХаһіепѓЃоівеп Капп тап Іеісһі Безгіпітеп, 
ме тап аПретеіп Аиѕѕавеп йБег іһг Копуегрепғуегћаќеп тасһеп Капп. 


23.4.1. Копѕќапіе ХаҺепѓоіееп 


Іеде Копѕќапіе ХаһепѓоІре (а,) = (с) тіс с є А іі ве!һвіуегвііп Іісһ еіпе Коп- 
усгрепіе ?аҺІеліоіре тії Фет бгепгугегі іт с = с. 


пою 


23.4.2. АгИһһтейзсһе 7абіепіоівеп 


и Веізріеі: 
(З 100—1): 4), за 3:7: 1; 152 192,» 


ҒипКкіопеп 


» ПеҒ.: Еіпе ?аМеп/о1ре (а,) һеіВ агіһтеііѕсһе ХаһепѓоІве вепаџ апп, 
мепп Ғіг аПе л іе Ріегеп2 а,;і - а, йеп рісісһеп У/егі 4е К Баї. 


Антегкипе: Ріє Сісдег а, ила а, 4 пеппі тап иптіцеїбаг ашісіпапаегіоірепде Сіедет. 


а 5а12: Ейг даѕ айветеїпе Сей а, еіпег агіёһтпеііѕсһеп Еоїєе вс Ше Сіеі- | 
сһипв: а, = а + (п = 1)4. 


Масһ аіеѕег Оейпійоп ѕіпа Ше Табіепіоівеп (3) ила (6) агіїртегізсне ?аМеп- 


Гоівеп. 6 
Мар егкеппі, Чай агііћте(іѕсһе Сабіепбоївеп Ѓйг 4 + 0 (еі аіуегвеп! ѕіпа. 


23.4.3. беотеігізсһе ХаҺШепѓоІвеп 


ш Веізріеі: 
кН аа аа І 
рсе = 27; -9; 3; -1; =; ---.. 
(0) ааа а о 


ьо Юеѓ,: Біпе Хаһепѓоісе Һһеібі веотеігіѕсһе ХаҺепѓоіве вепай дапп, |, 
мепп Ѓйг аПе п дег Опогіепі ад 1 : а, Чеп 51сісһеп Мег 4 + 0 Бак. 


В 


пої 


АПетеїпе5 Сіед а, = а `9 


Мап егкеппі, Чай Фе ХаҺепѓоіве (10) пасһ Фезег Ребпішоп еіпе веогте(гіѕсһе 


Тапіепіоїяе 151. с 
Бйг «іе Хаћепѓоіве (10) вії 0 < |41 < 1. АПе деотеїгізспеп ХаһепЃоівеп, Ёйг 
іе аіеѕе Веїакіоп егі 16, пабеп деп Огепгмегї 0. і 
Сеотпеггізсһе ХаһҺепѓоІвеп, Ѓіг іе д = - 1 ойег 4! > 1 в, ѕіпа діуегвепі. 


23.4.4. Мийбоіреп 


Аш ег Копуегвепіеп веотеїгізспеп Хаһіепѓоівеп єїбі ев посі апдеге Хаћепѓо]- 
веп, іе вевеп 0 Копуегріегел. АПе ?аҺІеп/о1веп, Ше ревеп 0 Копуегеіегеп, һеіВеп 
Мийоівеп. Міс іһгег Нійе Капп тап іе Степлуегіе уіеіег 2аһепѓоівеп Бегесі- 
пеп ипа айсһ Хаћепѓоівеп тії Беѕіітитќеп Еівепѕсһайеп ипа ревебепеп Степ7- 
мегіеп Әдеп. 


» Пе: Еіпе Миїоїве іі еіпе 2аНіепбоїре, Ше ререп йеп бгеп?мегі я = 0 
Копуегріегі. - 


Веізріеїзмеізе ѕіпа Ше ХаҺепѓоівеп (2), (10) ила (11) Мийоївеп. Асі ае ! 
Бо!реп дег Еогт (2) ті А, К Копзіапі ипа А > 0 віп Мийбоїівеп. 
п 


) Мийоївеп. 


ЦИ Е 108ү. ЖШ (шеш) 
Веізрісі5ууеізе 5іп ( = ): Б) ГГ” 
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є 


Табіепіоівеп 23, 


23.4.5. Копуегвепѓе ?аМеп(о1реп, дегеп Степгметіе тії 
Не уоп бтеп?ууегізйі?еп Бегесіпеї ууегіеп Кӛппеп 


Піе Сгеп2угегізйіге 
Лиѕ гмеїі копуегвепіеп ?аМІепіоіреп 
(аһ) = аі; аз; аз; о. ша (Бу) = Бі; 5; б; ... 


тіс деп Степхуєгіеп е, Блу. 2, Капп тап тії Ніїе дег уіег Сгипігесһепагіеп 
псис 7абіепбоїівеп Біїдеп: 


(а, Ж Ба) з ар +01; а 58; аз +3; ... 
(а, - ва) = ар з бір аз – фо; аз – 5; 
(ап 7 Ба) "Вір аз +65 аз ӛз 
(араб = а: аз: Б; аз: Ба; 


І 
Қы 


и Мап Капп Беуеіѕеп, Фа @іеѕе уіег Хаһепѓоісеп аисћ Копуегвіегеп шісі 
Чай ѓоісепіе КеЈаііопеп веПеп: 


Іші (а, + Ба) = іта, + іт Б, = Фі + 82 


п- 20 б пә п» 0 


іт (а, - ба) = іта, з ітд, = ві - 2 - 
песо п.о п 0 

іт (ар: фа) = іта, ті, = Рі 22 

по Пе пою 

іт (ав Ба) = іта, : іт б, = 21:2 

по пэ лоо 


Гог е 1еі е Кеїацоп тиб тап ѕе1Ьѕ(уегѕійпаіісћ уогаџѕѕе(геп, а 2. + 0 15 
ши айсб Кеіп 5, (і = 1; 2; 3; ...) вІеісһ пш іе. Ріс егѕќе Кејаќіоп Іашіе! аї5 
«Өзгепгмгегіваі2 Ѓоггаиіегі: 4 

«бег Өгепгмегі еіпег Ѕитте уоп Копуегвепіеп Лабіепіоівеп ізі вісісһ дег 
\итте ацѕ деп Сгепгуегіеп дег ?аМеп/оіреп.“ Епіѕргесһепа Капп тап «іе 
апдегеп Веїацопеп Гогтиїівгеп. 

Ашеһ тіс Нійе 4ев Рогепліегеп5, 4е5 Кайігіегепв ипа (ев І.орагИһтіегеп 
Капп тап аиѕ еіпег Копуегвепіеп 7абіепіоіве пеџе 7абіепіоївеп Әдеп. Макйг- 
пеп пійвзеп ФаВеі Фе Ведіпвипееп, ипѓег Фепеп еіпе У/ш?е! Вл. сіп І.орагі тив 
Чейпіеге 156, егі 5еїп. 


Всізріеі: 
п-к1 3-4 56 
Піе Боїіве ( | Еру іштісгізс-і.- Копуегвіегі вевеп йеп Стгеп2- 
Р п 2773774 5 
+4 3 4 5) 6 
Аисі (іе Ео1ре (в ші ) ЕЛЕ ІБ Е-е ір сь Коп- 
п 8 4 3 
уегріегі ила һа( деп Степгуєегі Ір 1 = 0. 


беп ІпһаШ дег Сбгеп?мегі4і?е Капп тап уегеіпіасбі іп Гоірепдег Аиѕѕаве 
гиѕаттепѓаѕѕеп: Ріє Кеіһепіоіре Беі дег Аизійбгипя еіпег Кесһепорегаііоп 
ила дег Степгугегібіїдито, 156 уегќаиѕсћЫаг. 


Пегесһпипе дег Сгепғуегѓіе Копуегрепіег 7аћепѓоівеп ті Не бег Сгепгугегівйіте 


УУепп тап еп Степомегі еіпег Копуегвепіеп ХаһҺепѓоіве тік Нійе дег бтеп2- 
мег(ѕасге Бегесһпеп уі, тив тап 2иегві 4а аПретеіпе Сід дег Боїве ит- 


155 


Ғипкйіопеп = 


Ғогтеп. ав 7ісі «іевег Отѓогтипе іѕі ез, копѕѓапіе ?аҺІепіоіреп ипа МшІ- 


Тоіреп ги Бекоттеп. 
Дахи Капп тап іп 74біег опа Меппег |еуге!5 Фе Һӧсһѕќе Роһеп2 уоп п аџѕ- 


кіаттего шісі деп Вгисћ Кійггеп. 


ВеіѕріеІе: В 
п Фо ( п? – 1 ) 
( 40 = (за + п 
п? – 1 й па 4 
Отјоғтипе: = 28 - 


Зи? + п 
п? ( 


Гигсһ Апмепдипе дег бгеп?ууегіздіге егһа1( тап дагацѕ: 


рес ( 1 ) 
РЕ. МҮЛКІ ЕА 
оп дало қ п? са п? 
їл, ит = іт това 1 
поко ЗП У теле ро іо (з +) 
п пою п 
йт 1 - Й 
т 1 - іт — 
се оо ою о 
5 ЕТТЕР СТЕ 
т 3 + іт -- 
п 0 поко П 


Ша ае 
С п? 1 
Киг ог: па ------- 
поко 1 3 

3-- 

п 


Біе Степгмегібезкіпатипо. егбоївї іп 2уеі бсһгійеп: 


ХОтѓогтеп деѕ аПретвіпеп Сііе4ев. Мап Кіаттегі (іе һӛсіһһз(е” Ро(еп2 
уоп п іт 2аћег ила Меппег ай ила Кйг2і. 
Сгеп?мегіВегесһпилв ті Ніїе дег Сгепгуегіѕаќхе. 


о) (а) = (ы. 


2л? - 


” АЕ п А. п 
т/оғтипв: зяр 7 == 5 
п? (: - =] 2--- 
п? п? 
1 
(22 
: п 1 
Сгепгиегібегесіпипе: іт | -- З= ЕТИ = 0- з = 0: 


п 
пою 
ОМ ван 
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Зл -п2 
ӨО) (ад) = (нн 


2п +1 
1 2 1 2 
з 
п? (3 – — + —— 3 нов 
Зи -п+2 ( п? =) п лэ 
Отјоғтипе: = = 
2п +1 1 1 
п{2 + — 2+ — 
п п 


Піе Еоїве (п?) іѕ піспі Копуегвепі. Мап тиб тії деп ипеівепіісһеп 
Сгептмегіеп + оо Бгу. - о агбеіѓеп. 


23.4.6. Ріе ХаШепѓоІре (б я т) ) 


Гз вібс уісіе Копуегееліе ?аҺІепіоіреп, дегеп бтепгмегіе тап пісһ аПеіп тії 
Пе дег бгеп2мгегізіі2е Бегесһпеп Капп, Еіп Веізріе! Чаїйг іі Фе Хаһепѓоіве 


Деу) 


Мап Баг Беууіезеп, Чаї ег Степ7угегі Фіезег Хаһіепѓоіре Ше іггаііопаіе “аһ! 
е ,718281828459... 151. Ріе ?аһі е һа( ргоВе Вейешіипр 2. В. а! Ваѕіѕ ег 
па(йгнеһеп І.орагиһтеп. 


и Ішті ( + 2) = С і 
Оъопвеп ила Аийівабеп 
КопітоШтареп 


1. М/іе іі еіпе ипепаіісће ?аҺ!Іепіоіре Фебпіегі? 

2. Іп меісһег Еогт Капп тап еіпе ?аҺІепіо!ре ѕсһгеібеп? 

3, Магит Бегеісһпе( тап Веі еіпег ?аМЕепіоіре іе ипабћӣпріре УагіаЫе іт 
айветеїпеп тії п? 

4. Магит іѕЁ / = (1; 1); (1,5; 2); (2; 3); ...) Кеіпе Сабіепбоіре? 

5. Ме Іаціеї іе абрекйгг(е РагѕќеПипе еіпег ?аһҺІепіо|ре? 

6. УУсісһе Еівепѕсһаѓ Һа дег Старі еіпег ипеп«ісһеп 2абіепіоіве? 


| шаа, = й ? 
п+ 1 п+1 

8. Опіег меісһег Вейіпвипе 1 еіпе 2аНіепбоїде 5ігепр топоѓоп масһѕепі? 
9. М/іе 15 еіпе Копѕѓапќе Хаһепѓоіве йейпіегі? 

10. УУав Бедешіег: ,„Ѓаѕг аПе“ СПієдег 4ег ?аМеп(о1ре (а,) іевеп іп дег ғ-От- 


вебипв ег 7абі 32 


7. УУеісһег Опќегѕсһіеа Безіені 2ууізсһеп (ад) = ( 
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Еипкіопеп 


11. Маз уегзіеҺі пап ипіег дег -Отвебипе дег Хаһі 3? 

12. Міе ізі дег Степгмегі г еіпег ?аМеп(оіре (а,) дейпіегі? 

13. Опќег угеісһег Вейіпвипе 158 еіпе Хаһепѓоіве Копуегвепі? 

14. Опіег усісһег Вейіприпе 151 еіпе ХаһіепѓоІве йіуегвепі? 

15. Отќег меіспег Вейіпеипе һа еіпе ХабНіепіоіге еіпеп ипеівепіісһеп „Сгеп2- 
мегі? 

16. І5і еіпе Коп5іапіє ?аМІепіоіре іттег Копуегвепі? 

17. У/іе Іаціеї іе Рребпікоп еіпег агііһтеііѕсһеп 7абіепіоїве? 

18. М аз уміззеп Ѕіе йбег Піуегреп2 Бәм. Копуегвепо еіпег агИһтпегізсһеп 
ТаһћепѓоІве? 

19. Міе ізі еіле реотеїгіѕсһе ХаһҺепѓоіве Фебпіегі? 

20. Опіег меіїспег Вейіпеипе ізі еіпе веогтеігіѕсһе ХаһіепќоІве (а; · 4") Коп- 
уегвепі? 

21. Міе ізі еіпе Мийіоїве дебпіегі? 

22. Себеп біе уіег ВеіѕріеІе Гіг МиПоївеп ап! 

23. ӛргесһеп біе йбег Степ?м/егізііге! 

24. У/іе Капп тап йеп Іабай дег Сгеп?ууегііі2е уегеіпіасіі 2изагптеп/авзеп? 

25. Іп меісһеп 5еһгібеп егѓоІе іе Степгугегібезійттипе, еіпег ХаҺепѓоіве? 


1\2 
26. Маз 15 4ег Сгепәмегі 4ег Хаһепѓоіве (( ЗУ 5) ) 2 


Ацівабеп 


1. ВіїЧеп біе даѕ Рагіїгір І, ипа уегмепдеп біе ез а! Аїќгіби(! 
Копуегвіегеп/ 
НЕЕ ?аМел/о|реп һаВеп еіпеп Степомегі. 
в Копуегвіегеп/Копуегвіегепа 
Копуегріегепіе 2аћепѓоІреп Һабеп еіпеп Сгепғуегі. 


(п) із еіпе ....... Ғоіре. 


(= еше 222... Боіре. топоќоп ҒаПеп/ 


Л Табіепіоіївеп һаВеп Кеіпеп 


Я р 5 топоїоп уасһѕеп 
еіпдешіреп, еп ісһеп бтепгумегі, ! 


3 Чіуегеіегеп/ 
(б) еве 52050. Боіве. Копуегвіегеп/ 


(п?) ізі еіпе ......... Есіве! 


2. Ѕибѕѓапіуе аш? ,,-еп2“ ипа Айјекіуе аш ,,-епі" 
Віаеп Ѕіе Чаз Айјекііу, ипа ѓогтшіегеп Ѕіе 2уусі 5842е! 
аіе Адшіуа!еп2/........ 
в- іе Адшіуа!еп2/4ашіуаелі 
Ейг фе АдшіуаІепх ,, А вепаи 4апп, мепп В“ өсһгейм тап А • В. 
Піе Аиѕѕареп А ипа В ѕіпа йддиіуаїепі. 


е Копуегвеп2/........ 
“е Піуегреп2/........ 
“іе Копвгиеп2/........ 
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3. Геѕеп Ѕіе! 
іт Г(п) = А; 
шал 1 пою 
Іт -- = 0; е 1а п 
поко П лок Й 


4. Везійттеп.5іе Фіе Сгеп2мегіе дег ҒоІвепіеп 7абіепіоівеп ! 


3) ё п 
4п “3 ШЕШЕ 
2.| 2п ) 7 п +1 
п +1 В лан) 
ХЕ Ие 
а. нео) 55077) 
4( 5-51) 9. п +1 
п= 1 2-і 
5.((-т-1) 


5. Копуегріегеп ререп 


9, 

п 

ь- Піе Еоіре С) Копуегріегі ререп йеп бгепгууегі 0. 
Вепш?еп Ѕіе Фе ?аМеп/о!іреп ацѕ 4.! 


6. Веуеіѕеп 5іе, Чай Фе Боїдеп йеп апререБепеп тептегі һаһеп! 
ИЕ 


Іт = 1 
пон п 
в- Иоғаивзеігипе: Ме: є > 0; а,- ТЕБ 
п 
Већ Е А 7 5 почне 
епапрійня : Зпо(є) е М: Үп > по: 1 - є < «1-3 
п 


Веугеіз: Ба айе Сіедег дег Ео1ре Е ся ) вгӧВег аз 1 ѕіпі, бепірі іе 


Опќегѕисһипе дег гесбієп Ѕејќе дег Упріеісбипо іп дег Веһацрќипе. 
по +1 


<14-8 
по 


Муїг Бегесһпеп апв февег ОпеІеісһипв по. 


по +1 < по + поє 
І < лоє 


1 


-- < по 
є 


по > — 
є 
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Еипкіїопеп 


1 
Тедег 5сйгін дег Отѓогтип і5 еіпдешір шпКкеһгВаг. А10 Їоїві аи по > Зі 


+1 Ў 
аав сло арі < 1+ е1. 
по 


тк 
Ейгл > по Вій дезбаїб егѕі гесбі 


55. 


Базі ае а, = па Переп іп дег ғ-{Лпеебипе уоп 1. у. 2. Б. уу, 


п 


1, шт -2- 20 


поко П 


1 
2. т -----0 
по (+2)" 


3. йт 


-1 
пэю П + 3 


24. АПретеіпев йбег Кипкійопеп 


Веі дег Отіегѕисһипв уоп Еипкіопеп зіла ѓоівепае Вергіїе Безопдегв уісһіір: 


РейпіќіопзБегеісћ ипа УУегіеВегеісһ уоп Еипкііопеп 
М№шіѕ‹еПеп уоп Еипкіїопеп 

Мопоіопіе Беі Ғипкіїопеп 

Зіегівкеї є Блу. Опвќеііркеіїѕѕ(еПеп Беї Еипкіопеп 

Уегћакеп уоп ЕипКіїопеп іт Опепаіісһеп 

вегайе лу. ипвегаде Еипкііопеп ила Ѕугттеїгіееівепѕсһаќеп 
дег Старі дег ЕипКіїопеп 


?пегві ууегдеп міг йіе ВергіНе егійшетп. 


241. Оеблійопѕ- ила МегѓеБегеісћ уоп Еипкійопеп 


Біпе Еипкіїоп / іі уоПвбіп4ір Бекаппі, мепп тап іһгеп РећпіціопѕЫегеісћ 
Кеппі ила деп Еипкііопѕуегі /(х) біг јейеѕ хе Д(/) Безбіпітеп Капп, 4епп 
ЕШ 7 = ((х) у) |у = ЛО), хе ДИ). Ріє Мепве дег Ғипкііопѕуегіе ЛО) ті 
хе Б(/) Беѕіітт деп У/егіеВегеісһ дег Еипкіїоп /. 


Веізріеіе: 

(1) Уоп дег Еипкііоп / еі іе ЕипКкіїоп5вівіспипе у = ЛО.) = х - 3 вевебеп, 
Рег вгӧВітӧвіісһе Рейпііопѕ- ила Мегіебегеісһ воПеп Безііпаті уегаеп, 
"Ра ги јейет хє А сіп Еипкііопѕуеге /(х) є А ехіѕііегі шипа итеекеһгі, 
борі Д(/) = (— со; +оо) ша И() = (- со; +оо). (Мап Пезі: ,,Юеҝ 
Рейпііопѕбегеісћ уоп / ізі даѕ оҒепе Іпіегуаїї уоп тіпиѕ ипепаіісћ Біз 
ріш іпепісһ.“) 
Біпіре Еипкііопѕуегіе ѕіпа 2. В.: 
ҒО) = -3; ГИ) = -2; 7(-1) = -4 шви. 
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2) у=) = 28 - 4 еі Ше Рипкііопѕе1еісһипр еіпег Ғипкіїоп /: 
Рег РећпііопѕБегеісһ егеїбі ѕісһ аиѕ дег Вейіпоцпе Міг деп Вадікапдеп, 
пісі перайу 20 ѕеіп. Ацѕ 2х - 42 0 Шоіш х 22 ша 4атії 
(Р) = |р; +оо). 
(Мап іеѕі: ,,... іі даѕ іпкѕ абреѕсћҺоѕѕепе ипа гесбіз обепе Іпѓегуа1ї 
уоп 2меї Біз ріиѕ ипепаіісћ.“) 
Ейг деп Мегіебегеісһ бпдеї тап йигсһ Еіпве(2?еп Й/(/) = (0; +оо). 
Ғипкііопѕуегќе ѕіпа 2. В. /(2) = 0 пі /(52) = 10. 


(1) Ейт Ше КипКіїоп / тії у = /(х) = Ів х егеїбі вісһ дег бейпійопвВегеісһ 
аи дег бейпійоп 4ев Г.орагиһтив. Мап егһак 2(/) = (0; + оо). Еһепво 
Го1рі Ғіг деп УУегіеВегеісһ И/(/) = (-оо; + оо). Еипкіопвмегіе ѕіпа 2. В. 
/а0) = 1 шпа (0,1) = -І. 5 


24.2. Мшізеейеп уоп КипКіїопеп 


в Ое: хо Є Ру) Беїі МшізеЙе дег КипКіїоп / вепай апп, мепп 
хо) = 0 вії. 


еде МшІзеЙе хо еіпег Еипкііоп / тії дег Ғипкпопввісісһилр у = /(х) блдес 
тап, іпдет тап е СІеісһипр /(хо) = 0 1651. 


іу 


у-х7-1 
Мийзтейел. 
р 


АББ. 24.1. М№иѕеПеп дег ЕипКіїоп / тії /(х) = х2 - 1 
Шеіурісі: 


Піе МшізеПЙеп дег ЕипКіїоп / тій у = /(х) = х2 – 1 Елдес тап, іпфет 
тап діє Сіеісбипе х2 — 1 = 0 1651. хоз - 1; Хо2 = -І ѕіпа дів (еіп- 
Гасһеп) Миїзіейеп дег Ғипкбоп /. 

Діє еіпѓасһеп МшіІзіеПеп еіпег ЕцпКіїоп вебеп «іе АБө2іззеп дег Рипіс(е 
ап, іп депеп ег Старі. дег ЕипКіїоп «іе х-Асһве ѕсһпеійе!. 


Ісі сіпег доррейеп МшізіеЙе Бегіһгі дег Сгарһ е х-Асһѕе, 
ВВ Лу = (х = 1)? Баї ап дег Ѕ(еПе хо = 1 еіпе дорреїте МшізейЙе., 
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24.3. Мопоѓопіе Беї Ғипісіопеп 


ь Пеі.: Еіпе Бипкіїоп / ћеіВг іп ГС РІГ) ѕітепв топоїоп масһвепд 
вепаи Чапп, жепп Ухі, х: е Ї ЕШ 
хі < х -/(ха) < (хз). 
Біпе Ғипкіоп / һейЙ% іп 1 С 0(7) вігепр топоїоп ГаПепа вепаий дапп, 
мепл Ухі, х Є І вії: 
хі < ха 9 Оа) > Ғ(х3). 


Веізрісі: 
Ріє Випкіїоп / тії у = /(х) = х? - 1 із іт Іпіегуа! |0; -о) = 
зігепе топоїоп масһвепа, Ріє Маһгһеі Фіезег Ацѕѕаве 50ЇЇ Беміевеп 
мегдеп. 
Роғаивзеігите: хі, Хэ е |0; +оо) шпі х, < х2, у = Дх) = х2 1 
Веһаирипе: (ха) < Г(хз) 
енгі: Аш = ха лпа ху 210 ове 2 <х шаф 21-1 «хо зай 


аїзо /(х1) < Хх). м. 2. Б.М 
Тт Ітегуа! ( - со; 0] Є (У) ізі діє ҒапКбіоп / ѕігепе попо(оп ѓаПепа. 


24.4. Ѕіейркеіє уоп ҒипкПопеп 


Ейг фе Оебпііоп дег Әіебіркей уоп Еипкііопеп бгацсћі тап деп Веєтіїї а 
Степгмегієв еіпег Еипкіїоп, Юег бгепгмегі еіпег Еопкііоп / ігі дшгсћ бої 
вепдеп 5а12, еп міг оһпе Вемеіѕ апвеВеп, аш йеп Степгмегі уоп 7абіепіоїв! 


тогісквеѓіћгі. 


За: рів ЕипКіїоп / Баг іп хо вепап апп деп Сгепгмегі я, мепп біг ае 
габіепіоївеп (хи) ті Ха Є хо, Ха Є Д(/) ила іт ха Хо ВІЙ т (ха) = 4 


п 0 п» 
Отіег деп оБеп ретасћеп Уогаиѕѕеігипвеп ѕсһгеіЫ тап Чаїйг айс 
іт Да) = я. 


хохо 


ьо Пеб: Біпе Еипкіоп /, дегеп ГебпііопвВегеісһ Д(/) еіпе Отвебипе 
дег ЅќеПе х = хо епіћаі, ізі ап дег 8(еПе хо Репай дапп ѕќеіів, епп 
1. діє Еипісіоп /ап дег ЅќеПе хо 4ейпіегі ізі, 4. Б., мепп даѕ веогдпейе | 
Рааг (хо; /(хо)) еіп Еієтепі дег Мепве Лізі, 
2. дег бгептмегі т /(х) ехізіегі шпа вісісб еіпег Копѕіап(еп 2 і5, 


хохо 


3.9 = Ғхо) іі. 


А15 2. Ведіпвипе капп тап 51ай іт /(х) = Є апеһ іт /(хо+ А) = є ѕсһгеібепе 
наб 


х-ху 
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АПветеіпеѕ йБег ЕипКіїопеп 24. 


М/епп еіпе Ведіпвипе аіеѕег Оебпіііоп пісћі егіШІН іі, о һей8% фе Еипкііоп / 
ап дег 51еЙе хо ипѕїеіір. 
У/епп еіпе ЕипКіїоп іп ієдет РипкКі еіпеѕ Іпіегуаїі!з / ѕ(еіі іі, 50 ҺеїВі іе ѕ(еіів 
шт Іптегуаї! 1. 
М/епп еіпе ҒипКбоп / іп еіпет Іпіегуаї! / ѕ(еіів 151, 50 ізі 4ег бгарһ дег БипК- 
поп /іп 1 тиѕаттепһапвепаӣ. 
Уоп Беѕопаегег Місһіркеіі Гіг Фе Юпіегзисбипе уоп БипКіїопеп ѕіпа (іс 
1Јпѕ(еіісКеіѕѕќеПеп, (іе Біг једе КипКіїоп ѕрегіе] Беѕёіатіё мегдеп пійзвеп. 
Ан дег Ребпікоп дег 5(ебірКей Мові: 
УҮепп еіпе ЕипКіїоп /ап дег біеПе хо пісбі дебпіегі іі, абег іп ег От- 
вебипв уоп хо Әейпіегі 151, 15 хо еіпе Г/пвіегіркейвеПе дег ЕипКіїоп /. 


ВеіѕріеІе Гйг Ғипкііопеп тії ОпѕќеіівкеііѕѕіеПеп : 


(1) ШіеЕиікіоп/ ту = /(х) = Е 4 уд 
ж. ЗТ 
і5 іп хо = 0 ипѕќеір, а ѕіе ап 
Фіеѕег ЅіеПе пісһё дебпіегі ії, а 
абег іп дег ОтвеБипе уоп у= ў 
Хо = 0. 14 


АБЫ. 24.2. 


+1 їх 53 

у ПИО 279) 

Піеве ВипКіїоп ізі ап дег 5(еПе хо = 3 ипѕ(е(ів. Ведіпвипе 1 ег Деб- 

пійоп іі егіШІ, депп ев ізі /(хо) = /(3) = +1. АБег Ішп/(хо + А) 
вод 


(2) Сегереп веі Ше КипКіїоп / тії у = /(х) = 


= Шт (3 + А) ің  пісбі вісісп +1, депп  ац5 3-4>3 боїві 


л-0 
т ДЗ + А) = –1. 
А-0 
У 
22 узлю- {7 тг зк 


АБЬ. 24.3. 


АНветеіпеѕ йБег ЕипКіїопеп 24. 


ВипКіїопеп 
е Рег Старі дег ЕипКіїоп / іт Кагѓеѕіѕсһеп Коогадїпан і ћ: 
б з В Ей - ПРІ речо! - - = Е гдіпаќепѕуѕіет ізі асһѕепѕутте- 
(3) Ашса Ше Бипкіїоп / тії у = (х) = 1-1 ёх = 3 іі ап ег ЅіеПе (гіѕсһ (ахіаіѕуттеќгіѕсһ) 2иг у-Асһѕе Беї еіпег регадеп Ғипкбоп опа ғепіта]- 
хо = 3 шазіейв, Ѕіе ізі ап бег 5(еПе хо = 3 йейпіегь, ҒӘ) = –1, абег зуттеїгіѕсһ хит Отѕргипр Беї еіпег ипрегадеп КипКіїоп. 
Тіг Беіде Сгепгмегіе БЕВМЕ + А) шо = р) = +1. Веізрісіе: 
Б м (1) Ріе Кипкіїоп / 
у Қ тіёу = (х) = х? - 1 151 іу 
ета 12 йг х%3 еіпе вегайе РипКіїоп; йепп ев рії: 
-7 Юг х-3 
ый) г лох ною 1 
А - %75-1 з 
| = Уа). З 
А І + + -- і Е 
= г: І чу > Рег Огарћ дег Ғипкйоп йа 8 
| Пері ахіаіѕуттеїгіѕсћ Е 
І тиг у-Асһѕе. 5; 
т 5 - 
х 
АҺ. 24.4. 
АБЫ. 24.6. Сегаде Ғипкііоп 


24.5. УегһаНеп уоп ҒипКйолеп іт (/пепФісһеп 


Мап ипіегзисії Чаз УегһаНеп еіпег вевебепеп ЕипКіїоп / Ѓйг х + о. Раз 


Бедешіеї, тап Беѕіїтиті Пт /(х) ила іт /(х). 
х- 00 Хе 


(2) Піе Ғипкііоп / 
а 1 
тії у = (х) = — 
х 
15 ипвегайе; 4епп ев рі] 
Веізріеі: 
М/іе уегһаЙеп ѕісһ іе Ғипк- 


опѕуегіе дег Еипкіїоп / тії 


у = х) = 25, мепп йе шп- Зутте/гіегетігит 


аҺҺапріре УагаМе х- + о і ей 

вері? Ейг х = +оо 5ігебеп е 4 | 

Еипкбіопѕуегіе /(х) = 2" вевеп Рег Старі дег Ғипкіоп Р 

ріиѕ ипепісћ ипа Ѓйг х =» — о ізі гепігаіѕуттеќгіѕсћ 

зігебеп е Еипкііопѕуегќе вереп . тит Огзргипе Фев 

пий. Мап егһаіє | 4езпаїб Коогаіпаќепѕуѕіеплѕ. 

Іт 25 = +оо ила іт 29 = 0. 3 
хе 205 АБ. 24.7. Опрегаде ЕипКіїоп 

Й ; 
Обипреп шипа АшбраВеп: 
АБЫ. 24.5. УегһаНеп іт І/пепісһел 


КопітоШТтареп 


" 1. Еіпе Еипкіїоп ізі Әшсһ / = (ж; /(х)) | х є (7) вевебеп. Маѕ Бейешеп іп 
24.6. Сегаде ђху. ипрегаде Еипкіпопеп Е аіеѕег РагѕіеПипв 2(/) ила / (х)? 
2. ЕгКійгеп Ѕіе деп Вергії УУегтеВегеісһ еіпег КипКіїоп Ѓ/ті у = /(х) л х є р(/)! 
5 3 й ж 3. Ме 15 дег Вергі? Ми/згейе еіпег КипКіїоп дебпіегі? 
ї ай ; 4 П - с 2 : 
ьо Пе: Біпе Ғилкбіоп /һей%4 вегайе Ьәм. шпрегаде, мепп Гйг аПе х є 2(/) 4. М/іє Безгітіті тап Ше Ми/зієйеп еіпег Еипкііоп / тії дег Еипкііопѕ- 


вії Ох) = ДО) Бам. (х) = Ў). еси у ЛОТ 


164 165 


Ғипкііопеп 


5. Міе бпдей тап тії НШҒе дез Сгарћѕ С(/) дег Еипкіїоп / іе МшізіеЙеп дег 1 


Еипкііоп? 
6. Севеђеп ізі е Еипкііоп / = ((х; /(х)) л х є Б(/)). 
Үхі,хзе1с (р): (х < ха -/(ха) < Хх) 
У/ав ізі йБег діє Мопоќопіе дег Еипкііоп / іт Іпеегуа!! 1 20 завеп? 
. Міе Іашіеї фе Ребпііоп дег біеіівкеїї еіпег Еипкіїоп / ап дег бейе хо? 
- Хесісһе апдеге Вегеісһпилв ізі їйг іт /(х) = є аисһ тӛрісһ? 


7 
8 
хэху 
9. Ұіе пеппі тап Еипкііопеп, (іе пісһі 5іебів ѕіпа? 
0. УУав Бедешег, Чай еіпе Еипкііоп / іт Іпегуа!! 1 ѕіеіір 151? 
1. Опќег мчеісһег Ведіпвипе пеппі тап еіпе біеЙе хо еіпе 1ЈпѕіеіівКеііѕѕ(е Пе 
дег Еипкііоп / тій у = /(х)? 
12. Міе ипієгзисбі тап даѕ УегһаПеп еіпег Еипкііоп іт Опепаіісһеп? 
13. УУеісһе апа!угізсһе Вегіеһипр вії: біг еіпе регаде 52. ипрегайе Еипкііоп б 


ті у = /(х)? 
14. Меїсһе Ѕуттеїгіееівепѕсһайеп Һа дег Сгарһ еіпег Ғипкііоп /, мепп У 
еіпе вегаде ЕипКіїоп Блу. ипвегаде Еипкііоп 15? 


Алшбаһеп 
1. Геѕеп біе! 


709) 
в- Гап дег ЅіеПе 0. 


Ға); Гу; 76-2); Лоа); Ға); 
Ро) < Охо); Гоа) Ева); 60); АО). 


2. беревеп ібі Ше Кипкіїоп / тії дег Еџипк(іопѕріеісһипа у = (х) 
= х? + х - 6. Вегесһпеп Ѕіе йіе Еипкііопѕуегќе ап йеп біеЙеп: 


х= 0; хо = 1; хз = 2; ха = 3; хо = 1; хе = 2; ху = -3! 


3. Севебеп ѕіпа ѓоІвепӣе гееПе ЕипКіїопеп: 
ЖУ-Ж-П з-ет-сі; Ло 


Лу /ж-4; ГАРД Ліуз 


> 


І 


ЕЗ 
1 


ли 25; Љ:у = 6-х; Љ:у = і 


х-2 


Вез'їттеп 5іе деп РейпікіопѕБегеісһћ дег ререБепеп Ғипкііопеп! 


4. Вегесһпеп Ѕіе Фіе Еипкііопѕуегіе дег Ғипкбіопеп аи Обилв 3. ап деп ЅќеПеп: 


1 
ЛіхієТр хо е 14; хз - б Жіх-% хә = 9; саг) 

1 
БІ є 4; х = 0; хз = -4 Же 15305 25р хат 
МҺіхі -<0; ха, --ібха = 100. Діхі = 5; ха = -3; хз = -30% 
Дихі = 4; ха = 20; хз = 148 Болі 53; Хан х= = 
хі з -22 а - 1) хз - 100 


АПеетеїпе5 йБег Ғипкііопеп 24. 


5. М/еїспе СІеісһипе тий тап Ібзеп, мепп тап Фе МшізеПеп дег Кипкіїопеп 
ті деп Ғоірепдеп ЕипКіїопзвісісбипреп Беѕііттеп мії? 
Гу = ЈО) = х? – 1 
һ- Мап тив е Сісісһипв х2 - 1 = 01бвеп. 
хо = 1 ип хоз = 1 ѕіпа Же М№иіѕіеПеп дег ЕипКіїоп /. 
Л:у= (х) = х 3 Љ:у= О) = х – 9 
А ЛО = 2х +6 Љ:у = бх) = х? - 0,25 
Лл:у= Ло) = 4/52 16 Лу = о) = х2 х 6 


6. Меппеп Ѕіе діє Коогдїпаїеп дег 5сһпіприпК(е дез Сгарһеп ег Бипк- 
(іопеп / апв Аџѓрађе 5. тії дег х-Асһве! 
бу= 0) = - 
ь- Діє Коогаіпаќеп дег Ѕсһпіірипкіе йеѕ Старбеп ег Еипкііоп / ті дег 
х-Асһве зіпі (-1; 0) ипа (1; 0). 


7. Веуеіѕеп Ѕіе, даб 
1. Чіе Еипкіїоп / тії у = х + 1 іт Іпіегуаї! 
(- 00; +оо) ѕігепе топоѓоп мӣсһі, 
; й В 1% 
2. діє ЕипКіїоп /; ті у = — іт Іпеегуа!! 
х 


(0; + оо) ѕігепв топоїоп ҒАШ, 


5025 


1 
(5 + г) вігепр топоѓоп мӣсћѕі! 


(Піе Обипе Шеп апсһ дет Кесһпеп тії Опвіеіспипееп.) 


3. іе Еипкіоп /5 тії у = іт Іп(егуа!! 


В. 1.еѕеп Ѕіе! 
жо 
ве „х ререп ріиѕ ойег тіпиѕ ипепаіісћ“ 
хэ 0; х з Хо; Хх; Хо хо + й) х хо - Й; 
ұ- +00; х ә — 00. 


- Ѕ‹еПеп Ѕіе Ге5і, ов Ше дигсп деп бтарһ С(/) у 
Чагвеѕіее ЕипКіїоп ап деп | 
апвевебепеп ЅіеПеп віегір ойег ипзЕегір 151! 
х= 21) хз = 0) ха є +1 ст 

в- Діє Еипкііоп / 

ізі ап еп біеПеп 

хі апа х; венгр, + + 

абег ап дег 5іеЙе 

Хэ = 0 ипѕіеіір. 


ОТ 


АБЫ. 24.8. 


Бипкйопеп 
22 
сб 
РР 
сен 
== 
7 2 8 5 ж 
а-а -2%-3;24-4 
= 
5% 


уі 


4. хі = -2; хз = 0; хз = 1 
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АПретеіпеѕ йбег Еипкііопеп 24. 


сі) 


бох 202) х2 03 ха - 42 


АҺ». 24.9. 


10. М агит ѕіпа Ше Ғипкііопеп (Аџѓвабе 9.) /; ап деп ЅќеПеп х; = 1 ипа 
ха = 3, № ап дег Ѕ(еПе х = 1, /, ап дег ЅќеПе х; = 0 ива / ап дег ЅіеПе 
Хэ = 0 ипѕїеїір? 
в- Піе КЕипКіїоп /; і5: ап (ег $(еПе х; = 1 пісһё дебпіегі, абег іп ег ІЛп- 
вебипе уоп х; = 1. бевһа|Ь іѕ х: = 1 еіпе ОпѕќеіірКеіќѕѕќеПе. 


11. Опќегѕисһеп Ѕіе, об е Гоірепдеп ЕипКіїопеп регайе ѕіпі, ипрегайе ѕіпа 
ойег Кеіпе Яіеѕег Еівепѕсһаҝеп Бабеп! 
І5: дег Старі Яіеѕег ҒипКбіоп ахіаіѕуттеігіѕсћ гиг у-Асһѕе ойег тепіга!- 


ѕуттеќгіѕсһ 20 Огергипе? 
в /у«/ 0 = 3х2 - 2х 
15: / еіпе вегайе Ғипкііоп? 
Ло-адне 802 - 2(-х) 
= 3х2 Ох + /(х) 


Г 151 Кеіпе вегайе РипКбіоп. 
151 Ѓеіпе ипвегайбе Еипкііоп? 
Жені ЗЕ) 

= 3х? + 2х 

= -(-3х2 – 2х) Ф (х) 
іе Кеіпе ипвегаае Ғипкііоп. 


бег Старі уоп / ізі мейег ахіаіѕуттеїгіѕсһ ғиг у-Асһѕе посі 7епігаї- 
ѕуттеїгіѕсһ 2шп Отѕргипе. 
у= х2 Ју = 

Мау 


ухх 


Еипкіопеп 


25. АПретеіпев йБег вапггайіопаїє Еипкіопеп 


Үуісініре Кипкбїопеп ѕіпа Ше вапггайіопаїеп ЕипКіїопеп. Ѕіе бпдеп еіпе уіеі- 
бейіре Апмепдфилв іп деп Майшгууіззепвсһаһеп па іп дег Тесһпік, 2. В. Беі дег 
іпеагеп Аивд4еһпипв ѓеѕќег Кӧгрег. 
Ти деп рапггаііопаіеп Еипкііопеп већӧгеп 2. В. Ше Ііпеагеп ЕипКіїопеп тії 
дег С1Іеісһипв у = /(х) = тх + Б опа іе диадгашесбел ЕипКкіїопеп тії дег 
Сісісһипр 

у= (0) з ах? + ӛх-с. а 


» реѓ.: Біпе Еипкііоп / ізі вапхга(їопа! вепаџ апп, жепп е еіпе паќйг- 
Ісһе Хаһі п опа тееПе ?аМеп 40,41, ..., да тій а, + 0 вібі, 50 ааб 
гаг айе хє В віїс: 


п ; 
у(х) = арх" + ааах" ах + ао = У ак х* = ра(Х). 


"іе гееПеп ?аМеп ао, 41, ... пеппі тап Фе Коеѓйгіепќеп. Ріє ра(йгіісһе ?аһі п 
неї Ағай бег вапгаііопаіеп Еипкіїоп, 50 ізі 2. В. діє Рипкіїоп / ті у = (х) 
= хё + 2х2 - 4 еіпе вапогаїіопаїє БипКіїоп 4-еп Сгайеѕ. Павевеп ѕіпа Ше 
шпі у = /(х) 


ЕипКіїопеп ті деп Еипк(іопѕвІеісћипреп у = /(х) = —5 
= 2 3 х 
= 2х + х Кеіпе запггаціопаїеп ЕипКіїопеп. 


1 
-4 


Юег Тегт р,(х) һей 4 еіп Роіупот п-іеп Сгадез іп еіпег Магіабіеп х. Веі еіпег 
вапагайїопаїєп Еипкіїоп міга аїзо пісі аигсһ е џпаБћапріве Уагіабіє діуі- 
Шегі, ипа фе ипаБћапвіве Уагіабіє ігі пиг тії паїйгіїснеп Ехропепќеп аш. 
{Јьег деп ЮейпібіопѕБегеісћ ипа Ше біебіркей Беї вапгга(іопаіеп Ғипкііопеп 
кӛппеп аПретеіпе Аиѕѕавеп ветасћ егеп, Фе Гіг аПе сапггайопа!еп Ғипк- 
іопеп СШІНрКкей һаВеп. 

Ачв дег Ррейпіцоп егкеппі тап, Чай ез іп дет Тегт арх" + аа Бр Чаа 
пиг Рокепгеп дег УагіаЫеп х вібі, Беї Фепеп дег Ехропепі еіпе паййігіісһе 2аһ 
ізі. АВег Роїепгеп тії пабігісһеп Ехропепієп ѕіпа Гіг аПе гееПеп Ваѕеп Чеб- 
піегі, деѕћа1Ы ізі аисһ езег Тегт біг аПе гееПеп х 4ейпіегі. Еіпе рапггайіопа!е 
Бипкбоп / егійій іг једе ӘіеПе х = ху Є /(/)- Е-е Вейіприпвеп Ѓйг діє 
бкейеКкей еіпег Ғипкбіоп. 


а Біпе вапғгаііопаіе Еипкііоп / тії у = х) = а," +... + ао і5 іт 
Ішегуай (— оо; + оо) 5(еќір. 

Вевопдеге 1/пќегѕисһипвеп ѕіпа поќмепаїв, уепп тап (іс Ми/зіейеп, Же Мопо- 

(опіе, 4ав УегһаНеп іт (пеп ісһеп ипа Ше Ѕуттеїгіееівепѕсһайеп еіпег 

раптгайопаеп Еипкііол Беѕііттеп мії. 
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І іпеаге Еопкііопеп 26. 


(Јьопвеп опа Ашбраһеп 


КопігоШтареп 


1. Меісһе Веспепорегаїїопеп мегіеп ті дег ипаБһапріреп Уагіабієп х 20г 
Вііаипе дез Тегппв /(х) еіпег рапггайопа!еп Еипкііоп аиѕвеѓіћгі? 

2. Міе пеппі тап (е гееПеп ?аМеп 40,41, ...,а, іп детп Тегт 
ах + аһ 1х") Я... “ао? 

1. ХУеісһеп Сгай Баг іе вапггаќіопаіе Еипкііоп / тії дег дег Сівісбипе 
у = х? - 2х? ех - 1? 

4. УУав мег5їебі тап ипіег еіпет Ројупот л-їеп Сгайеѕ? 

5. Меїсбпеп Дебпікоп5бегеїсі ҺаБеп е рапггабйопа!еп Еипкііопеп? 

6. Іп меїсбет ІпіегуаП ѕіпа (іе рапггайіопа!еп ЕипКіїопеп в(е(ір? 


Ашбраһеп 


1. М/сіспеп Сга Бабеп діє рап?гайола!еп Еипкіїопеп? 
Ѓ. у = 0,4х3 – х 
ь- Піе Еипкіїоп / іі еіпе рапггаѓіопаіе Еипкііоп йгійќеп Сгадеѕ. 


дув з 


Гіу«4х +7 
Л:у-2- 0,3х 
Л:у = 2 + 3х – 4х? 
Г: у = 2х* – 3х? - 4х 
Г: = = х3 - 4,5х 

2 й 
/:у = зх? Бл то 


Љ:у = 1,5 - 0,3х + 45х2 - 1,2х2 


2. Вевгіпдеп $іе, магит ег Дейпіпопзбегеїсії Гйг ае вапггацопаїсп Ғипк- 
Попеп Ше Мепре А 15? 


26. Ілпеаге Кипкіопеп 


Де (худі = Дх) = тх + 6; т, Бє В) 
иг Мепве дег вапгга(іопаіеп ЕипКіїопеп деһбгеп (іе Іпеагеп ЕипКііопел. 


"іе Ііпеаге ЕипКіїоп Баї вепаш еіпе ЧшізеШЙе, ууепп т + 0 151. 


Аиѕ (о) = тхо + Б = 0 ЃоЇвї іе МшІ(еПе хо = - Ей ті т + 0. 
Піе іпеаге БипКіїоп 15 Пе Й 
вігепе топогоп уасһѕепа Гігт > 0 пп 

зітепа топоѓоп ҒаПепа біг т < 0. 

(т пеппі тап деп АпвПер 4ев Сгарһеп дег Ііпеагеп ЕипКіїоп.) 
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Еопкбіопеп 


Ейг т < 0 воП іе Аиѕѕаре Беууіеѕеп уегӣеп. 
Роғаивзегиле: т < 0, у = (х) = тх + Б; 
Венайрішпя: Ух, х2 Є Д(/)л хі < х2: (ха) > ЎРО) 
Вемгеіз: Р(х1) > (х2) 


тх +6 > тх ФЬ |-5 
тх, > тх; |ст (т + 0 пла перайу) 
хі є о 


Га јейег 5сгій сіпдешір шпКеһгВаг іі, Їоіві ап ег Іе(?іеп Аиѕѕаве Фе Ве- 
байріипе. уу. 2. Б. уу, 
Рав УегһаПеп дег Ііпеагеп КипКіїоп іт (пеп Ісһеп: 

Ейг т > 0 ві: 


іт (тх + Б) = +00 ашпа Піт (тх + Б) = -о, 
хә + 00 х – 0 

опа г т < 0: 
іт (тх + Б) = - со апа Пт (тх + Б) = +оо. 
хо + 0 хә - 0 


Рег Старі дег Ііпеагеп КипКіїоп 1 еіпе Сегайе. 

М/епп дег Апѕііев розіїйу іі (т > 0), во вісір( Ше Сегайе. Веі певаіует А пѕііер 
(т < 0) ҒАШ “Ше Сегаде. 

Рег 5сбпійрипкі дег Сегайеп ті дег у-Асһѕе йеѕ Коогііпаќепѕуѕіетѕ ізі дег 
Рипке Р,(0; Б). 


АЪЬ. 26.1. Старі дег Ііпеагеп Еипкіїол 


Біпе Еипкііоп ті! дег Еипкііопѕріеісћипе у = /(х) = с (с еіпе гееПе Копзіапіе) 
пеппі тап „„Копѕіапіе БипКіїоп". Рег Сгарћ еіпег Копзіапієп ЕипКіїоп 150 
еіпе РагаеІе тиг х-Асһве, 4ег Апѕііер 151 Чабеї 0. 

Гаревеп вібі е Сіеісһипр х = с Кеіпе Еипкііоп іп х ап, епп йет Мегі х = с 
кӛппеп аПе Мегќе у е А 2ивеогдпес мегіеп (Кеіпе еіп4ешіре АББіїдипв). 

"ег Старі уоп х = с ізі Ше Сегайе рагаПе! иг у-Асһѕе іт Абѕќапӣ с. 
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Гіпеаге Еипкбіопеп 26. 


ОБипееп ила Аицбвабеп 
КопігоШтавеп 


1. М/іеміеї М№иѕ(еПеп`һаќ еіпе іпеаге ЕипКіїоп? 
2 Опіег меісһег Ведіпвипя Ѓйг т вісірі Бгм. ТАШ еіпе Сегайе, мепп 
у = тх + Б йіе Сіеісһипе 151? 
1. Міе пеппі тап е ЕипКіїоп тії дег Ғипкііопѕр1іеісһипе у = /(х) = с тії 
сє К, копѕќапі? 3 
4. Маз Капп тап йбег йеп Старі дег Копзіапіеп ЕипКіїоп вареп? 
5. УУесісһе Сівіспипе Баг еіпе Сегайе рагаПе! гиг у-Асһѕе іт АБѕќапі +3? 


Лиївабеп 


1. Епізсһеідеп 5іє, об Ше Гоівепдеп Іпеагеп РЕипКіїопеп вігепр штопогоп 
ууасһвепа Блу. ѕігепе топоѓоп ЃаПепа ѕіпа! 


у = —2х 
ь- Піе Ііпеаге КипКіїоп тіс дег ҒипКйопввісіспиір у = -2х ізі 8ігепе, 
топоїоп ѓаПепа, ууей ег Апѕііер т перабіу 15. | 
қ 2 5 
Доу я Зх 1 АНУ е 
Љ:у = 2 + 0,5х ЛДіу = -2х + 5 
1 РЈ 1 
у= х4 пох 
Љу = х У вл 


ы 


. Веѕіттеп Ѕіе іе №иѕ(еПеп Гоївепаег Ііпеагег ЕипКііопеп! 
Л: у= х1 Љу = 2х - 8 
Гу = 0,25х Хе 


Г: 4у + 3х = 24 Ј: 15х + 10у - 8 = 0 


. Геісһпеп Ѕіе Ше Сгарһеп (ег іпеагеп КипКіїопеп /ҙ, , /5 пп / аиѕ 
Обипе 2. іп еіп Кагѓеѕіѕсһеѕ Коогіпагепвувегі! 


4. СевеБеп 151 Ше Ппеаге КипКіїоп / ті дег ҒипкііопѕвІеісһипе у = тх + В. 


4.1. УУеісһе Ведеціипе Ба! ег Коеѓйгіепі уоп х йг деп Старі іеѕег Ғипк- 
поп? 


/піегѕсһеійеп Ѕіе Ше Ғе т > 0шпа т < 0! 
4.2. МеІсһе Ведешіипе һас іе Копѕќапіе Б йг деп Старі дег Кипкіїоп? 


5. Веѕиттеп 5іе іе Ѕсһпійрипкќе дег Гоірелдеп Сегайеп! 
2) 
3.х--2у--8 -0шау ---х; 


2 
4. 5х + 2у + 15 = 0 шпа 2х + 5у -15 


1. у= х –- 1 опу = х + 3; 


2.у--Әх-Заша у = 25 +25 
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ВипКіїопеп 


6. Серебеп віпа 2ууеі Кипкіїопеп 
Ддіуєтх фі ці Љ:у = тх 48. 
6.1. Отќег мвіспег Уогацезеїлипе, їйг т; ипа т; ҺаБеп (іе Сгарһеп @іеѕег 
Бипкіопеп Кеіпеп ретеіпзатеп 5сһпінрипк(? 


6.2. Опіег меІсһег Вейіпеипе ййг Б; ила 5; већеп іе Сгарһеп іевег беійеп 
Еопкііопеп Әшгсһ деп Коогӣіпаќепигѕргипв? 1 


27. Оџаагайѕсће Еипкіопеп 


= (0; у) у = Л) = ах? + Ьх + с а,Ь, сєК,а + 0} 


Моп Беѕопӣегет Іпіегезве ѕіпа іе №шіѕќеПеп ег ашчадгайізсһеп Кипкіїоп. 
?шг Везїпатипе дег МшізіеЙеп тив тап фе аџайгаќіѕсһе Сіеісһипе, 
ах + 5% + с = 0 1ӧѕеп. 
Ейг іе Вегесплипо, дег Ми!ізіейеп Һа тап (іе 
ш І.ӧѕипеѕѓогте: 
=ь + 3/6? = дас 

2а 


Хо1,02 = 


Реп Сһагакіег дег МшізейЙеп дег диайгаііѕсһеп Еџпкііоп (І ӧѕипреп (ег 
аоайгаќіѕсћеп СіІеісһипв) Беѕіітті е Ріѕкгітіпапќе 4 = 82 - 4ас. 


ш Еѕ вім біг 
>0 геї уегӛсһіедепе гееПе МиїзгеНеп 
Д = 2 – 4ас { = 0 еіпе Форреїе гееПе МшІзіеЙе 
< 0 Кеіпе гееПеп МшізіеПеп. | 


ЮОһег 4а Меграйеп ег диадгаїізспеп КипКіїоп іт Операіісһеп Капп тап, 
Гоідепдез ѕавеп: 
5 ві 
іт (ах? + Бх + с) = іт (++) 
хэ + 00 х» +00 ә 
= ух? ‘а 
х + с 


є г а>0 


-ю іш а<0 
депп х? ізі іттег ровііу. 


Рег Сгарһ дег Еипкіоп / тії у = /(х) = х? ҺеіВі Могта!рагабеї. бег Старі І 
дег Ғапкбоп / тії у = (х) = х? + рх + 9 ізі еіпе Могтаїрагабеї, Ше іт 
Коогаіпаѓепѕуѕќет үегѕсһобеп 154. Веі еіпег Форреїгеп гееПеп МшІзеПе Бегіһге 
дет Старі Фе х-Асһѕе. Веі еіпег еіпіаспеп гееПеп МшІзіеПе өсһпеідес ег Старі 
е х-Асһѕе. 
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Онайдгайізсһе Еипкіїопеп 2/7; 


ег Старі дег Ғипкбоп / тії у = /(х) = ах? 1 еіпе РагаБе], «іе біг 
а > Ом. а < 0 пасһ обеп Бу. пасһ ипіеп ребіпеї іі, 

Ше іт УегрІеісһ 2иг Могппа|рагаБе! 

іг |а| > 1 везігескі ізі ипа 

Ніг [а] < 1 везіацсіі 15. 


А15 Старі біг іе Ғапкбопввіеісһилр у = /(х) = ах? + Бх + с егһан тап еіпе 
Рагаһе! апа!ор дег Рагабе! ті дег СІеісһипр у = ах?, е абег іт Коогаїпаїеп- 
ѕуѕіет уегѕсһођеп 151. 

Леде Рагабе! тії дег СіІеісһипв у = ах? + Бх + с Беѕіќгі еіпе Рагабеіасіве 
ила аш іһг еіпеп ӛсһейеірипкі 5(х,; у). Ріє Сісісһипр ег РагаБеіасһѕе 154 
Ұма Х;. 

Уей аје РагаВе!асһзе Ѕуттеігіеасһѕе дег Рагабе! 151, уіга іе Ѕігеске 2ууізсһеп 
Чеп М№иІѕ(еПеп хо пп хог ег дџайгаќіѕсһеп ЕипКіїоп ҺаІЫегі. Юеѕһа1Ы ізі 


Хо - Хх 
Же. у 
2 
24 2х01 + Хоз - Хоһ 
2 
- Хо +02 7 
2 1 У 
АБ. 27.1. Ѕуттеќгіеасһћѕе ила Хо, %, Х 
Әсһейеірипкі еіпег Рагабеї 
Ра 
50655) 
=Ь В — дас 7 
Хо = 
2а 
ила 
3224 =6 – 4/ 2 – 4ас 
ход?" 2а 
чіпа, Го1рі 
ь 
ЖС 
ы 2а 


Гіс РагаБе! тіг дег Сіеісһипв у = ах? + Бх + с һас деп Ѕсһејќеірипкё 


5{ - В. 

Ск 

Піе Вегіеһипв х, = - ТУЯ ві апсб апп, жепп (іе Рагаһе! Кеіпе гееПеп №І- 
меПеп һа, 

Оъопвеп опа Аш ваБеп 

КопігоШтареп 


1. МеІсһег Тегт Безііпаті деп Сһагакќег дег МшівіеПеп еіпег дџайгаќіѕсһеп 
Еипкбоп? 
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ЕипКкііопеп 


2. Міе ҺеіВі дег Сгарһ дег ашайгайбізсһеп Еипкіїоп / тії дег Ғипкііопѕ- 


Іеісһилв у = х2? і 
3 ис Сівіспипа Баї еіпе іт Кагіевізсһеп Коогаїпатепзузівєт уегѕсһобепе 


Могта!рагабеї? й 
4. Уліе пеппі тап Ше Ѕуттеќгіеасћѕе еіпег Рагабе!? 


Аиївабеп 


1. М/еіспе ЕаПе Гйг Фе Дізкгітіпапіє 4 еіпег дцадгабізспеп Сіеіспипе ѕіпа 
тӛрісһ, ип ма5 Коіді дагаиѕ Ѓйг Ше МшізеПеп еіпег ашайға(ізсһеп Ғипк- 
(оп? 


2. Везійїттеп 8іе еп Сһагакіег дег Мшіз(ейЙеп дег Еипк(іопеп тії 4еп Гоідеп- 
деп КипКіїопз5вівіспипреп: 


1. у = 3х2 + 7х +4 Зух ев 
пр 4.у зх - 12х + 18 
ПЕ ол ино 


3.1.бвеп Ѕіе е Гоірепйеп диадгагізспеп СІеісһипвеп бом. Опріеіспипееп! 


2 —– 6= 0 11. х2 – 5х +4 = 0 
ен 12. х? – 10х + 21 = 0 
3.х? - 10х + 24 = 0 13. х2 - 10х + 16 = 0 
4. х? + 3х +2 = 0 14. х2 + 9х + 20 = 0 
5.х +х-6 = 0 15. х? + 2х – 48 2 0 
6. х2 + 1х + 24 = 0 16. х? – 2х + 99 < 0 
7. 3х2 – 9х +6 = 0 17. 9х2 - 10х +1 = 0 
8, 5х2 - 9х - 2 = 0 18.252 + 5х - 3 = 
9.252 + 6х - 8 = 0 19. 11х2 - 12х +1 = 0 
10. 3х2 – 2х - 5 > 0 20. 4х? + ІЗх +3 = 0 


4. Відеп 5іе Аашіуаелгеп! ) 
т 5 5 є о 
Ріе Хабіеп +1 ипа - 1 егіШеп же СІеісһипе х = 0 І 4 
ь- Сепай дапп, мепп іе ?аМеп +1 опа -І Ше Сісісһипр х" - 1 --10 
егійПеп, ізі п еіпе вегайе аһ. | 
1. Әіе Різкгітіпапіє 92 - 4ас еіпег дцадгайїзспеп Сіеїсбипя ізі Кіеїпег 


аіѕ МшІ. е РР 
2. Ріе СіІеісһипе х? + а = 0 баг гееПе І бѕипвеп. 
3. Ріе Сіеісһиле х? + рх + 1 = 0 ізі іп дег Мепве дег гееПеп ?аМеп 


165раг. 


5. 1.ӛбеп Ѕіе Гоірепде Техіацівабеп! Мү 4 

1. рег Еідсрепіпба!: еіпеѕ гесһіуіпкіівеп Огејескѕ Беїгаві 24 ст. Ріє Беідеп 
4 і і і білді ѕіе? 

Ка!ћеіеп ипіегѕсһеійеп вісһ шт 2 ст. У/іе Іапв ѕіп | 
2. рег БЕійсһепіпһа!с еіпеѕ Кесһескѕ Беігӣрі 168 т>, дег Отіапе 62 т. Үуіе 
Іапе, ѕіпа аіе бейеп 4е5 Весііеск5? 
9; Бі Весімеск һас деп Бійсһепіпһай А = 20ст? ип4 деп (лап 
0- 16ст. А 
Вегесһпеп Ѕіе (іе Ѕейепійпоеп діеѕеѕ Кесһіескѕ! 
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МиѕеПеп ипа Уегћаќеп ... 28. 


- Веѕіттеп 5іє @аѕ УегһаНеп іт Опепаіісћеп йг Гоірепде диадгагізспе 


БКипКіопеп! 
АЖЕ ока о 4. А:у = –х + х 
1 
ТЕТ о З - ЗУ -3х2- 604+ 8 


Зр ВА — 95 


ч 


- Еїпе диадгагізспе Еипкіоп Капп 2ууеі еіпѓасһе гееПе М№иѕ‹еПеп, еіпе 4ор- 
рейе гееПе Чшізейе одег Кеіпе гееПеп №ш15(еПеп.ҺаБеп. 
МУіє уегһаШ ѕісһ дег Старі еіпег диайгаііѕсһеп Еипкііоп іт Кагќеѕіѕсһеп 
Коогаіпаѓепѕуѕіет ап деп МшІзейЙеп дег, дџайгаїіѕсһеп Еипкііоп? 


8. Уегвісісһеп Ѕіе йеп Старі дег дџайгаќіѕсһеп Еипкііоп Г тії дег Еипкііопѕ- 
кісісһипв у = ах? ипа Ше Могтаїрагабеї, уепп а > 0, а < 0, 1а > Типа 
ја! < 1 150! 


9. /сіреп Ѕіе, міє тап іе Абѕгіѕѕе х, = - Ете Яеѕ ӛсһейе! еіпег РагаВе! аи дег 
Сісісһипр у = ах? + Бх + с һегіейе! 78 


Вегесһпеп біс Фе Ѕсһеііеікоогаіпаќеп дег Рагаһеіп аив деп Еипкіїоп8- 
кісісһипреп дег дџайга(іѕсһеп ЕипКіїопеп уоп АшраБе 6.! 

5сһпеідеп Фе РагаБеіп Фе х-Асһѕе? 

Всасігеп біе Чабеї, об Фе Рагабеіп пасһ обеп одег шиеп вебїпеѓ ѕіпа! 


28. Миѕ‹еПеп ипа УетһаКеп іт Опепаісһеп 
уоп вапғгайопајеп ЕипКіопеп 


(бег деп РебпісіопѕБегеісћ ипа іе 5іегіркей Беї вапггаёопаіеп Еипкіїопеп 
коплеп аПветеіпеіШіре Аиѕѕавеп ветасһћ мегаеп. Јеіхё ѕоПеп еіпіре ѕреғіеПе 
\изѕареп йБег Фе МшіІзеЙеп ипа даѕ Уегһаһеп іт Опепаіісһеп еіпег рап?- 
тпопаїеп ЕипКіїоп боівеп. 


МөйімеЙеп 


1ле Везгітатипе ег МшізіеЙеп еіпег дапогайопаїсп | Бипкіїоп Г тії 
А) = ах ғала +... “ах + ао һе аш 4а .І.ӛзеп віпег Сівіспипеє 
тіеп Сгайеѕ арх" аллах +... + ах + ар = 0. Веі Сісісһипреп 3. ципа 
1 Сгайеѕ вібі ев міе Беї деп аџайгаііѕсһеп СІеісһипвеп 1. ӧѕипвѕѓогтеіп, (іе 
ябег зеһг Котріігіегі ѕіпа. 

Мете 1.бөшіввіогтеіп вібі ев Гіг е аПретгіпеп С1еісһипреп п-іеп Сгайеѕ 
ші > 4. Обууобі ев Ѓйг езе СИесісһипреп Кеіпе І.бзипезіогтеіп рім, Капп 
шап сіууав йБег діє Ап?аһ! дег І,бвипреп ѕавеп. Јейе Сісісһилр п-(еп Сгайеѕ 
Іші л С.ӧѕипвеп, е абег іт аПретеіпеп пісћ аПе гегеії ѕіпа. Рагаиѕ ГоІеё біг 
Ше рапггайіопаїеп Еипкііопеп п-їеп Сгайеѕ дег 5а12: 


“ Іеде вапггаіопаіе ЕипКіїоп л-іеп Сгайеѕ һа һӛсһв(епв п гееПе МШІ- 
5сеПеп. 
10 11. көшрех Маһешанк 177 


Ғалкіопеп 


Ейг еіпіре ѕрегіеПе вапггакіопаїє Еипкііопеп л-еп Сгадев Капп тап МшІ- 
әеЙеп Бам. тіпдеѕіепѕ еіпе Ми/ізгете ге!а/біу еіпѓасћ Бегесһпеп. Міг Беігасһ1еп 


тџегѕі 2 ЕаПе. 
1. у = Р) = аах" + ац ух" +. + ахх (п> КК > 0) 


Ацѕ ах" + аа 1х") +... + ах = халха + аах" + + аах + а) 
= 0 ѓоІві х* = 0. Ріе Еипкііоп /ћаѓ еіпе 5-Ғасһе М№иіѕіеПе х = 0. 
Веізріеі: у = Бо) = бх' + х? - 2х° ; А 
Га аз Копзіапіе ципа аз Ііпеаге Сей пиї! ѕіпӣ, Капп тап х ацяКіат- 
тегп, ип ев іоірі х2(6х2 + х - 2) = 0. 
Ріеѕеѕ Ргодикі ізі пші, мепп х? = 0 ойег 6х? +'х - 2 = 0 ізі. Рагацѕ 
егвеБел вісһ Ѓіг / іе №шіѕ(еПеп 
хі = 0; хз = 3; шой хат – 4. 
2.у = Ға) = ах?" + Бх" + с; (пеб7%) 
Дигеб Еіпѓиһгопв еіпег пеџеп УагіаМеп 2 = х" мігі діє Веѕііттипе дег Миїі» 
еќеПеп уоп / аш” даѕ 1. ӧѕеп йег апайгаќіѕсһеп Сіеісһипв аг? + Бі + с = 0 
тигісквеѓіћгі. - 
Веізріс: у = ҒО) = х* + 2х? - 63 4 В 
Мепп тап х2 = 2 ѕеігі, во бекотиті тап Әсі дег М№аіѕіеПепбеѕііпатит 
Ше аџайгаіѕсһе Сіеісһипв 2? + 22 - 63 = 0. Ѕіе Һас іе І.ӧѕипве ) 
2, = 7 шпі 2 = -9. Ейһгі тап міейег Ше УагіаЫе х еіп, 50 егһак тап 
2 = 2 = 7 шпі 2, = х2 = -9. Ах хі-7 Юоігеп хі = 4/7 ила 
Хат 05 абег х5 = -9 һас Кеіпе гееПеп 1.ӧѕипвеп. Піе рапггаќі 
паїє Еипкііоп 4-беп, Огайеѕ (Ыішадга(ізсһе Кипкіоп) тіс у = Дә) 
те 4 22 - 63 һай пиг Ше Бейдеп гееПеп МшіІзеПеп хі = 7 ип 


Жә: оо -4/7. 


Үуіг ууоПеп посһ еіпеп дгійеп Ға!) Беїгасріеп. 1 
Дахи Беасічеп міг, Чад 2меі рапггабопа!е ҒипК(іопеп л-(еп Сгайев ідепй8сі 
ѕіпа, мепп віе е ріеісһеп МшізеЙеп ила деп вІеісһеп Коеїбліепіеп а, һабеп 
5о ѕіпа Фе ЕипКіїоп / тай /,(х) = аха +. + ах + ао ті деп Мшізейе| 
хі, Ха, зо» Ха па Ше Еипкііоп /, ті 209 = а(х - хі) (х - Ха) (х ха) 


ідепііѕсћ. 4 
Үхі вій патіїсб: ху ізі пасһ Уогаиввеі?ипв М№иѕеПе уоп / ила ацВегае! 
М№иѕеПе уоп /, мей Ѓйг х = хі ег Бакіог (х - хі) опа даті /(х) пш 


мегӣеп. 
Піеве Егкеппіпіз Біһгі хи ѓоІвепет Ѕаќ2: 


ш УУепп еіпе ғап?габіопа!е Ғипкбоп / тії 
Бодо = аах" + аз ух" +... + ах + до 


е М№ѕ(еПеп хі, х2, ..., Ха һа, 50 Капп тап /(х) аїѕ Ргойикі уоп іл 
Ғак(огеп дагвіеПеп: 4 


Хо) = ах - хі) (х ха). (х- ж). 
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зМиїізієїеп ила Уеграйеп ... 28. 
Веізріеі: 


Ріе Ғипкіоп / ті у = /(х) = бх? + х - 2 Бак йе №ѕіеПеп хі = 5 
ші х; = - 4. Ріє РагѕіеПипе аїз Ргодикі уоп Ііпеагіакіогеп Ташес: 


Хх) = 6(х – 3) (е + 3). 
Ай оБбівет 5а42 егвібі ѕісһ а15 ЕоІсегипе: 


" М/епп х, еіпе гееПе Миййзейе дег рапггайопаіеп Еипкііоп / тії дег 


ҒипкііопѕвІеісһипв у = /(х) = арх" +... + арх + ао ізі, дапп іѕі Ло), 


аигсһћ х - х; (ейһаг. 


Веі дег Ріуіѕіоп уоп /(х) Фигсб деп І іпеагѓакіог х - х, егћак тап еіп Роіу- 
пот я(х) уот Стаде (п - 1). Мап Капп ѕсһгеібеп: /(х) = (х - хі): а(х). 


Тека Кӧппеп міг еіпеп меіќегеп 5а12. Бемеізеп, ег ипѕ Бі, №15(еПеп врегіеПег 
қаплгайопа!ег ЕипКіїопеп л-(еп Сгайеѕ ги бпдеп. 


" М/епп (іе раптгабола!Іе ЕипКіїоп / тіс /(х) = ах" +... + ах + ао пиг 


вапгғаћіре КоеЃћліепіел а, є С (К = 0; 1;... ; п) Һа, 151 једе вапггабіїве 


М№шіѕ‹еПе хо є С еіп Тейег уоп ао. 
Газ віеһі тап ѕеһг Іеісһ. Ай аха +... + ахо + ао = 0 орі 
ар = –хо(а,х17! +... + а). 


хо С тш еіп Тейег уоп ао ѕеіп, епп іп дег Кіаттег ѕќеһ еіпе вапге 7абі. 
а, ип хо ѕіпа патіїсб пасһ Уогацѕѕеігипе рапге ?аҺМеп; 4евһа!5 ѕіпа іе 
Ргодикіе ахх вапге ?аМЕеп, ип іһге Ѕитте іі апсһ еіпе ғап?е 74бі. 

Веізріе[: 


Веѕіттеп Ѕіе Фе МшізеПеп ег вапггацопаїеп КипКіїоп / агќеп 
Сгайев тіс дег Ғипк(іопѕеЇеісһипе і 


у-/(х) = х? + 4х? – 3х – 12! 


Піеве вапгга(іопаіе ЕипКіїоп / Баї рап2гаһПІіре Коеїйгіепіеп. У/епп ев 
вап2ғаһћіве МшІзіеПЙеп вібі, 50 ѕіпа ѕіе ТейЙег уоп 12. Ріє Тейег уоп 12 
віпіс 4-1; “2; 4-3; 4-4; -Е6; цпд 12. 

Бигеб Ргобіегеп бпаеє тап, аб хі = -4 еіпе МшівіеШе ісі. 

оо) тив аеѕћа1ь фигсһ (х + 4) (ей һаг ѕеіп: 


(х3 + 4х2 – 3х – 12):(х + 4) = х? - 3 


-(х3 + 4х?) 
/ 
9012 
-4(- 22-10) 
0 


Мап егћак даѕ Роіупот 2мейеп Сгайеѕ 2(х) = х? - 3. 

х2 - 3 = 0 Һаё іе І. ӧѕипвеп х; = «3 ша хз = з Ріе Еипкіоп / 
һас је Мшімейеп: хі = -4; хә = 4/3; хз = -,/3. (а) Капп аі Рго- 
икї уоп І іпеагіактогеп реѕсһгіебеп мегӣеп: 


у= Ло) = (х+ 4) (х – 4/3) (х + 4/3). 
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КипКкіїопеп 


Рег Огарі еіпег вапггайіопаїеп Еипкііоп іп дег Отвебипе еіпег Миїізгейе Һа 
Беѕііттќе Еівепѕсһайеп. Мап Капп зіє аПветеіп 50 дагѕіеПеп: 


І-Ғасһе №и1ѕіеПе 


сіпҒасһе Мизіейе К гегаде ?аһ! к ипрегаде Хаһі, + 1 


и Ая У 


ЕТ 
5! 


ай Рас 


Піе х-Асһѕе 
аигсһѕеі21'йеп Старі 


Старі Бегіһгі Фе 
х-Асһѕе 


Старі өсһпеідес аіе 
х-Асһѕе 


АБЫ. 28.1. 


УегһаПеп іт Опепісһеп 


Рав УегһаПеп еіпег бап?гайопа!еп Еипкііоп іт (/пепісһеп Капп веһг еіпѓасћ 
Безіітти мегдеп, Ейг х + 0 Капп іп дег Ғипкііопѕвіеісћипе 

У-ЛО-ахл + ах" + 2. + ах + 0 
тілеСт, ае ипаа, + 0 Ше ћӧсһѕіе Роіеп2 дег Уагіабіеп х аиѕвеКіаттегі 
мегдеп. 


Мап егћа1є 
А л 2 а 2 
йт /х) = шт х" іт (в + + 2») = іт х": а, 
хэ + 0 хожо охажо ж" ра 


Газ Бедеціеї, Чай даѕ УегһаПеп дег вапгга(іопаіеп БипКйіоп іт (/пепісһеп 
пиг уот МегБайеп дег ЕипКіїоп є тії у = 2(х) = х" шипа дет Моггеіспеп 
удп а, аБћалег. 

Мап Капп Іоірепде ЕаПе ипќегѕсһеійеп : 


її; РА) 
11. п-2т тё тебі у 
йт (арх? +... “ах + ао) = +00 
хэ +0 
ХУ / 
\ / 
5 ті 
то. 
х 
АБЫ. 28.2. 
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ХшізіеПеп ипа Уегіаїеп ... 28. 
п= 2т+1 ті тебс% 
Іт (ал +... Бах + ы 
а 1 ао) фо іу 
/ 
"З 
а 
кубі 
2 х 
/ 
7. 
АҺ». 28.3. 
ах 
п-2т ті тєС+ і 
д У 
Пт (а,х" +... + ах + ар) = - 0 
хажо 
а 
/ “ Ж 
7 \ 
ЎА 5 
АҺ». 28.4. 
п-2т-і тії теб% 
іт (а,х +... + ах + ар) = фо 
а 1 о) ЕН і у 
\ 
\ 
55 
+ т 
х х 
М 
\ 
АБ. 28.5. 
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ЕипКкіїопеп 


Веізріеі: 
ДОпіегвиспеп Ѕіе фаз Мегһаіќеп дег уана тй у = Дх) = 4х3 - 2х? 
+ х = 10 іт Опепаіісћеп! 
Га дег һӛсһв(е Ехропепі 3 еіпе өзінді ?аҺ іе ила аа дег Коеїйгієпі 
уоп х? роѕіііу 15, Гоїві: 
іт (4х3 - 2х2 + х - 10) = +оо 


хэ +0 


Мап Капп паѓйгіісћ апсһ Ғоірепде Меѓћойе апуепаеп: 
йт /(х) = іт (4х2 - 2х2 + х - 10) 


хэ + хәзш 
2 1 10 
= іт х? 4-4 5) 
х + 0 22 я 
2 1 10 
= іт х? т (-5--з) 
хоо хо +0 х х 54 
= іт х?:4 = Жо 
х + 00 


Ейг Ше вапггаііопаіеп Еипк(іопеп ипвегайеп Стайеѕ егоїі ѕісһ ацѕ дег Ѕіеіів- 
кей ипа дет Уегбаїеп іт (/пепФісһеп, Чай езе Еипкііопеп тіпдеѕ(епѕ еіпе 
гееПе МшІзейЙе ҺаБеп тіѕѕеп. Оавевеп ріЫІ ев вапгга(іопаіе БипКіїопеп вегаЧеп 
Сгайеѕ, (іе Кеіпе гееПеп Мшіейеп һаВеп. 


у= х? – 8 Һа вепаџ еіпе гееПе МшізеЙе х = 2. 
(х - 2)9 Һа е геіѓасһе гееПе №Ш5(ее хі = х: = Аз = й 


у 
ра 


І 


х + 1 | бак Кеіпе тееПе №и5(еПе. 


Оъипвеп ила АшбаВеп 


КопігоШтареп 


1. УУіеуісі Миїзгеїеп һа еіпе вапхга(іопаіе Еипкііоп л-беп Сгайеѕ? 

2. М/ієміс! тееПе МшізеПеп Һа еіпе вапогабіопаїє ҒипкПоп л-еп Сгайеѕ 
һӧсһѕіепѕ? 

3. ХҮсісһе Сіеісһип= пли тап Іӧѕеп, мепп тап діє №иѕ(еПеп еіпег рап?- 
гайопа!еп Еипкіїоп Беѕќіллтеп мії? 

4. Веі меісһеп Сіеісһипвеп л-ієп Сгайеѕ тії п 2 3 Капп тап айсһ оһпе 
1,5өшірзіогтпеі тіпаеѕѓепѕ еіпе 1.б5ипа Безіітатеп? 

5. М/ів Капп тап іе Еипкііопѕвјеісһипе еіпег рап?гайопа!еп ҒипКйоп п-(еп 
Сгайеѕ ѕсһгеібеп, мепп хі; х2; ...; Ха іе МшізіеПеп дег Ғипкііоп ѕіпа? 

6. УУесісһеп ТейЙег һа( іаѕ Роїупот арх" + ... + а1х + 40, Мепп Хо еіпе МшІ- 
зќеПе дег Еипкііоп / ті у = ПО.) = ах" +... + ах + ао 151? 

7. Магит із јейе вап2ғаћіве Мшіз(еПе хо еіпег запагагіопаїсп Еипкііоп тії 
вапгғаһћівеп Коеїйліепіеп еіп Тейег уоп 407 

8. Момоп ізі 4ав Мегіайеп іт І/пепісһеп еіпег ғап?гайопа!еп Еипкіїоп 
аБһапрів? 

9. М/агит тиб еіпе бап?габопаіе ЕипКіїоп Ейпіїеп “Сгадев тіпдезіеп5 еіпе 
гееПе Ми/ізіейе Бабеп? 
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Миїізіейеп опа МеграПеп ... 28. 
Аиївабеп 


1. Вегесһпеп 5іе Ше МшізеПеп дег реребепеп вапогаїіопаїєп Еипкііопеп! 
зора 

—2х5 + х? - 7х? + Зх (пиг еіпе №1(еПе Бегесһпеп) 

= х 4х2 +3 
х5 + 4х? + Зх 

= х? + бх? + 10х 
х“ -- 13х? + 36 


2. Веууеізеп Ѕіе йеп Заї7! 
Ісде Миїізіете хо е С дег вапггайіопаїеп Еипкііоп / тп 


Го) = ах" + ... + ах + ао ша аєС (Кк = 0; ...; п) 
ізі еіп ТеПег уоп ао. 


. Вегесһпеп Ѕіе Фе МшізіеЙеп Гоївепдег ЕипКіїопеп, шипа ѕсһгеібеп Ѕіе 4апп 
іе Ра атое 215 Ргойикс уоп І іпеагбаКіогеп! 
бу = х5 – бх? + 1х об 
хэ + 7х? + 2х - 40 
-х' + 4х5 + 9х2 - 16х - 20 
= хэ + 2х2 + 64х - 128 
= зх) - 3х2 + 24х - 28 
-х%-х3-х2-х-2 
хі --2х4- 24х3 - 22х2 + 103х - 60 


. Везгіттеп Ѕіе даѕ Уегһаһеп іт (пеп ”ісһеп ег Еипкііопеп уоп Аш- 
раһе 3.1. біз 3.7.! 

! 

.5Ккізгіегеп Ѕіе деп Старі ег РипКіїопеп дег Аџѓрабеп 3.1. Ы 3.7. тії 
НШе дег МшізіеЙеп ипа Фев Уегһаһепв іт 1/пепісһеп! 
Мулх3-х2-хеі 
ь- МШІйейЙеп: хі -ң-іІ;х2з = 1 

(4орреһе Миїзіейе) 
УегһаПеп іт Гпепісһеп: 


фу 


іт (х2 - х2 - х +1) = фо 


х + 0 


АБЫ. 28.6. 


ав Махітит дег Еипкііоп 
тмізсһеп хі = –1 шах; = 
5011 ћіег пісі Бегесһпе( 
мегдеп. (Кеіпе ргарһізсһе 
РагѕіеПипе, вопдегп 5Кігге!) 


6. іп меісһеп ІпіегуаПеп їйг х ѕіпа е Ғипкііопѕуегѓіе дег БипКійїопеп уоп 
АшбаРе 3.1. біз 3.7. вгбВег одег вісісһ Миїі? 


Ғипкіопеп 


7. Вегесһпеп 5іе Фе М№иѕ(еПеп, опа Беѕііттеп Ѕіе йаѕ Уегћаіќеп іт (/пепа- 
1ісһеп дег Гоірепдеп КипКіїопеп! 
ЅКіххіегеп Ѕіе Ше Сгарпеп дег Кипкіїопеп! 


Ілу с=з) 4. у = (х – 2)? :(х + 1) (х - 3) 
Жы (о 1) 8 У5у- -(ж-Е2)2 
з Ру ніх 10)? б бую) | 


29. Себгоспепгайопаїе ҒипкПопеп 


ь Веб: Еіпе Ғипкбіол / тії дег Еипкпопввісісһипв у = /(х) һейЙ% 
вебгосһепгабола!е Еипк(іоп вепаџ Чапп, ууепл /(х) Опогіепі аи 2мсі 
Роіупотеп іі, мепп дег Огай деѕ Меппегроіупотя >1 іі ипа мепп 
дег Меппег Кеіп Тейег 4ев 2аҺегз 150. 


п 
ах" 
ғо) и(х) ао + ах +... + ах" Ж, ы 
>-/од- = - 
сх фо + віх +... + вх" т А 
) о 1 п жі 
і-0 


тіса,-0шп45, + 0; л, тє Мипд т 2 1. 


Веіѕріеіе: 
И ПЕ а, з : 
Ату = ТОЕ ізі еіпе вебгоспепгацопаїє КипКіїоп, 
х 
7х? + 3х - 2 . В А Я 
Љ тісу = жесе Беа 151 Кеіпе дебгоспепгайопаїе ЕипКіїоп, 
депп ев і5і т = 0. 
А о Я қ ы 
Љ тіёу з аз іі Кеіпе єебгоспепгайопаїе КипКіїоп, 
ШЕ епп ев вії: Бых С) 
5 ШС: ————— = ——————— = д 
В арц х? +1 


Еіпе веБгосһепгаііопаіе Еипкііоп һей% есһі вебгосһеп, мепп Яег Огай дез 
74АҺегроіупотѕ КІеіпег аз 4ег Сгай де5 Меппегро!упогпв ізі. АПе апдегеп 
вебгосһепгайопа!еп ЕипКіїопеп ѕіпа ипесһі вебгосһеп. 

Ріе шпесіі веБгосһепгаќіопаіеп ЕипКіїопеп Іаз5еп ѕісһ 4шгсһ РагііаїЧімізіоп іп 
есіле вапогайіопаїе ип4 еіпе есһ( вебгоспепгаціопаїє ҒипКбіоп гегіереп. 3 


Веізрісі: 


х +х- 6 з 
а ааа ЗЫ 
х+4 х +4 
Еіпіре Еірепѕсһаќеп : 
ег вгӧВетӧвіісһе РебпіііопѕБегеісһ дег вебгосһепгайопаіеп ҒипКкііоп / 15 
Рр) = В) {хк}, моБеі ху Ше МшізіеЙеп дег Меппег'ипкіїоп ѕіпа. 
Іп деп М№ѕіеПеп дег Мелпегѓипкііоп ізі Фіес веБгосһепгаііопаіе Ғипкіїоп / 
ипѕѓеќів, депп / 15 Ѓйг х, пісћі дебпіегі, абег іп еіпег Отвебипе уоп ху. 
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Сеђгосћһепгаііопаіе Еипкііопеп 29. 


ь Феї: хұ һей еіп Ро! дег БипКбіоп / ті /(х) = Се; вепаџ апп, 
мепп г(хұ) = 0 ипа и(ху) + 0 ѕіпа. 262) 
Мап вав1: / һаг ап дег 5іеїе х, еіпеп Рої. 


Веізріеі: 


СевеБеп веі Же КипКіїоп / тії дег Еипкііопѕріеісһипв у = са 


з 
Рег бейпіпопвВегеісһ уоп / іѕі Д(/) = 8) {2}, мей ху = 2 сіпе МШІ- 
ѕ‹еПе ег МеппегѓипКііоп і51. 
Діє Ғипкіїоп / һа ап ег 5(еПе ху = 2 еіпеп Рої, мей 0(2) = 0 їз ипа 
ег 24Һег іттег ипеІеісћ МШІ іі. 
От даѕ Уегһаһеп (ег ЕипКііоп / іп дег Отребипрв уоп ху = 2 Кеппеп- 
2шегпеп, іе! ІС тап еіпе МегќеќаБеПе аџѓ: 


ж 2%0,5-2,5 2:0,4-2,4 2+0,3= 2,3 2402-22 2-01-24 


У 20 05 3:37 5,0 10,0 

х 2—0,5 = 1,5 2-04-1,6 2-03-1,7 2-02- 1,8 2—01 = 1,9 
у -20 —2;5 бідно -5,0 - 10,0 

Ап деп Ројѕ(еПеп ізі 

іт (х) = +оо. 

хоху 

Ріє Сегайе ті дег Сіеісбипа і 

х = ху Пеїі РоІаѕутріоќе. ег 5+ 

Сгарһ дег ЕипКііоп / пабегі 

вісһ дег Сегайеп х = ху аѕут- б 

рѓоќіѕсћ. її 

Пт /(х) = йт /(х)  Беїі дег 31 

ххк хулк 

х>хұ 

гесһіѕѕеііве | Сгепгмегі дег 21 

ЕипКііоп / ап дег Ѕіее ху. 

Іт /(х) -Ііт/(х)  беїдс дег Т5 

х-+ Хк хл хк 3% 

х<хұ 

ІіпКөзейіре Сгепгмегі дег Ғипк- 4 й Л Еи 
Чоп /ап дег ЅіеПе ху. ЕДИК! 1 3 жаты 
Пів ЅутЫоіе Піт/(х) ипа =. 559 

ЕЗ” 

Іт /(х) Пебі тап: 

чан т ы дах 

тез /(х) Гйг ашібісірепде х одег 

х уоп 1іпкѕ вереп х ғу. ітеѕ 
Л(х) біг ҒаПепде х ойег х уоп Ер 

гесһѕ ререп х. 

АБЫ. 29.1. Уегћаќеп апеіпег РоІѕіее 


Еипкіопеп 


ХУепп хк еіпе 4орреһе МшізіеПе уоп р(х) ізі, һаБеп Беійе бгептмегіе 
Чаз віеісһе Уоггеісһеп. Мап ѕарі: /һаб ап ег $ќеПе ху еіпеп Ро! вегайег 
Оғапилв. УУепп ху еіпе еіпҒасһе №и15(еПе уоп о(х) ізі, һабеп Беіде Степ2- 
гене уегвсһісдепе Уоггеісһеп, ипа / һа( еіпеп Ро! ипвегайег Огіпипе. 


іу іу І 


уч 
М 


ХК ж 


АБ. 29,2, Ро!е вегадег Огапипе 


һу ру 


уз 
үх 


% % 


АББ. 29.3. Роїє ипвегадег Огіпипе, 

Веізріеіе: і 

(1) Веѕііттеп Ѕіе Ше 1/пвебіркейвзіеПеп шпа деп Сбагакіеєг дег (пѕіеёір- 
кей дег КипКкіїоп / тай 

ціх) х2 Ех — 6 А 

ух) х+4 


у= Јо) = 


СеБгосһепгаііопаіе Еипкііопеп 29. 


У із: Ғйг хі = - 4 пісбі дебпіегі, мей г(-4) = 0 15. Іп дег Отеебипе 
уоп х; іѕі іе ЕипКіїоп / дейпіегі; аеѕћа1Ы 11 Ше Рипкііоп /ап дег б(еЙе 
хі = —4 шпѕіеіір. 

Ейг даѕ 24Һегроіупот и(х) 211 ап дег еше; хі = -4 


Ш-Ф-(-Ф%-Ғ-(-Ф-6-6%0. 


Піе ЕипКкіїоп / һа деѕһа1Ы іп хі = -4 еіпеп Рої. 
Веѕііттипе дез гесћіѕ- ипа Ііпкѕѕеіівеп Сгептмегеѕ (є > 0); 


1) гесһіѕѕеііів: Мі Нійе дег Сгепгмегіѕаіхе бпдеї тап 


іт 709 х +х-6 6 
Бесеуі х ХА» - оо (47) 
х>-4 х>-4 х9 4+ 
2-0 
= 2 т Е = +0 
"Літ (-4 + е + 4) | йт(ьо | і 


е0 е0 ' 


І 
Б 
і 


2) ІіпКөзейір: 


її ЕСЕ ЕЕ РР ОН 
жен Іт (х + 4) іт(-4-е-4) 
х<-4 Беста -0 

в 


6 6 


І 


6 


= Літ З 
ғ-0 


Ба хі = -4 еіпе еіпѓасһе МшІ- 
ѕ‹еПе уоп о і5і ипа ѕоті еіп 12 
Ро! ипвегайег Огіпипв уогіїеві, 
ѕіпа діє Уог?еісһеп @еѕ гесһ15- 
вейідеп Сгепғуегіеѕ шипа еѕ 16 
ЇіпКѕѕеіівеп Сгеп2ууегіев уег- 
зсбієдеп. Ріє РагаПеіе 7шг 
у-Асһве тії дег Сісісһипе 
х = -- 415: Чіе Ро!һавутірісіе. т 20 
М/епп тап егкаппі Баг, ааб е 
Меппегѓипкіоп еіпе еіпѓасһе 

Зиіізгейе Һағ, вепіві еѕ, деп 
гесһ15зейіреп ойег деп 1іпК5- 

вейіреп Стгепгуегі ги Беѕііт- 

теп. 


їг егкетпеп: і У 


|х 


ри 


1:79 


АБЫ. 29.4. 


Сеһгосһепгайопа!е БипКіїопеп 29. 
Ғипкіїопеп 


Міг Бекгасііеп мейгеге Еівепѕсһайеп ег веБгосһепгаііопаіеп Еипкііопел: 

М/епп йг Беѕііттќе х, вій, дав о(ху) = 0 опа н(ху) = 0 віп, 50 іі іе ре- 
һгосһепга(іопаіе Еипкііоп аџисһ ап Фезеп ЅіеПеп ипѕѓе(ів. Ейг 4ав Меграйеп 
Чег Еипкіїоп ап Фіеѕеп ЅіеПеп ѕіпа Беѕопаеге Опіегѕисћипвеп поѓуепііе. 

. Хо ізі МшізейЙе уоп /; мепп и(хо) = 0 ипа (хо) + 0 ѕіпа. 

іе Опќегѕисһипе без Уегћаќепѕ іт (пеп ісһеп еіпег веБгосһепгаііопајеп Еипк- 
Поп 50ЇЇ ап 3 Веізріеіеп егідшегі мегдеп, 


(2) Веѕііттеп біс Фе ОпѕіеііркеіѕѕіеПеп ипа деп СҺагакіег дег (пвіейір- 
Кей дег КипКіїоп / тії 

их) 0,1х Ра 0,1х 

ҚМ) хана (427 

Іп Шевет Веізрісі 15 і(-2) = 0, 4.һ., Же ҒипКпоп / іі ап Шевег 5іеПе 

пісћі дебпіегі. Ра абег діє БипКіїоп /іп еіпег (/твеһипв уоп -2 Фебпіегі 

151, Пері ап (іевег ЅіеПе еіпе 1/пв!егірКей уог. 

Тег УУегі 4еө 74Һегроіупотѕ и(х) Беїгйві и(-2) = -0,2, девһа1Ь Ба! / 

ап іеѕег б4еПе еіпеп Ро!. 


у=) = 


(0) Серебеп ізі Ше Ғилкпоп /, тії дег ЕипКкііопѕвісісһћипо, 


РЕ 
Вез'іттипе @еѕ гесріз- ипа 1іпКѕѕеіівеп Сгепууегіев ап (бег Ро!ѕ(еПе у-Л(д- аери: 
М А ж 
(є > 0): Мап Кіаттегі )еугейв іт 74БІег ипа іп Меппег «іе һӧсһќе Роќепх уоп х 
1) ег гесһіѕѕеіде Степомегі : Ті; 
015 0:2 Отјогтипв: 
і үт 1 М - - о: 
т Ва асаа іт (224 + 2) А 
жс х>-2 хэ 2+6 х(1 253 П: 
+0 є х 1 х қ 
і -0,2 Л() = ш--: ті хаб. | 
п НИ з зі Жо 1 
а 2 х ст ен ТЕ | 
з 
2) бег ІіпКөзейіре Степгмегі: ; бгепгмегіБіанпе: | 
1 
-0,2 -0,2 «0,2 Шы 
і ?.- й ез = — = –00. 
ароз ПЕТЕР тінте ШЕШЕ е Ён 
х<-2 х--2-е 250 е0 зех | 1 
6-0 + а 


ін еғкеппеп: 

Пах) = -2 еіпе йорреіќе МШІ- 
ѕеПе уоп о ізі ципа ѕотіс еіп 
Ро! вегайег Огапипв уогіїеві, 
ѕіпа Ше Уог?еісһеп деѕ гесһіѕ- 


Ріє Кипкіїопзууегіе /1(х) дег Еипкііоп /) паһегп зісі Біг веһг вгоВе 
аһвоіше Ве(гаве дег УагіаМеп х іттег теһг дет Мег пші. Дезбаїб 
пеппі тап іе х-Асһве еіпе Аѕутріоќе дез Сгарһеп дег Бипкбіоп /1. 


х2-1 


опа 1іпкөзейідеп Огепгмегісӛ 27 0) ОевеБеп ізі Ше КипКіїоп / пісу -/Х(х) = е 
віеісһ. х = -2 із «е Рої- |» поет 
аѕутрќоќе. Я 1 1 
М/епп тап аі5о егкаппі Баї, да) х2(1 - зві = сат 
іе МеппегіипКбїоп о еіпе дор- рої Ейг х + 0 боіві (х) = 5 р : 
реќе Мшіз(ейе паї, дапп бепйрсі 3 Е 1 2 7) м! З =) ТС 
ев, деп гесіһізейіреп ойег деп п і я + --”-- х х 
ПіпКөзейіреп Сгепгмгегі ғи Бе- СтепгуенЬйднпе: 
з(іттеп. іч 
ЛЕС Іт ге і. 
Е 
Ейг деп Старі аіеѕег вебгосһепгаііопаіеп Еипкііоп ізі «іе Рага[Пеіе тиг 
х-Асһве, Ше Пеп АБѕќапа 1 Һаї, еіпе Аѕутріоќе. 


АББ. 29.5. Е 


189 
188 


Ешікіолеп Қ 


2-6 
0) СевеБеп із фе Еипкііоп / тії у = ДО = ж 
Отјогтипв: 
1 6 1 6 
(+) 15---- 
х АТ 
Ейг х + 0 боїві (х) = 4 = Я 
ы х ( аа =) 1+ — 
о 
бгепгмегіБйанта: 
я Л 9 
---т А 
Ша х Ж 2 = 1-60 
ха СЫ ; 
х 


Піе Еипкііопѕуегќе 5ігебеп береп + оо, мепп х > +00 већ, ип вереп - 00, 
мепп х з -о Бебі. 
х-х-6 


сены. ст р 
> ха Ё Исет 


= в(х) + (х) 
тії 
а(х) = х – 3 ша "х- р" 
Га Іші (х) = 0 вії, орі іт /(х) = т р(х). 
хәзо хз хәзо 


75 уегһаік зісб іт Опепїісбеп міе фе БипКіїоп я. Ейг х з + оо паћегп ѕісћ 
е Сгарћеп уоп /з пд ғ аѕутрѓоќіѕсћ; аеѕһа1Ы ізі Ше Сегаде тії ег Сісісрипя 
у = 2(х) = х - 3 еіпе Азугаріоїє “ев Сгарћеп ег ҒипКбіоп /з. 


ш Хиѕаттепјаѕѕипа: 
Мап Капп 4ав Уегһаһеп еіпег вебгосһепгаќіопајеп Еипк(іоп іт Опепд- 
ісһеп тії ! 
п 
оо асе 
ш кад 
ас тва 
ӨЗІ е 
150 
Гоірепдегтабеп 2иѕаттепѓаѕѕеп : 
0 гл < т 
а С 
іт ЛО) = пя Їйгл = т 


хо + 0 "а 
+оо ром. - 0 ги > т 


(ав Уогғеісһеп тив Фигеб Сгепууегіштіегѕисћипвеп Ббеѕіілатё мегдеп.) 


Себтосһепгайопа!е Еипкіїопеп 


Гіє бтарһеп ег ҒипКйопеп /,, /> апа 5: 


29. 


А». 29.6. бтарһеп дег ҒипКіопеп /, /, /5 


ЕипКіїопеп 


Юбипява ила АцѓваБеп 


Копігоїйтавеп 


1. Міе ісі еіпе ребгосһелгайопа!е КипКіїоп дећпіегі? 

2. Опќег меісһег Ведіпвипе 156 еіпе вергосһепгайіопайе Еипкііоп есі де- 
Бгосћеп? 

3. Әшгеһ меісһе Мейһоде 148г ѕісһ еіпе ипесһі веБгосһепга(іопаіе Еипкііоп 
іп еіпе вапггайопаІе ипа еіпе есһі вебгосһепгаќіопаіе КипКіїоп гегіереп? 

4. Меісһеп вгӧВетӧеісһеп ЮебпіііопѕБегеісһ һай еіпе вебгоспепгаїіопаїє 

и(х) » 

ох) 

5. Ап меісреп Ѕіееп і51 еіпе вебгосһепгайопа!е ЕипКіїоп / ипвіегір? 

6. УУав уегѕіеһі тап шпіег дет Ро! еіпег вебгосһепгаќіопаіеп Еипкіїоп /? 

7. Маѕ уегаіебі тап шиег дегі гесһіѕ- Ым. ІіпКѕѕеіівеп Стгепмегі еіпег 
Випкіїоп / тії у = /(х) ап ег (ее х = 2 

их) 


Еипкіоп / пі /(х) = 


ап дег ЅќеППе ху, мепп ху еіпееіпѓасһе (б2№. 


8. УУав Ғйг еіпеп Рої паї /(х) = 


Яорре1ќе) МшіІзеШЙе уоп о(х) іі? 
9. Маѕ уегѕіећ тап ипіег еіпет Ро! вегайег (Б2м/. ипвегайег) Огапипе? “д, 
10. ІЛчег уусісһег Ведіпвипе, і5 хо еіпе МшізеПЙе дег КипКіїоп / тії /(х) = 
11..Ев рії т (х) = 0. Міе уегћаік вісһ дег Старії Ѓйг х -» + 00? 


хе 


М/іе пеппі тап іп йіеѕет Баї! Фіе х-Асһѕе? > 
ах! 


“ же 


12. Сереп уүсісһе М/егіе већ Ше ЕипКкіїоп /(х) = Ше гх > +00? 
У Бх! 
ізо 


4 
(Себеп Ѕіе «іе Степгмегіе ипа фе ВеЧіпвипреп ап!) 


Ашбраһеп 


1. Зеігеп Ѕіе іе РгАаровШоп ,,йг" ипа даѕ Всіацургопотеп еіп, ипа егедпгеп 
Ѕіе деп бағ! 
іе У(егіб - хо, Жоо) = 0 вії, пеппі тап ... ... дег ЕипКкіоп /. 


ь- іе Мегїе х = хо, Ѓйг Ше /(хо) = 0 вій, пеппі тап (іе М№иѕіеПеп дег 


ЕипКіїоп /. 


Ріє КипКіїоп, ... ... Ше КипКбіопзвісіспипа у = х" 0116, ізі іт Іпіегуа1! 
(- со; 0) ѕігепе топоїоп ... 


Мап пеппі еіпеп Анвдгиск дег Еогт арх" + а, ах! +... 500, 2... пеМ, 


ак Є Кипа а, + 0 реїеп, еіп Роіупот ... Сгадеѕ. 


Рег вгӧВітӧвіісһе РейпіііопѕЫегеісһ дег ревгосһепгайола(еп ЕипКіїопеп 150 


(-о; со) тії Ациѕпаһте ег ЅќеПеп, ... ... ааѕ Меппегроїупот ... іга. 


192 


Сергосћепгаііопаје ЕипКкііопеп 29. 


2. 7егіереп біе іе ипесһі вебгосһепгаќіопаіеп БипКбопеп іп еіпе запггайіопаїє 
ипад еіпе есһі вебгосћепгаііопаІе Еипкііоп : 

х? – 5х +9 

маа во 

5х? + 3х? 
2х - 3 


х? + 6х 39 


. у = ДФ = Еи 
Хх 


2. у = 0) 


Р 


. Веѕйттеп Ѕіе деп ягобігабвіїспеп ЮРейпіііопѕЬегеісһ ипа (іе МивіеПеп 
дег Еипкіїопеп аи ОЬипе 2.! 


4. Упіегѕисһеп Ѕіе даѕ Уегћаіќеп іт Опепа!ісһег Ғоірепдег ЕипКіїопеп! 


а ву 09 = 2515 
уела ЕА. НЕЕ 
у= он вул) = 3. 
4. ро Пан оу до) Көл» 
ЕГ ажем Зұ2 


Р ӨЛЕН 


5. Мейеп Ѕіе іе ререһелеп ЕівепѕсһаЌќеп дег Еипкіїопеп / вгарћіѕсћ даг! 


1. Ша 7(%)-- ша /(х) > 1 

2. ша Роде ша 0-2 ! 
з Ша /(д - 0 ша /о)>0 
а іа Од = 1, (х) > -1 ша іт (х) = -1, Дх) < -1 
ей іш Л) = +оо ципа Ит /(х) аа: 

хэз+е ха3оє 
6. іп Го) = +оо апа іні ХО) - 

коже х-0-« 

1. іт Убх) = – о0о ша ш ЈО) = – 

мо о 


6. /пгегѕисћеп 5іе фаз УегБайеп ап йеп Роїіеп! 
1 


пул) = рғ 5у-/д---з 

рада ето ву=л9= 245 

Е у=) = а 
Горова ПИ Ан 


10 19. которіех Мафешаёїк 193 


Ғипісолеп 


7. еісһпеп Ѕіе іе Сгарһеп дег Еипкііоп / тії у = ло! 
Везійттеп Ѕіе дахи ісмеіз 4еп ейпіпопвВегеісһ, ааѕ УегһаПеп ап деп 
Тлзегіркейвө(еПеп, Фіе ХшізеПеп, деп АЪѕсһћпі аш дег у-Асһве ипаі 4а 
МегбаНнеп іт Опепісһеп! 
їі -2 х? - 4 
у = ------ 2.у = = 3. у= шо 
у = Жо сор РЕАЛ о во ГО) = 


30. Рокепгйкбопеп тії у = х", пе С 


ріе Роіепоипкіїопеп тії дег Еипкііопѕв1еісћипе у = х" опа п є Є ѕіпа ѕрегіеПе 
габопае Еипкііопеп. Еоїдепде Біпіеійїшпя Фіезег РоіепгїипКіїопеп 151 2уесК- 


табів: 
1. Роќепхѓипкіїопеп тії паќйгісћеп Ехропепіеп п 2 2 
11. у = х2* (Ке № \ (0)) вегабе па(йгісһе Ехропепіеп 
1.2. у = хе (Кк є М.) (0)) ипвегаде пакйгіїспе Ехропепіеп 
2. Роќепхѓипкіїопеп тії певайуеп вап7габіїдеп Ехропепіеп 
) 24.у-х(сеМ) 10) певайуе вегайе Ехропепќеп 
2.2. у = х ОККО (К е М) перайіуе ипвегаде Ехропепќеп 


3. Роїеп'ипкбіопеп тії Ехропепќеп п = 0 шпі л = 1 


34. у = х9; х я 0, депп 09 іі пісі Фейліегі 
3.2. уче хі Б 
Веіѕріеі: 


Еівепѕсһайеп дег Роіепѓипк(іопеп тії певайуеп вегайеп Ехропел(еп 
1 


хак 


(кем \ {0)) 


Еипкііопѕвеісћипв: у = ХАМ. у = 


(ӯ) = Е\ {0}, (У) = К+. 

Ев ві Бі Кеіпе №иѕќеПеп. 

Ап дег Әейе х, = 0 ѕіпа Ше Ғилкііопеп пісһе аейпіегі ипа Чезбаї 

ипѕќеів. Ѕіе ҺаБеп ап @іјеѕег бісПе еіпеп Ро! вегайег Огіпипр. 

Ріє Еалісіопеп ѕіпа іт Іпіегуа! 1, = (— о; 0) вігепр топоќоп масһѕепй 

шпа іп 1, = (0; +оо) ѕітепв топогоп ЃаПепа. Ейг јейеѕ Ке М) (0) 150 
Іші х-2к = 0. Дезраїб ізі је х-Асһѕе Аѕутрќоќе ег Сгарһеп й 


хе 


Випікііопеп. Діє Аппабегипе де5 Сгарћеп ап Фе Аѕутрќоќе егісірі уп. 


обеп. 
АПе іеѕе Еипкіопеп ѕіпа вегаде ЕипКіїопеп, епп 


1 
Кә = а= ж-е = Мо). 
(=х) 


1 


х 


Ріе Старћеп дег ЕипКіїопеп йереп ахіаїзутитеїгівсі 2иг у-Асһѕе. 


Роїіептѓипкііопеп тії у = х", пе С 30. 


АшВегдет вій: АПе Ғипкііопеп епіћаќеп е ѕеогіпеіеп Рааге (—1; 1) ша 
(1; 1). Іһге Старреп веһеп деѕһаІЬь 4шсһ Фе Рипкќе Р.( - 1; 1) шпа Р,(1; 1). 
риє Старбеп уоп Роѓепгѓипкііопеп тії паёйгіісһеп Ехропепіеп п 2 2 Меган 
ж пак Бегсісһпег. Піе бтарһеп ег РокепгипКіїолел тії перайуеп вап2- 
гаһівеп Ехропепіеп ҺеіВеп НурегВеіп. Еіпе Ну і Теі 

р регВе! Безіебі 
Ше тап НурегБеІаѕќе пеппі. ана 
Аисћ Еипк(іопеп тії СІеісһипреп дег Богт у = ах" 2 і 
ы у = ах"(ає К; а + 0) ѕіпа Роееп2- 
5оіспе РокепгипКіїопеп Һабеп вгобе Ведешіипя Ёйг уісіє Вегеісһе дег Міѕѕеп- 
зебаї ипа Тесһпік. Еіпіре ВеіѕріеІе Гйг іһге Апмепдипв ѕіпа Іоірепде: 


4 
а) Ит 
У() ~ г? 


а Уоішпеп еіпег Кире] ізі ргорогіїопа! дег 3. Роіепх дег Вадіцз- 
апре. 


) ІЗ 

(2) %й---г 
5(г) 5! 
300) сі? 


Рег Мер еіпев Кӧгрегѕ Беіт Ітеїсп БаП іт Уакџит і і 
г шт іі ргој 
Оиадгаї дег ҒаПгей, кумі зав 


г, 01:0: 
0) Е() = 
й 4-02 
А 1 
ЕО аз 


Діє Ктай 2мізсһеп гмеі еІекігіѕсһеп РипКкіадипееп О, ила Оз і5б ит- 
векеһгё ргорогіїопа! зит Опадга( дез АБзіападєз 2ууізсһеп БЕНЕН Тадип- 
веп. 

"Реп Сгарһ еіпег Еипкііоп 

ті у = ах" 
егһаіє тап 

ац5 дет Старі 
дег ЕипКіїоп 
ті у = х" 


АҺ. 30.1. 
Роѓіеп2ѓипкііопеп 
тії у = ах? 


РоїєпгипКіїопеп ті у = х", пєС 30. 


Еипкііопеп 

га < 0 4игсВ еіпе ӛріереішір ап дег х-Асһѕе, % У і Обипреп опа АоѓваБеп 
іг 1а] > 1 Чигсб еіпе 5ігескипе іп Вісьшпе \ 4 

дег у-Асһѕе уоп дег х-Асһѕе меб, І КопітоШтареп 


іг |а| < 1 ӘшгеВ еіпе Ѕќаисһћипе іп Кісһќипе 


Асһ Асһве Піп 1. Меїсһе Біпіеішпе дег Роѓепгѓипкііопеп ті рап?гаһҺІіреп Ехропепіеп іѕі 
дег у-Асһѕе 2иг х-Асһѕе һіп. 


тмесктпаВір? 


ы 


. Міе пеппі тап Фе Старһеп дег РоїепгїипКкіїопеп ті дег Сісісһилр у = х" 
тіпєМипіп 2 2? 
АБ, 30.2. Ріє Роїепаипкіїоп тій у = -х? 3. Міе пеппі тап (іе Старһеп ег Роѓепгѓипкііопеп тії ег СІеісһипе у = х" 


ти лє С-? 
4. Міе егһаі тап деп Старһ дег Ғипкііоп є тії у = 2(х) = ах" ацѕ йет 
Сгарһ дег Еипкіоп / ті /(х) = х", мепп а Ше Тоірепдеп Вейіприпреп 


Аиг діє вісісһе Меіѕе егһаіе тап . егін: 
айз дет Старі сіпег Беіебівеп Еипкіїоп ҚЫ”... желеу РУ 
ро За ў 25а жесі 4.0 <а<1 
і дег Еипкііоп тії у = а/(х). 
ЖАР 5. Мів егћаіє тап еп Старі еіпег Еипкііоп тії у = -/(х) ацѕ дет Старі 


іу 


дег ҒаипКкйоп ті у = /(х)? 
6. Магит ѕіпа Кеппіпіззе йБег Роїепгипкіїопеп ті Сісісһіпреп дег Богт 
у = ах" беѕопӣегѕ місһ(ір? 


2к 


Ух 
І 
АшҒбаһеп 


1. өітепр топо(оп ууасп5епа (баШепа) ѕеіп 


бейгеп біе зігепр топоїоп уғасһзепа Бгу. ГҒаПелда еіп! 


Піе ЕипКіїоп тії дег Ғипк(іопѕе/еісһћипв у = -2х 151... 
в- Піе БипКіоп ті дег ҒипКііопѕеіеісһипв у = -2х ізі іга Іпіегуа 
4 Х (-о; оо) вігепе топоќѓоп ГаПепа. 
>- 
=] 0 1 й Ріе ҒипКбіоп тіс дег Ғипкііопѕееісһипе у = іх іѕ ... 
Піе БипКбіоп тіс дег Еипкііопѕејеісһипе у = х 184... 
Піе Еипкііоп ті дег ЕипкііопѕеІеісһипр у = х? іі іт ІпіегуаШ ... опа іт 


ІтіегуаШ ... 


уі ,лідк 41) 
Хх 


Ріе ЕипКіїоп ті дег Еипкііопѕејеісһипр у = х7? іеіпі ... 


Піе Еипкііоп ті дег Еипкііопѕе/еісһипр у = хт! іѕё іт ... 


1 
Піе ЕипКіїоп тії дег ҒипКкііопѕвІеісһипв у = —— 151 іт ... 
х= хо 


ы 


. Ѕргесћеп біе йбег Фе Бівепѕсһайеп дег РоїепгипКіїопеп тії дег Кипкбіоп8- 
вісісһшір у = х725 (Кє СТ)! 


3. Опќёегѕисһеп Ѕіе (іе Еівепѕсһайеп дег Роїепгіипкбіопеп тії деп Сіеі- 


сһипвеп 
1. ун АҒЗА (ке МЛ40) 
2. уч 829 (кем \ {0)) 


з у яхта (кем)! 
АББ. 30.3. Роѓепхѓипкііопеп ті у = х" пе М) {0; 1} У ( ) 
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Еипкііопеп 


4. Веуусізеп Ѕіе, даб 
1. Ше Роѓептѓипкііопеп тії у = х2 (Іс є СТ) вегайе Ғипкііопеп опа 
2. Ше Роїепггипкіїопел тії у = х2к*! (А є М) иавегаде БапКвбопеп ѕіпа! 


5. Богташіегеп Ѕіе Апвзавеп йбег Ргорогііопа!іќӣќеп, е ацгсһ ЃоІвепае 
Сіеіспипееп дагвезіеі мегдеп! 


ра 3. Ми) = 20° 

1 пс - кода о 
1 0 

2 КО 4.Е0) = ағ 


6. Ѕігескеп Блу. ѕќаисћеп біе епіѕргесһепа дет вевеБепеп Бакіог а деп Старі 
дег Еипкіїоп Тіп Кісһќипе ег у-Асһве, 50 дай Ѕіе йеп Старі еіпег Ғипк- 
боп я егћакеп! ӛріереіп Ѕіе Чапп йеп Старі уоп я ап дег х-Асћһѕе! 5іе егһа!- 
сеп дадигсії деп бгарһ еіпег ЕипКіїоп л. 

а) ?сісһпеп 5іє Фе Старбеп уоп Д є, ћ іп сіп ила 4авзе!Бе Коогаіпаќеп- 
ѕуѕіет! 
Ы) Себеп Ѕіе Ше Сіеісһипреп дег Еџпкііопеп ғ апа л ап! 


1 1 
3. = = х? – 4; = — 
у= Ј(х) = х 4: а 4 


31. Сбгарһеп уоп Еипкіопеп тії Сіеіспипвеп дег Ғогт 
у= Дх) --ашау-дДх- с) 


Іт АБѕсһпіє ,Рогепгипкіїопеп" Бабеп міг реѕеһеп, даб тап ти еіпег ре- 
вебепеп Еипкііоп / ті у = /(х) дитей Уегапдегипе іһгег Еипкііопѕріеісһипе 
пеџе Еипкіїопеп ғ ті Сіеіспипвеп ег Бог у = 2(х) = а “Г(х) біїЧеп Капп, 
дегеп Сгаріеп ашҒ еіпіаспе УУеізе аи дет Бекаппіеп Старі уоп / һегуог- 
вебеп. | 

Іт Коірепдеп моПеп міг мейеге Егкеппіпіз5е дагйһег веміппеп, міе вісһ іп 
еіпепі Геві уогвевеБепеп КоогФіпаепвузіеті ег Старі еіпег ЕипКіїоп уег- 
ӛпдегі, мепп тап Фигсһ Беѕііттќе А паегипвеп дег ҒипкііопѕрІеісһћипе ги пеџеп 
Випкіїопеп йрегреһі. 


у= Јо) зу- 1 = Јо); дек, 1+0 

Тпдет тап іп у = /(х) Ше УагіаЫе у ішсһ у - 4 егвейгі, већ фе ЕипКіїоп / 
іп еіпе Еипкіїоп е тії дег Сіеіспипе у - 4 = Хх) Бім. у = (х) + а йбег. 
Уегојеісһ тап Фе Еипкііопеп / цой я тіеіпапдег, 50 егКеппі тап: 


Ап еіпег Беїебіяєт ЅќеПе хо є 2(7) Һа / деп Еоипкііопѕмегі /(хо). Ап ег віеісһеп | 


ЅғеПе хо пітті я деп Еипкііопѕмегі /(хо) + 4 ап: 2(хо) = (хо) + 4. 
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Сгарһеп уоп ЕипКіїопеп ... 31. 


Мап егһаіє е Рипкіе О(хо; уо + 4) Є С(7), іпает тап іедеп РипКі 
Р(хо; уо) е С(/) ит Яіп Кісһіпе дег у-Асһве уегӛсһіе М. 
Веізріеіе: 


(1) у- 76) 


іу сц) 
001 уо+2) 


АЪЬ. 31.1. 


УегѕсһіеБипе уоп С(/) ит 2 Еіпһейеп іп розіїїхег Кісһішпр, дег у-Асһве, 
депп ев і5 4 = 2. 


у=, З 
знан 
у= а(х) = ух -2 


|у 


С(0) 
Хо; 72) 


АБЫ. 31.2. 


УегѕсһіеБипв уоп С(/) ит 2 Еіпһейеп іп певабіуег Кісһіипр дег у-Асһве, 
депп ев із: 4 = -2. 
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Еипкіїопеп 


2иѕаттепјаѕѕипе: 


и Мап егідії деп Старб еіпег КипКіїоп я тії у - а = (х) бом. у = #(х)? 
= М(х) + 4 ан дет Старі дег Еипкіїоп ті у = /(х) 
біг 4 > 0 ашгсћ еіпе Мегвсбієбипа ит 4 Еіпһейеп іп роѕіііуег Кісһішір 


ег у-Асіһве, 
біг 4 < 0 ашгсћ еіпе Уегѕсһіебипв ит 4 Еіпһейеп іп певайуєг Віспіите 


дег у-Асһѕе. 


у=) зу = - 0; сей; с+0 


) Тпдет тар іл у = /(х) Ше МагіаЫе х Фигсһ х - с егѕе(21, већ е КипКіїоп / 
іп еіпе ҒипКбоп є тії дег СІеісћипе у = /(х - с) йбег. 


Гигсһ МегеІеісһ уоп / ила є егкеппі тап: 

Ап еіпег Беїіебівел 5(еЙе хо е Д(/) һа( / деп Еипкііопѕмегі /(хо). Реп віеіспеп 
Випкііопемегі /(хо) піпаті 6 ап дег біеПе хо + сап: Е(хо + с) = (хо + с с) 
= /(хо). Мап егћаік аїзо е Рипкќе О(хо + с; уо) Є С(я), іпфет тап једеп 
Рапк( Р(хо; уо) є С(/) чт с іп Кісћипе дег х-Асһѕе уегѕсһіеЫ. 


Веізріеіе: 
а) у=) З у= Ах - 2) 
Ей = р(х) = (х – 2)? – 1 
х 
к. 
АЪЬ. 31.3. 


Уегѕсһіебипе уоп С(/) ит 2 Еіпһейеп іп роѕі(іуег Кісһішпе дег х-Асһве, 
депп ев іѕ с = 2. 


а у=), у= х 2) 
зате Б = а(х) = (х + 2)2 


Уегѕсһіеипв уоп С(/) ит 2 Еіпһейеп іп певаќіуег Кісһішпе дег х-Асһве, 
депп ев іѕ# с = -2. 


Сгарһеп уоп РипКіїопеп ... 31. 


АБ, 31.4. 
Лизаттеп/аззиня : 


ы Мал егһа деп Старі еіпег БипКіїоп 2 ті у = (х) = 
= р(х) = (хо - с) апв дет 
Старһ дег ЕипКіїоп / ті у = Хх) й 
йг с > 0 аигсћ еіпе Мегзсбієбипа ит с Еіпһейеп іп ровііуег Кісһішпр 
дег х-АсП5е 
Гаг с < 0 дигсб еіпе Мегзспієбипя ит с Еіпбейеп іп перайіуег Кісһипе 
дег х-Асһве. 


АББ. 31.5. 


БипКіопеп 


ХҒепп тап ае 4геі Бейгасһіе(еп Мӧеіісһкейеп дег Уегапдегипв үоп ЕипКіїоп8- 
в1еісһћипвеп 


у= а: 9 
у= Д) зу = ЈО) +4 
у= Јо - 0) 


ай еіпе С1еісһипе у = (х) апмепаеї, во егћаі тап еіпе Сіеісһипв дег топи 
у= 200) = а:Јх -– с) + аъ. у = й = а(х - с). Реп Старі еіпег по 
боп я тії еіпег воісһеп Сіеіспипа егһаШ тап аи дет Старі кора 
дег веотеїгізспеп Ведецішпе дег Копзіапіеп а, с, дє В. Рабеі бегіскѕісћів 
тап 2мегзі с, апп а ип 2шейгі а. 


Веізріеі: 


Веѕііпттипе дез бгарһеп дег ЕипКіїоп тай дег Сісісһипе 2 


а наа 


Могта1рагаВе! хэх- 3 Рагабе! ті дег 


тай дег СІеісһипе Уегѕсһіебипв шт 3 С1еісһћипв А 
= х^ Біпһейеп іп роѕіііуег у = (х – 3) 
Кісһішпр дег х-Асһзе 

(0) (2) 
(х = 3)2 = (х - 3)? - Рагабеї тії дег Сісісһипв 
Ѕ‹аисһипв тії а = фіп у = х - 3)? 
Еісһішпе дег у-Асһѕе рон 
уэу+4 Рагаһе! тії дег Сіеіспипе 


Уегөсһіе иле ит 4 Еіпһейеп у 42300 3)? 


іп перайіуег Кісһішпе дег у= Их – 3)? – 4 
5 і (ери ен | 
у-Асһѕе а) 
УЮипееп опа Ашбраһеп 
КопітоШтареп 


1. іе егһаіє тап фе РипКіе О е С(є) аиѕ 4еп Рипкіеп РеС(), мепп біг 
Ше Еипкііоп я Гоірепде Сіеісһипр 9116: 
1. у= (х) = ЈО) + 2 5. у = д(х) = 3/0) 
2.у = в(х) = Ј(х – 3) 6.у = #(х) = –/(х) 
3 у= а(х) = ЈО) – 2 7.у = а(х) = -2/00 
4. у = в(х) = Их + 3) 


2. Міе егідії тап деп Старі дег ЕипКііоп ацѕ дет Сгарһ дег Ейпісіоп / тії 
у -/Од = х2, мепп Їйг є Ше Ѓоівепіе Сісісһипе 211: 


2 
Ту 202 5.у = -(х + 2) 
уза 6.у = Мх – 3)? +1 
3. у = (х - 1)? 7.у = (2 – х)? 
еее 8у-2(1-ж2-3 


202 


Ғипквопеп ила іћге іпуегѕеп Ғипкіїопеп 32. 


1, М/еіспе реотеїгіѕсһе Вейеиѓќипе ҺаБеп (іе Копзіапіеп іп Сіеісһипреп (ег 
Богт у = а: (х - с) + 4? 


ЛиѓраБеп 


1. һегуогреһеп аи 
у = (х – 1)? 
ь- Піе С1Іеісһипв у = (х - 1)? реһі ацѕ дег СіІеісһипе у = х? Бегуог. 
ь- бег Сгарһћ дег Еипкііоп тії дег Сіеісһипв у = (х - 1)2 вебі ап дет 
Сгарћ дег ЕипКііоп тії дег Сісісһипе у = х? Бегуог. 


1. у= (х + 1)2 5.у = (1 = х)? 
2 2 Я 1 
2. уза См 

і даній РЕ 

1 
ао а Тлу (0.0) — 2 
1 1 

КЕН 522 спе НИ 

> 205 + 1)2 з 2 у» +4 


2. 5кіггіегеп Ѕіе Ше Сгарһеп дег БипКіїопеп, дегеп Сіеіспипееп іп 4ег Аш- 
забе 1 вевеБеп віп(а! 


42. Кипкйїопеп опа іһге іпуегѕеп КипКкіїопеп 


1.1. Вевгій дег іпуегѕеп КипКіїоп 
ли сіпег ререВепеп ЕипКіїоп 


Гіпе ҒипКіоп /- (02; У) | у = /(х); хе Д(/)) ізі еіпе еіпдешіре АЪЫ!аипе. 
Гах Бедешеї: 
Г 15 еіпе Мепрве уоп веогіпеќеп Раагеп (х; у) ті дег Еівепѕсһаѓ, дав 
ісдет х є Р(ў) вепаий сіп у є И/(/) зивеогапе! іі. 


\үепп тап Ше Котропеліеп х ипӣ у іп аПеп веогапеѓеп Раагеп (х; у) є / уег- 
Мацьсбі, егћаі тап еіпе пепе АЪЫ!аипе / (ве!евеп: / іпуегѕ). Діє АЪЫацпр / 
їм Чапп еіпе ЕипКіїоп, мепп зіє еіпдешір іі. Міг моПеп ипќегѕисһеп, ипќег 
%есПег Уогаиѕѕеілипе Ёйг / Ше АБбіїдипе / еіпе ЕипКіїоп 151, 


Пили Беїгасіеп міг 2меї ВеіѕріеІе. 
тю Ссребеп ѕеі фе Ғипкіїоп / тії 
= (05 у) Гу = Ло) = 2х +3; (/)-(-4; +41); 
ехе Еипкбоп һай деп УУегіеВегеісһ [— 5; 11]. 
ќи Чег ипепШісһеп Мепеє уоп веогдпе(еп Раагеп, ай Фепеп «іе КипКкіїоп / 
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Еипкіопеп 


Һезйеһі, веһӧгеп 2. В. Ѓоівепіе веогіпеіе Рааге: с-4; – 5), (-3; -3), 
(0,5; +2), (1,5; 6). Мепп тап іп Фіезеп веогіпеѓеп Раагеп Фе ЕІетепіе уег- 
Хацѕсһі, 50 егһак тап Ғоівепде веогдпе(е Рааге: (-5; -Ф, (-% —3), 
(+2; -0,5), (6; 1,5). 

Ацѕ деп реогдпе(еп Раагеп (х; у) е/ веһеп діє веогпеѓіеп Рааге (у; х) є 7 
һегуог. Ріе АЪЫ!аипе /Капп іп 4ег Богт 


У-О;діу-2х + 3 лує[-5; 1] = р()лхе[-4; +4] = МИ) 


веѕсһгіебеп мегӢеп. Меії хи јейет Жегі ує[—5; 11] вепай еіп Еіетепі 
хе(-4; +4] тіс Нійе дег Сіеісһипв у = 2х + 3 Беѕііттё мегдеп Капп, іі 
„іеѕе АБбіїдипе, сіпдешір. Раһег іі Ѓеіпе Еипкііоп. 

Ь) Серебеп зеї іе Еипкііоп / = ((х; У) У = Дх) = х? – 5 л р(у) = [-3; 5]). 
ХУей х2 2 0 іі, егһаіє тап деп КІеіпѕќеп Еоипкііопѕмегі, мепп х = 0 150, 
ҒО) = -5. Оеп егб%Жеп Еипкііопѕмегі егһаш тап ѓйг х = +5. /(5) = 20. Рег 
УУегіеђегеісһ уоп / ізі 4етпасһ И/(/) = [—5; 20). 2и дег Еопкіоп / већӧгеп 
2. В. ЃоІвепде веогіпеіе Рааге: (-2; - 1), (-1; -2, (0; -5), (+1; - Фі 
(+2; - 1). Мепп тап Ше Котропепіеп Фіебег веогіпеќеп Рааге уегіацесбі, 50 
егһаік тап Ше веогіпеќеп Рааге: (-1; -2), (-4 - 1), (-5; 0), (-4; +1) 
(=1; +2). Аисћ іп іеѕет Ға! вебеп аи йеп веогапеќеп Раагеп (х; у) є/ фе 
веогіпеѓеп Рааге (у; х) є /һегуог. 

Ріе АББіїитпе / капп веѕсћгіебеп мегдеп: 


ЛеКурдіуєм = 5лує| 5; 20)лх є | -3; 5]). 


Піеве АБбіїдипо, / із аһег пісбі еіпіеціів, а|зо Кеіпе Випкіїоп; депп 2. В. 5іпі 
ает Еіетепі - 1 є 2(/) іе Вієтепіе - 2 є И(/)ипа +26 И/(/) гмреогдпеї. 
Жив деп Веіѕріеіеп егкепп тап, Чай іє АБбіїЧипе / Ше тап дигсї Уегіацеспеп 
дег Котропепќеп јейеѕ веогіпеѓеп Раагеѕ уоп Гегћа!, пісћ іп једет Ға! міедег 
еіпе ЕипКкіїоп ізі. / ізі вепай дапп еіпе Еипкііоп, мепп Ше Ғипкбіоп / тії 
(х; у) є Ѓеіпеіпдецќів і5і, 4. ћ., мепп јейет х є ДГ) вепап еіп у е И/(/) ипа мепп 
іедет у є И/(/) вепаш еіп хе 2(7) тивеогдпеї іга. Ріє Ғипкіоп Г ћеіВе Ше 
Хлткеһгѓипкііоп ойег іпуегѕе ЕипКіїоп 20и /. 

Үүіг Кӛппеп даѕ ЕгреБпіѕ ипѕегег Веігасћіипееп іп Ғо!репдегі 5а42 2иѕаттеп= 
Ғаѕѕеп: 


ш Еѕ вім ги еіпег КипКіїоп / еіпе іпуегѕе ҒипКкбіоп / репап Чапп, мепп іё 
Еопкііоп / еіпеіпдешіїя іі. 1 


Біг е Откейгіалкіїоп / 2шг Ешпкбіоп / віїс аїзо Го|репде Бейпійоп: 


ь Пеб: / іѕі «іе Откеһгѓипкііоп (іпуегѕе ЕипКіїоп) хиг еіпеіпдеціівеп 
Еипкбіоп / тії (х; у) є / вепаџ Чапп, мепп Л4іе Мепве дег веогапеіеп 
Рааге (у; х) іі. 


Біпе БипКіїоп /, “іе еіпеіпдешір 15, пеппі тап штпкеһгБаг. 
Іп дег вгарћіѕсһеп агв(е шір Котт е ЕіпеіпдешірКей еіпег ѕгебвеп Ғипкйоп 
дадиғсһ хит Ациѕӣгиск, Чай јейе РагаПе!е хиг х-Асһзе тії дет Старі дег ҒипК- 
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Ғипкііопеп ипа іћге іпуегѕеп Еипкһіолеп 32. 


поп ћӧеһзѓепѕ еіпеп ветеіпзатеп РипКі һаһеп Капп, Паб Фе КипКіїоп аїзо 
зігепе птопоїоп уудсһ5( ойег вігепе топоїоп ГА. 


" 0 2 29 РРА ЯР А 
За: Еіпе віеіре БипКіїоп ізі еіпеіпаеціїв вепац дапп, мепп ѕіе ѕігепв 


топоїоп ууйсп5і ойег ҒАШ. 


- Коівекипе: Еіпе в(егіре ЕипКііоп 151 іп еіпет Ілегуа!! (а; 5] еіпеіпдешін 


вепаи апп, уепп ѕіе іп Га; 5] вігепв топоќоп ууйсіі одег ҒАШ. 


"йг деп Рейпіцоп5- чипа Мегѓебегеісһћ еіпег БипКкіїоп / ипа дег гиребдгівеп 
іпуегвеп ЕипКіїоп / вії: іе Вегіећипе: 


р) = ТИ) 
(Р) = Р). 


32.2. Веѕіттипе уоп С]Јеісһћипе ипа Старі 
сіпег іпуегѕеп КипКіїоп ги еіпег вевеБепеп КипКіїоп 


Міг ууіззеп, 4а іе іпуегѕе КипКіїоп / 20 еіпег вевебепеп сіпеіпдешіреп Еипк- 
поп Ѓацѕ дег.Мепре дег веогапеїеп Рааге Беѕќећі, йіе тап егћаі, мепп тап Фе 
Котропепіеп ает реогіпеїеп Рааге уоп / уегіацясіі. Ейг (іе Везіїпптипе, 
уоп СІеісһипв ила Старі уоп /ѕіпа даһег 2меі Егавеп хи Беапімогќег: 


І. Шы; апа!уйізсһеп Аиздгиск Гйіг / егһАШ тап, ууепп дег йг / вереһеп 
156? 


2. №іе Капп дег Старі уоп / тії Нійе 4ев Огарбеп уоп / веѓипіеп 
мегдеп? у 


би 1.: 


Піе іпуегѕе БипКіїоп / иг Ешікіоп / = ((х; у)| у -/(х)) ізі Ше Еипкіїоп 
/ 105 х) [у = / (х). Ріе Ғипкііопѕвіеісһћипе уоп / Вевсһгейм аисһ «іе От- 
кеһгѓипкоіоп, абег у ізі іп / Ше опабћапоіве ипа х іе аЬћапвіве УагіаЫе. От 
лі сіпет Меге у деп хивеогапеѓеп УУегі х йеѕ УУегіераагев (у; х) є / ги Бегесһпеп 
ІМ е5 гмесктавВів, Чіе КипКіїопзвівісрипе у = /(х) пасһ х ашШ?Шббвеп. бал 
м«Пгеїбі х = /(у). Веі іезег `агѕќеПипр ег ЕипКіїопзвісісбипе уоп / 5ӧге, 
Ча Ме ипабћапріве УагіаЫе ті у ипа Ше аБћапріве УагіаЫе тіс х Бегіс 
псі мегаеп. Мап піпаті деѕћа1Ы еіпе ОтЫЬепеппипе дег Уагіабіеп уог, 50 Чаї 
өй жа іе ипаБћапевіве Уагіабіє тії х ила іе аБћапріве ТӘНАЫБ тіс у 
кеүсісһпес. 


|х реб: / = (ху)| у = (дл х е Д(/)) 


Мепп / т у = Г(х) еіпе еіпеіпдешіре Еипкіїоп іі, во Біеє тап Фе Кипк- 
попәвісісішів дег іпуегѕеп ЕипКіїоп епіѕргесһепа ЃоІсепіег НапФшпрвапууеі- 


пи: 
1. І.бзеп Ѕіе у = /(х) пасп х аш! 


', Уегќацѕсһеп 5іе іе Вегеісһпипе дег Магіабіеп! 


ВипКіїопел ВипКіїопеп опа іһге іпуегѕеп Еџпкііопеп 32. 


Веізріеі: Веізріеіе: 


Веѕіітатеп 5іе Бапкбопввісісһипр, Дебпійопя- шпа ХУегіеВегеісһ ег 
іпуегвеп Ғапісбіоп / гаг ҒапКкбіоп / тії 

у= х) = 2х +3 ша 0/0) = 1-4) +4], ЙО) = [=5; 11]! 

ХУей Фе Тіпеаге Еипкііоп / тії у.= 2х + 3 вігепе топоїоп мғасћѕепа ізі, | 
184 ѕіе шпКеһгВаг. 


ба) 7шдегііпеагеп КипКбіоп / тії у -/(х) = 2х іе ї 
= = мегдеп іе іпуегѕе Е і 
Липа дег СгарЬ уоп Увезісін. зба 


Серебеп: Р = (х; у) 1у = 2хлФ() = ВАТИ) = В) 
Сезисій: Ў тіс у = Хх) шпа Д(/), (Ў) ѕоміе дег Сгарћ уоп / 
Піе вевебепе ЕипКкііоп ізі еіпе 
Ппеаге ҒипКііоп. іе 15 іп А 
еіпеіпдешір ипа Чатії шпКеһг- зх 
Баг. % 
1. у = (х) = 2х пасһ х аш- 
Іӧѕеп: х = /(у) = фу 

2. Оіе Уагіабіеп итбепеппеп: 7 
у = Хх) = Зх, девраїв 2% 


1 3 
1. у = 0) = 2х + З пасћ х аш!бвеп: х = /0) лаз 


5 1 3 
2. .лтбепеплипе дег МагіаЫеп: у = Хх) = Хх шіт 
р) «1-5, ЖИ) = 1-4: 4. 1 


и 
1 аа: Оіе Сгарпеп дег Еипкііопеп / ті у = /(х) опа ег іпуегѕеп Ғипк- 


боп /тіё у = Хх) Певеп ахіаіѕуттеігіѕсћ хиг Сегадеп тії дег Сісісһипр Ус {0; у) у = хл рр) х 
у = х. | = Кл (Ў) = В). а 
Пав Капп тап ап деп Гоівепдеп 0 Бегієвипееп егкеппеп. Масһ дег бейпііол к? 
ег іпуегѕеп АБбіїдипе вїбі ев хи јейет веогіпеѓеп Рааг (а; Б) є Деїп веогіпеѓеѕ. 
Рааг (8; а) є 
АЪЬ. 32.2. | 


Веі дег вгарһізсһеп РагѕіеПипе Фіезег веогіпеіеп Рааге іп еіпет Кагѓеѕіѕсћеп | 
Коогііпаќепѕуѕіет Педеп іе Рипкіе Р(а; Б) опа Ё(Ь; а) ахіаіѕуттеќгіѕсћ 200 
Сегайеп тай дег Сісісһиле у = х, же же М/іпкеїБаїбіегепде дез 1. ипа Ш. Оџа- 
Чгапіеп 18(. 

Апһапа дег 7еісһпипе егкеппі тап: 


(2) Віїеп 5іе гиг Ғипкііоп / тій у = /(х) = х 1 
1 = = х - 1 ип ЖХ/)-П; +оо), 
ке У + % е Откеһгѓипк(іоп /, ипа геісһпеп $іе йел Сгарћ уоп у | 
пе Ғипкбоп / 156 еіпе Ппеаге КипКіїоп ипа даті і Т | 
ШопвВегеісһ штКеһгбаг. ср ынаны | 


І.Уу-/Ло-х-І пасһ х аш- 
Іӧѕеп: х = Ју) = у 1 

2. Отбепеппипо, ег УагіаЫеп: 
у=) =х+1 

Рег Юейпіііопѕбегеісћһ уоп / І 
міг ?шп Мегіебегеісһ уоп / 
ипа штпргеКеһгі, деѕћа1Ь Ғо1рі: 


Ле (рудіу ех - 140) 
= [0; + оо)л И(/)-П; + оо).} 


АБЫ. 32.1. Копѕігикіоп 
деѕ Сгарћеп еіпег іпуегзеп ҒипК(іоп 


905 


їх 


ОР ~ ОР; мереп ОР'Р > ОРЁ' 

хРОР м «РОР; мереп РОР > РОР 

%ЗОР“ %5ОР; мевеп <,5ОР = 45° - «РОР 
шпа %,5ОР = 45° - х,Р'ОР 


ок 166 Ууіпке!һа!Мегепде уоп зх РОР ипд Чат 5упатеїгісасіве 20 Р опа і 


АБЫ. 32.3. 


Діє Копзіапігп Ғипкііопеп / тії дег ҒипкііопзрІеісһћипе 
у = Их) = Б (Бе К) ѕіпа пісбі еіпеіпдешір пла адеѕћа1ь пісі иткеһ%аг. 
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Ғопкііопеп 


ОЪипвеп опа АшраВеп 


КопітоШтареп 


1. Міе егідії тап ғи еіпег Ғипкіоп / тії (х; у) є У іе АЪЫацпе /? 

. 156 йе АЪЫаџцпе / іттег еіпе ЕҒипкііоп, ууепп Г еіпе Еипкііоп 154? Вевгіп- 
деп Ѕіе Ше Апімогі! 

3. Опіег меїспег Вейіприпа Ёйг / ізі Ше АЪЫ!аџпе / еіпе Еипкііоп? 

4. УУав Бейешеі: ,„Ріе Еипкііоп 156 еіпеіпдешір“? 

5 

6 


ю 


Әле ізі Ше Слпкебгіипкбіоп / 2шг еіпеіпдеціївеп Ғипкііоп / дейпіегі? 
. Меісһег Дизаттепбапе, Безіебі 2уі5сһеп деп ТФейпінопвВегеісһеп ипа деп 
Ұуегіебегеісһеп еіпег Еипкіїоп Липа дег Откећгѓипк(іоп Р? 
7. Отіег меіспег Ведіпвипе із! еіпе 5(е(іве ЕипКіїоп / іп еіпет Іліегуа 1 Га; 6) 


еіпеіпдеціїв? 

8. Міе БіїЧеї тап 2шг сіпеіпдешіреп Еипкііоп / тії у = /(х) Ше іпуегѕе ҒипК- 
боп / тій у = /(х)? 

9. У/аз міѕѕеп Ѕіе ӛһег Ше Сгарһеп дег Еипкііопеп / пай у = /(х) шпа Г тії 


у = о? 
10. Магит ѕіпа іе Копѕќапіеп Еипкіїопеп / тії у = /(х) = Б пісће итКеһг- 


Баг? 
11. ЅќеПеп Ѕіе іп еіпет Мелрепіаргатт Фе Мепвеп ег АББіїЧипвеп, дег 


Випкіїопеп ипа дег еіпеіпдешіреп Еопкіїопеп даг! 


Аш?раһеп 


1. іпуегве ЕшаКбіол ѕеіп ги 
Іпеаге Еипкііоп тії у = 2х 1 
ь- Піс Ппеаге Еипкііоп тіс дег Ғипкбопввісісһипе у = тій х іе діє іпуегѕе 
Бипкбіоп гиг Ііпеагеп Еипкііоп ті дег ЕилпКііопѕрІеісћипе у = 2х. 
З 1 


1 
іпеаге Еипкііоп тії у --- х, лох, = == 
і У 4 У 2 У 2 


5 
у = 5х- 10, дина ЕО 


2. ОтКкенгіцпкбіоп 5еїп 2и 


(Всізріеіе з. рипе 1.) 1 
в Ріє Ппеаге Еипкіоп піс дег Еипкііопѕвіеісһћипв у = о із: Ше От- 


кеһгбилікіоп лиг Ііпеагеп Еипкііоп тії дег Еипквопввісісһипр у = 2х. 


3. Веѕіттеп біе Фіе Еипісіопввісісһипвеп дег іпуегѕеп ЕипКбіопеп 20 Роівеп- 
адеп Нпеагеп Ғипкііопеп! 


Л:у = 5х +4 у= -х +1 
1 є 3 3 

оа тт. 

3 3 

Љ:у=х +3 уа: 
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Миггеїипкіїопеп. 33. 


4. УісПеп біе е БипКіїопеп /, ипа /|, / ила), .., / ипа / іт Коогдіпағеп- 
ѕуѕіет вгарһізсһ ааг! 


5. Себеп біе ае Ппеагеп ЕипКіїопеп / ап, Біг (іе вій: 
Гео Й 


33, МиггеНипКіїопеп 


Айс Еипкбопеп / тії Бей Сісісһіпе у -/(х)- КЕЗ) ѕіпа УҮшт?е ипкіопеп, 
Хо 151 2. В. Г тіс ае І опа 2() = [1; +оо) еіпе Мигғеіѓипкіоп. Ріє 
“игле ипкпопеп веһӧгеп ғи йеп пісһігайопаіеп ЕипКіїопеп. ҰУіг Беѕсһгӣп- 
Кеп ипѕ Біег аш еіпіве Туреп уоп МиггеІѓипКкііопеп. 
Гали веһбгеп: 
Миггеїїипкиопеп, Ше ги Роќепгѓипк(іопеп тії у = х" (пе М, п 2 2) 
іпуегѕ ѕіпа. дра 
М/иггеїипкоїопеп ті дег Сіеісһиле у = ах жбафеваєо. 


33.1. МиггеіМипкійїопеп аз іпуегѕе КипКкіїопеп 
га РоїепгипКкйопеп 


Үуіг реһеп уоп Ѓоівепіет 5а42 ай: 


" Сепац дапп, мепп еіпе Еипкііоп / еіпе еіпеілдешіре КипКіїоп ізі, 50 
ехіѕ(іегі 2и / еіпе іпуегѕе Еипкіїоп // і 


"навчи тап епіѕргесһепа Чісзет 5а(2 Чіе РоїепгипКіїопеп / тій у = /(х) 
Я Я є М, К 5 0, Д(/) = (- 00; + оо)), во ѕќе тап Ѓеѕё: Дісзе Кипкіїопеп 
Мпа пісһі сіпеіпдешір. Мап Капп абег 8їаїі / еіпеіпіеџііве Теї і 
е ТЕ іпдешіре ТеШипКйіопеп /, 
Л:у = Лб) = хк тії ДОЛ) = [0; +оо) ша ИД) = (0; +) 
Ліу = БО) = х'ю тій ДО) = (- со; 0) ша (Л) = (0; +оо) 
и едег діеѕег Ғипкпопеп /, ила / 1404 ѕісћ еіпе іпуегѕе ЕипКіїоп Беѕіттеп. 
Меіуріеі: 
Оеребеп із: / тій у = /(х) = х? ипа Д(/) -(-о; +оо). 
Г везгі ѕісћ 2иѕаттеп аи йеп Беійеп еіпеіпдешіреп Теѓипкііопеп 
Л:у = 22 ті ФІЛ) -(0; жо) ша М(/) = (0; +) 
Љ:у = х? ті р(ђ) -(-о;0) ша И(5) = (0; +оо). 
Ейг ЕД егһаіє тап Ше Сіеісһипр дег ІЛткеһгімікбіоп іп Тоірепдеп 
Ѕеһгійеп : 
1. у = х2 пасһ х ашбѕеп: х? = у 
кі = /у 
х= Му уевеп хє (0; + о). 


14 Г. котріех МабҺешабік 


чі . 
Еопкіопеп М иггеНипкіїопеп 33 


2. Спобепеппипа, дег УагіаЫеп: у = >, 2150 

Лу = Ло) ех ші РИ) = 00; +90) шаа МО) = 10; +). 
Епіѕргесһепа егһӣ1 тап «е СІеісһипа И: 

Л:у = Љо) = - х тн (Л) = (0) +оо) ша МО) = (9050). 


1* 


АБЫ. 33.2. бгарһеп дег Ұиггејѓипкііопеп тії у = Ух ми у = аю 


13.3 Миггеїипкнопеп тії дег КипКкіїопзвігіспипя 
уз Јах+ 2; а, БеК ла> 0 
Рег Оебпійопѕбегеісһ еіпег воісһеп УМ/иггеї'ипкіїоп егеїбі ѕісЬ ацѕ (ег Ве- 


Чіприпе, дав іп А дег КайіКапа еіпег УҮш?е! ргӧВег ойег вісісһ МШІ ѕеіп 
тиз, а. һ. ах ж Б 2 0. Ейг деп Юейпііопѕбегеісћ ципа деп Мегіебегеісһћ 


Ь 
ега тап деѕһаІь /(/) = + —; +) опа И/(/) = [0; + оо). Ріе Мшізіейе 
а 


їх 


һейпаег ѕісһ ап дег ЅёеПе хо = - —. Раѕ Мопоќѓопіеуегћаќеп епівргісрі дет 
а 


АБЬ. 33.1. Чег Кипкоїопеп тіє дег ҒапКкќіопѕејеісһћипе у = "/х. Піе бтарһеп (ег Билк- 


йопепо тії у = ах + 5 зіпд вевепйбег деп Старбеп дег КипКііопеп тії 


, Ліу-ЛОд-х, х>0, у2 0 ша 


Асу-Л(0д = ух, х20, уко 
Љ:у= ДО) = х?, х «0, у> 0 ша 


у= Л) = = ух, х>9, у <0 


"ГІ 


е Ь й і 
у = ух іп Кісһішіе дег х-Асһве шт - -- уегѕсһоБеп. Ѕіе вереп іт аПретеіпеп 
пісім Чогсб деп Рипкі Р(1; 1). 4 


33.2. Миггвійийкійопеп піс дег ЕипкіїопѕеІеісһипе 
у= чх 


ҮУіг моїеп іе Миггеїипкіїопеп / = {(х; у) у = каз 12104) = 10; +оо)) Бе» 
ітасмеп. Ріе У/иггеїбипКкііопеп ті дег ЕипкііопѕрІеісһипе у -А/х, пе М пі 
п 2 2, Бабеп Жоірепде Еівепѕсһайеп: 


СгӧВітӧвіісһег Юейпійопѕбегеісһ Д(/) = [0; +00) ала УУегіебегеїсій 
(Р) = 10; + о). Р ВЕ: 
Ап дег $(еПе х = 0 бабеп діє БипКіїопеп еіпе МшізеПЙе. біе ѕіпа й 
веѕапќеп Дейпійопбегеісі зіебія. 

Ѕіе ѕіпа іт Іпіегуа!! |0; + оо) ѕігепв топофоп масһѕепа. 

УлеМлп>1 ве: Іт 85 = +00. 


хо +0 


Ріе Сгарћеп дег Еипкііопеп реһеп аПе ішгсћ деп Рипке Р(1; 1). 


Ғипкйолеп 


(Уыипгеп опа Аиівабеп 


КопігоШтавеп 


НЫ 
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Ууагшт ізі діє Еипкіїоп / тіс у = ДО) = х іт Іпегуа! (-о; +оо) пісһі 


штпКеһгБаг? у А М А 
Іп меісһеп ТейіпіегуаПеп 180% зісб Ше Ғипкііоп / тії у = (х) = х? шп- 


Кеһгеп? 


. Ейг меісһе х ізі Ше Еипкііоп тії дег Бипкпопввісісһипе у = Ух Чебпіегі? 
2 Й п 
4. Оигећ меїспеп Рипкі већеп аПе Сгарбеп дег ЕипКіїоп Үтіу- "/х? 


Хүсісһе Ведіпдипе вій Гйг е Везііпатипя 4е5 Дейпікіопзбегеїсі5 дег 


А т г 
У/игге Гапкбоп тії дег ЕипКііопзвісіспипя у = «у ах + 6? 


. Х/еісһе Еівепѕсһабеп Бабеп діє Сгарһеп дег ЕипКіїопеп ті дег С1еісһћипе 


у = Мах + Ь іт Мегвіеісһћ 2шп Сгарһ дег Еипкіоп ті дег Сісісбипе 


у= 4/2? 


Ашбфаһеп / 


1. СеБеп Ѕіе Іпіегуае ап, іп 4епеп іе Ғипкііопеп еіпеіпаецќів ѕіпа! 


2 


1 Уа Та З і 


20у 2 = ЮО 30, 
3. у = Їх! 


Сереһеп ѕіпа Фе Ѓоівепдеп Еипкііопѕојеісһипвеп у = /(х): 
Бі 
= уы 
у == 5 АЕ =. 2 
2.у = 2х? +4 4. у = 4х5 – 12 


Себеп Ѕіе еіп Іпіегуа!! ап, іп йет іе ЕипКіопеп иткећгбаг ѕіпа! 


ВіЧеп 5йе іе іпуегѕеп ЕипКіїопеп / тії у = /(х)! й А 
Везбіттеп Ѕіе деп вгӧВітӧрісһеп РейпігіопвВегеісі дег іпуегѕеп ҒилК- 


опел /! 


| Везііттеп 5іе уоп еп Коірепдеп ЕипКіїопеп Ше МішізіеПеп, деп его» 


тӧвјісһеп РейпігіопвВегеісһ ипа деп ХуегќеБегеісћ! 5Кізгіегеп Ѕіе деп Старі 
дег Еипкііопеп! 


СЕЙ 6 у= Ла) = у 

2.у = Дх) = 24у х +4 1»- уо) = 4 

з. у= Јо) = – 3х 6 8 у= До) = ух +1 | 
4. у = Јо) = 2х + 8 9. у= Дх) = хо – 3х +2, 


5. у = Дх) = Ух - 14 


4. Егішегп 5іе, маѕ тап Беасбієп тив, уепп тап 20 дег Еипкбоп / тій 
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у = х) = х? + 1 йе іпуегѕе Еипкіїоп Үү тігу = /О9 Ьдеп мії! Ейһгеп 
Ѕіе е Отакебгипе Фигеб! 


Ехропепііа1- ила І овагіїћпцѕѓипкііопеп 34. 


5. Уегвеісһеп Ѕіе іе Беідеп КипКіїопеп тії деп Бипквопврісісһипреп 
уз 1 опа у=4/=х +1, 


у= 4/2 = 4 ша у= 4/ =х? +4 


Бегірісһ іһгеѕ егӧВітӧріісһеп ЮейпіііопѕБегеісһеѕ, іһгеѕ ҰегіеБегеісһеѕ 
ила іћгеѕ бгарһеп! 


34. Ехропепйа!- ипа овагіћтиѕѓипкіопеп 


4.1. Ехропепаа ипКкйопеп 


" Діе ЕхропепіїаїипКкіїопеп ѕіпі еіп меіќегеѕ Веівріс! Міг пісһќгаіопаіе 
ЕипКіїопеп, Ѕіе Іа5зеп ѕісһ іп дег Богт 
Ут {05 у) Ту = Дх) = а лає К+ \ {1)} 
ЯагѕіеПеп. 


УҮей іе ЕхропепіїаипКіїопеп Ѓіг ае х є А йейпіегі ѕеіп оПеп, пли «іе Ваѕіѕ а 
ро5ішу есіп. Веі певаїіуег Ваѕіѕ вйБе ев ипепі!ісћ уїсіе гееПе х, Гіг (іе Кеіпе гесі- 


ісп Рипкбопѕуегіе ехіѕііегеп, 2. В. ( 2 ф В. Міг мабіеп аџсһ а + 1, мей ѕісћ 
Гг Ше Ваѕіѕ а = 1 Ше Копѕќапіе КипКіїоп у = 1" = 1 егрім, «іе өсһоп Беһап- 
Чес ууигае. Міг Бе(гасМеп пиг Ехропепіїаипкіїопеп тії а > 1. Юіе Ехропеп- 
паїйипкбопеп ті дег Ваѕіѕ а > 1 Бабеп Гоідепде Еівепѕсһайеп: 


шөімтбеісһег РебпібопѕБегеісћ 
Г) = К 
Піс Ехропепііайипкіїопеп 
коте №иѕ‹еПеп. 
\Мереп уо = /(0) = ад = 1 ѕсһпеійеп 
Ше Сгарһеп дег Ехропепна!Ғипк- 
попеп (іе у-Асһве іт Рипкі Р(0; 1). 
Піе Ехропепііаїйипкіїопеп білі іт 
усзатіеп ЮОейпібіопѕЫегеісћ ѕќебір. Еѕ 
шім Кеіпе ОпвевівкейвзеПеп. 
Пс Ехропепіаіѓипкііопеп тії а > 1 
мп іп Ф(/) вітепв топофюоп масһ- 
лепа. 
5 дій: Пт ах = +оо. 

хо 
Ё рі: іт: ах = 0. 


х — со 


ҺаБеп 


А». 34.1. бтарһеп уегѕсһіейепег Ехро- 
пеппаіѓипкіопеп 


КипКіїопеп 


Газ Бедецієі, дав вісһ 4ег Старі еіпег Ехропепіїаїипкіїоп тії а > 1 Беі абпеһ- 
тепдет х іттег теһг йет певаќіуеп Тей дег х-Асһѕе пйһегі. Піе х-Асһѕе 156 
Аѕутріоіе Ѓйг іе Сгарбеп дег ЕхропепііаїипкПопеп. 1 


Реп Сгарһ еіпег ЕхропепііаЌипкііоп ті дег ЕипКіїопзєїсіспипе у = а7* егһаіє 
тап, мепп тап деп Старі дег Ғипкііоп тії у = а“ ап дег у-Асһве вріере!. 


Аптегкипа: ә! р 4 
М№ісһ пиг біг Ехропепіїаїипкіїопел, зопдегп Ѓйг БеПебіде ЕипКкбопеп 81: 
Реп Єтарі хи еіпег БипКіїоп тіс у = /(— х) егһаіє тап, мепп тап Чеп Сгарһ 
дег Еипкііоп тій у = /(х) ап дег у-Асһве ѕріеве!(. 


Рег вгойе АпуепдипвевВегеісһ ег Ехропепііа!ѓипкіјоп Бегић аш” іоірепдег- | 


Еівепзсбай : 

и Мепп іп у = ста" (а > Ола + 1) даѕ Агвшпепі х еіпе агіітеќіѕсһе 
Еоіре іигсћаоѓі, 50 дигсћацѓеп (іе Еипкіїопѕуег(е у еіпе реотеїгіѕсһе 
ЕоІве. , ! 

Үүіг ууоПеп Фіеѕеп 5а42 Беууеізеп: 

Роғаивзеігипа: 

(1) (х) = хо, Хі) Ха, зо Хк, з 156 еїпе агИһтегізсһе Еоїде тії дег Копвіап(еп 


Ріҝегепх хк - хк = 4(К Є М) 
(2) (у) = уо, 1, У2, зо Ук» оо ТІЇ | 


ук = сак ша уц = саки (а > Ола + 1) 
Венайріипя: і 
Ріє Еоіре (у) = уо, у1, уз, з» іі еіпе веотеігіѕсһе Ғо!ве, во дав пасһ 
ребпійоп дег Оиоііепі гмеієг Беїєбівег аиѓеіпапаегѓоівепег С\іедег 
Ук+і 
вісісһ еіпег Копѕќапќеп 4 + 0 ізі: = = 
к 
Веуеіѕ: 
Жын Б САРА, арат олы мт 
Ук с'ак 
Боізекипя: 
и Еѕ вій: Лук = Уккі З Ук З Ук аб - Ук = Ук(а? -- 1), 4а а? – 1 Коп- 


згапі 156, Роїді: Лук ~ Ук: 

М/епп у еіпе рһувіКа!ізсһе ойег апдеге СтбВе Бегеісһпег, 50 Бегеїсіпеї Лу Ше 
Мегапдегипя йіеѕег СгӧВе. бегін уегіаціепає Уогвапве іп Машг ипа Тесһпік, 
феї фепеп (іе Уегіӛпдегипв еіпег СгбВе ргорогпола! Фезег СгбВе 15, Кӛппеп 
аигсћ Ехропепііаїипкіїопеп БевсһгіеВеп мегдеп. 

бейт тап а = ек (К є А+), 50 егһаш тап 4а” у = с'а" іе Бипкпопвбвісісһилір | 
у є стек Бум. у = сек тай К > 0. Бавеі БезсһгеіВеп у = с ек" е 7и- 
паһте пі у -с-ег% іе Абпаһте еіпег СгӧВе у (Әсі масһѕепдет х). Ғилпк- 
бопввісісһилееп дег Еогт у = сек шпі у = с: етк біг Ехропепіаіѓипкііопеп 
мепдес тап Ёйг Ше таһетаќіѕсһе Веѕсһгеібип= уоп ехропепііе1ї уегіаціспдет 
УМогейпвеп іп Маїиг, Тесһпік ила Сезеїїзснай ап. Ў 
Еіп Веіѕріе! біг Фе Апуепаџпе дег Ехропепііаїипкіїопеп ізі даѕ огвапіѕсће 
\үасһѕішт. 80 іі 2. В. дег 2имасһв ап ВаК(егіеп еіпег Вакіегіепкиїиг іп дег 
Тейа егеп 21-18-10 дег Ап?аһ! дег Вакќегіеп гиг ?ей го Чігекі рго- 


214 


Ехропепіїа!- ила І овагійћтиѕѓипкііопеп 34. 


рогіїопаї. Могацз5еїгипя Чабеї і58, даб даѕ Масһѕќит пісһ( дигсб Безбіпатів 
Зибегапгеп веһетті уіга. Ѕіпа 2. В. ит ХеігрипкКі г, Чгеіта! ѕоуіеіе ВаК(егіеп 
уогһалдеп міе зит  ейрилкЕ 70, 50 егугагіеї тап іп јейет меіќегеп вісісһ вгобеп 
2ешітетуа! Лг ууіедег еіпе Уегагеіѓасһипе дег ги Вевіпп Фіе5е5 ?еігіпіегуа!5 
1/ уогһапдепеп Вакіегіепгані. Діє Апғаһћ М = Дт) дег Вакќегіеп еггесһпеї вісһ 
Че5раїб пасһ ег Сісісһіпе М = Мо ек! тії № > 0 ила К> 0. Мо 151 Ше ?аһі 
Чег ВаКіегіеп тиг ? ей г = 0 цп А Ше МасһѕіитѕКопѕѓапіе. Айв М = Мо ек! 
Капп тап аџсћ іе 7еїї /р Бегесһпеп, іп дег вісһ Фе Хаһі дег ВаК(егіеп уег- 
Чорреї: Һа. Ев ізі дапп М = 2/0, а!5о 2Мо = № еко одег 2 = еко, 1.05 тап 


12 
безе Сісісһиле пасһ /р аш, 50 (оір ір = рр Аисі апдеге УУасһвіштврго2евве 


міе 7. В. діє 2ипаһте де5 НоїгБезіапдез еіпеѕ У/аїдез ойег апсһ Фе Хипаһте 
Чег тепзсбіїснеп Веубікегипя Кбппеп ипіег уегеіпіаснелаеп Аппаһтеп ашғсһ 
І хропепііаНипКіїопеп Беѕсћгіебеп мегдеп. - 

Гіп апдегев Веізріеі Гйг Ше Апмепаипв дег ЕхропепіїаїипКкіїопеп ізі дег гайіо- 
акііуе 2егѓа1ї. є д 
Лисћ Беї евег Егѕсһеіпипр 151 Же Ап?аһ! М дег гайіоакіуеп Афоте 2иг 76ії / 
Чег Ап?аһ! Мо ег гайіоакіуеп Аїоте 7иг Хе 10 = 0 ргорогіїопа!. Ейг деп 
таЧіоакііхеп Д2егіаї! вії: даһег 4а5 Сеѕеі2: М = Мо ег”, 

Га іттег М < Мо іі, тий Фе ЕипКіїоп ѕігепе топоќоп ГаПеп, аіѕо дег Ехро- 
пелі перайу ѕеіп. А ізї Ше Дегіаїйзкопзіапіє, е Ѓйг еіпе Везіітітіе ЗиБзіапа 
сһагаКк(егіѕіѕсћ іі. Еіпе апдеге уісһііве Копѕќапѓе 16 (Ше На!муегізгеіі Ти, 
іс дег ?егГаП5копябап(еп еіпдешір гиреогіпеї 15. Тн і5( Ше “ей, іп ег Ше 


қ Р б 3 М 
Наше аПег АготкКегпе «(ег ЅиБѕѓапх гегіаПеп 151. Ейг / = Ту і5ї № = кам аі5о 


І І Ііп1-іІһ2 іп 2 
е""Ти, Мап егћаіє 4апп їйг Ту = ыы а 5" = Р А 


їш/таве: 


Вегесһпеп Ѕіе іе На!һмегів2ей уоп Кайіит (Ка), мпп Ше 7егіа!!8- 
Копѕќапќе А = 1,382 · 10-'! 87! ізі! 
Іп 2 0,6931 
1,382- 10-118: 1,382 
0,6931 101! 
1,382 3,6: 103 -24:365 
1 590 Јаһге 


Ти = - 10115 


Таһге 


4.2. Говагићтиѕѓалкіопеп 


Ізіс .овагіёћтиѕѓипкііопеп 
= (ху у) |у = (х) = Іова х; ає КІ) 


мп Не Откећтѓипкиопеп ги деп Ехропепііаіѓипкііопеп тії СІеісћипвеп дег 


Гот у -/(х) = а Рег Сгарһ еіпег ІовагіёһтиѕѓипКііоп тії у = 108, х 


ши! дег Старі еіпег ЕхропепііаїипКкіїоп ті у = а" Переп ѕуттеігіѕсћ 20г 
Өісгадеп ті ег СіІеісһипр у = х. 
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Еипкіїопеп Ехропепіїа!- ипа І.овагіїћгттиѕёипкііопеп 34. 
ш 


6. Ме егһаШ тап деп Старі еіпег ЕипКійоп тії у = /(— х) ашѕ Фет Старі 
аег Еипкйоп тії у = /(х)? Р 

7. УУіе егһак тап деп Старһ ег Ехропепііаіѓипкііоп ті дег Еипкііопѕ- 
вІеісһипе у = 275 ац5 йет Старі ег ЕхропепііаіҒипкііоп ті дег Еипк- 
попѕеІеісһипе у = 252 

8. Аші меісһег Бівепѕсһай Бегиһі дег агоВе Апуепаипеѕбегеісһ дег Ехропеп- 
баїипКкоіопеп? 

9. М/еїсбе Еогтеп уоп ҒипКпопввісісһипреп Ғіг ЕхропепіїаНипКіїопеп мепдес 
тап Беі дег та(һета(ізсһеп Веѕсһгеібипе уоп ехропепііе!ї уегіаціепдаеп 
Уогвапвеп ап? 

10. Себеп Ѕіе деп ЮећпіііопѕБегеісһ ипа деп Мегіебегеісһ дег І овагії тиз- 
ГипКбіоп піс дег Сісісһипе у = Іов, х (а > Ола ғ 1) ап! 

11. Та меісһет ІпіегуаП ѕіпа е І овагіїртиз'ипКкіїопеп пісһі аейліегі? 

12. Міе пеппі тап 1.0вагіїбтеп тії (бег Ваѕіѕ е? 


їх 


Миївабеп 


1. вігепр топоќоп уғасһвепа (ба Пепа) ѕеіп 


Піе ЕипКііоп ти дег КипКіїоп5вівіснипя у = ах тії а > 1 іе... 
ь- Оіе Ғипкііоп тіс дег ҒипК(іопѕеІеісһипв у = а" тії а > 1 іі өігепе 
топогоп уасһѕепа. 


АЪЬ. 34.2. Старбеп уетѕсһіейепег 1.орагіһтиѕѓипк(іопеп 


Піе Еівепѕсһайеп дег .овагійһтиѕѓипкіопеп тії дег Ваѕіѕ а > 1 егвеБеп ѕісһћ 
аив йепеп дег Ехропепііаіѓипкііопеп тії а > 1: 
вгӧВітӧв1ісһег РейпііопѕБегеісһ Д(/) = КУ, И(р-Е | 
Ап дег бейе хо = 1 Бейпдес вісһ іг ае Шовагіїртиз'ипкіїопеп еіпе 
Миїізіее, Ев вібі Кеіпеп Ѕсһпіірипке тії дег у-Асһве. 


Діе ҒипКйіоп тії дег ЕипКіїоп5віеіспипя у = Іор, х ті а > |і... 
Піе Еипкііоп тії дег Ғипкбіопвріеісһиле у = ех іѕі ... 
Піе ЕипКіїоп тії дег Ғипк(іолѕеІеісһћипе у = ет” 15... 


2. ОткећгѓипКкііор 5еїп ги 


1.овагііћтиѕѓипК(іопеп 
ь- Піс І.овагіћтиѕѓипКііопеп ѕіпа Фе Откећгѓипкіопеп 2ш беп Ехропеп- 
паіѓипкіїопеп. 


Піе І.овагіћтиѕѓипк(іопеп ѕіпа біг аПе хе 207) ѕ(е(ір. 
Ѕіе ѕіпа 5(гелв топоїоп масһѕепа. 
іт Іов, х = жо ала Ітіов,х = – 0. 
ха х-0 
Ап дег ӘеЙе х, = 0 5іпі Ше Іовагіһтиѕѓипкііопеп пісһі дейпіегі, 
Аийсі ѓіг х < 0 ехіѕііегеп іт КееПеп Кеіпе І .овагііһтеп 10р, х. 


Ехропепіаіѓипкіїопеп 

Г.овагіївтизгипКкіїоп тії дег ҒипКкііопѕріеісһћипр у = 10 х 
ЕхропепііаіѓипКкііоп тії дег ЕипКкііопѕеіеісһћипе у = ех 
Ехропепііаіѓипк(іоп ті дег ҒапКвіопввісісһиір у = 25 


іаіѓопк(іопеп ѕіпа Фе І.овагііһтиѕѓипкііопеп тії дег 1 С і с ) 
ҰМЫ ЫЫ (келен төлес 2 І овагіївтиз'ипКіїоп ті дег ҒипК(іопѕвіеісһћипо у = 2108, х 


Ваѕіѕ е місімір Гйг Ше Майшгууіззепзсһа Теп ипа іг іе Тесһпік. І.обғагИһтеп 
тай дег Ваві е пеплі тап паќйгіісһе І.овагіћтеп ип4 5сбгеїі 10р. х = Іп х. 


- іпуегѕе Кипікїоп ѕеіп 2и 
(Уегмелдеп Ѕіе іе ОБипвеп аиѕ 2.!) 


Оъопвеп ипа Аиівабеп 


| 

| 

- Вемеізеп Ѕіе, Чай Ше І.овагііһтиѕѓипкііоп ті у = Іов, х іе (/тКеһг- | 

Гипкіїоп гйг Ехропепііаіёипкііоп тії у = ах 156! і | 

КопігоШтареп 5. УегрІеісһеп Ѕіе Ше Сгарһеп ег ЕипКіїопеп тії деп ЕипкііопѕеІеісһипвеп 

1. Магит тий Беі дег Ехропепіїаїїипкбїоп / тій у = /(х) = а" е Ваѕіѕ а у = Іов; х, У = Іов, х?, у = 2 Іов, х шпі у = 2 · Іов, |х|! 
роѕі(іу ѕеіп? 

2. МіеуіеІ МшізіеПеп Һа еіпе Ехропепііаіғипкіїоп? 

3. Маз Бейецќеѓ Лук ~ Ук? 

4. Меісне Еипкііопеп егеп (іе Вебіпріле Лук ~ Ук? 

5. УУагштп іѕ Ше перагіує х-Асһве Ғіг 4еп Старі уоп у = а", а > 1, Аѕут- 
ріоїе? 


6. 


Уегвісісһеп Ѕіе діе Сгарһеп дег ЕипКіїопеп тії деп СІеісһипееп у = 16 х 
ип у = 16 (а · х), ає К+! 


гі 


- МегрІеісһеп Ѕіе Фе Сгарһеп ег ҒипКкііопеп ті деп Сісісһипреп у = ех 
ипду = ет"! 
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ЕипКкіїопеп 


8. Війеп Ѕіе е іпуегѕеп Еипкііопеп ги деп Еипкіопеп тії деп Сіеіспипреп 
рге у = 10" 
3 


уе 


тор у= 25 
9. Веѕііттеп Ѕіе (іе өгбітбеісһеп Оебпііопѕ- ила Мегќебегеісһе, ий | 
ѕіеПеп ипа Мопоїопіє дег ЕипКіїопеп тії деп СіІеісһипвеп у = 2" ипа 
у = 27 Мегвісісбеп Ѕіе Фіе Сгарһеп Беідег ҒипКбіюпеп! 
1 
10. (/пегвисһеп 5іє Ше ЕипКіїоп тій дег ЕипКіїопізвісіспипе у = /(х) = 2х 
ап дег 8(еПе хо = 0! 
(Ніпмеіѕ: Мап пеппі іеѕе Опѕќе(іс кеі еіпеп Ѕргипе.) 


11. Раз огвапізсбе асһѕіит Капп игсһћ Ехропепііаїипкіїопеп тії ҒипК(і0п5- 
вІеісһипвеп дег Еогт № = Мо ек! 4агвезіеі П уегдеп. 
1. Магит і5і даѕ тӧріісһ? 
2. МеІсһе Вейеиќипе Ба! даБеі Мо? 
3. Веѕііттеп 5іе РейпііопѕБегеісћһ ипа УУегіерегеісһ еіпег Ехропепіа!- 
Гапкіїоп тії № = ое! 


12. УУав Ѓаг УУасһвіштврго?евзе Кӛппеп йигсһ ЕхропепгіаїГипкіїопеп БеѕсһгіеБеп 
мегдеп? 


13. Магит Капп тап деп гайіоакііуеп Легіаї еіпег Зибзіап тії НіМе еіпег 
Ехропелііаіѓипкііоп ФагѕќеПеп? Веѕііттеп біе Юебпіопѕ- ципа Мегќе- 
Бегеісћ уоп № = № ег”! 

УУеісһе рһуѕікаііѕсһе Вейешипв  һаһеп Ребпійоп5- ила УУегіеВегеісһ дег 
Еипкіїоп тій М = Ме”? 


14. У/іеміеі Ргогепі еіпег Безіїпатіеп Апѓапрѕтепве Мо уоп Кадіит (Ва) тій 
2-1,382:10-118-! ѕіпа пасһ 3000 Јаһгеп (1 Јаһг я» 3,15: 107 з) посі 
уограпдеп? 


15. Ейг Фе АБКйНійпе еіпеѕ Кӧгрегѕ, дег вісһ іп сіпег КаКегеп Отребипя. 
Бейілдес, ваб Меміоп ѓоівепде Сіеїспипе ап: 
Тож Пі ы (То-- ТЕСТ. 
ГаВеі із: Т Фіе Тетрегаїшг дез Кӧгрегѕ гиг ей г, То Ше Апѓапвѕіетрегаќиг, 
Т, «іе Отвебипоѕіетрегаќиг цпа а еіпе Копзіапієе, іе уот Магегіа! ип 
дег Обегіїйспе йеѕ Кӧгрегѕ абПйпе/. 
Веі еіпег АиВепіетрегаќиг уоп 6 °С іі Ше Тетрегаќиг дез Іпһа!15 еіпег 
ТһегтовЙавсһе іп 6 Ѕіипаеп уоп 93 "С аш” 70 °С веѕипкеп. Вегесһпеп Біс | 
е Тетрегаїшг пасһ 24 Ѕіипйеп, ила 8Кіггіегеп Ѕіе деп Сгарб дег Ғипк- 
оп! й 


16. Піс Аибібвипе еіпег Зибзіапа іт Маѕѕег міга дигсб еіпе Рипкіїоп тії дег 
Сісісһипе 5 = 5(1 - е“) Безсбгієбеп. Рабеі 158 5 е тиг ?ей г веібзів | 
Мепге, 5 е 5йівипазтепве ипа а еіле Гйг «іе Ѕибѕќапх сһагакіегіѕііѕсһе | 
Копзіапіє. Вегесбпеп Ѕіе 5 ипа х Ейг Тгаџбепгискег, мепп Беї еіпет Уег- 
ѕисћ 20 в пасһ еіпег Міпше ипа 35 в пасһ 2 Міпшеп ве1551 мигдєп! 
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. І б5еп біе Гоірепде Ехропепйігірісісһипгеп! 


. еѕеп Ѕіе деп Техі, Беуог Ѕіе Фе Аш?раВеп Іб5еп! 


/ 


34. 


Ехропепііа!- ипа Говагіћтиѕѓипкііопеп 


б МР = З 


Ё 

2. 7. ей = -25 
55 а 23+ = 25-1 
4. 10-2 = 4,5 9, ЯКОЮ да 4% 
5.2,6- е“ = 358,8 10.697 = 621 


Сгарһеп уоп Ецпкіїопеп тіє Сісісһипреп бег Еогт у = /(Рх) 


Іпает тап іп у = /(х) іе УагіаЫе х Фигсп 5х ег5еї7і, реһі іе КипКіїоп / 
іп еіпе ЕипКіїоп тії дег Сбісісһипр у = /(х) йбег, мобеї іе Копзіапіє Б 
сіпе уоп МШІ уегѕсһіейепе 7абі ѕеіп 5011: 


у = (х) —> у = Ј(Ьх); фев; Ь+0 


Веізріеіе: 
5-1 
секр зно); 
у= 20) є 
ь-2 
= е —> у = Ј(2х) 
у = (х) = е? 
Уегв1еісће тап Фе ЕипКіїопеп / ипа є тіеіпапдег, 50 егкеппі тап: 
Ап еіпег ВейеБіреп ЅќеПе хо є 2(/) һағ / йеп Еипкііопѕмегі /(хо). Оеп вісі- 


У 


(ї 


сһеп Еипкііопѕмегі (хо) піпіті 2 ап дег Ѕ(еПе да ап: 2 (59) = г(ь 5) 
/(хо). і 
Мап егћак а!|зо хи |едет РипКі Р(хо; уо) є С(/) Ше Коогаіпаќіеп еіпеѕ 
х; 
Рипк(еѕ О (%; ») = С(2), іпдет тап іе АБѕгіѕѕе уоп Р ті дет Ғак- 
(ог К = и) тшїріїгіеге ипа Фе Огаіпаќе Беібећаік. 
Веізріеіе: 
пу = о) 275 у = /(2) уі 
Бейс; у = д(х) = е2" с) |ску 
Зіашсһипв уоп С(/) тії дет 8(аисһипвѕ- ў] 
1 1 
гакіог А = каст іп Вісбішпв дег х- | 
Леһѕе 2шг у-Асһѕе һіп. | 
| 
| 
| 
; х 
зі 0| Х хо З 
Ар». 34.3. 


Ғипкііопеп 


Буу = Ло) 25 у= 40 
Е ув 


-2% 0 хо 


АБ. 34.4. 


Зріевеїипе уоп С(/) ап дег у-Асһве опа 5ігескилпе тії дет бігескилез/аК(ог 


ІК| = 2 = 2 іп Вісһипв дег х-Асһве уоп дег у-Асһѕе мев. 

ІБІ 
Физаттеп/уавзилв: Й 
Мап егһћаїє деп Старі еіпег КипКіїоп є тії у = р(х) = ПЬх) аш деп 
Сгарћ дег Еипкііоп у = /(х) 
їйг Б < 0 аигсћ еіпе Ѕріевеіипв ап (ег у-Асһве, А 
гаг 16 > 1 аигећ еіпе 5кацспипе іп Кісһішпе дег х-Асһѕе 2иг у-Асһѕе һіп 


1 
(зіашевипиміаког ІК = ТГ < ) 
|| 
гаг |Б| < 1 дигсһ еіпе Ѕгескипр іп Кісһіппе дег х-Асһѕе уоп Яег у-Асһѕе 


1 
мер ( виескипемаког ІК| = ТІ > ) 


1. Серебеп віпі Ше Еипкіопеп тії деп ЕцпКііопѕвіеісһипреп у = ех; 
у= е2; у = е5 цп у = ео і 

(а) Хеісһпеп біе іп еіпет Коогдїпаїепзувієт е Сгарћеп дег ЕипКіїопеп! 
(Ы) Діе Еипкііопѕеіеісһипвеп Бабеп е Богт у = ее 

Уе вгоВ ізі К іп еп вевебепеп Ғапквопввісісһипреп? й 

(с) УУеісһе Ведешипе һа Же Копзіапіє К іп у = екх Біг е Сгарһеп дег 
БипКкіопеп? 


2. ӛкіггіегеп 5іе Ше Сгарбеп ег Бипкіїопеп /, дегеп Сісісһипреп себеһеп | 


ѕіпа! 
у = (х) = е" 
у = Дх) = –е 


у = Хх) = е0.5х 
у= Јо) = её 2 
у= Јо) = – рет?" 
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МіпкеІѓипкіїопеп 35. 


3. 8Кіггіегеп Ѕіе Ше Сгарһеп дег Ғипкііопеп /, дегеп СИеісһипреп вевеБеп 
ѕіпа! ы 

у = Дх) = а(х) 

у= Қ) = (х - 2) 

у = Дх) = (1 – х) 

у= Қх) = 1 + 1а 2х 

у = Дх) = –1а (2х - 4) 


35. №іпкеіҒипкіопеп 


Пле М/іпкейипКкбіопеп ѕіпа ҒапКбіопеп ті СІеісћипвеп бег Богт 


у = 5іпх (,,... Ѕіпиѕ х“), 
у = соѕ х (,,... Коѕіпиѕ х“), 
у = їапх (,,... Тапвепѕ х“) ипа 


че 
І 


= сох (,,... Коѓапвепѕ х“). 


ме ѕіпа міє аПе гееПеп Еипкиіопеп реогапеѓе Рааге гееПег ?аМеп. Ейг Фе 
Агвитепіе х дег У/іпкеїгипКіїопеп в апсһ х є А. Міг уегугелдел (йт іе Агви- 
тегіс даѕ Вовептав. Діє Юейпійоп де ВовептаВеѕ Бегибі аш” дег ()һег- 
Ісрилр, Чаї Фе Ідпве 9 еіпеѕ Кгеізһорепв Беї еїпет Беѕіітитќеп Кайіпе ғ дег 
(ігбВе деѕ епізргесһепдеп 2епігіугіпКе!з ргорогбіопа! іі: 


Ь:2лғ = а9:360?, а ор уі 
180° 


їх 


МОБ. 35.1. Раз ВовептаВ 


(іт уот Кайіиѕ ипаБћапріс хи сіп, Ье пап Чаѕ УегһаІспіѕ Ворепійпре хи 
ІгаФив, даѕ ебепѓа1ѕ дег ХепігіуіпкеІсгӧВе ргорогіїопа! іі: 
асро 

180° 
Ми Ніѓе діеѕег Отгесһпипрѕѓогте! Капп тап јейет УУіпке! сіпеіпдешіс 
сіпе гееПе Хаһі ғиогапеп. 


ғ 
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Еипкііопеп 


Піе Майеіпһей дег УуіпКеіргбЙе іт Вовептай ізі дег Кайіапі (гад): 

1таа яз 57,3°. \ 

ОЁ міга (іе УМіпкеївгбВе іт Вовептаб іл УіеІѓасһеп уоп л апдвереВеп, ипа Ше 
л 

Маеіпһей: іга пісні веѕсћгіеБеп, 2. В. 90° = х 


35.1. рейпійоп дег М№іпКеіѓипкипопѕуегѓіе 


ріе УМіпкеїипкійопемегіє Капп тап ап еіпет Кгеіѕ А пай йет Кайіиѕ г 4ей- 
піегеп. пп Міќеірипкі деѕ Кгеіѕеѕ Пері ег Огѕргипе еіпеѕ и-0-Коогӣіпаќеп- 
ѕуѕіетѕ. Аш” дет Кгеіѕ & Бейпдеї ѕісћ еіп Рипкі Р(и, р). ОР Біїфеї тії дег! 
и-АсЬѕе еіпеп УУіпкеі, х ізі Ше УУілкеіргбВе дісѕеѕ У/іпКеїз іт Вовептай ша 
ѕотіќ еіпе гесПе 7абі. з 


% о 
БП х = 
ғ 


и 
С05 Х -ы- 
т 
о 
іапхоєрго, НЕО 
и 
и 
соїх =ы—, ОО 
о 


АҺ». 35.2, Рребпійоп дег №іпкеГипкііопѕуегіе ат Кгеіѕ 


35.2. Пебпібоп ила ЕірепвсһаКеп уоп У/іпкеййипкиопеп 
35.2.1. іе Ѕіпиѕѓипкіоп 


» Беї.: Ріє Ѕіпиѕѓипкііоп тії дег Еипкііопѕеіеісһипв у = ѕіп х ізі Ше 
М 0 4 
Мепре аПег реогапе(еп Рааге (х; у) тії хє Кип у = ѕіп х = ==: (с ізі 


е Огаїпаїе 4ев Рипкќеѕ Р аш йет Кгеіѕ К шпд ғ 4ег ?аМепугегі 4е5 
Кайіцѕ.) 


4 о 
= |650) 10 = зіп х, хеКлеіпх = =). 


35. 


ҮуіпКе ипісіопеп 


АҺ». 35.3. Піс Ѕіпиѕѓипкііоп 


Аив ег Дребпійоп егвебеп вісһ Гоїдепде ЕірепсһаНеп Ғіг іе Ѕіпиѕѓипкііоп : 
Р (зіп) = В, И/(віп) = 1-1; +1]. 


Ап деп біеПеп ху = Кол тії Ке Є Ба! іе 5іпиз"ипКіїоп МиїізкеПеп. 
Піе 5іпи5Гипікіїоп 15 біг аПе хе А ѕќеѓір. 


Ѕіе ізі іп деп Іпіегуайеп |= 5 + К-2л; + 5 ғ к. з. тії Кк є С вігепр 


3 
топоїоп масһѕепа ипа іп йеп ГпіегуаПел Е 5 + к: 2л; тч Кк л] 


вігепв топогоп ГаПепа. бег Сгепумегі іт біп х ехізнегі пісі. 

хз 
Піе Біпиѕѓипкііоп 154 еіпе ипвегайе БКипКіїоп, депп ев рі віп(-х) 
= -віп х. рег Старі іі даһег гепіга!зупітеггізсһі хит Отѕргипе. 


Піе МіпкеМипкіїопеп Бабеп посһ еіпе Беѕопаеге Бірепзсһаб, ѕіе ѕіпа регі- 
одізсВ. 


Ре/їпіціоп дег Регіоаігййі: 


» Пе: Еіпе Еипкііоп / һеіВі регіоӣіѕсћ ті дег Регіойе о, мепп рій: 
а) хе Д(/) з (х + к: о)єр(у) (себ) 
Ы) Ухер(): (х + Ко) = Аа). 
Піе Кіеіп5іе Регіойе уоп /Һеібе ,,ргітіііуе Регіойе“. 


Ев вій ѕіп (х + Кл) = зіп х; депп е Ѕіпиѕѓипкііоп ізі еіпе регі- 
ойіѕсһе Еипкііоп ті дег ргітійуеп Регіойе о = Ол. 


Лиѕ дет Уегіаці дез Старбеп дег ЅіпиѕѓипКкііоп егкеплё тап ѕеһг ІеісЬё посі 
Гоїлепде Еівепѕсһаќеп : і 


Піе Ѕіпиѕѓипкіїоп іі Ғіг аПе Уіпке! х є (0; л) робібіу ипа Ғіг аПе У/іпкеї 
х є (л; 2л) перайу. (Уоггеісһепгере!) 


б У 
Га іе Сегайе х = 57 еіпе Ѕуттеќгіеасһѕе дез Старбеп 151, егкеппі тап, 


даВ віп (л - х) = біп х вій. 


Бипкіопеп Үуіпке ипкіопеп 35, 


Уей дег Рипкі Р(л; 0) еіп Ѕуттеїгіегепігит 4ев Сгарћеп ізі, егкеппі Юіе Тапвепѕѓипкіїоп ізі йг айе хе (бап) ѕіеіів. Ап деп $ќеПеп 


і беп: л 5/72 А 5 Біле 
тап, даб посһ /оівепде Всіайопеп вейеп 5 + Кл, Кеб, ізі Че Тапвепѕѓипкііоп ипѕќеќір. Ап дег ОпѕіеіірКеїіѕ- 


і Фр ЕТЕКТЕН а 2 
віп (л + х) = (ѕіп (ло - х)| = (віп хі ші тр з = й 
2 ѕќеПе — вїбі ев ЃоІвепде ипеівепіісһе бгепгмгегіе: 
1ѕіп (2л - х)| = |5іп хі. 5 Е в ІЗ 
(Оцадгапепгеіайопеп) іт іапх- +00 ипі іт іапхо -о ті є»б. 
хл 5 ху 5 е 


35,22. Ріє Тапвепѕѓипкіїоп 


Е 5 
Ріе Сегайе х = 521 ізі еіпе Азугаріоїе. (Апаїове Веігасһішпреп веќеп 


» еб: Піе Тапвепѕѓипкііоп тії дег Еипкіїопѕо/еісћипе у = (ап х іі 
о 


Ше Мепве аїег веогіпеѓеп Рааге (х; (ап х) тіќќап х = ган 


(о їз Же Огаіпаѓе ипа и іе Абѕгіѕѕе 4ев РипК(ев Р аш дет Кгеіѕ А.) 


аџисћ Ғйг е апаегеп /пѕѓеёіеКеіќѕѕ(еПеп.) 


Іп деп Іпіегуаїйеп (- 5 жк'я; > + Е ч) тії кє С ізі іе Тапрепѕ- 


ГипКіїоп 5ігепе топоїоп уасһѕепа. Е, о 


Мап ѕіеһ ат Кгеіѕ, бай кап (- х) = —— = - == = (ап х 8110. резпаїб 
и 


ізі Ше Тапвепѕѓипкііоп еіпе ипвегайе ЕипКііоп. Гуег Старі іе гепіга!- 
ѕуттеќгіѕсћ 2шп Отгѕргипе. | 


Ріе Тапвепѕѓипкііоп ізі регіойіѕсћ ипа һас іе ргітійуе Регіойе о = л. 
\ 


л р 
Ле бауу = маххенц кісялшах о | 


уі 


15.3. Ве>еһипвеп 2уу1зсһеп деп УҮіл Ке Ғипісіопвуетіеп 7 | 


Веліећцпреп 2үіѕсһеп уегѕсһіейепеп ЕипКііопѕуегќеп Беї Іеісһет Агрштпепі 
Лиѕ деп Дейпішопеп ат Кгеіѕ ЃоІвеп е Вегіећипвеп: 


= пх, біп | 
М ш (1) Шы = (ап х; ЕГІ кес 
Ж Р) А | 
х (2) ев зсох; хе Е-л, КЕС 
зіп х 
зл Е ; 
-дя 43 сті іл 22 (3): Тапх-сосжх = 1; ха кес 


(4) зіп? х + со52 х = 1 


Негієйцпреп 2ууівсһеп Еипк(їопѕуегќеп, бегеп Агритепіе Ѕитте ойег Оіегепх 
гусіег Уіпкеївгббеп зіпі, ипа деп Ецпкіїопѕуегќеп Фіевег ҮУіпКеіргбеп ѕеЈЬѕё 
(Аадійопзібеогете) 


Гле Ѕіпцѕ- ипа Коѕіпиѕѓипкііоп егеп Ѓйг х, х2 є А Гоівепде Аайііопѕ- 
Шеогете: 


ш (5) біп (хі + х) = віп хр сов х 
(6) соѕ (х, + Ха) = сов хі: сов х; 


сов хі“ 5іп х: 


2Е 
+ біп хі іп хэ 


АЫЬ. 35.4. Ріє Тапрепѕѓипкіоп 

Гагаиѕ ЃоІвеп 2. В. Ше Веіацопеп: 

Жав дег Бебпіноп ЃоІвеп Ѓйг діє Тапвепѕѓипкііоп Ше ЕівепѕсһаЌ‹еп : 
Р (кап) = к5 4: 6-я, кесата И (кап) = А. 


Ап деп $еПеп ху = Ко я тії є С бейпдеп вісһ Миїізкейеп. 


2 5 Ж “Ха хі + х2 
" (7) біп хі - зіп Хҙ = 2-біп-------:со8---- 


але А 
(8) сов хі - соѕ х: = Бов 


224 10 П. котріех Мафешаіїк 


Ғипкпопеп 


Мал Капп зіє Беѕійїівеп, іпдегі тап Ѓйг хі деп Тегт ба + х) + Зб з хз) 
опа їйгох» деп Тегт (х, + х2) - (0х1 = х2) өсһгеім опа апп (5) ила (6) 


апмепаеї. Р 
Ріє Аййііопѕіћеогете Ѓіг Тапвепв егћаї тап аи (1), (5) пла (б) тії епівргесһеп- 


деп ёдшіуаіеліеп Отѓогтипреп: 


бап хі + (ап х2 3 


9 чали Б со 
9) о з) 1 - ап х, ап х: 


Егзеї лі тап іп (9) х; Әшгеһ — х2, 50 егеїб' ѕісһћ 
10 хап хі - (ап х› 
00) хап (а — 2) = т ах) па! 
міс деп Аайііопѕ(һеогетеп Капп тап ашсһ Еипкііопѕмене ег У/іпкеїїипк- 
З хх Я 
чіопеп, дегеп Атеритепіе Уіе Ғасһе (2х; 3х; ...) ойег Тейег (6: з? --) еіпеѕ 
Ууіпкеіз х ѕіпӣ, йашіуа!ел( итЃогтеп, 50 дай іе Агвителіе пиг поећ деп Міп- 
кеі х епіћакеп. 5о егћаі тап 2. В. Ѓйг соз 2х: 
соѕ 2х = соѕ (х + х) = совхо'єовх - біп х. зіп х 

= соѕ? х - біп? х 
РагѕќеПипр уоп МіпкеЌипк(їопѕуегќеп дигсћ Еипкбіопвугегіе апбегег Ууіпкеїипк- 
бопеп Беї рісіспет Атецтепё 


Міс деп Веліећипвеп (1) Біз (4) ізі ез тӧрвіісћ, Ше Ецпкііопѕуегќе јейег УУіпКе!- 
гапкбіоп Өшгеһ «іе Еипк(іопѕуегќе јейег апдегеп Міпкеігипкіїоп аџѕгийгіскеп. 
ХУ тап 7. В. ѕіп х дигеб сов х аиѕігіскеп, 50 егһаі тап ацѕ ѕіп2 х + со52 х = 1 


е Еогте! 
1 С соѕх іг хє[24л; (24 + 1)7) 


а) ЖҮЛ _ соѕх іг х є ОК - 1)л;2Ел) 


35.4. Сопіотеігізсһе Сівіспипвеп 


Мап пеппі Сіеіспипдеп 4ег Богт 
тро, Ад,» ЛО) = 0, й 
"моһсі Ше / тай К = 1,2, зп Хуіпкеіипкіїопеп ѕіпӣ. вопіотеігізсһе Сіеі- 
сһипвеп. 
Веізріеі: 
ЛО) = соѕ 2х; (д = біп х 
тил Од, ҺО) = 3 сов 2х - 205іпх - 9 


Ѕсһоп іе еіпѓасһе Ашівабе, даб тап ли еіпет Міпкеіипкііопѕегі деп 20- 
веһӧгівеп М/іпкеї Безіітиті, ізі даѕ І бзеп еіпег вопіотеїгіѕсһеп Сіеісһипр. 
Веізріеіе: 


1 - 
ѕіп х = 0,5; зіпх = 5% {ап х о 


Муіпкеїипкіїопеп 35; 
Га е УУіпке ілКсіопеп регіодізсһе Ғипкіїопеп віпд, ҺаБеп діє вопіотеігізсһеп 
Сеїсвипвеп ипеп ісВ уісіе І,5зилгеп. Піе Сісісһилр ѕіп х = ШЕ о Бає іт Глівг: 
2 1. 
УАП |0; 2л] іе 1.5 == =а- 1 
1 іе І ӧѕипреп х; З шах; = л – Т л. Мевеп дег Регіодігі- 
(и дег 5іпизГипКіїоп егвеБеп ѕісһ іе І.б5ипреп 


КЕЕ: 2 3 
ро шипа ЕЕ таша СЫ: (к е б). 


Ейг даѕ Ібзеп вопіотеїгізспег СіІеісһ і св 

рен шпреп ѕіпа Іоірепде 5сһгійе 
Т Рогтеп Ѕіе Фе Тегте /(х) ті Не дег Аааіііопѕіһеогете 50 шт 
чав біе іп аПеп Тегтеп /(х) 4ав 8Їеіспе Агвитепі еграНеп! ў 


2. Огіскеп Ѕіе іп 7 Ше уегѕсһіеіепеп Міпк і 
- війок 
еіпе МіпКкеїипКіїоп / ацз! о о з 


3. 5иб5ійшівгеп Ѕіе йеп Тегт /(х) йигсћ еі і б і 
об еіпе пеџе УагіаЫе, опа Іёѕеп Ѕіе 


4. Масһеп Ѕіе фе 5иБзгіїшіоп гіскрӣпрі і і 
1 п вапеів, апа Беѕііттеп Ѕіе Фе ҮУі - 
вгӧВеп, Ше деп І.бзипреп гивеогапеї віп(! ша 


5. РгШеп біе, і і 3 / 
ар іе, ор іе егһаПепеп ҮУілке! І.ӧѕипреп дег Аизвапазвісіспипа 


Пеіуріе/е: 
И) созх- 35 і і 

Еѕ вібі пиг еіп Агвитепі х ипа еіпеп Тегт 
Жо) = сов х, йеѕһаІЫ тіѕѕеп міг пиг деп 3. ипа 
4. Ѕеһгіі аиѕЁйһгеп. 


ы 


ЕГЕ Зибійшіоп 2 = сов х (3. 5сһгіп) 
1 - Ша 
УЗ 1) = нору З 
А Қ МЕ Ш е 
сов х -23 ойег соѕх = -5У3 (4. 5сһтіп) 
хет одег 1 
6 тум ойег 
23 7. 
з рани одег он Нот кес. 
ав Капп тап 2изапипепҒаввеп ги 
о я 5 
е її ойег Е ае 


Ейг іе І ӧѕипеѕтепее егћа тап 


522 л 5; 
ря ААСО Е 2521 ті Кес буу. 


1 = {хіх = 30° + К:180° у х = 150° + Е: 180° тій кс). 


М/іпкеїипкіїопеп 35. 


ЖЕипкіопеп 
1 Ң ТЕРИ 35.5. рле Ѕіпиѕѓилкіоп тії дег ҒипкііопѕеЇеісћипе 
4 0 ББРТ іші = біп х . беһгі й 
(2) зіп'х = т ѕіп х | Зибзійшіиоп 2 у = а: ѕіп (Бх 21а с) 
22 =5—— 8 Місіє РгоЫ̇ете ег Рһуѕік ипа Тесһпік (Беѕопӣегѕ дег ЕЈекігоќесһпік) Іаѕѕеп 
меһ Беѕсһгеібеп аигсһ (іе ЅіпиѕѓипКіоп тії ег Сісісһипе у = а · ѕіп (Бх + с) 
а Зі 20, (а > 0, Б > Оцпа а, Б, сє К). беп Какіог а пеппі тап Атрійиде, ег Беууігіс, 
4 Чаї е Рипкіопѕуегіе ті а гпиїкіріїієгі уегӣеп. бег МегќеБегеісһ і5і даѕ 
Жақ а 3 Писгуаї | - а; а]. бег ҒаК(ог 5 уегапаегі іе Регіоде дег КипКкіїоп. Маһгепа 
20 = <= 2 Че Ѕіпиѕѓипкііоп тії дег Сіеісһипр у = ѕіп х іе Регіоде 27 Һаї, Һа Фе Ғапк- 
З В 2 
зіпх = 5 обер а= о (4. беһгін) Поп тії дег Сісісвипа у = а ѕіп (Бх + с) же Регіойе 22... Раз Бейешес: 
В 74 2: 
3 05 4 5 а‘ 5іп (Бх + с) = а · ѕіп (в Б + 5 - ср їйг айе хе А. Піе У/аһтһей «езег 
бпх- --- ізі пісһі Фейпіегі, Ь 
2 5 Ашззаре егКеппі тап ан ѓоівепаег Олтѓогтипое : 
л 
а 2л ойег х= –л+К:2л, Кес 2 
бі ек А 6 аа (бе е) аспхо о 
5 


= хіх о + лух ря К 2л ті Кеб 


бху. 


І = {хх = 30° + А: 360° ух = 150° + К · 360° ті себ). 


Ії 


а`5іп (Бх + с + 2л) 
а-Біп (Бх + с). 
Гле Копѕќапќе с Беугігкі еіпе УегѕсһіеБипр дез Старһеп дег 5іпиз'ипКііоп. 


(3) 205? х + Ззіпх = 3 (2. Ѕеһгік) асіп (Бх + с) міга 0, мепп Бх + с = 0 11; й. Һ., мепп х = - т іі. 
жебе. ан З 5 й 
сәсен й 2 БЫЛА 29 (3. 5ебгіш) Мап пеппі - т деп РһазелугіпКе!, іе РһаѕепуегѕсһіеБипр. Юег бгарһ уоп 
222 - 32 +1 = 0 у = а іп (рх + с) іѕбит - 5 іп Кісһішпе дег х-Асһве уегвсһоВеп. 
1 
21 = 1 фат > Пеізрісіе: 
Я 22 
ѕіп х = 1 ойег ѕіпх = 5 (4. 5свгії П) у=) = А іп (ог + о) һа йе Атріікиде А, фе Регіоде 22 ипа іе 
2 х 
гах олук лух е Зя Еа Кеб Рһаѕепуегѕсһіебипр, ЕР, Е В 
Г 6 2 0) Ріе Бипкіїоп тії дег Сісісһіпе у = 1,5 · іп (5 + 57) Һас деп 
|5) 5 
ЖАЯ {хх = 30° + КоЗбб'ух = 90° + К: 360° ум МУегіебегеїсі [— 1,5; + 1,5). Піе Регіоде 1. Ге РһаѕепуегѕсһіеБипе 
= 150° + К: 360°, Кеб). Беїгаві - = 
А 2” 
4) 3:соѕ 2х - 20: ѕіпх = 9 5 2 
) 3(соѕ2 х - біл? х) - 20: зіпх = 9 (1. бсһгін) 
ЗИ -зіпех - іп? х)-20-біпх = 9 (2. Ѕеһгііб) 


3 - б-:8іп?х - 20-зіпх = 9 
3-8іп?х + 10-білх +3 = 0 


3:24 10:24 3-0 (3. 5сбгій) 
д = 8 == й 
віпх = -3; зіпх = -5 (4. бсһгішо 
зіпх = -3 ізі пісі 4ейпіегі. 


І-ікіх-199,55--К-360%ух = 340,57 + К: 360°, кес} 


бом. 


у= 75 5їп (&х + ёл) 


І = (хіх = 3,48 гай + К: 2лух = 5,94 гад + К - 2л, КЕС. 
Еіпе вопіотеѓгіѕсће Сеїспипе дег Еогт х - (ап х = 0 Капп ті н 
Меїбоде пісһе ве!бві мегдеп. 


ЛІМ», 35,5 Веіѕріе! Ёйг Ше Ѕіпиѕѓипкіїоп ті дег ҒипкііопѕрІеісһипр у = а · ѕіп (Бх + с) 


229 


Еипкиопеп 


35.6. Ѕіпиѕ- ила Коѕіпиѕѕаіх 


Біпе Бгейе Апу/епдипр һаБеп (іе Муіпкеїипкіїопеп іп деп МаѓигуіѕѕепѕсһаЌеп, 
дег Тесһлік, дег апеѕуегттеѕѕипв, дег Ѕсһіаһгі ипа дег шѓѓаһгі сейіпдеп, 
Веі аіеѕеп Апуепфілгеп (гегеп ігатег міедег Ргеіеске аш, е пісћі гесһіміл Кір | 
ѕіпа. Ейг езе Әгеіеске мигдеп девһа1р Велеһипвеп 2№іѕсһеп 4еп Ѕеійепіапвеп 
а, Б, с ила деп ІппепуіпкеіргбВеп ж, В, у ацівезісії. Діє місріївзіеп ѕіпа дег 
І Ѕіпиѕѕаі і 

а:Ь:с = ѕіп х: ѕіп б: ѕіп у 
ш ипа дег Ковіпивва1(2 

а? = Б? + с? -25с: сова 

2 = с? + а? - 2ас: сов) 

с2 = а? + Б? - Заб'єов у 
Ұуепп «іе Стӧбеп уоп геі ипабћапвівеп Ѕғйскеп еіпеѕ Огеіескѕ вевебеп ѕіпд, 
зо Кӛппеп (іе Сгӧдеп дег Гепіепдеп 5ійске дез Ргеіескѕ Бегесһпес мегдеп. Веі 
Апмепдилве 4ев біпивваі2е5 тий Беасһкес ууегйеп, даб Беі 4ег Вегесппипе еіпег 
Ууіпкеіргбе даѕ Егеебпіз пісі еіпдешір 15. 


25.7. Пткеһтилісіопеп 20 деп У/іпКкейипкйопел 


Біе гукіотекгівспеп Еипкііопеп зіпд Ше іпуегѕеп Еипкііопеп 2и деп ҮуіпКке!- 
бапкіопеп. Могайевекгипе Гйг діє Ехізеп2 еіпег іпуегѕеп Еипкіїоп / ізі, Фа 4іс 
Випкіїоп /сіпеіпдешін іі. Оіеѕе Уогацвзе(7Ш16 ізбаһег Беї деп М/іпкеїипкіїопет 
пісні есе. Девбат Біде тап іе Откеһгѓипкііопеп пиг іп деп ІпіегуаПеп 
4ев ПебпінопвВегеісһев, іп 4епеп е ЕицпКбіопеп еіпеіпдеціїя ѕіпа. І 


л л 
Піе Ѕіпиѕѓипкііоп і5! 2. В. іт Іп(егуа!ї Е сар 5 зігепа, топогоп масһзепа. Ейг 


евев Іпіегуаї! ехізбегі еіпе Откенгіипкіїоп, (іе Агсиѕѕіпиѕѓипкіоп һеіВе 
?ағ Еипкіоп / пай дег Еипкііопѕвіеісћипе 


у= Јо) = пх, ФИ)З [-3: а ша ТО) = 1-1; +0 
веһӧгі Ше Откећопкіоп / ті дег Ецпкіопѕаіеісһћипе, 
з Р л 12| 
у= (Хх) = Атсѕіпх, 2(/) = І-Ї; ЕП ша Ж) = Е 77° 94 
(вејеѕеп: ,,... Агсиѕ ѕіпиѕ х“) 
Всі дег Атсиѕѕіпиѕѓипкііоп міга Ше ҮуіпКеіртӛВе у веѕисһі, мепп дег Ѕіпиѕуегі № 
вереРеп іі. 


АПветеіп вій: Веі деп Агсиѕѓипкііопеп міга іе УУіпКеіегбВе хи еіпет вевебепе 
УуіпкеїипКіїопомегі веѕисћ. Ріє Мопоѓопіеіпіегуаіе, іп @епеп е Агсця 
Ғипкііопеп аз іпуегѕе Бипкіїопеп 2и деп Ууіпкеїипкіїопеп дейпієгі ууегдеп, 
ѕіпа 

їйг у = сов х 4а Іпѓегуа11 0 є х = л, 


“ я л 
Гг у = (ап х Чаз Іпќегуа - ст с Бе 


йг у = сої х даѕ Ішегуа! 0 < х < л. 
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УуїпкеІѓипкіопеп 35. 
7а деп БипКіїопеп 


у = соѕх хє [0; л]; уе(-1; +1] 
у = їап х ТЕ і 

то 2); уе(-о; %о) 
у-соїх хе(0;л); уе(-оо; ко) 


реббгеп аїзо Фе Откеһгѓипкііопеп > 

по у= Агссоѕх хє[-1; +1]; ує(0; л] 
у = Атсїапх хе(-оо; +оо); Е +3) 
у = Атссоїх хе(-о; с); ує(0; л). 


Ріе ҒипкііопѕЫИдег дег УУіпкеІѓипкііопеп опа Фе дег гуКіотеїгізспеп Еипк- 
Попеп береп ахізізулігпеігізсі 2шг Сегадеп тії дег СІеісһипе у = х. іе вепапп- 
(еп УУегіеВегеісһе вебеп іе ,,Нашрмегіс“ дег гуКІотеїгізснеп Еипкіїопеп ап. 


уі 
л 


УА соѕх 


АН). 15.6. бтарһеп дег Откеһгѓипкііопеп хи деп У/іпкеїипкііопеп 


Еипкіїопеп 


зо З 
Ра “е Ѕілиѕѓипкііоп тії у = ѕіп х 2. В. аисћ іт Іпіегуа хе (5:31 сіп- 


еіпдешір ізі, Кӧппќе тап аисһ Їйг Чіс5е5 Іпіегуаїї! е іпуегѕе БипКіїоп БіїЧеп. 
5оісһе ІпіегуаПе вїбі ев илеп ісһ уісіе. 

Ейг деп резапчеп ЮейпійопѕЬегеісћ (- 20; со) 15 Ше іпуегѕе АББіїЧипе дег 
Ѕілиѕѓипкііоп илеп ісһ-уісідешбір шипа вол Кеіпе ЕипКіїоп. 


Оъипвеп ила Аш вабеп 
КопітоШтареп 


1. Меппеп Ѕіе е уіег М/іпКкейипКіїопеп! 
2: М/іе іі аз Вовепта/3 Фебпіегі? 
3. Іп меісһег Еіпһей ууігі даѕ Вовепта ветеѕѕеп? 
4. У/ав уегѕіеһ тап ипіег еіпег регіодізспеп Еипкіїоп? 
5. іе ізі е Ѕіпиѕѓипкіоп дейпіегі? 
6. Ап меісһеп ЅќеПеп Ба! Фе 5іпиз'ипкіїоп МшізіеПел? 
7. Маѕ Кӛппеп Ѕіе йбег йеп Сгарһ дег 5іпиз"ипкИоп ѕавеп? 
(Ріе Ѕіпиѕѓипкііоп 15 еіпе ипвегайе ЕипКбоп.) 
8. МіеуіеІ Ѕуптеѓгіеасһѕеп ипа -гепігеп һа іе Ѕіпиѕѓипкііоп? 
9, УҮсісһе ргітііуе Регіоде һа! Ше Ѕіпиѕѓипк(іоп? 
10. Міе іѕ іе Тапвепѕѓипк(іоп дећпіег? 
11. Ап меіспеп 8(еПеп іі іе ТапвепѕЃипКкііоп ипѕіе(ір? 
12. У/еісһег Опќегѕсһіей Безіебі 2ууізсһеп ѕіп х шпа дег Ѕіпиѕѓипкііоп? 
13. Міе Беѕііттё тап @іе РһҺаѕепуегѕсһіеБипо дег Ѕіпиѕѓцпкііоп ті дег ҒилК- 
їопѕвІеісћипе у = а · ѕіп (Бх + с)? 
14. УУеісһе ргітігіуе Регіоде Ба! е Кипкіїоп ті дег Сіеісбипе 
З; 1 л 
с Їй =} 
у= 5 за (р я 2)! 
15. Мо мепдеї тап деп Ѕіпиѕ- шіФ4 Коѕіпиѕѕаі2 ап? 
16. Магит ізі «іе Ѕіпиѕѓипкііоп пісће иткећгбаг? 


17. Магит Капп іт Іпіегуай 0 = х = л іе 17ткећгѓипКкііоп таг, Еипкііоп, 


тай у = соѕ х вебіїдеї мегдеп? 


Аиївабеп 


1. еіпеп Ғипкбопвугегі аппеһтеп 


уту = Дх) = 2х - ЛІ хо = 0 
в- Діє Випкіїоп / ті у = 2х — Іпітті ап дег ЅеПе хо = 0 деп ҒипКііопѕ- 


мегі уо = — 1 ап. й 
ь- Піе Бипкіїоп / тії у = 2х - 1 пітті (йг Хо = 0 деп ЕипКіїоп5уегі 


Уо --іІ ап. 
тії у = /9 -өіпх/ хо = 


Дт у = /(х) = апх/ хо = 
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м 


. ребпіегеп біс Фе Коѕіпиѕ- ипа Коѓапрепѕѓипкйоп! 


. Вез ттеп 5іе Гйт діє Коѕіпиѕ- ипа Коѓапрепѕѓипкііоп (іе Гоірепдеп Еіреп- 


. Вегесһпеп Ѕіе Ше Ғипкііопѕуегіе дег М/іпКеї'ипКіїопеп Ѓйг «іе УУіпКкеі! 02, 


. Веѕіттеп Ѕіе Ше УУіпКеіргб еп ті НІ Ге дег Таїеі! 


- Везгйттеп Ѕіе Фе Ғипкііопѕуегіе тіс Ніїбе дег Таѓе]! 


Міпкеіапкбіопеп 35. 


Ітій у -/о) = соѕх/ х, = К: 2л ти КЕС 


5-2 ВА 2 7 5 
Гей = Ло) = зів (ах 2)/- л 
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ѕсһайеп: 
Стӧветбвісһеп Гейпійоп5бегеїср, Мег(ебегеісһ, М№ишѕ(еПеп, ЗіебівКеії, 
Мопоќопіе, Регіодізіїйі опа об е ҒипКбіопеп вегаде ойег ипрегайе ѕіпа! 


207, 45°, 60° ипа 90° ті НіїГе еіпеѕ вІеісһѕеібівеп Бом. геспіміпкІв-яЇеісі- 
ѕсһепківеп Югеіескѕ! 


. Ріг меісһе Меге уоп х ѕіпа (іе Гоївепдеп Аиздгіске пісћі дейпіегі? 


І. 3. е 
соѕ х біп? х 5 ҮУшпх 
уз 1 зі 
2. зіпх 4. селе 

сох х 


. І. бзеп Ѕіе Гоїдепае Айівабеп ті НіЇЃе дег Ргорогіїоп агс х: а = л: 180° 


(КесһепѕќаБ) Бам. ті ег ХаҺепќаѓе!! 

1. Кесһпеп Ѕіе е Ѓоїрепаеп УУіпКеіргӛВеп іп 4а Ворепта ит! 
м = 12°; аҙ = 43,22; ау = 73,85; са = 128 

2. Еесһпеп біе (іе Гоірепдеп УУіпКеіргбВеп іп йаѕ бгайтаВ ит! 
агса, = 0,5 гай; агс о: = 0,03 гай; 

агсаз = 2,5 гай; агсад = 5,70 гай 


. Веѕіттеп 5іе іе Ғипкіопѕуег(е тії Ніїйе дег Таїеі! 


зіп 30° іп 3000 | 
зіп 100° віп ( - 400°) 
біп 200? біп ( - 2807) 
зт 300° ѕіп (- 1607) 


(хє (07; 3607)) | 


біп х = 0,5 қ зіпх = -0,4 
зп х = 0,35 біп х -0,1122 | 
біп х = 0,8 ѕіп х = -0,5678 


біп 40° а бап 1000" соѕ л 

(ап 100° сої (— 207) соѕ (— 1) 
сої 200° сов (- 1507) зап т 

соѕ 300° Хап (— 320") сої (+ 3,21) 


ЕипКкіїопеп 


10. Веѕііттеп 5іе іе МіпкеіегӧВеп тії Не дег Таїеі! 


(х є 10; 22) 
біп х - 0,6 
Хап х = 0,6 
сох = —0;6 
соѕ х = -0,6 
іап х = 3,5 
Хап х = — 4,66 
соѕ х = 0,74 
сох = – 7,4 


11. 1.ӛзеп біе Гоірепде АџѓваБеп! 


1. Вемеіѕеп Ѕіе Фе Вегіеһипр Чо == В 

а) ат ѕріілміпкіівеп Огеіеск, 5" ^ зіп В 
Ы) ат ѕіитрѓуіпкіівеп Огејеск! . 
2. Вергіпдеп біе, магит (іе Вегесһпипв еіпеѕ УУілКе!5 ті дет Ѕіпиѕѕад 


пісі еіпдешір 15! 


12. Уоп Югеіескеп ѕіпа вевебеп: 
1. а = 8,66ст; Б = 6,00 ст; у = 25° 
2. Б = 10,5 ст; а = 72,39; У = 32,5° 
3. Нуроѓепиѕепійпре с = 6,45 ст; х = 27,4% 
(гесһіміпКІірев Огеіеск) 5 А 
Вегесһпеп Ѕіе іе СгӧВеп (ег ЃеҺепдеп 5(йске ѕоміе деп Бідсһепіпһан А 
дег Дгеіеске! 


13. Моп еіпет рІеісһѕсһепкіівеп Огеіеск АВС ѕіпа дег (Лт/апр и = 16 ст 


пла е Нӛһе л, = 4 ст Бекаппі. УУіе Іапа ѕіпа ѕеіпе 5сһепКе! АС, ВС ип 


же Ваѕіѕ АВ? 

Вегесһпеп Ѕіе аиВегіет деп ЕІйсһепіпћаік А! З 
14. Еіп Оцадгай ипа еіп гереітаӣ Віреѕ Ѕесһѕеск ѕоПеп Пасһепіпһаі‹ѕр1еісһ сіп, 

Ме вгоВ іі Гйг діеѕеп Баї! Ше 5еїкепійпне Б 4ев Ѕесһѕескѕ, мепп Ше бейеп- 

Ійпре дез Ошадга(в тій а = 10 ст вевебеп 151? 


15. Зісіїеп Ѕіе сіпе Еогте! аш, тіс ег тап деп Бійсһепіпһа! А еіпеѕ гере! 
та іреп Ѕесһѕескѕ тії Ніїге деѕ (/т/апев и Бегесһпеп Капп! 


16. Оіе Месһѕеіѕраппипвеп І, 11, ІП еіпеѕ Ргеһѕіготвепега(огѕ шліегѕсһеідећ 
2л 1 
бісһ іп іһгеп Рһазеп ит 120° = ТІГІ Піе Сісісһипреп Гйг іе Зраппипяєт 


Л ; а 2л қ 4л 
ѕіпа ш = О ѕіп о, иц = О‘ 5іп (ы + =). ші = брозію. (е + =). 


Вемеізеп біе, ав ш + ин + ши = 0 Ніг јееѕ / 156! 
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20. Веѕйттеп Ѕіе е Гоїдепдеп Еипкііопѕуегѓе! 


Ууіпке ипКіопеп 35. 


17. Веѕіттеп біе Ше ргітіцуе Регіоде ипа (іе РһавепуегвсһіеБилр! 


1.у-1,5:5іп2х 425-5 (а) 
3 


зб 
290080 шр 5» з 05-а (3: + 2) 


3 
3.у--2-соз--х 


6у-іл-аа(5-2) 
21-4 


18. 5кіггіегеп 5іе фе ВіїЧег Гоївепіег ҒипКбіюпеп! Себеп 5іе Атрійшде ргіті- 


Чує Регіоде ила Рћаѕепуегѕсһіебипе ап! 


»-1-яһ(-2) 3 б : (5 л 
. у = 1,5 :8іп |- + — 
2 3 2) 


2. у = 0,5 -зіп (ж = 2) 
2 


19. Веѕііттеп 5іє Міг іе Гоірепдеп вопіотеігізсһеп Сісісһилреп Фе І. ӧѕипрѕ- 


тепвеп! 


1. ѕіп х –,/З віп? х +233 = 0 


ю» 


во Лу 
2 


з 1 
3. віпх ----сСсовх 


М 


4. зіпх'со5х = 0,25 
5. соѕ 2х - соѕх + 2 = 0 


6. біп (5 зі х) + біп (5 = |= а: | 
6 6 9 


1. Агсѕіп 1 5. Агс(ап 1 
2. Агсвіп 0 6. Агссої 0 
3. Агс сов 0 е7 7. Агс сіп 0,56 
2 
4 Акев(- УР) 8. Агсһап(-2,19) 


Гійегепнаїгесппипе 


36. бег Рійегепіиаїдцоепі 


36.1. Нівіогізсһев 


7а деп меѕепісһѕќеп ЕгвеБпіѕѕеп дег Епіміскішпе 4ег Маћетаіік іт 17. Јаһг- 
һипдегі веһӧгі Ше Аиѕагбеіќипе 4ег Сгипаіареп дег ПіНегелйігі- ипа Іпќерга]- 
тесбпипе Фигсб деп елрііѕсһеп М№аќигѓогѕсһег 1. Меміоп (1643-1727) ила деп 
дешіѕсћеп Сеіебгіеп С. №. Іеїбпіх (1646-1716). Діє ЕпіісКішпв ег Піҝегеп- 
баї- опа Іпіевгаїгесбппипо веіапя іеѕеп Беідеп ХУіззепвсһа Пегп шпабіапвіє, 
уопеіпапдег шпа Ѓаѕі бісісһгейір. Еіпе ,Дорреїепійескипа" уіе «езе егіоіві 
іт аПветсіпеп Чапп, мепп даѕ везеїїзспайіспе Ведйгіпів Гіг діеѕе Еп(дескипе 
уогііеві ипа мепп Фигоб уогапверапвепе муізвепсһа/Шісһе Агбейеп іе Уогаця- 
зеїлипееп вевеБеп зіла, фе ги еілет ОЛтѕсћареп вемоппепег шипа веѕаттеіќег 
ЕгКеппіпіз5е іп еіпе пеце Оцаїй с Гаһгеп. 

8о һаһеп уісіє Маїпетагікег ипа Майштууіззепсһа/Пег Фіе Егкеппіпіѕѕе ег- 
агһейей, уоп Фепеп Іеїбпіг ипі Мемтоп Беї дег ЕпіуісКішів уоп Мейһодел 
дег Рійегепііа!- ипа Іпќергаїгесћпипе аиѕвіпвеп. Діє Епізіепипя дег ГіШегеп- 
їа]- шпд Іпќевгаігесћпипе іт 17. Лаһгһилдегі ипа іһге мейеге Епіміскішпіе іт 
18. ипа 19, /аһгһилдегі ѕіпа іп епвет ?иваттепһапв тії дег везе!Ізсһа/ Чісһеп 
Епіміскішір Фіеѕег 2ей 20 ѕеһеп. Ріє бкопотізсі егѕќагкепде Воигееоїізіє 
Гӛгдегіе іе Епіміскішір дег Ма(һетайк ипа Майшгууіззепөсһа беп, еі! уоп 
іһгег ВеуушіМеп Апмепдитв дег (есһпізсһе Еогіѕсһгіі ипа даті Фе ЕпімісКкіппе, 
опа Ееѕіівипе дег Ьйгрегіісһеп Сезеїїзспа5огіпипа, аБһіпвеп. 

Пег «ішіеісізсһе Дизаттепрапе ғуіѕсһеп дег везе!Ізсһа Шісһеп Епіміскішпе 
апа дег Ууізвепвсһаһвепіміскішіе геїв зісб аисһ іп Уегіпдегипвеп ег веѕе- 
«сһа ісһеп Әйеішпе Фев УуУіззепвсһа ег. ,,Маһгепа Вгипо іт Јаһге 1600 
уегігаплі мигде, СаШеі іп дег На дег Іпашізііоп ѕќагЬ ипа Юеѕсагќеѕ посћ 
етівгієгеп тие, уигӢе Мемтоп веайеі ипа егрієї 1727 аїз Маќигуіѕѕеп- 
ясһа ег еіп ЅёааіѕЬевгаЫпіѕ“ (Аиѕ ,,Віовгарһіеп Бейешепдег Маетаќікег“, 
Вегііп: Моїк опа УУіззеп 1975). 

Газ веве!всһаҒПісһе Ілќегеѕѕе ап дег Му іззепзспайвепіміскіцпя Котт аисћ 
Чагіп хит Аиѕӣгиск, Чай іт 17. /аһгһипдегі еіпе Кеіһе уоп АКайетіеп Бгм. 
үуізбепөсһа Шісһе Сеѕеіѕсһайеп рергіпдес уигӣеп, іе пеце Рогтеп дег ууіззеп- 
қсһа ісһеп ?изаттепагВей егтбеісмеп. Мем(ол ила Іеїбпіг магеп ап деп 
Уегапдегипвеп іп дег УУіззепзсһа вепімгісікішір. акбіу Бегейірі. 50 мшгде аш 
Іпіна8уе уоп 1/еіпі? іт Јаһге 1700 іп Вегіїп еіпе ууіззепвсһа/ Шісһе Севейсһа( 
ревгйпдеї, ап дег 1711 іс АКадетіе (дег Мүіѕѕепѕсһайеп һегуогвіпв. І.сірпі?. 
умаг іһг егѕіег Ргйвідепі. Мем/оп маг уоп 1703 Біз ги ѕеіпет Тоде Ргаѕідепі дег 
1662 вергіпде(еп Коуа! Ѕосіеѓу. 

Гіе Ріҝегепіїаігесһпипе Баш аш йет ВесгіН де5 РіҜегепііаїаиойепіеп аш. 
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Рег Рійегелііаїдиоїівпі 36. 


Веі дег АцвагВейипв (іезез ВергіН5 ріпреп Меу/оп ипа Іеібпіх уоп уегѕсһіейепеп 
РгоБетѕіеПипвеп аи. Мемтоп маг уог ает РһувіКег, опа Ше Епіміскіцпр 
Чег Рһувік іт 17. Јаһгһипаегі егіогавгіє іе Вегесһпипе уоп Вемерипреп міє 
2. В. Ше дег РІапеїеп, 4ев Їгеіеп Ға! ипа уоп ререпеіпапдег Беугеріісһеп 
наа Мі ѕеіпеп таќһегтаііѕсһеп Агбеіќеп ѕсһиғ ег Чаїйг фе Сгипа- 
авеп. 

І.сіБпі? Безсрабівте ѕісһ ті дег Ацівабе, йеп Апѕііев еіпег Кигуепіапеепіє 
ги Безійттеп, ипа ег кат Чабеі еБепѓа1ї5 уіе Меу/оп гит ВертіН йеѕ Дійегеп- 
Пајаџойепќеп. 


36.2. П:егепіаідиойепі опа Кигуелѓапрепіе 


уі 


їх 


ЛАБ. 36.1. Апѕ(іер еіпег Кигуепіапрепіе 


І.сірпі2 моШе аїзо еп Апѕ(іев (ап р еіпег Кигуепќапвепќе ап деп бгарһ дег 
Кипкйоп / іт Рипкі Ро(хо; уо) Безгіпатеп, моһеі р же СгӧВе деѕ ҰіпКе15 
гміѕсһеп дег роѕібіуеп Кісһішпе дег х-Асһѕе ипа ег Тапеепіє 151. Гері тап аш” 
Чет Старі тії дег СІеісһипе= у = /(х) посі еіпеп РипКі Р, (х. ; у1) ѓеѕі, зо 1466 
меһ аигсћ Ро ипа Р, еіпе Ѕекапќе Іереп, Ше йеп Апѕііев 


у - ро (о) -/(хо) 
жа о Жұ -- Жо 


Паг. Веі діезет Оиогіепіеп зіпі 24Һег ‘шипа Меппег Юіегелғеп. бег Апзіієв 


т; -іапФі = 


Чег 5еКапіе ізі аї5о еіп Дібегепгепацопіепі Е. 

І ам тап Беі Ѓезіет Ро деп Рипкі Р, аці дег КипКіїоп5Кигуе ререп деп Рипкі Ро 
ІаиГеп, 50 паһегп вісһ Фіе Ѕекапіеп «шгсһ Ше РипКіе Ро ципа Р, іттег тебг 
Чег Тапвепіе ФигспоРо. баВеі жегдеп (іс АБѕліѕѕепаегепхеп Их = хі - Хо 


иптег Кісіпег, абег еб ЫеіЫ Ах + 0, 50 Іапве Ро + Р, ізі. Ейг једе @іеѕег 
5еКапіеп 158 дег АпвПер 


- 47 у - У Йх% Ах) - (хо) 
Ах хі-%ж% Ах й 
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ПіНегепйіа!гесһпиге 


Тіс Апѕіїерѕуегѓе т, дег бекап(еп мегдеп хи іпатег Беѕѕегеп Маһегипввууегіеп 
Ғйг деп Ап5іїсв т, ег Тапвепіе ап С(/) ап дег біейе хо. 
Піе Мепве дег веогіпеќеп Рааге (Ах; т,) ізі еіпе Ғипкіїоп, е |едосһ баг 
Ах = 0 пісбс дейпіегі іі. 
ХУепп (іеве ЕипКіїоп Гйг Ах -» 0 сіпеп Сгепгмегі һа, во Фейпієгі тап Фіезеп 
Сгепгмегі а!5 деп Апѕііер Фег Тапвепќе ап С(/) іп хо: 

ду Ухо + 4х) - (хо) | Фу| 


т, з іт = іт = = 
Ах-о АХ дх-0 Ах ах х-Хо 


шпа пеппі (02 (есіезеп фу пасһ 4х ап 4ег ЅіеПе х = хо) деп Рійегепііа!- 


іхехо 
аиоќіепіеп ег БипКіїоп / ап дег 5(еПе хо. р 
Мап уегмепдес аз УМогі ,,Апѕііер“ пісһі пиг беі Сегайеп. Ейг.еіпеп Старһ, 


дег Кеіпе Сегайе 15, 4ейліегі тап: 


ь Пе: Опіег дет АпвНев еіпеѕ Сгарһеп ті дег СІеісһипе у 219 ап 
дег $(еПе х = хо уегѕќеһ тап деп Апѕііев ѕеіпег Тапреп(е ап (ісзег 
Ѕ‹еПе. 


Бевһа!Һ Капп тап йеп Рійїегепііа|диоііепіеп веотеѓгіѕсћ айсһ ГоірепдегтпаВеп 
егКійгеп: 


» Ве: Ом іѕ дег Апѕііев дез Старбеп тій дег Сівіспипе у = /(х) 
хех 
Я 2 ду 
ап дег (ее х = хо. —— = {ап Фф 
ах |х, хо, 


36.3. Дібегепііаїдпобіепі опа СеѕсһуіпдівКеїс 


Біпе місііїне сһагакіегіѕііѕсһе ОгӧВе дег Вемевипв еіпеѕ Кӧгрегѕ ізі ѕеіпе 
СевсһугіпдірКеіі. 

Үуіг Бекгасііеп йеп болдег”аП дег регай1іпіреп Вемершпв еіпеѕ Маѕѕеприпкіеѕ. 
Вемеві ѕісһ дег Маѕѕеприпкі Ійпо5 еіпег Сегайеп р1еісһӧгтів, 50 екі ег іп 
вісісбеп ?ейеп 211 рІеісһе У/євзігескеп 45 2игйсК. Ѕеіпе СезсһугіпдірКей о ізі 
Копзіапі. 


-- 45 ПЕ 45 
5 і 
б збу? з у тат 50м +241) 
АББ. 36.2. 


На: дег Мавзеприлкі хи еіпет Беїебідеп ?ейрипКі /м йеп Үе 5(/м) ила ти 
віпета ѕрӣќегеп Хейрипкі /м + 4: деп УУев (ім + Ағ) гагйсКосіеві, апп іі 
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Рег Ріегепііаіаио(іепё 36. 


хсіпе Сеѕсһуіпаіркеії дег  Опцоіепі ай дег. гигіскреіеріеп Мерѕігеске 
15 = ім + 44) - (ім) чпа дег Біг діеѕе Мерѕігеске егѓогӣегіісһеп Хеј Лі: 
_ 25 50м + А) - (ім) 


КЕ Лг 


СевсһмуіпдірКей Беї еіпег вІеісһӧгтівеп Веуевшір ғи |едет Беїіебідеп 
2ейрипкі їм 
Піе Сеѕсһуіпаівкеіє Әсі еіпег регай!іпів ејеісһћӧгтівеп Вемерипе 154 аїзо дег 
ПиТегепгепацогіепі дег Мев-2еіі-Ғипкііоп 5 тії дег СІеісһипе 5 = 5(/). 
Сегааіпів вїеісћӧгтіве Веугерипреп ігегеп аВег ѕеһг ѕе‹еп аш. Іт аПеетеіпеп 
мпа Вемерипвеп ипвіеісћӧгтів, 50 Чай «Ше СевсһмілпдірКей пісбі Копзіапі 
150. 2 
Ріс МотепбапвевсһәуіліірКей г, е еіп илвіеісһГӨгтір Бемеріег Маѕѕеприпкі 


лит Хеірипке їм Безіїгі, 1аВЕ ѕісћ Фигсб деп Рійегепгепацоїіепіеп тії 


10 + 0 пісе апвебеп. Піе Вейіприпе Лг + 0 Бедешіеї рћуѕіка1іѕсһћ, Чай іе 
1. 
Чигећ = Беѕіїтпме СезсһміпдірКей ісі еіпет Хеібіпќегуа уоп еп ісһег 


Отгобе 4 + 0 ипа пісіі еіпет Хеіірипкё гигиогапеп і. 

Гіс Егтійипе дег МотепѓапвеѕсһуіпаісКеі о ги еіпет Хеійрипкі /м егіогаегі 
ісі сіпег ипеІеісһӧгтівеп Вемевипе Ше Апмепіипе 4ев ЕипкііопѕЫБергіїеѕ 
ипо дез СгепгмегіБергіеѕ. Рали Беігасћеп міг фе ипоеісћӧгтіве Веуевипа 
іп сілет 2еібіпќегуа1ї Пм; Ім + АП, деѕѕеп СгӧВе 41 Кісіп ѕеіп 5011. Ейг еіп 
моїспез КІеіпеѕ Дейкіпіегуаї! Капп тап Фе ипеІеісћӧгтіве Вемерипе паһегипеѕ- 


Ср А 
үсізе дигсі ејпе вІеісћӧгтіре Вемевипя тії дег Севсһәуілдіркей --- егѕеілеп. 
А5 С 
Рег ОШегепгепдиоііепі т; дег М/ев-7еїї-БипКіїоп дег Вемевипе ріъє дапп іг 
4 
Ча» ?ейіпіегуаП (тм) їм 5-41) Ше Оигсһѕсһпісѕреѕсһуіпаівкеі (ті(еге Се- 
зеіһуіпдірКей) еіпеѕ МазвеприлпК(ев Беі еіпег ипоіеісћбгтіреп Вемерипр ап: 
ВК. Лѕ _ Зм + ЛГ) — (ім) 
дг л 


Ригсһѕсһпііѕреѕсһуіпаіркеіс Беі еіпег ипеіеісһћӧгтівеп Вемевипе Міг 
сіп Хеіііпіегуа1ї (г/м; їм + 2] 


МУаҺІ тап Беї ѓеѕќет /м Ше Сгӧде 212 деѕ Хеіііпіегуа115 іттег КІеіпег, 50 егһаш 
тап Ѓйг једеѕ 47 + 0 еіпе ОигсһѕсһпібіѕреѕсһуіпаісКеіі 0. Рабеі мегдеп (іе 
г Мегіе 20 іттег Беѕѕегеп М№аһегипеѕуегіеп Міг діе МотепбапвевсһәуіпдірКей о 
іт Хейрипкё їм. 

Піе Мепре ег веогапеіеп Рааге (4; б) ізі еіпе Еипкііоп, іе аһег Гіг 4/ = 0 
тісін дебпіегі ізі. / Йғ 

Геп Сгепгмегі діезег КипКіїоп тії деп Еипкіопѕуегќеп б = ЧЕ Ріг Л. 0 


Чептиегі тап аїз Фе МотепіапвезсімуіпаїівКеії еіпеѕ Маѕѕеприпкќеѕ зит ?ей- 
рипко ім: 
зр 5(ім + А) - (ім) 
Піт = іт 
лад 42 д0 41 
МотепіѓапреѕсһуіпаірКей 2шп ?ейрипКке їм 


= ім) 
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ПіНегепііаігесһпіле 


Діє МотепбапревсһмуіпірКейі еіпеѕ Маѕѕеприпкќеѕ гит  ейрипКе ім 151 вІеісћ 
Чет Юіегепііаіаиоііепіеп дег ХУев-2ей-Еипктіоп дег Вемевипе баг 


Л5 


Раз імі0 (м) 2 3 

мі0 (Ім) ЯР 
Ап іевег пешеп Вейешішпе 4е5 Ріҝегепііаіаиоііепќеп, іе еіпе рћуѕіка1іѕсһе 
опа олай еіпе апдеге а!5 (іе Беїт ТапвепіепргоЫет ізі, егкеплі тап Ше Мої- 
мепдірКей, деп Рійегепіїаідцобіепіеп ипаБћапрів уоп дег веотеќгіѕсһеп Ап- 


ѕсһашипв апа1уќіѕсћ хи 4еЙпіегеп. 


і-ім 


36.4. ПіНегептіегһагКей еіпег Кипкиоп 
апа Дібегепбіаїдиобепі еіпег Кипкіїоп 


ь Беї.: Оіе Еипкіїоп /іѕі ап дег 54еЙе хо аіегепгіегбаг вепаи дапп, мепп 


(1) 7 іп еілег Отеебипе уоп хо аейпіегі 15 ипа 
хо“ Ах) з хо) 


(2) дег Отепгуегі т 


1х0 Ах 
ехізнегі. 
Баһеі іѕі @іеѕег Сгепгмегі дег Дійїегепііаїдиоцепі дег ЕипКбїоп /ап дег 
ЅіеПе хо. 


Мап Бегеісһпей деп Ріегепііаіаио(іепіеп тії уегѕсћіейепеп ЅутбЫоіеп : 


4 - р5 = Р(х А 
а Гохо + Ах) - Жә) | іт Г(хо +) - Ло) | тан 


11 
ах-0 їх һ-0 А Ах-0 Ах |х 
шы чу - 9/0) = (хо) = у 

а | ТО | К 


(веІеѕеп: у 5ітісһ ап дег Ѕ‹еПе хо) 


Ацз аїйеп Ыіѕһегівеп (/һегіерилвеп егкеппі тап, дай дег Рійегепііаїдиобіені 


еіпег Ешпкбоп / ап еіпег Беѕііпитіеп ЅіеПе хо еїпе гееПе аһ ізі. | 


Үуіг ѕисћеп пип сіпе Вейіпвипе біг Ше рійегепліегбагкеії. Еіпе еіпѓасһе Біп» 


теісһепде Вейіприпв Ёйг «іе ПӘ ТегептегһагКкей віс. еѕ пісіі. Ев сірі абег еіпе 
погмепадїве Ведіпвипе Гйг 4іс ГіТегептіегВагкей, патіїсі «іе біегіркеш. 


а 5а12: ме Әіегіркей еіпег ЕипКіїоп / ап дег 5іеШЙе хо ізі еіпе посгмепаїве 


Ведіпвипе Ѓйг іһге рә Тегеп?іегһагКей ап фезег біеЙе. 


тит Вемеіз Фіеѕеѕ 5а(7е5 егіппегп міг ипѕ дагап, Чай Беї еіпег Ітріїкацоп 


„Мепп А, 50 В“ 
1. А сіпе һіпгеісһепде Вейіпвипе (іг В ізі ила 


2. В сіпе поіугепдіре Ведіпвипе Ғйг 4 151. 
Үуіг пайѕѕеп оЫівеп Ѕаїх аз Ітріікаіоп Гогтаиіегеп. Міг ѕсһгеібеп @еѕһа10: 


М/епп еіпе Бипкіїоп /іп хо Фійегепліегбаг ізі, 50 ізі /іп хо 5(еіір. 


Ріеѕе Ітріїкайіоп Бемеіѕеп міг. 
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Юег Оійегепііаїдиогіепі 36. 
Иоғаиѕѕеігипр: 
Ріе Ғипкіоп Г ті у = /(х) іе ап дег ЅѓеПе хо ЯіегепгіегБаг, 4. Һ., Хх) 
ізі іп еіпег Отвебипе уоп хо Фебпіегі, цип ев ехізбіегі дег Сігеп жегі 


її. 2 у 
4х0 Ах Го) є А. 
Веһаирипв: 


Вр + Лх) = (хо) 
х-0 


Б міг Беїт Вемеіѕ Ше Уогаиѕѕеігипр уегмепдеп, ѕсһгеібеп міг іе 
еһаирќипе іп еіпег Ғогт, іе ег Уогацѕѕеілипе паһе Котті: 


іт (хо + 20] - хо) = 0. 


4х-0 

Вемеіз: 
іт /(хо + 4 = хо) = Пт У б 
дах 3-44) Ро) м аЛа, Е 45) - іш бо) 


= нос + Аа) Ло) = т е Зонд аю, 44 
Ах-0 1х0 Ах а 
ЕН Ғоо + Ах) -/Ғж) . 
"тих = / (хо) 0-0 №. 2, Б. №. 


4х-0 Ах 0 


Ратії ізі Бемієзеп, даб «іе Ѕгеііркеіс еі 
і ; гегівКеїї еіпег ЕипКіїоп еіпе поімепаї 
Вейіпвипе Ѓйг Фе Дійегепгіегбагкеїс @іеѕег Кипкіїоп 15. 5 


Неізрісі: 


ы вы ҒипКіопеп, е ап еіпег Беѕііттќеп біеЙе ѕќеіів, абег пісім «Ш- 
наніс зіпа, мей Ше БіегірКей пиг еіпе побмепдіре Ведіпвипе Гіїг Фе 
- йТегепгіегбагксії ізі. Еіп Веіріе! Чаїйг іѕ Ше КипКбіоп / тії дег Кипк- 
аа ЛО) = |х|. Оіеѕе Еипкііоп іі ап дег ЅіеПе Хо = 0 5кебів. 

пп 5іе 15 Гіг хо = 0 аебпіегё, ипа ев вій ІЇ / Ші г 
ы. 5 рі о + Ах) = (хо) г 
Ейг деп РіЙегепғепдиоќіепіеп іеѕег Еипкііоп ап дег 5іеПе хо = 0 


ві: 
1х 
/(хо + Ах) - (хо) 10 + Ах! - [01 зу 31 г 4х>0. 
Ах 4х т Лх 
рел -1 біо Ах «0, 


Мап зіебі, даб дег Дійегепгеп і й 

А Д ачобіепі біг Ах > 0 4 

15. Дезба!Б Ко1р( біг Же АЫеіипе: РЕ 
10 + Ах] - 101 1 біг 


нт Лео 549) -/оо) | ТТ Б 
ах 4х Ах-0 Ах "Ізі 


Ях>0 

Ж Ах < 0. 
Ев ехізпегеп аІѕо дег гесћіѕѕеібіве ила Ііпкөзейіре Степгмегі 4ев Дійегеп- 
тепдиойепееп ап дег 5іеПе хо = 0. а абег Беіде Сгепгууегіе уегѕсһіейеп 


ѕіпа, іі Же Еипкіі і = |х| і 
е оп / тії /(х) = |х! ап дег ЅіеПе хо = 0 пісһі а егеп- 


1 16. кошріех Мабнешайік 
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А Ыейипвеп гайопа!ег ЕипКіїопеп 37. 


"Ріҝегепііаігесћпипе 


% абеп 3. Епаџшегп Ѕіе, уміє Геібпіх Фаз5 РгоЫет, йеп АпвНев Фег Тапрепіе ап еп | 
Обипреп шпа Аш 5 Старі еіпег Еипкііоп / тії дег СІеїспипе у = /(х) іт Рипко Ро ги Вегесһ- 

пеп, Іб5їе! 
КопітоШтареп 


а ізі а 4. Мапп ѕргесһеп міг Чауоп, даб еіпе АшраВе дег ДіНегепііаїгесбпипа уог- 
1. УУеісһе УУіззвепвсһа/ ег агВейегеп Ше Сгипдіаєеп дег ПіНегепіа!- ип небі ене аны анық ці 
Іпѓевгаїгесһпипр аиѕ? ЖЕ ЕЕ 
2. Меісне Вейілрипвеп тіѕѕеп уогПереп, даті еіпе .„Рорреіепійескипв““ міе 
ба і і ы ӛрісһ 1547 
е дег Ріегепііа!- ила Тпќевгаігесћпипе тбвіїс! А у 
3. Магит Ёӧгаегіе (іе Воигогоізіє іт 17. абгрипдегі Ше Епіміскішпє дег 
Макетаїйк ила дег Маїигуіѕѕепѕсһайеп? ҚА д 
4. Уоп меіспеп РгоМетеп віпвеп Меууіоп ип Іеірпіх аи? 


5. Меппеп 5іє Ше бейпійоп Ғіг діє О:егепліегБагкеіі еіпег КипКіїоп / тії 
дег ҒипКвопввіеісһиле у = /(х) ап дег біе йе х = хо! 


6. УУеісһе ОБегІевипвеп ѕіпа егіогдегіісһі, мепп тап е поімепдіре Вебіпешіе 
Гиг Ше ПГіНегепдіегВагКеіс еіпег Ғипкііоп / ап дег біеПе х = хо Бемеіѕеп 


112 
5 Әңг" Ро Ау Р.(х\; ай мї | 
5. УУав Бегесһпеі тап тії (апр = Ете РР мепп Р(х; у1) 


7. Ѕргесһеп біе йБег ДіНегепгіегбагКеїг ипа беегірКеш Фег КипКіїоп / ті дег 


Ро(хо; Уо) 7уесі Рилкќе аш дет бгарһ еіпег Еипкіїоп Үвіпа Санта НЕ те 


лу з 
і 2 рійегепгепдцоцепі? Я. 
6. Магит пеппі тап деп Оџоќіепіеп Ах 8. Себеп Ѕіе Фе Отѓогтипе ап, е тап Фигсбійбгеп тиб, ит 20 2еіреп, 


й Р 95 аа Ф, чав фе ОіТегепгепдиоќіепіеп 
7. Міе пеппі тап (іс Опойепіеп “ТІ ш Сүрі " ЖЕСІ і Ле б 
8. УУав уегѕіеће тап ипіег йет Апѕііев дез Старбеп тії дег Сіеісһипв у = /(х А5 ип таса 


ап ег`ЅіеПе х = хо? 


9, УҮсісһе Вейілрипвеп пй5зеп егін зеіп, даті еіпе ЕипКіїоп Гап дег ЅіеПе 
х = хо аегепдіегһаг 15? Р Що 
10. У/ав Ѓйг еіпе Вейіприпе ізі Ше біегірКей Пі 
Випкіїоп / ап дег Ѕ(еПе х = хо? е і А | 
11. Ѕіпа ае ап дег біеПе Хо 5іейіреп ЕипКкіїопеп іп хо аисћ діЖегепліегбаг? 


адиїмаіепі ѕіпа! 


9. Вемеіѕеп Ѕіе еп ба(2: 5 | 
М/епп іе Еипкііоп /ап дег біеЙе хо діНегепліегНаг 15, 50 15 ѕіе ап дег ЅќеПе 
Хо зіейір! 


г же ГіНегептіегһагКей еіпег 


10. Відеп 5іе іе Копігарозійіоп гиг Ппріїкацоп: | 
М/епп е ЕипКіїоп / ап дег біеЙе хо й егепліегЫаг 151, 50 ізі діє Еипкііоп / 


Ацівабеп ап дег (ее хо 5егів! Вергілдеп Ѕіе, магит Февег 5212 Кеіпе Адшіуа!еп? 
151! 
1. Гевеп Ѕіе! бе \ | 
лд Ж | 
ТЕЗ ДЫҢ 5. іш = ае 
по 41 4 ах 4х 5 
ду | бу та „ыа 
2 іш =; - та . 7 а 
ахзо Йх х о Ро Мүз 37. АМешшпреп гайопаіегг Еипкіїопеп 
3. ГА = у(х); «У аЗЫ 0. 
4.70); 8.:(-2) 


17.11. АБіеійшпе еіпег ҒипКйоп 
2. Відел біе 54426 тії дег Дазапазіогт деѕ Раѕѕіуѕ! Е 


7угеі Рипкіе Безійтптеп еіпдешір еіпе Сегаде. 5 
ь- Еіпе Сегайе ізі еіпдешіїв Фигсһ 2меї РипК(е Безіїлиті. 


Нет дег ЕгКІйгипр 4ев ВертіН5 ,,АМейипв еіпег Ғипкііоп“ чүоПеп міг уоп 7меї 
Мивабеп аиѕвећһеп. 


1. УУсісһеп УУегі Баї 4ег Ріҝегепіјаідиоііепі дег ҒапКйоп / пай у -/(х) = х? 


1. 7меі Рипкќе аш дет Старі еіпег Еипкіїоп Ьезійттеп еіпе Ѕекапќе. Во аес Че 57 


і ісп Безійтиті деп Апѕііев т, 4ег Ѕекапќе. й 
2. рег Рійегепгепдцойепі 5 е ОБР ЕН 


Ау ШӨ а ӨЛ, КРАЕ) 
Ах |з р Ах ў Ах 


3. т, = 
4. Еіпе С1еісһипе 5 = 5(/) 816 Ше 7логіпипв 7ууізсһеп 5 шпа ѓ ап. 


Хо 5%) -/о) сім деп Апѕііев дег Ѕекапіе ап. 
А 
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Ріегепііаігесһпипе, 

ХУепп міг Бей іеѕет Рібегепгепацоїієпівп ѕоѓогі Ах вевеп 0 вереп Іаѕѕеп, 50 
егбайеп міг аз бгепгмегі деп пісһћі дебпіегіеп Ашдткі о. ММіг гтайѕѕеп деѕ- 
ра! деп Рійегепгепашогівпіеп егві 50 штѓогтеп, дай міг Беіт Сгепгйбегдапв 


пісћі 9 айел, 


Һ) Отѓогтеп дез Дібегепгепацоїепіеп: 


Ау (3 + Ах)? - (3)? 2 ОЛЫП 64х + (Ах)? - 9 
Ах роз Е Ах Ах 
Ж Ах(6 + Ах). и 
Ах 
с) Стгепхйбегвапе Ах - 0: 
Р Чу а/(х) 

про о - ы: -6 
ах-о АХ |хо-3 4х0 х А коз 


2. Вегесһпеп Ѕіе деп ЮОіегепііаідиоіепіеп дег Еипкіоп / ті у = РЎ 
= х? - бх ап (ег бейе х = хо! 


а) Аш іеПипр йеѕ Рійїегепгепдцойетіеп: 


4у | хо + Ах) - хо) 
Ах ехо Ж їх М 
(о Ах)3 - 6(хо + 4х)] - (хо - бхо) 


Ах 
Е Д 0 
Веі ѕоѓогіівет Сгепгйбегвапо Ах -» 0 егһа тап уіедег 7° 


Ы) Отѓогтипе йеѕ Юіегепгепаиоќ(іепіеп : 
хо + 4х)3 - б(хо + Ах) - (хф - бхо) 


Ах 
хі + 32 Ах + Зхо(Ах)? + (Ах)? - бхо - 64х - ху + бхо 
= Ах 
Ах(3х2 + Зхо 4х + (Ах)? - б) 
Е Ах 


= 3х2 – 6 + 3хо Ах + (Ах)? 
с) Сбгепгйреграпв Ах з 0: 
іт [3х2 — 6 + Зхо Их + (Ах)11 = 3% -6 


4х0 

Ап дег ЅіеПе х = хо егһаіё тап 
Мы) еа, 
ах |х ах |х, 


т = 3 - 6 із: дег Апѕііев дез бОгарһеп ті дег СИеісһипв у = за і бх ап 
дег Беїіебівеп, абег Ѓеѕіеп 5іеПе Хо е Г(/). Бат Капп тап деп Ап5йев 2. В, 
ап деп ЅќеПеп хі -.-2,х; = 0, хз = 1 шпі х: = 3 Бегесһпеп: 
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АМ Еейипвеп гаїопаїег Еипкіїопеп 37. 


нн Ніка оса З 
4 
к ТТР 
хұ-о х Р 
4 
СЕЗ ЕЕЕ 
әзі ах кн 
а 
т зло аа 26-21 
жез х |з 


Мап Капп а15о Беї дег ЕипКіїоп / ті дег Ғипкііопѕріеісһипр у = /(х) = х - бх 
едет х е А еіпдешір еіпеп Ріегепііаідиоііепѓеп гпогапеп. 
У/епп Әеі еілег Беїіебівеп ҒипКііоп / хи једет х є 2(/) еіп Ріегепііаідиоііепе 
\у 
с. ехіѕііегі, Капп тап (іс Мепее ег х-УУегіе сіпдешір аш (іс Мепре дег Рії- 
ах 
а А 
Гегепііаїдиобіепіеп 7 абыймел, Ріеѕе АББіїйипе 16 еіпе Еипк(іоп, Ше міг 
ге 


ті /" (веіевеп: ,,/ 5ітісһ”) Бегеісһпеп: 


ТЕСТ 


ше = о) лхе у). 

ах 
Піе БипКіїоп /" 151 уоп дег КипКіїоп / абреІеіќеѓ. Мап пеппі девһа1Һ Фе Ғипк- 
поп // тій у" -/(х) діє АЫейипе дег Еипкііоп / тії у = /(х). Мап Бегеісһ- 
псі ой апсһ Кига у" = /"(х) аїз Абіейшпя. Веіт обідеп Веізріс! 15 у’ = /х) 

3х? - 6 йе Абіейшпе уоп у = /(х) = х? - бх. 

УШ тап Ше Абіейишпа еіпег ЕипКіїоп егһаЇќеп, тив тап аш Сгипа дег Дей- 
пійоп хиег5 деп Ріегепғепацо(іепіеп іеѕег Еипкбіоп ЫІдеп. Папп тий 
пасһ рееірпеіег Отѓогтипв дег бгеп?мегі деб Юіегепғепдиоііепіеп Ѓйг 
ІХ = 0 ребіїдеї мегіеп. Ейг даѕ ргаК(ізсһе Егтійеїп уоп АЫејќипвеп ізі ев 
меѕепісћ га(іопеПег, ае ипѕ Бекаплќеп ЕипКіїопепіуреп іп аПретеіпег Богт 
ги ЧІТегеп?іегеп. Діє 50 рейіпдепеп Кевеіп мегдеп дапп Беї дег ВіїЧипа дег 
Амейшпв еіпег врегісПеп ҒилКтіоп үегмепӣеѓ. Ев еп дадигсі (іе ѕреғіеПе 
(гепгуегіБеѕіттипе де5 ӘіНегепгепаионеп(еп. 
Гаги ізі поїмепдіє, Фе АМейипвеп дег вапггаїопаїеп ЕипКіїопел, дег 
усбгоспепгайопаїсп Ғипкпіопеп, дег УМ/иггеїїипкіїопеп, 4ег Ехропепііаіѓипк- 
Ппопеп, дег І.овагііртиѕѓипкііопеп, дег У/іпкеМипКіїопеп ипа дег Агкив- 
Гіпкііопеп ги егтіцеїп. 


7.2. АЫеіќипе рапхгабопаіег Кипкіїопеп 


Пт вапггайопаїе Еипкіїопеп ті дег Сісісһилр 

у= Дх) зар" заці +... + ао 
Ч1Тегепгіегеп 2и Кӧппеп, Бгайсбі тап іп айдетеїпег Еогт іе Абіейшпе дег 
Рогепгїипкоїоп, еіпег ҒипКбоп дег Богт у = с: /(х) (с = Копѕі.), еіпег Зитте 
уоп Ғипкпіопеп ила дег Коп5іапіеп ЕипКіїоп /(х) = ао. 
У/спп тап Ёйг езе аПветеіпеп ЕипКіїопеліуреп Фе АЫеієипв іп авегтеіпег 
Гогт Біїдеї, ѕо егһа| тап Іо!репде 4 АЫеійцпеѕгевеЇп : 
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ріЯегепііагесіпипе, 
37.2.1. Абівіїипв дег Робеп илКкбоп тії ег Сівіспипе 
= 0 = х тай пе ОЗ 


5аі2: Ріє Роїепгипкіїопеп тії /(х) = х" (п е СТ) ѕіпа Ѓйг јейеѕ хе Ж | 


| 

дібегептіегбаг, ипа ев 6114: 

Год = (еу 

= пох"! 

Уоғаиѕѕеїігип: 

Ріе Роѓеп2ѓипкіїопеп /(х) = х" тії л є С+ ѕіпа Ғйг јейеѕ х є К біейір. 
Веһаирінпте: 

(су епох! їйгайе хек ша пеб” 
Веусіз: 


1. Аиїзісіеп 4ев Дійегепгепдиопепеп: 

Ау ео + 4х) О) (ж ж Ах)" - х" 
Ах В Ах чі Ах 

2. Отќогтеп дез Бйегепгепацобепеп: 


п п 1 п п 
п по 2 л-2(Дх)2 ИС Л по уп 
ау ка -П)х ӘЗ ЙБ (4х)? + РЕ з 


Ах 


3. Степгуегібіїдипе: 


4 
У = іт а [= + (жа ж... (7) ах») 


4хэо АХ. ах-0 
= пх"! м. 2. 0. м. 
"іе Богтеї (х) = по х"! Іашеї іп Могіеп: 
Мап Фіҝегепхіегі діє Рокеп7 еіпег шпабійпвівеп МагіаЫеп, іпдет тап деп 
Ехропепіеп аїз ҒаК(ог уог Ше Роѓіепх ѕсһгеіЫі ипа деп Ехропепіеп дег Роһеп2 


от 1 уегтіпаєгі. 


37.2.2. АМейшпв еіпег Еипкіоп тії Копѕќапіет Бакіог 

ш бага: Мепп е ЕапКіїоп / тії у = Т) 4їНегепліегБаг ізі, 50 іі еѕ апсһ 
е Бипкіїоп я тії (х) -с-/ (д (с = Копзё.), ипа ев вії: 
[с РО) = с /(9. 


Роғаивзеітипр: 
ріе Еипкіїоп / із іт ОейпііопѕБегеісћ дег Еипкііоп 4іЙегепліегбаг, е5 в: 


2 Дос + Ах) - ЈО) 
Іш оон 


дао Ах 


= Р(х) Ёагјейеѕ хе 2/3. 


АЫ̇ейипвеп га(іопаіег ҒипК(іопеп 37. 


Веһаирішпе: 
(с-/од) = с Хх) біг |ебев хе Д(/) ипа с еіпе Бе[іебіве Копзіапіе. 


Вежеіѕ: 
4у суо Ах) с 700) Рох Ах) = Р(х) 
Лх | ро 
х Ах Ах 
жейін ДУ то сна) О 
Ах-о 4х дхаб Ах 
пені банана Да 
2х0 Ах-0 Ах 
зем м. 2. Б. уу. 


Мап Капп (іезеп 5а47 апсһ 50 Ѓогтиііегеп: 
Еіп Копзіапіег Бакіог ЫеіЫ Беіт ПіНегеп?іегеп егһаПеп. 


37.2.3. АМейипв еіпег Зитте 


" За: Мепп тмеі Бипкіопеп и(х) ила а(х) іп (а; Б) аШТегеп?іегһаг ѕіпа, 
ей аџсћ Ше Еипкіїоп 5(х) = и(х) + о(х) іп (а; Б) діНегепліегбаг, опа е 
вії: 

5(х) = [и(х) + 0(0)] = и(х) + о"(х) 
Моғаиѕѕеігипе: 
шШх + Ах) - ша) Е. 


Іші ў 

4х0 Ах “(9 
= хх + Ах) - 0(х) 

т Са ыа АЕС 

Ах-о Ах 29) 


Веһаиріипк: 
5(х) = [ш(х) + 0()] = ш (х) + 0 (х) 
Вемеіѕ: 
ду. х(х + Ах) - з(х) 
Ах Ах 
Шх + Ах) + Ах + Ах) - (и(х) + о(х)) 
Ах 
Шх + Ах) - их) 
+ 


их + Ах) = жх) 


Ах Ах 
(х) = іт мала аю 

Ах-0 ах, 

= іт БЕ + 4х) – ціх) (х + Ах) - ыб) 
4х0 ах Лх 

а МЕА и а ОЕ 19) 
4х0 Ах жено Лх 

-и(х) + 0(х) 


уу. 2. Б. м. 
Гигеб ЅсҺиб уоп п аш п + 1 Капп тап 2еіреї:, ааВ езе Кере! аисћ Ёйг 
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Рійегелііаїгесппипе 


тебг а|5 2меі Зипатапдєп зії. Ашсб Ёйг Рібйегепгеп вії діеѕе Кере! 


епізргеспепа. 
Ріе Кере! Іашіеї іп М/огіеп: Мап Капп еіпе Зитте уоп БипКіїопеп вПед- 


меіѕе діНегепліегеп. 


37.2.4. АЫеіипр еіпег Копѕіапќеп Кипкіоп 


ш Зах: Јейе іп еїпет Іпіегмаї! (а; Б) Копѕѓапіе Еџпкііоп тії /(х) = с ізі 
іп (а; Б) 1 егепліегбаг, ипа ев вії: г јейеѕ х ан (а; 5): 
Го) -( = 0 

Иоғаиѕхеігипе : 


Ух є (а; Б) /(х) = с; сє К 
Веһаирішпе: 

Го) = 0 
Веугеі: 


Ейг іебев Ах + 0 тії х + Ях є (а; Б) е: 
Ау Их-ы 49 - ЛО) с-е 


о С м 10 ѕо/ааВ аер 
Ах Ах Ах 
х + Лх) - Й 
у = іт Ха + Ах) - Хо) = р(х) = 0 46. 
Ах-ю Ах 
№. 2. Б. уу. 
Веізріеіе: 


() у-/О) -3х-- бх? + 5х? - 7 тії 
р(х) = 3х*; а(х) = —6х°; к(х) = 5х2; 5(х) = -7 
р(х) -3-4х1 = 1252; ах) о -6' ЗА = —18х?; 
(х) = 5 + 2525! = 10х; 5(х) = 0. 


Гаганв егвіБ! ѕісћ 

У «ГО = 12х53 - 18х2 + 10х 
0) ў = 00 —– о 55 

У = 3х? – 6х – 4 
() 2-75-32 

у= 4х3 - 21х? - бх 


37.3. АМейшпв еіпеѕ Ргойикіѕ (РгодиКігереї) 


Міг Беігасһћел (іе КипКііопзвівісбипе, 
у= х) = (х3 – 3х? – 4х + 5) (х – 7х5 - Зх? + 2) 


Кӧппеп міг йіеѕе КипКіїоп ФІНегепгіегеп? 

Үуіг һаһеп посі пісһ ве!егпі, міє тап еіп Ргодикі их) · (х) уоп 2 ҒаКіогеп 
ФШТегептіегі, Міг тйбВќеп деѕһаіь ғиегѕі Ше КІаттегп айвтшііріігіегеп опа 
Кӧптќеп дапп «ІНегептіегеп. Раз ізі еіп вгоПег гесһпегіѕсһег Ашапа, деп міг 
уегтеідеп моПеп. АшВегдет 2їбі е аисһ КипКіїопеп, Ше ті Нійе уоп Рго- 
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А Ыеіѓипреп гаііопаіег ЕипКіїопеп 37. 
ЧиКіеп теһгегег Тегте дагеезіеїїї ууегдеп, моВеі Яіеѕе РгодшкКіе пісі уегеіп- 
Гасһё мегдеп Кӧппеп, 2. В. 
ГО) = х-зіпж, РО) = е%%созх. 
ГеѕћһаІЫ Іегпеп міг, міє тап еіп РгодиКі уоп 2 ҒаКіогеп аМейеі. 


и 5а12: Мепп геї Ғипкііопеп и ила ро ті и(х) ила о(х) іп (а; Б) 4ІНегеп- 
тіегбаг ѕіпӣ, 50 ізі аисһ Ше Ғипкіоп р ті р(х) = и(х) : о(х) іп (а; Б) 
діЯегепліегбаг, ипа ев вії: 


р'(х) = [и(х) -о(х)) = ш(х) з о(х) + н(х) о  (РгодикКігереі) 
Уоғаивзеігипр: 


и(х + Ах) - и(х) 


Іп ————————— = МОХ 
1х0 Ах о 
22 Қа ру о а 
іт ААСО и) ще р(х) 
4х-0 Ах 
Веһаиріипғ: 


р'(х) = (ибх) - о(ху)" = ш'(х) (х) + ц(х)  о"(х) 
Бемеіз: 


Лу р(х + Ах) – р(х) - чх + Лх) ох + Ах) - и(х) ох) 


Ах Ах Ах 


М/евеп дег Могайз5еїлипвеп Ѓогті тап Фіезеп Ошойепіеп ѕо ит, Чай 
тап е ДіНегепгепацогієпіеп дег ҒипКбіопеп шх) ипа р(х) егћаїє. Раѕ 
еггеісіі тап шгсһ 5ибігакіїоп ипа Аййібіоп дез Тегтѕ шШ(х)-(х + Ах) 


іт 74Біег. 

Ау 

Е и(х + Лх) а(х + Лх) = и(х) (х + Ах) + их) 00 + Ах) = их) о(х) 

ах 

з шШх + Ах)- Хх + Ах) – кх)-(х-- Ах) шах) ох + Ах) = их) ох) 
Ах 5 Лх 

Е и(х + Ах) - и(х) КТ сх + Ах) - у(х) 
Ах Ах 

4 А а т 
іт с Тіт Їж + Ах) - ма аза + и(х)- Еа с) 
РР 4520 Ах Лх 


а анаа ао Ц 
Ах-0 Ах 2550 Лх 

= бс + Ах) - Пт 06 + 49) - ша) 

1х0 1х0 Ах 

+ т шх)- Пт р ав рено 
Ах-0 ах-0 Ах 

с(х) н'(х) к и(х) сх) 


= и(х) с(х) + шШх)- б(х) №. 2. Б. уу. 


ІІ 


Ріегепііаігесһпипе 


Ріеѕе Еогтеї Іашеї аіз МеғКѕаї2: 

Мап 4ійегеплієгі еіп Ргойикі аи 2 Бакіогеп, іпбет тап Фе АБіейипе 

дез 1. Ғакіогв тії Фет 2. Бакіог тшііріігіегі, Чапп деп 1. Бакіог тії 

дег Абіейшпа дез 2. Ғакіогѕ ппийіріліегі опа Беіде РгодиКіе аддіегі. 
Веізріеі: 

(о3-3х-4х + 5) (х* - 7х3 – Зх? + 2))! 

з (Зх = бх - ФО - 7° 3° + 2) 

+ (х3 – 3х2 – 4х + 5) (4х° - 21х2 - бх) 
Ріе Ргойикігеве! Капп аш п ҒаКіогеп уегаїдетеїпегі шп ті дет 5сбіиі 
уоп паці л + 1 беміеѕеп мегдеп. 
[шл (х) з шох) з ах) з (0) 
= Ома) изб). наб) 
+ шух) (х) з зх) о а(х) 


+ нах)  мо(х) з мух) оо Ма(х) 


з у(х) 5 шох) з збх)... шох) 


37.4. АЫеіќипр еіпеѕ Оиойепіеп (Опойепкепгереі!) 


Үуіг Кӛппеп аЙе ваплга(іопаіеп Еипкіїопеп ила Ргойикіе уоп зоіспеп ҒипК- 
бопеп дйТегепгієгеп. АЇз5 пасі5(е5 моПеп міг сеБгосһепгаќіопаіе Еипкіїопеп | 
аЫеіќеп. 
их)! аах" Я а, +... + ао 
у = (к) = = - тті 
х) Бах вах +. + Во 


Ра вебгосһепгабопайе Еипкііопеп Оио(іепіеп аиѕ 2 вапгга(іопаіеп Ғипк- 
йопеп ѕіпа, тіїѕѕеп міг Іегпеп, уіе тап Опоііепіеп аЫеі(е!. 


ш 5а12: Мепп е Еипкііопеп шх) ипа о(х) іп (а; Б) дібегепліегбаг віпФф 


Шо) (а; Б) Фіегел- 
т(х) 


апа (х) + 0 181, 50 ізі аисћ Ше Еипкіїоп То) = 
тіегбаг, ила Ғіг їбге Абієйшпе зії: 


аду Б. и) 0) шо) -р'(х) 


рої (Оиойепіепгере1) 


у) = | 


у(х) 
Роғаивзеігипе : 


шШх + Ах) - и(х) “(9 


Іш 
Ах-0 Ах 

+ Ах) - 
СОНА ОЕ) 
Ах-0 Ах 


АБіеїкшпвеп гайопа!ег ЕипКіїопеп 37. 


ҮУіг моПеп деп Вемеіѕ тії Нійе дег Ргойикігеве! Гіһгеп, оһпе дай міг деп 


и(х 


ГДіНегепгепацогівпіеп Ѓйг /(х) че ) ацізтеНеп. 
т(х) 
РгойиКігеве!: 
(и(х)  о(х)) -и(х)- (ха) + и(х) о(х) 
Веһаиріипр: 
З их) ох) - и(х) ә(х) 
Год = что 
Тосхуї? 
Вемеіѕ: 
да «9 
ЕЭ 9 


а 
До) Хо) = (х) Ед (аш Беідеп бейеп ег Сісісһилр @1егепліегеп) 


ГО) ох) + Дх) ох) = и(х) 
ЛО ох) = н'(х) - Лх) о"(х) 
о НВ, е 
у(х) 
и(х) ох) - Қх): ох) 
у(х) 
у(х) 


Р) = 


2 и(х)-(х) - и(х) ә(х) 
Го)--------2-::--- 
СЕЗІН най 
Піе Онотіетіепгере! Іаиіеї іп Й/огіеп: 
Мап дібегепліегі еіпеп Опойепееп, іпает тап Фе АМейипр бе 24Һегѕ 
тії дет Меппег пішііріігіегі џпа уоп аіеѕет РгодиКі даѕ РгодиКі ай 
ает таһћег ипа дег АЫеіипе Фе5 Меппег5 зибігабіегі, Юіеѕе Оіегепх 
міга 4игсһ ааѕ Оџайгаѓ аеѕ Меппегв 4імійіегі. 


Веізріеіе: 
ШҰ). = ХЕ а 5 
у(х) хе – 7х? – 3х? + 2 
22 (300 160—4) (ай — 70-3202) 
(х — 7х3 — 3х? + 2)? 
(х? – 3х2 – 4х + 5) :(4х° - 21х2 - бх) 
(х – 7х2 – 3х? + 2)? 


(іе КІаттегп Кдппеп посі аиѕтиієірііхіегі мегдеп.) 


(1) - 


х-1 
(2) == 
Ў х? +1 
п Й М ара Бих 
(ие з Щі ба 
1 0-х3-1:-3х2 3х? 3 
(3 = зу = == ол з 
) “Ей а А ГЕР та іт г х%0 


Ріҝегепііаігесһпипе 


37.5. АЫеіќипе еіпег Роіеп2ѓипкіоп 

ті певайу-вапггаһћірет Ехропепіеп 

мі Ніѓе дег Оцоііепіепгере] іі е5 пабвіїсі, ги Бемеіѕеп, даб. іе Кере! Гйг Ше 

Абіейшпє еіпег Роќеп2ѓипкііоп апсһ ЃЁйг перайіуе вап7габіїве Ехропепќеп 

БШ. 

ш 5а12: Ріе Роепгйипкійоп тії /(х) = х" (те СТ) ѕіпа Ѓйг ае хе А \ 10) 
дібегепліегбаг, ила ев 211: 


(сау з -т'хото! 
Роғаивзеітип8: й 
арк - 2, тебі ша х+0 
Веһаиріипа: 
(сту = – тх"! 
Вемеіз: 
у = х" = = Апмепдипе дег Оиогіепіепгереї 1 
54 О тат те: 
Е (ж) Е (ості? т т" 
у = зт) №. 2. Б. №. 


Піеве Кеіайоп вій ипќег дег вепаппіеп Уогаџиѕѕеігипв Ғіг х ашсһ Ёйг 
т = 0. Оатіє вії е Кере! Гіг Ше АЫеіќипв дег Роѓеп2ѓипкііоп (х")" 
= похо! біг айе вапгғаһћівеп Ехропепіеп, мобеї Ѓйг лє С" ~ {0} Ше 
Ваѕіѕ х + 0 ѕеіп тив. М 


Веізріейе: 

1 1 
() У---х; У--хіз---; 

х 

0) уж; Ук-3і” 
з ІІ ЕТТЕ ТЕКЕ 
(3) ст о т 
Обипреп ила Ашбраһеп 
КопітоШтареп 


1. Моп меїспеп ЕипКбіопеліуреп тив тап Ше АЫеісипвеп Кеппеп, мепп тап 
еіпе вап2гаіопаіе ЕипКіїоп Ф егепхіегеп %111? 

2. М/еїспе АЫеійипв Һа е Рокепг'ипкіїоп тіс дег СіІеісһипв /(х) = х", 
пеС+? 

3. УУеісһеп 5а(7 Бепиќх тап Беі дег ЮагѕіеПипе уоп (х + Ах)" а! Ѕиатте 
уоп Роїепгеп? 

4. У/аз Капп тап йбег йеп Копѕќаліеп Ракіог Ке А Беј 4ег АЫейипе еіпег 
ЕипКіїоп тії дег Сісісһиле у = К · /(х) ѕавеп? 
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АЫейџпвеп гайопа!ег Еипкііопеп 37. 


5. Міе Капп тап 2еіреп, Чай Ше АЫеіќипе еіпег Ѕитте апсһ Ғіг теһг 215 
2 Ѕ$иттапдеп вії? 

6. Меісһе Уогаивзеі?илв ууігі іт бай? йБег Фе АМейшір еіпеѕ Ргодикіє 
ветасһі? 

7. Магит ѓогте тап Беіт Вемеіѕ дег Ргойикігеве! йеп Дійегепгепацоїепіеп 
ѕо ит, дав тап деп Тегт и(х) :0(х + Ах) іт ХаҺег деѕ РіҜегепғеп- 
аџойепѓеп 5ибігабіегі ипа ай егі? 

8. Міе Іаџќеѓ дег 5аї7 йБег Ше АЫеіќипе еіпеѕ Ргойикіѕ? 

9. ҮУіе Іаџѓеѓ дег 5а12 йБег Фе АЫеіёипе еіпеѕ Оцогіепіеп? 


АшҒраһеп 
1.700 = х2 
в- Піе Абіейшпе уоп /(х) = х? і5: /(х) = 2х. 
П Ж 5.) -х- ха; 
2. Ла) = 85 6. 0х) ехо + ху кх? вх 
3. ху) = х = х? – хз 7.5) = хэ 
4.Ғо) = с 8/9 = х2 – х 
2. ВіїЧеп Ѕіе е АЫеісипе! 


І. Хх) = (х +1) (х 1) 
2. Га) = (х2 + 5) (х5 - х2) 
3.) = х2(4х - 3) 


. 


4./оО)-(х- 3) (х – 4) 
5. ЛО) = (х2 + а) (х2 + Б) 
6. х) = х(х - 5) (х? + 3) 


3. Віаеп 5іе Піе АЫеіќипе! 
2. х) = 2 8.70) = == 
зла ця ал54 
4.70)= 5 10. од = 1 = 
500) = а 1.) = сае 
свртеа 


4. Вегесһпеп Ѕіе Піе Ғипкііопѕуегіе дег КипКбїопеп опа іһгег АЫеієипееп ап 
деп апвевеБепеп 5геПеп! 


1. Дх) = х – 3х? — бх + 18; х-0 
2. (х) = 5х? - 8х2 + 12; х=? 
х5 х? 
ці жа ааа т 
Ло 10 3х* + 8 65-2 
4. ГС) = 04х? - 9,6х2 + 75,6; х «1 
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ПіНегепйігігесһпипр 


5. беһеп біе (іе Вейіпецпвеп ап, ипќег 4епеп Ше Еипкііопеп тіс СІеісћипвеп 
дег Гоірепдеп Еогт ФІНегеп?іегһаг ѕіпа! 


1. (х) = щ(х) + 0х) 


2. р(х) = их): Хх) 

3. к) = с 0(х), с = Копві. К 
4. ао) = 9 

Е тод 


6. Веуусізеп біе 
1. деп 5а17 йБег йіе АМейапр еіпег Копзіапіеп, 
2. деп Зак йБег іе АЫеіќипе еіпег 5итте, 
3. іе РгодиКігереі, 
4. діе Опойепеелгереі, 
5. деп Заїх йбег Фе АЫеійипе ег Роїепгипкбїоп тії у = х" упа пе С+! 


7. Веуеіѕеп 5іе 4игсһ ӛсһіш3 уоп п аші п + 1, Чай іг айе п 2 1 ві: 
Ѕіпа Ше БипКіїопеп ші, из, 2, й, іп хо ФІНегептіегһаг, 50 151 айс е 
Бипкіїоп 5 тій 5(х) = а(х) + (0) +... + а(х) іп хо Фійегепліегбаг, опа 
ап дег ЅќеПе хо ізі 5'(хо) = м (хо) +... + ш(хо). 


8. Вемеіѕеп Ѕіе їигсћ ЅсћиВ уоп л ацл + 1 іе РгойиКкігеве! їй г п Ғакіогеп 


(01 5022... йа), й 
= Ш Ша. Ша РО СОН Б А ЛИ РО т 


9. Вемеіѕеп 5іе, 4а аиѕ дег РгодиКі(геве! Гіг п Какіогеп Ше Роіепггере! Їоїві, 
мепп |едег Бакіог ш(х) = х ізі! 


10. Веапімогіеп Ѕіе Фе Гоірепдеп Ғгавеп! 
1. Магит егтіќќеі тап Ѓйг Фіе бекаппќеп Бипкбопеліуреп Абіеїкипазгевеїп? 
2. Мйввеп міг Беіт Веууеів 4ег Оиогіепкепгере! йеп РДіНегепгепацогіепіеп 
аџёіеПеп? (Вевгіпӣеп біе Іһге Апіуогі!) 
3. іе Капп тап Бемеіѕеп, даб Фе Кере! Гіг Ше АЫеіќипе ег Роѓеп2- 
Ғапкбіоп апсһ їйг певайуе рап2е Ехропепієп зії? 


38. бег Рійегепіїаідиойепі аїѕ Оцобіепі 
уоп Рійегепііасп 


Үуіг дебліечеп деп Юіегепііаїдиоііеп(еп еіпег ЕипКіїоп / ті у = /(х) а! 

2. Гоо ж Ах) - ЛОхо) 

Степомегі іп ——————————— 
Ах-0 ах 


Стептмегі. ау 
Ейг уіеіе рбузікаїзспе ипа (есһпізсһе РгоБете іі ев тмесктаВір, 9 ліси п тш. 


а 2 
опа Белші?іеп а 215 бутһо! Ёйг (Фіезеп 
Хх 
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ег РіЯегепііаїдцоїїепі а!ѕ Оцогіепі. уоп Дійегепііаїсп 38. 


а15 бутһо! Гіг аіеѕеп Степ?мегі 2и уегѕќеһеп, зопдегп аз Опцоііепіеп 2ууеіег 
спФІісһег СгӧВеп ду опа ах. 

Мап Бегеісіпеї іе СгӧВеп іх ила ау аз ЮіҝегепііаІе. 

От деп ВергіН ,,ЮРіҝегепіа! еіпег КипКіїоп" еіпгиѓйћгеп, Беігасһёеп міг Ше 
АББіїдипе, аш” дег дег Сгарћ еіпег і егепгіегђрагеп КипКіїоп / ті дег Сісі- 
сішпр у = Хх) опа 4іе Тапеепіе іт Рипкі Ро(хо; /(хо)) ап деп Сгарћ д4агвевіеі 
мпд. 


оз 


0 х хотах 


АБЬ. 38.1. РіНегепіїа! еіпег Еипкіїоп 


Ге РипКіе Ро ипа Р, Пегеп аш Фет Сгарћ дег КипКіїоп /. хо ѕеі йіе АБѕхіѕѕе 
4ев Рипкѓеѕ Ро опа хо + Ах «(іе ӣеѕ Рипкіеѕ Р,. бег Аһө21і55е хо + Их міг 
Чогсћ Ше Еипкііопѕвіеісһипе іе Огӣіпаќе уо + ду = /(хо + Ах) хивеогіпеї. 
їх еі еіпе БейеРіре КІеіпе, абег уоп МШІ уегѕсһіейепе Сгӧбе. 

Мап Бегеісћпеї Ах а15 йеп Химасһѕ дег ипаБһӣпвівеп Магіабіеп ипа (ЕРІ) = Ау 


ліз деп 2имасһѕ ег КЕипКіїоп / (Огаіпаќепхиууасһѕ). Ейг (КО) ѕсһгеіЫ тап ау, 
азо (КО) = ду. Іп Фет Тапвепепдгеіеск РКО ві: апт = КО) - Коф 
КРОК) Ах 
Га Фе Еипкіоп / аіегепхіегбаг 151, а!5о ап дег біеЙе хо Фе Абіеїкипа ехіѕііегі, 
ізііап т = / (хо). Ев вій апп ду = / (хо) Ах. Вег?еісһпе( тап посһ деп Хиуасһѕ 
ег опаБћапрівел Уагіабіеп 4х тіс ах, 4апп вій: йу = / (хо) 4х. Мап пеппі 
Чу 4ав ПіНегепбіа! дег ҒипКіол / апа іх 4ав Рійегепііа! дег ипаБћӣпріреп 
Магіабіеп. Веі Фезег агвіеішпр, ѕіпа у опа ах еп“ісһе СгӧВеп, «іе іт аП- 
кстеіпеп +0 біп(. Міг Кӛппеп еіпе Хуіѕсһепгиѕаттепѓаѕѕипе реВеп: 


" Іт Іаіегуаї! | Хо; Хо + 4х] 15: 
Ах ег 2имасһѕ дег ипаБћапвівеп УагіаЫеп, 
ах 4а ЮіҝегепіаІ дег ипаБћапрівеп УагіаМеп ті Их = х, 
Лу дег Хиуасһѕ дег Ғипкііоп / (Огаіпаіепгимасһѕ ег КипКіїоп), 
ау даѕ Ріегепііа! дег ҒипКбіоп / (Огӣіпаїіептимасһѕ дег Тапрепіе) 


УегеІеісһ тап еп Огӣіпаіепғимасһѕ Ау ег Кипкіїоп / тії ает ЮіВегепііа1 ау, 
зо ѕіеһ тап, Чай іт аПретеілеп ау + Ау ізі, Чай вісһ абег фу йет Мегі Лу 
ит 50 теһг паһегі, је КІеіпег Ах ізі. Ейг КІеіпе Ах #10: Лу а ду. 
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РіЖегепііаїгесппипе 


раз Бедешег, дав дег Сгарћ дег Еипкіїоп / тії дег СІеісһипе у = Год іп еіпег 
Кісіпеп ОтвеБипе дег 5іеЙе хо Чигсб е Тапвепіє іт Рипке Ро ап дет Сгарћ 
егвейгі ууегдеп Чагі. Ріеѕе Маһегипввіогтпе! егіаџЬ‹ ев айсВ, іп рбузікаїізспеп, 
ќесһпіѕсһеп ципа веотеѓгіѕсһеп Опѓегѕисһипвеп іппегћаІь дег СепашірКей- 


өгепгеп ва тії дет ПіНегепгепаиойепкеп 28 тіс дет Опшоіепѓеп 8 дег 
РОіегепііаїє ау ила х хи гесһпеп. ах х 

Масһ діеѕег Еіпійбгипа уоп іх аїѕ Дійегепііа! дег ипабћапрівеп Магіабіеп ила 
ау аіѕ Рійегепіа! дег Ғипкііоп Кӧппеп міг деп Ріегепііаідиоіепќеп а!5 Ошо- 


белі уоп Оіегепіїаіеп дагѕќееп : 
БАТ 
ра же Оіегеп(іаіе епШісһе Стббеп зіла, 811 ашсһ 
ду 1 
ах 4%” 
чу 
раза дег Бипкіїоп / пай у = /(х) ипа ібгег іпуегѕеп Випкбоп / тій 
х = Ј(у)). 


раз мегйеп міг Беї 4ег АЫеієипе (дег Мигғе1ЃѓипКіоп тії дег Сісісһиле у = зх 


апуепдеп. 


Обипееп ила Аиізабеп 


КопітоШтареп 
1. М/віспе Ведецішпе һабеп 2х, 4х, 21у, ду іт ?шваптепһапв тії ает Веєгіїї 
,Оійегепііа! еіпег Кипкбїоп'"? 
2. Має усгзіебі тап шиег дет Рійегепіа! дег ҒипКіоп / тії дег Сіеісбипо, 
у - 9? 
3. Меісһе апаїуцізспе ипі веотпеігізсһе Ведеційпе һаһеп Фе СгбВеп у 


шпа ах? 
4. УҮсісһе Маһегиповіогтпеі вій Гіг Лу ипа ау, ипа шиег уусісһеп Вейіпсипреп 


нің діеѕе Маһегипввіогтпе1? 
5. Магит 15 е тӧвіісһ, пі Ніс дег РіегепіїаІе Гоірелде Еогтеї 20 өсһгеі- 


Беп: 
ШӘ” (А) ШӨ 48; 
зх бе 4%  4/ОЙ 


чу Ф 
6. М офисе капп «ег бгарһ еіпег ЕипКіїоп іп еіпег Кісіпеп Сптребипо, уоп хо 
егвейгі мегдеп? 
7. Магит дагҒ тап Беі рһувіКаһізсһеп, іесһпіѕсһеп ила веотеќгіѕсһеп Опќег- 
ѕисћипвеп іппегбаїб дег Сепаџціркеііѕвгепеп тіс Рійегепбіаїсп гесһпеп? 
й 


қ а н Д 
8. УУав барі Ше Сісісһипе Р ба йбег йіе Абіеїштє, 2ивіпапдег іпуегзег 
Хх Хх 


КипКіїопеп аця? теді 
ду 
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АБієїипвеп пісһігайіопа!ег ЕипКіїопеп 39. 


Аиїрабеп 
1. Веѕіттеп 5іе Фе ДіНегепгіаїе дег ЕипКіїопеп тії Гоївепаеп СІеісһипвел! 
І.Д) = х? 3) = 2х 
2.Дх):= х5 х ДЕ 
х 


2; Вегесһпеп Ѕіе тій дег Еогтеї Лу = /(хо + Ах) - /(хо) деп ?ауғасһв дег 
Еипкіоп / (Огаіпаќепгиуасћѕ) ті /(х) = х? - 5х + 6 ап бег $(ее хо = 3 
Шшг Ах = 1; 0,5; 0,1; 0,01! 


Вегесһпеп Ѕіе даѕ ДіНегепііа! дег КипКкіїоп / пай /(х) = х2 —– 5х + 6 ап. 


дег бе Пе хо = 3 Ішг ах = 1; 0,5; 0,1; 0,01! 
Уегееісһеп іе Фе ЕгвеБпіѕѕе! 


39. АЫеіипреп пісћігайопаіег КипКкіїопеп 


39.1. АЫекипе еіпег МиггеНипкіїоп 


УУіг һаһеп Беї дег Веһап пр дег У/иггеїїипкіїопеп тії у = /(х) = Эх ве- 
үсірі, дав ѕіе іе іпуегѕеп ЕипКіїопеп хи еп Роѓеп2ѓипкііопеп тії х = /(у) = у" 
мпа, мепп Фе Ваѕеп роѕіііу ципа даті Фе Еипкііопеп сіпсіпдешір ѕіпа. Раз 
Бепиктеп міг Беіт Ѓѓоівепаеп Веуеіѕ. і 


= Ѕаіг: Оіе АЫ̇ейипе дег Миггеіїипкіїоп тії дег Сіеісрипе; 

ув "х 458 у = З 3 

ГЕ "/ха-і 
Гоғаивззеігипр : 


у = х) = зх 15 Ше іпуегѕе ЕипКіїоп уоп 
х= Ју) = у" (х > 0;у > 0) 
Липа /ѕіпа еіпеіпдешіре Еипкііопеп. 


Веһаиріипғ: 


= (х > 0) 


е 1 5. 
п'Ухе! і 
Вемеіз: 

Мап Біїдес уоп дег Ғипкііоп / ті ег Сіеіспипе х = /(у) = у" Ше АБ- 
5 ах 
Іейипе “ағ = п у"-!. Аця дег Веіайоп 2у/ісһеп йеп Абіейшпреп 2иеіп- 


апдег іпуегѕег ЕипКіїопеп То1рі: 


ах) ся ау п тЇ = 1 1 1 
" пас п ера 5 п тра 
5:4 пох п (х) пУжазі 
4у м. 2. Б. му. 
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Гіҝегепіаігесһпипв 


Ригсћ Отѓогтипв дег У/иггеї егкеппеп міг, даВ Фе Бере! Гіг Ше АЫеііипа 
еіпег Роѓепѓипкііоп апсһ аш” Роіепгіипкіїопеп ті тайопайеп Ехропепіеп 
апуепабаг 19: 


у= х= х" 

А 1 По и у = 2-і 
Ж = таса ЕЕ талы! ге # 
"хат! п я п п 

Веіѕріе1: 

- 1 

7 
= у --- Ойег 

У с НЕ 

1 1 6 

а 1 = 1 -= 1 
Жа ПЛ Лю 
БУ 7 7 7-1/х8 


39.2. АЫеіќипр уоп уегкейеіеп Ғипкіопеп 
(АЫейипе еіпег тііќебагеп Еипкііоп) 


Ұуіг моШПеп (е ЕипКіїоп / тіс дег СІеісһипр у = за + 2х - 7 дійегепліегеп, 
ізі єїпе Еипкііоп уоп еіпег Ғипкбіоп, депп міг һаБел еіпе Мигге1ѓипКк(іоп ипи 
аі Вайікапа деп Тегт еіпег вапхгаќіопаіеп ЕипКкіїоп. беі?і тап: 


хо 200—7 - 800) 2 опа 

Угод - 2/2 = (2), о Жоіріс 

у= ц) = 0) = Ла) = У + 2х - 7. 
у = Де(х)) = з/хе рах - 7 456 аізо Ше Сіеісһипр еіпег РипКіїоп / уоп еіпе 
БапКбіоп я. Мап пеппі / іе ,,ӛшеге Еипкіїоп" опа я іе ,іппеге Еопкііоп“, 


Мап заві айсВ: 
о ізі еіпе тіне!Баге КипКіїоп уоп х. 
Ріе Еопкііопеп /ипа я ѕіпа уегкейеі. 


Ұуеікеге ВеіѕріеІе Гйг үегкеіќеѓќе Еипкііопеп: 


іппеге Еипкіоп ӛшВеге ЕҒипкііоп 


уегкейеіе Еипкііоп 


у= (х2 + 3х – 2)* 20) = 2 013х202 пу. 
Лео = ба + 3х - 2)& 
у = ѕіп (3х - 2) а(х) -3х-2 То) = ѕіп2 
Л (0)] = ѕіп (Зх - 2) 
у = Ів віп хі а(х) = ѕіпх ЛО) = 18 12] 
Р (х)] = 18 (5іп х] 
у = іп? х (х) = ѕіп х Ла) = 2° 
= (віп х)? ДЕООІ = біп? х 
у = ѕіп (х)? (ж) -- х2 Ж = зіп= 


Лв 0)] = біп х? 


рег ЮейпііопѕБегеісһ дег уегкейеѓіеп (плійеїбагеп) Еипкііоп Ле (х)] і 5іей 
пиг еіпе (есһіе одег ипесће) Тейтепае дез РейпійопѕБегеісһѕ дег іппе 


АЫеіипвеп пісбігайопаїег Еипкіїопеп 39. 


Ғипкиоп 2. рег ОейпінопѕБегеісћ уоп /[2(х)] капп пиг (іе ЕІетепѓе х епібаНеп, 
Чепеп еіп ЕЇетепі 2 аиѕ бет Әшгсһвсһпіе Й/(є) с О(/) зиреогапеі ізі. 


Ейг даѕ Веізріє! Пе(х)) = х + 1 егвібі ѕісһ: 
2 = а(х) = х +1 хєр(в) = (— 00; %о); геЙИ(г) -(-о; +00) 
у=) = 4/2: гер) = (0; +). 

Рег Ригеһѕсһпі уоп И/(в) ила (у) із! 
(-%; +оо) ~ [0; +оо) = (0; + о), 


аі5о 2 2 0. Оагацѕ боіві 2 = х + 1 2 0 у. х 2 - 1. 

Рег Рейпіціопѕбегеісћ Г(0) дег уегкейеіеєп Бипкіоп іі 4ав Іпіегуаї! 
-І Ех < +оо, Чаз ізі абег еіпе Тейтепве йеѕ РейпііолвВегеісі Фег Еипк- 
поп я, Д(о) = Кг). 


бег ѓоІвепӣе 5а17 сім АицзКкипії, міе тап «Ше АБіеїїшпа еіпег птійеїбагеп ЕипК- 
поп Біїдег. 


и "іе Кебепгере! 


5іпа А09) іп (а; 2) ша у = /(2) іп Ге (2(а); е(5))- діНегепліегбаг, 
50 15 ацсб Ше БипКіїоп г тії дег Сісісһиір у = о(х) = Де(х1, (іе 
Чигеп Уегкеипе уоп 2 ила / епізіебі, іп / 4іТегепліегбаг, ипа ев іѕё 


У = 12091: ғо). 
Уогайузеїгипя: 


2 -((х)іп (а; Б) Фібегептіегбаг 
у -МИбс)іп Те (е(а); 2(5)) а егепгіегьаг 
ЧІ = я"(х)х ип ау = / (2) йс 


Вепайріипе: 
У «ДІєсої є іп І 
Вемеіѕ: 


М/епп тап іе іегепііаІе уегуелӣеї, 50 Капп тап йеп Вемеіѕ іп Гоірепдег 
Рогт Гіһгеп: 


Е АЛ ау "МОВА Р 2 
00) = на Ға) = ар 909 еа 
М) ау З ду. аг 
о ав 
-/Г(а):ғ 0) = 18091 о) м. 2. Б. № 
Всіуріеіе: 
(1) у = (х? + 3х - 2) 
200 = х? + 3х – 2; (2) = 2% 
вх) = 2х +3 Ға) = 422 


у = Р[(х)] е (х) = 4(х? + 3х - 2) (2х + 3) 


ПіНегепііігесһпилв 


(2) у= 3х2 жах - 7 


а(х) = х? + 2х 7 2) = Ут 
1 
зх = 2х +2 Ла) = ЕТІЛЕ 
2х #2 


у = МЕ: (д = За 277 


1 
260) = 217; у=) = 2 
ра 
45 Посол ор Ф 
а” (= = 1)? сої ш 24/2 
дна Вх б 
У ах а ах 
І 22 
2. 6-1” 
ТЕЛЕН! 


У РТ 
І 


о ЧІ 


Аисі еіпе Бипкіїоп, іе дигсб Уегкейшпв уоп тейг аз 7меї діНегепліегбагеп 
Ешікбопеп епізіебі, ізі міейег еіпе ФйТегепліегбаге Еипкііоп, дегеп АЫеіќипв 
епіѕргесһепа егтіќќеі муегдеп Капп. 50 егідії тап Беіврісізууеізе Гіг діє Ғапк- 
боп є, іе дигсб Уегкенипа дег Еипкііопеп /, я опа й тіс у = /(2), 2 = 2(и) 
опа и = А(х) епіѕќећі, ипќег апаїовеп Уогаиѕѕеігипвеп 


у = ф(х) = (2) я") Вх) Бом. 
фу | 4у 42 (и 
Ях о 42 Фи ах’ 


Веізріеі: 
у= Ох + 1); 
у= Да) = 3/2; 2 = в(и) = и; и = Щх) = 2х +1 
чу 85 а и з 
ш 3.Уй” и ах 
40х 1) 4 
зас 1 720и = ( = 


ЕЕЕ 3.УОха 14 Зах жі 


39.3. АМейшпв дег Говагітиѕѓипкіоп 


"Ра міг біг (іе мейегеп Веігасһёипвеп І.овагііһтеп тії уегѕсһіейепеп Ваѕеп 
уегмепдеп тіїѕѕеп, уоПеп ууіг 2иегві деп Хиѕаттепһап= тууіѕсһеп ѕоісһеп 
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Абіейитвеп пісһіга(іопајег Еипкііопеп 39. 


І.овагіћтеп уіейегһоіеп. Мап Капп е Говагііћтеп еіпев Ѕуѕќетѕ (Ваѕіѕ а) 
аџшгсһ еіпіаспе Миїіріїкабіоп тії еіпег раѕѕепбеп Копзіапіеп іп іе І.овагіһ- 
теп јейеѕ апдегеп $Ѕуѕіегѕ (Ваві Б) штгесһпеп. 


І 


Е 8аї2: Ейг аПе гееПеп х > 0 ила ае гееПеп а > 1 опа Б > 1 вії: 


Іовь х = 108, х. 


1 
Іов, Б 
1 


Пт Зопаетіаїе іі Іовь а = 5 
Іова Б 


м ; а Я 178 5 
Оһпе Вемеіѕ ѕеі посһ тіїреќеії, Чай аи іт ( + т = етії пє \ (0) біг 
по п 


1 үх 1. 
хє К \ {0} опа шг- = 2 Боіві: йт ( 4-4) = іт (1 + 2) се. 
х хо х 2-0 


Ейг діє АМейилве дег Говагііћтиѕѓипкііоп 211 дег 


1 бай: ефе 1 овагііһтиѕѓипкіоп тії дег Сісісһипе у = /(х) = Іов. х 
(а> 1 ипіх > 0) іѕё ап јейег бейе іһгеѕ ОейпіііопѕБегеісһѕ йі егеп2іег- 
Баг, ипд ев 2116: 
1 
х-іпа” 


1 
(Іов, х) = — 0846 = 
х 


Уоғаивзетгипе: 


1) Ваѕіѕ а > 1 гееії, хе А+ 
2) іт (Іов, х) = Іов, ( йт а) = Іов, Хо (сірі ай дег біейірКей дег І.ор- 


х-хо хо 


агіїбтиз'ипкіїоп. 
3) Горагіиһтепреве(?е 


Вепайріцпе: 
а (Јо, 1 
(Іов, х) = (ов, х) = —:10р,е = 
ах а х'та 
Веугеїз: 


Рег ПіНегепгепаиовепе дег І орагіїћтиѕѓипкёіоп тії /(х) = Іор, х іі 


Ау Их + Ах) - (хо) | Іова (хо + Ах) - Іова Хо 
Ах Ах її Ах З 


уобеі хо ипа хо + Ах > 0 ѕеіп тіѕѕеп. бег Сгепгйбеграпв Их з 0 
0 
Капп пісһе ѕоѓогї егіоіреп, ууе! 4апп дег Ацвагиск хо еп(ѕќеһе. Ріє У птіог- 


типе егіоірі тії деп І .овагіітепреѕеігеп, ипа 50, Чаї міг Ше Ғо!ре 


І 
(а + жі егнаПеп, меії міг іһгеп Степгмегі кеппеп. 


Ау - 10р. (хо + Ах) - Іов, Хо Ж ЕЙ Т хо + Ах 
Жж. Ах ах БА хо 
1 1 ( б Ах 
= —— 10; —|. 
Ах = Хо | 
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ДіЯегепііаїгесбпипа 
Егугейегі тап йеп Рійегепгепацогієпіеп тії хо ипа мепдєї еіп меїгегез 
І.орагИһтпепревеі2 ап, 50 егідЇї тап 


1 


Хо 


45 1 
е 55 


= —— 108, ( кре 
Ейг једе Бейіс іре Гезіе 5(еЙе хо > 0 Капп јеігі ег Огепгйбеграпе Ах - 0 
аицгсһвеѓиһгі мегдеп, ез Го1р% 


ЕЕ 
ов, 
Хо 


"а хо еіпе Беїебіве аһ! ті хо > 0 151, вії Чіє Аиѕѕаве Гіг аПе Хаћеп х 
тії х > 0. уу. 2. Б. №. 
Ейг «же ой уегмепдеге ІорагИһтпізсһе Еипкііоп ті дег Сісісһиле /(х) 
= Іов, х = Іп х (х > 0) егћаіє шап мереп Іов, е = 1 Фе ѕеһг еіпѓасһе 
АЫеіипе « 


(хо) = йт 


Ах-0 хо-іпа 


(п х) = —. 
х 
Веізріеіе: 
() у= (х? + 1); 
Кейепгеве!: у" і 25 
ейепгеве!: У = аг РАТ 
а х 
= 
х 
= х = 1ах 1 
з ах 1-іІпх 
Оцоііепіепгевеї: у" = == = а 


39.4. АБіейштя дег Ехропепіаіѓипкіоп 


Үуіе міг муізбеп, ізі Же ЕхропепііаіЃипкіїоп іт веѕатќеп ОећпібіопѕБегеісћ еіпе 
еіпеіпдешіре Еипкііоп. Ѕіе һас Ше ЕипкііопѕвІеісһипр у = /(х) = а"тіга > 1. 
Хей віе еіпе сіпеіпдешбіре БипКіїоп ізі, Кӛппеп міг йе хи / іпуегѕе ҒипКбіоп / 
деп. 

Ашу -/о) = а" Ѓоїві х = Ку) = Іов, у. 


Піс Абіейшпе, дег ГовагіїЇ в тизбипкбїоп Кеппеп міг всһоп: 


- 9/0) 
ау 


ах 
ау 


39. 


АЫеіипреп пісһігаќіопаіег Еипкіїопеп 


Геѕһа1Ы іі 
у = (х) 


1 
— : Іов, е 
У уста 


у` аа = а ` Іпа. 


и бай: (а) = апа (а>1) 


Ейг Ше іп М№аќигуіѕѕепѕсһаѓ: ипа Тесһпік уієї уегмепаеѓіе Ехропепііаіѓипкііоп 
тії дег Сісісһипе 


Лд-е 


мей Іпе = 1 ізі. Мап єгкеппі, даб Фе Апдегипв дег Ехропепііаіѓипкііоп ап 
сіпег Безкітитіеп 5іеЙе дег ЕипКіїоп ап Яіеѕег 5іеПе ргорогіїопа! ії. 


Тоїрі дапп (е”) = ех, 


Веізріеіе: 


2х 


(1) уа 


Кейепгереі: у" 


= апа: (А) 


= зда па. 
0) у-ез, 
Кейепгереї: у’ = ех · 2х 
= 2х: ех, 


Ми НШҒе ег АМейипр ег Ехропепііаіѓипкііоп іі ез аисћ тӧвіісһ пасһгимеі- 
зеп, даб (іе Еогте! гиг Рійегепііайіоп еіпег Роѓепгѓипкііоп (Роѓепггеве1) тії 
гайопаіеп Ехропепќеп ашсі Ғіг аПе Роѓеп2Ѓипкііопеп / ті дег Сісісһиле 
у-х,х>0шпдғе К рії. Ейг једе роѕійуе гееПе 2абі х вії х = е'"х, Оагаиѕ 
Гоїві х" = (ех) = егіз (х > О ипі є К). 

Міг дег Кеѓѓепгеве! егћаії тап 


(у = (етт) еті. 


іе Еогтеї хиг Дійегепііаїіоп еіпег Роѓќепгѓипкііоп (Роїепггереї) пі гаїіопаївт 
Гхропепќеп зії детпасһ аисһ Міг ае Рогепгїипкіїопеп тії геееп Ехропеп- 
(сп. 

Всізріе! еіпег Апмепдипе дег Ехропепіаіѓипкііоп : 
Раг деп Легіаїй еіпег гадіоакііуеп 5и5еіап2 
М = Моє" (т 2 0). 

|пісг дег ?егіаПІврезсһәуіпдірКей еіпег гайіоакііуеп ЅиБѕѓап2 2шп ?ейрипке г 
усгеіеһі тап іе АЫеііипе 


вій даѕ ?егҒа!резе(2 


ам 5 
сі) = Жаа дег Еипкіоп М = №е-^“. 


ТіНегепһа|гесһпилр 


ам 
Мап егһӣі ХІ) = чай = № ет :(—4) = –2№ е^ = ДМ. 
Ріе 2етѓаПѕвеѕсһуіпаівкеі г іі аїзо Фег Ап?аһҺ! М дег посһ пісһі штевеуап- 
деќеп Аїоткегпе ргорогіїопа!. Мап Капп 4евһа!Һ 4а ХегѓаПвеѕеі айсһ іп 


ам 
дег Богт р = – АМ апвебеп. 


39.5. АЫеќипееп дег УУілКке ипКіолеп 


39.5.1. бег бгеп?мегі Пт саз 


х-0 2 


Веі дег Спаїогтипо 4св Рійегепгепдцобіепіеп (ег 5іпиз'ипКіїоп егһаПеп міг 
зіп х 


деп Оцобіепіеп , дезраїб о! хиег5і дег бгепгмегі (Фіебез Ошобіепіеп Ёйг 


х -» 0 цпіегзисбі мегдеп. 


Га іе Кипкіїоп / тій /(х) = = еіпе регайе Еипкііоп 151; 


Капп тап ѕісһ Чагаці БезсбгйпКеп, іе Еипкііоп аш” іе Ехізіеп2 @сѕ гесһ15- 


вейіреп Сгепгуегіеѕ Беї хо = 0 70 ипќегѕисћеп. Ев вій дапп Ііт /(х) = Пт /(х). 
біп х е А хо М х-+0- Я 
Беїгасііеп міг іп еіпет Кгеіѕ ті дет Вадіця г 


иг Вегесһпипв уоп Піт 


х-0 


еіпеп өріі2еп УУіпКе! АОВ. 


Ейг Ше Бійспепіпране ег Әгеіеске РОВ ипа АОС зоміе (ез Кгеіззекіогв 40В 
вії 4аапп 


Аров < Авекоглов < Алос. уі 


АБ. 39.1. 
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Абіеєйшпвеп пісћгайопаіег БипКіїопеп 39. 


лү. 223 
М/епп х 4ав ВовептаВ уоп х 4ОВ (9 <Хх< 2) і5і, 50 вШ тті “біп Х'СО5Х 


1 1 біп х ЕЕЕ Е 
«спек < р? опа пасћ Юіуіѕіоп ашгсћ — г? 
2 2) сов х 2 
Е біп х 
зіпхо'со5х < х < й 
сов х 


Па іт Бе(гасМе(еп Іпіегуаї! біп х > 0 ізі, Ғіһгі Ше Піуізіоп Фигсһ біп х аш 
х 


- < 
ап х соз х 


гегіргокеп УУегі дез Опоїїепіеп 


сов х < . ратів Бабеп м.” Беі іеѕег Отпееісһипе ѕсһоп еп 


зт 


х 
егһаКеп. Іп дет Іп(егуа 0 < х < т ізі 


соѕ х > 0, дезбаїБ Кӛппеп міг іе гегіргокеп У/егіе біїЧеп ипа егһаһеп 


1 біп х 
> 


-- »со5х. 
со5Х 


Мип 158 Ше СгепгмегібіїЧипе тӛбрісһ: 
біп х біп х 
> 


їй 2 11 2 іт сов х, аїзо 1 2 Пт 
хаб СО5 Х хэо Х х-0 хаб Х 


Аив іевег Опвіеіспипе Капп пиг боїдеп 


- сло 8ШЖ 
т 


хо Хх 


39.5.2. Вемеі 4е5 Ѕаїгеѕ йБег Фе АЫеіќипреп ег 
Міпкеіёипкііопеп 


Ріг аіе АЫеісипвеп ег №іпКкеІѓипКііопеп зії: дег Гоірепде 


С $а12: Оіе ҒапКбіопеп тії деп Сісісһипвеп у = біп х,у = со5х, у = (ап х 
опа у = соё х ѕіпа ап јейег ЅќеПе іћгеѕ ОеНпісіопвВегеісһев @1егепхіег- 
Баг, опа ез 2111: 


(1) (біп х) = соѕ х хек 
(2) (сов х) = -5іпх хек 

1 
(3) (апа) = рт хек ака 2) кес 

сов? х 2 
1 

(4) (соҒж)” -- == хек|(кл); КеЕС 

зт" х 


Беугеів дег АЫеіёипр, дег Ѕіпиѕѓипкііоп 
Моғаиѕѕеігипе : 


а) Діє Ѕіпиѕѓипкііоп іі іп А егіс. 


а 2 Қ = 5 
Б) зіпа — зіп = 2-8іп оз сов 0 
зіп 
о Ж о 
хо х 
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ПіНегепйіа|гесһпиле 


Веһаиріипр: 

(біп Ж)! -соөх, ХЕК г 
Вемгеіз: 

Ев веі хо е В. 


Ашзеішпе 4ев ӘіНегепгепаиоепіеп: 


Гохо + Ах) - (хо) у ѕіп (хо + Ах) - біп Хо 
Ах Б Ах 


0 
Ейг Ах - Оегћаіє тап деп пісі дебпіегіеп Ацѕігиск 7' девһа1Б пійзеп 


һ міг діє ӘіНегеп2 біп (хо + Ах) - біп Хо штѓогтеп. Ейг Фе Отѓогтипе 
уегуепаеѓ тап 4а5 АЧӣїііопѕіћеогет (5. Уогаиѕѕеіғипе Б)): 


КЕС); Ах 
2: біп 008 (~ Е 55) 


ѕіп (хо + Ах) - біп Хо Е 2 
Ах Ах 
по з 
АС» А З 
= ------- С05 | хі = 
Ах Е 2 
позі 
Степгмегібіїчипе дез ӘіНегепгепачойепіеп: 
ы. Ж 
зіп —— 
- 2 Ах 
та Аа) > ы соз (хе т 2 
4х0 Ах ахзо | 4х 
2 
_ 25 
зіп 75 ЯА 
= йт ----: іт со (хо + 55) = 1<С05 Хо = СО5 Хо 
Аах-о 4х 1х-0 А 
2 А 


(з. Могацѕѕеігипе с)). Да хо еіле Беїебіде гееПе ?аҺ! 156, егһаіє тап 


(віп) -есөзх тәй хек. №. 2. Б. уу. 


Вемеіз дег АМенцар бег Коѕіпиѕѓипкіїоп 
Уоғаиѕѕеі2ипв: 


а) (біп х) = соѕ х 

Ы) сов х = біп (5 - х) 
. үя. л 70) 

с) біп х = со5 Е х) 


Веһаирішпве: 


(соз х) = -зіпх, хеК 
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АМБ Еейипееп пісһігайола!ег Ғипкііопеп 39. 


Вемгеіз: 


Аив деп Уогацвве(?ипвеп Б) ипа с) ила дег Кейепгеге! іп Уегбіпдипе, 
ті 4ег Уогаиѕѕеігипр а) Боіві 


(сов х) = че (2-х) = СОЯ (2-х)сю 


= —с05 б - х) -оз8іпх, №. 2. Б. м. 


Неууеів дег АЫеіќипе дег Тапрепѕѓипкііоп 
Уоғаивзетгипе: 
біп х 
а)іапх = 207, ха 006+) 2, кей 
сов х г 


Ы) (біл х)“ = соз х 
(сов х) = -віп х 
с) Опоііепіепгеее! 


Веһаиріипр: 
1 л 
(бап х), = тг. ХК --1):--, КЕС 
05? х 2 
Вемеіѕ: 
А біп х 1" сов х> сов х - біпх:(-віп х) 
бап х) = - З 
сов х соѕ? х 
соѕ2 х + біп? х 1 л 
а го ХЕ ОК І)--, Кеб 
сов“ х сов? х 2 


№. 2. Б. №. 


пег апаїодеп Уогаиѕѕеігипвеп ипа апаіовеп Отѓогтипвеп егћаіќеп міг біг 
Чіе АЫеіипе дег Коѓапвепѕѓипкііоп : \ 


(сої х) = – і х Кл, сес: 


ѕіп2 х 
Паті іі дег 5а(2 уо115#апаір Беуіеѕеп. 


Ой мегдеп іе АЫеісипвеп ег Тапвепѕ- ипі Коѓапвепѕѓипкііоп аисћ іп дег 
Богт 


(ап х) = 1 + (ап? х, х Ф КУ 92 кес 
(сох), = «(1 + со х), х + Ел, кес 
апревебеп, егеп Сїівкеіс тап 4шгсһ еіпѓасһе Отѓогтипе ?еіреп Капп. 


Веізріеіе: 

(1) (біп 2х)! = со52х 2 = 2: соѕ 2х 

(2) (віп х?) = сов х2-2х = 2х: сов х2 

(3) (іп? х), = [(ѕіп х)2| = 2віпх:совх 

(4) (сов (ах + ЫТ = –ѕіп (ах + Б) а = –а: іп (ах + 5) 
(5) (х-їапх)' = 1 -іапх + х: = іапх + 


соѕ? х соѕ? х 
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Ріегепііаігесһпипе, 


39.6. АБ ейшпреп ает ?уКіотеігізсһеп ҒЕипкіопеп 
(Ріе АМейипгеп ег Агсиѕѓипкііопеп) 


Еѕ рій дег Ѕаі2: 

а "іе ?уКіотеігізсһеп КипКіїопеп тії йеп СІеісһћипееп 
ЛО) = Атсѕіп х -1&х= +1 
ЛО) = Атссоѕ х -1<х 61 


Л(х) = Агс1ап х -0 < х < ғо 
Р(х) = Агссоїх -о<х< +оо 


ѕіпа аі егепліегЫаг, ипа ев р116: 


Злая 1 
- -1<х< 91 


ИЛЕ - А 
мо 


ах тт 
1 


-Рех«зі 


4 Агсіапх 

ты Та ва 
54 

4Агссоїх 1 

тав "път за З 
х 


Вежеіѕ 4ег АЫеіќипе дег Агсиѕѕіпцѕѓцпкіїоп 
Га іе АгсиѕѕіпиѕѓипКііоп іе іпуегѕе Ғипкіїоп тиг ЅіпиѕѓипК(іоп і51, уегмепаеп 
міг діеѕе Таїзаспе Беіт Веууеі. 
Роғаиззеігипе: 
у = (х) = Агсвіп х; 


х= Ју) = зілу 
іп? х + соѕ2 х = 1 


а . 
Веһаиртипве: 
ФАгсвіп х -- її с НІ) 
ах 1-х 
Веугеів: 
ығы И. уа 
ча сов у 
4у 
1 1 і 
- = жь ті хе(-1; +1) м.2.Б.м, 


МІ = зіп? у МП = 2 


Вежеіѕ дег АЫеіќипе (бег Агсиѕќапрепѕѓипкііоп 
УоғаиввеігипЕ: 

у = Гох) = Агстапх; 

х = /0) = (апу 
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АЫеіќипреп пісһігайопа!ег ЕипКііопеп 39. 
Веһаиріцпр: 
а Агсїап х 1 ев 
за алыл 2 
ах 1 +2х? 
Вежеіѕ: 
Яу 1 1 1 
= = ; = , хев №. 2. Б, №. 
ах ах 1 + іап?у 1--х2 


4у Я 
Піе АЫеіипвеп уоп /(х) = Агс сов х апа /(х) = Агс сої х егћаіє тап апа1ов. 
Всізріеіе: 4 


(1) Д) = Агсвіп 2х (Кейепгеге! апугепдеп!) 
1 ! 2 


Шыға Л = акт 55 „Л = ах? 


0) Хх) = х? · Агсќап х (РгодикКігере! апуспӣеп !) 
1 
ГО) = Зх 'Агсіапх + х?: оз 
х2 
= 2х · Атсќапх + 
ЛАВА 


29.7. АМейипреп Һӧһегег Огапипе, 


У/іедегһо!еп Ѕіе йеп ВергіН ,,АМейитр ег КипКіїоп /“! Ріє АЫеіќипр /" віпег 
ГипКбіоп / веі ап дег 5еїе хо Фійегеплтіегбаг. Газ Бейешес: 


(1) Л і8 іп еіпег Отеебипр уоп хо Фейпіегі ипа 
е (хо + Ах) – /х дев 
(2) дег Степгмегі т ШЗ СИ ехізнегі, 
2х0 Ах 
Мап пеппі Шезеп Степгмегі ,,Чіе АМейипв 2чейег Огіпипе“ одег ,,Ше 2. АБ- 
Ісйшпе" уоп Гап дег біе Пе хо. 
Мап усйгеїбі: 


"1-х, (вейезеп: у 2меі Ѕігісһ ап дег 5(еПе хо) 
Г (хо) (вейевеп: / 2ууеі Ѕїгісһ ап дег біеПе хо) 


а; (веІеѕеп: 4 2уусі у пасһ їх Оџайгаѓ ап дег ЅїеПе хо) 
х2 |, 


Міветеїп Капп тап біг п 2 2 (п є М) Же АМейипв п-іег Огапипе (п-їє АЫеі- 
(ипе) еіпег Еипкііоп / 4еНпіегеп ашгсћ 


в у а (х) = 


ӘҢ еа й 
О 


мепп іе Еипкіоп Липа іһге АЫеіќипвеп Ыі 2иг (п — 1)-кеп Огапипе (аіНегеп- 
ліегБаг ѕіпа. 
Гіе АЫеієипе /" еіпег ЕипКіїоп пеппі тап аџсћ 1. АЫеіќипе. 
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ріегепііаїгесплипа АЫейіипвеп пісбігайіопаїст Кипкіїопеп 39. 


Вейрісіс: 16. МеІсһе БипКіїоп іі «іе іпуегѕе КипКіїоп 2иг ЕхропепіїайипКкіїоп? 
р е А В 17. Мі меісһег КеЈаііоп Капп тап іе АЫеіипе дег іпуегѕеп Еипкііоп бпдаеп? | 
(1) ВіїЧеп 5іє уоп “ег ҒипкПопвв/сісһипв 18. УУеісһе Ехропепііаіѓипкіоп мгігі ої іп деп М№аќигуіѕѕепѕсһайеп ипа іп дег 7 | 
Хо) ді ас Фа 202 зов Тесһпік уегуепдес? 
4 19. М/іе Капп тап е Веіаїоп (е")" = е" апаїубієсп ипа реотеігіѕсћ іпіег- 
е АМейипвеп Ыіѕ 2иг 4. Отапипе! ргеііегеп? 
ДО) = 4х? + 6х? – Зх = 1 20. ҮУеісһеп Сбгеп?мгегі Ба! Пт ы ? 
2 оо 
тод апа но 3 21. Мотії шпа магит Ғогті тап деп Дійегепгепдиойепіеп 
2 ѕіп (х + Ах) - біп х 
Ра) = 24х + 12 ВИР А 
РО (жу 24 ит? 
(2) Війеп біс 4іс 1.,2. ила 3. АЫейипв Уоп В 22. УҮсісһе Уогацѕѕеіғипреп тасһё тап беп Веууеів ег Абіеіїшпреп «ег | 
к кайта Ковіпи-, Тапвепѕ- ипа Коѓќапвепѕѓіипкііоп, ит пісһі деп ПіНегепгеп- | 
19 чо З й а еч ачо!іепѓеп аџиѓѕќеПеп ипа итѓогтеп ги пайѕѕеп? 
7 109 ет і. сором іван зоба Е тар 23. Іп меісһеп Іп(егуаПеп ѕіпа Ше М/іпкеїипкіїопеп 4ІТегеп?іег аг? | 
ЖО) Р со (550 ит Ж үн 29) тижні м Е н 24. М/еіспе Еірепвсһа/ дег гуКІотеїгізснеп Еипк(іопеп уегуепдеї тап Беі дег | 
Чадо дув (віп се 1соз д) = --Звіпох — х'єовх Негіейшпе іһгег АМейшпвеп? 
25. Іп меісһеп Іп(егуаПеп 5іпа Фе гукІотеїгізспеп ҒипкЮіопеп 4ШТегептіегБаг? | 
А 26. Маѕ тив Гг Ше ҒипКбіоп / ила іһге АЫеіќипвеп уогацѕвеѕеігё уегдеп, 
Обипреп опа Айївабеп мепп міг іе АБіейшла фгійег Огапипа дег Еипкіїоп / Біїчел ууоПеп? | 
КопітоШтареп 
ОЕА е И К Київабеп 
1.Іп меісһет Іпіегуа  і5і Ше М/иггеїїипкійоп ті дег СіІеісһћипе у = Ух 
Чійегепліегбаг? 1. Вемеізеп Ѕіе, 4аВ (4/х) = вій! ! 
2. УУогап егКеппі тап, Чай “іе АМейипевгере! Гіг Рогепггипкіїопеп аисћ їй п ра | 


гаќіопаіе Ехропепіеп ДІ. ті лє СЯ вій? ) А | 

п 2. Оџгсћ мееісһе ОБегіерипвел егкеппі тап, Чай Фіс АМейшпрвгеде! Гіг Робеп2- 

3. Міе пеппі тап ЕипКіїопеп тії еіпег Сісісһипв дег Ғогт у = /е(х)|? ГипКбіопеп аисћ Ѓіг діе МиггеїипКіїопеп апуепаһаг 15? ! 

4. М/еіспе КипКіїоп пеппі тап ,, шеге Кипкіїоп" ила меісһе ,,іппеге ҒипК- “| 
Поп“ іп у = Іп? х = (іп х)2? 

5. 15 дег Рейпііопѕбегеісһ дег уегКейе(еп Ғипкіоп іттег вісісі дет. 23 2 273 

РебпібіопѕБегеісћ дег іппегеп Еипкііоп? у= х АУ = 3/2 Пу = мх | 


3. Оіегеп2іегеп Ѕіе! 


6. Опіег ме!сһеп Уогаиѕѕеігипреп іі еіпе тіцеїбаге Еипкііоп егепліегбаг? за У ГІ РИ 1 4 
7. Міе Іашіеї 4іє Кебепгере!? у Е Е 8. у ее 
8. Мотії Капп тап е Кебепгере! сіпҒасһ Бемеіѕеп? руа 

9. УУав уегѕіећі тап ипќег дег Ргорогііопа1і(а{ дег 1 овагііћтепѕуѕќете? 3-22 аур ЛЕ 5.8 

10. УУеісһе Кејаііоп Һев(еһ( 2мівсһеп Іор, а ипа Іов, Б Ву. Іре опа Іп 10? х 


І 
11. УУеісһеп Степгмегі һаг Фіе Боїве (а + ж) г х > 0? ! | 
12. Мі Не мүсісһег Севеіге Гогті тап еп ӘіНегепгепаиойепгеп дег Говагіёћ- 4.У/іе БіїМес тап у = Л ко (051)? | 

тиз'ипкооп ит? қ р 
13. МеІсһе Еогт 5011 ег ГіНегепгепаионелгі дег Говагііћтиѕѓипкііоп егһаНеп, 


в- Мап Мідеіу = Л = х Фигсб Уегкеќипе уоп /(2) = (/салғг(х) -1-х. 


шпа магит 50ЇЇ ег езе Когт егћаіќеп? аа ----46 
аи х А Хуе Біде = (3х + 5), у= 49-х, у= 1-51 2 
14. Ейг ууеісһе І.овагііһтеп егөіЫі ѕісһ еіпе Беѕопӣегѕ еіпѓасһе АЫеіипе? хаоиазелапусс 1 У у 9202 Г У %жх 1 
15. Магит іѕі ез піӛрісһ, 2и дег Ехропепііаіѓипкііоп тії дег Сісісһипе у = а" у= 5 у= Ів ап хі, у = біп > .У- е”? 
(а > 1) “іе іпуегѕе Еипкіоп ги Әдеп? а + х 
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Ріҝегегііаігесһпипе 


5. Ү/іе діНегепліегі тап /(х) = КЕН -х? 


ь- Мап «ІНегепліегі /(х) = Ма = х фигсб Апмепашпв дег Кейепгеєеі. 


а) У/іе «ІНегепдіегі тап /(х) = (х + 1) (х? - 4)? 


қ А ж 
Б) Міе діНегепгіегі тап /(х) = 1 
сете 


с) Міе «ІНегеп?іегі тап у = Л = х (х= 1)? 
4) №Міе діНегепгіегі тап у = сов (2х - 3)? 


? 


6. ЕгіЗшегп Ѕіе йеп Веєгіїї ,,пійеїбаге Ғипкііоп“! 
7. УУіе Беѕіітті тап еп ЮейпіѓіопѕЬегеісћ еіпег уегкейейеп ЕипКіїоп? 


8. Мегкейеп Ѕіе Гоірепде КипКіїопеп! 


уз ша 2 = 4х 


л 
3.у = ѕіп2 ша а= 
1-22 


Жу- З шпі со5х = 2 
2 


5у-/ғ шб ген 


6. у= 3 +2,2= 4/и ша и-х-2 
х 
7.9 = 12,2 = Сози "папі ш = 7 
9, Себеп біе е СІеісһипвеп Ѓйг (іе іппеге КипКіїоп я ипа фе ӛшВеге Еипк- 
боп / ап! Егтіќеіп Ѕіе деп Оейпііопѕбегеісћ 4ег тібе!Багеп Ғипкбоп! 


У-іп(х 3) 


в- іппеге БипКіїоп 2: 2-рг(х) = х + 3 
дибеге Еипкііоп: у = №) = 102 
ЮейпібіопѕБегеісһ: у = һ2 2 > 0 
дл 13-0655 =3 
хе(-3; +) 


1.у = (х + 5)? 4 уз 

2. у = Ір (2х + 5) 5. у = Ів Кап хі 
+ 

3. у = совх Сула Ж 
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АЫ̇еійџипвеп пісһігайопа!ег Еипісіопеп 39. 


10. ПіНегеп?іегеп біе! 


15. 


ін 


(х= 1)? 


1. у - ЛО) = (Зх я 5)* ту =) = 
жов 
2 з 
2. у = Ј(х) = (2х2 - 119 ои 
у = 0) 0 узу 
а 2А 2х + 1) (х - 1)? 
у= Јо) = (х2 х + 1) са 
у = /(х) (а-а 


4 у -Йх) = (ах? + 6х + С)? 
5. у = (х) = (х – 1)? (х2 + 1)2 
6. у = Дх) = х2: (4х2 - 193 


. Вемеіѕеп біе Го/репдеп 5а12: 


І5 2 еіпе 4ІНегептіегВаге ҒипКбіоп, Фе пиг роѕійуе Бипкіопвмеге һай 
50 вій 


С) е 00 


2./ға) 


(Ніпуеіѕ: Уегмепдеп 5іе Фіе Кейепгере!!) 


, 


. рійегеплієгеп біе Гоірепде ЕипКіїопеп ті Ніїе дег Кепепгере!! 


ун ух 
2.у= ха 


у= (1-1 2) 


ТЕК. 
у = 
1 +х 


Ұз 


- УегрІеісһеп Ѕіе Ше Дабіепіоівеп (( + т) ) Ёйг п э о (пе МІ (0), 


п 
1 


1}х Ер 
(( «ех зно (ге Юша Не ын апа ен 


. Вемеіѕеп Ѕіе (Іов, х) = ді Іов, е! 
Ж 


Веѕііттеп біе Ше ІпіегуаПе, іп 4епеп Фе Го!репдеп Еипкііопеп «ІНегепдіег- 
Баг ѕіпа, ипа БіїЧеп 5іе діе АБіейшпя! 


1 х 
5.709 = >! 5) 
САВ 

1 
7. Дх) --- 


Іп х 
8. Хх) = Іов, (Іп х) 


І. ә) = (1 + х) 
2.70) = ех 

3. о) = ш(Іп х) 
4. Б) -Іовіх 
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Ріегепііаігесћпипе 
16. Вемеіѕеп Ѕіе (а%) = а* п а! 


17. Відеп 5іе уоп йеп ЃоІвепдеп Еипкіїопеп е АЫеійипе! 
5 


1./00-еєсівх 5. Лад = по 
бее 
о А и (х2) 6. /(х) = дався 
е-е е-е” 
ВОО с еі ПЛО оу аг 
4. Г0х) = 3 8. Қо) = (б + 3): да 


18. Міс Капп шап 7еіреп, дав 4іе Еогтеї біг діс Абіейшпе еіпег Рокепг'ипкиоп 
тії тайопа!егі Ехропепіеп айс Біг Роќіепѓипкііопеп апмепабаг 15, егеп 


Ехропепі еіпе гееПе “аһ! 151? 


19. Ейһгеп біе іе Веуеіѕе Ёйг іс АЫеіғипвеп ег Рогеп2 мпкЧолеп ту = х 


Гаг 
1. ғеб+лгР 2, 3.ғе Кала 
2.ғе С" ~ 10), 4. ге К! 


20. Ѕргесһеп Ѕіе йЫег йеп 7егіаї! еіпег гайіоакііуеп Зибзіапа! 


а) Себеп біе 4а 2егЃаѕвеѕеі2 ап! 
Ь) Вегесһпеп Ѕіе іе 7егѓаїѕвеѕсһуіпаівкеі! 
с) Вегесһпеп Ѕіе іе На!мегівгей! (Масһ меісһег 2 ей 15 Ше Наќе ае 


Аюткегпе тегѓаПеп, М = = 2) й 


21. Вегесһпеп Ѕіе іе СгбВе @еѕ ҮүіпКеіз, деп іе Тапреп(е ап деп Сгарћ 4 
Гоірепдеп Еипк(іопеп тії дег Вісікипе дег розійуєп х-Асһѕе ап деп ап 


вевеђепел б(еПеп Біде! қ 
у= И) = г хі-і оша х; 


2 у= Д) ах +1 г х= -1 ша х = 3 

1 
3. у = (х) = 1х г ху = 1 ші х: = зі 
4. у = До) = е бйгохіе0 оша х 2 


х 


5у= рох) = 2-е 3 бо хі 2 0 шпа х 29 
22. Веуусізеп Ѕіе діє АЫейипвеп ег ҰуіпкеІѓипкііопеп! 


23.10 ег меісһет У/іпкеї ѕсһпеійеп еіпапдег 


1. Че ВіїЧег дег Ѕіпиѕ- пі Коѕіпиѕѓипкііоп, 
2. 4а Вії 4 дег Ѕіпиѕѓипкііоп ила Ше Аһвгізепасһве іт Коогііпаѓепигѕрг! 


3. Че Відег дег Тапвелѕ- ипа Коќапвелѕѓипкііоп, 
4. аз ВІ дег Тапрепѕѓипкііоп ипа же Аһвгіззепасһве іт Коогаіпаќе 


игѕргипв? 


274 


АЫейипвел пісһіга(іопаіег РипКіїопеп 39 


24. ВіїЧеп 5іе уоп деп Гоірепдеп КипКіїопеп (іе Абіейипе! 
2 = 2: біп х 10. (х) = ѕіп 2х 
Јо) = зіп (х + 2) 11. ЛО) = біп (2 – х) 
3. Ах) = а-віп (Бх + с) 12. Қх) = 2 - соѕ 2х 
Я 2 
4. 5) = =: а 
ло 2508 (% + 5) 13-7(х) = сов 


14. Ло) = 4/еіп х 


5. Га) = віп? х 4 біп х2 


6. /(х) = віп у 15: Хх) = тарх 
7. Г(х) = Іп сов х2 16. /(х) -е-біпх 
8. Ло) = езх 17.7(с) -ес%9%% 
9. /(х) = 2ч" й 


25. Себеп Ѕіе Фе Рейпійоп5бегеісре дег туКіотеігізсһеп ЕипКіїопеп ап! 


26. Себеп Ѕіе Фів Іпіегуа Пе ап, і і і 
ы. » іп Фепеп (іе ?уКіотеігізсһеп Еипкііопеп 4ййегеп- 


27. ОіҜегепліегеп Ѕіе! 


1. у = Агсвіп 2х МЕТ Ы 
х 


УД ез х2- 
У Агсіап х 5. у -Агсвіп(1- х) 


74 Агс біп х 
= —————— А 2 
Агс соз х 6. у = Агсвіп ет - 
+ 


28. | езеп біе! 
УРА уе уе ә ХҚ 
ГО); РО); 90а); 79%); 
ЧИ Фу фу З а ДУ 
бу” а” ЕВО рон 


х-хо 


29. > Ѕіе іе егяіе, 2мейе ипа 4гіне АБіейшпа Іоірепдег ҒипКбіопеп! 
1. Д) = х – 3х5 – 
й х бх + 18 А 9530—9852 --012, 


2 


го = Ж 
Хбх) 10 З 6 вла) = Зх 
1 
зло) = 2 а ау 
7 Карте: 
4. жасын Келе 
ҚАЛЫ зет 10. Дх) -./9-хі 
5. (х) = віп? х 1. Дх) = 25іп 2х + віп 4х 
6. од о Мне 
= 12. УО) = ж-е 


30. Віїдеп Ѕіе у" + у Ѓйг Ше Гоірепдеп КипКіїопеп 
1. у езіпх; 2. у = а :ѕіпх; 3 У = 5іп (ах) пиае К 
5 
Себеп біе іп АПеп ЕаПеп деп Коеїбгіепіеп /с ап, ті 4еззел НіЇе Ше Зитте 


Ін“ 
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ПіНегепһа!гесіпилр; 


31. Вегесһпеп біе іе Еипкбопвуегіе дег Ғипкііопеп опа іһгег 1. ипа 2. АБ- 
Іейипгеп ап йеп апвевебепеп ЅғеПеп! 
л 
3 70)= 255ш(029)5 х = 


1 те. 
ТОЕ Еа 2 


х +1 20 
2.. (еее = ут 


32. Еѕ ізі еіпе рап?гайопа!е Ғипісіоп агійеп бгадев хи Беѕііттеп, уоп дег 
Бекаппї ѕіпа 
1.0) = 2, 70) = -5, 70) = 16, 7" (х) = 6; 
2. (0) = 1, 700) = 0, 70) = 3, ау 12; 
3. а) з -6, ГО) = 1, /"0) = -8, /7(9 = -6; 
4.70)- -21, ГО) = 13, 704) = 36, / 6) = 60. | 
Атейшпе: Мап всһгейм е вап2гайопа!е БЕипкіоп «гійеп Сгайеѕ іп дег 
Еогт /(х) = ах? + Бх? + сх + 4. У/епп тап (іе егѕѓе, 2меііе опа агіце 
АНМейипо Біаег, во егійї тап 2иѕаттеп тії дег Еипкііопзвіеіспипа сіп 
Сівісвипаззузіет уоп 4 Сіеіспипвеп ті 4 Опбекаппіеп, ав тап ті Нійе 
дег яєвебепеп У/егіє Іӧѕеп Капп, Ф.Һ., тап Бегесһпеі е Коеїйгіепіеп а, 
Ь, сопа а. 
Веізріеі: і 
Уоп дег вапфтайопа!еп Бипісіоп дгійеп Сгайеѕ ѕіпі вевебеп: /(0) = 0; 
3 
/(-2) - 0/0) - 0:7 "01 5 
Апѕаіг: Дх) = ах? + Ьх? + сх + а 
Те) = Зах <-25х +1 
Го) = бах + 2Ь 
ГО) = ба 
«ло А 4 сн) 
Еіпзеігеп: ГО) -а:03-5:0:-с:0- а 
К ДО-2) = За: (2)? + 2: –2) +с= 0 
/70) = 6а:0--25-0 


3 
Гб = ба = - 
СПеіспипеззузіет: а-0о 
12а-45-с-0 
25 -0 
е 3 
В? 
Рағаиѕ /оірі з0/огі: а= 0 ипйр = 
2 1 
а= А; . 
1 
Риғсћ Еіпвеігеп /сігі Їйғ с: 12: рт 4:0-“с- 
і = 3 
1 3 
Еүређпіѕ: Хх) = а = 3х 
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7угеі Безопдеге Уегѓаһгеп дег О:егепііаііол 40. 


40. Хуе Безопдеге УетҒаһгеп дег Рі егепібіайоп 


40.1. р:Вегеппайоп еіпег Еопкіоп, дегеп КипКіїоп5- 
21еісһипұ іп дег іпаріїгіїеп Когт вевеБеп 154 


УУіг Һабеп Фе АЫеіќипе еіпег Ғипкііоп іттег пиг дапп веЫ!аеѓ, мепп е 
БипкііопѕеІеісһипе іп дег ехріїгіїеп Бог вевебеп маг. Діє Бипкпопввісісһилір: 
еіпег ҒапК(іоп Капп абег ацсћ іп ег ігаріїгійеп Богт ревеБеп ѕеіп. Айсһ дапп 
іі еб тӧе1іісһ, Же АЫеііипе еіпег ЕипКіїоп ги Баеп, мепп тап (іе Ехіѕѓепх 
дег Ріегепліегбагкеіё дег ЕипКіїоп іп дег ехріізйеп Еогт дег Еипкіїопѕ- 
зіеіспипе уогацѕѕеігі. 

Мап «ІНегеп?іегі Беійе бейеп (ег Сісісһипр ипа БеасһМмей, Чай Фе аБһӛпріре 
УагіаМе у еіпе ЕипКіїоп уоп х ізі. Раз Бедеціеї, бав тап «іе Кеїїепгереі ап- 
мепдеп ти). 


Веїзріє!: 
Серебеп ѕеі е ЕипКіїоп / Фигесб іһге ЕипКіїоп58іеіспипе іп ітрііғіќег 
Богт: і 
у -х=2 (х2 -2;у 2 0) 
У/іе вгої 15: ег АпвПер 4ев Сгарћһеп ай (ег сів хо = - 12 
Що 
зу У -1е0 мей у = Хх) ізі, 
1 3 б 
25 вій (у?) = МО? 
2у 
-2-(Ғо)); ҒО) 
= 2уу” 
Еш хо = –1 він: у? – (-1) = 2 
25-1 
уо! = 1 
Уві - +1 
Уо2 = - 1 (епіїаї о, мей у > 0 ѕеіп 801) 
И 1 1 
Ун Р оту 2 


Ж. 1 
ег веѕисһе Апѕііер 151 т = 2 


Іп Шезегі РаПе ізі еѕ тӧе1ісһ, Фе КипКіїоп / іп ехріїгйег Богт ги 8сбгеїбеп: 


у-4/х +2. 


Піе епівргесһепде Дійегепіїаноп Піһгі гит ріеісһеп ЕгвеБпіѕ. 
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Ріегепііаігесћпипе 


40.2. ПіНегепіайоп пасћ Говагіћтегеп 
(Юіе АЫеіќипе уоп у = [/(х)]80 ті /(х) > 0) 
Ейг Еипкііопеп тік ЕипкііопѕеІеісћипвеп дег Богт у = [/(х)]8% тай Хх) > 0, 
Беі Фепеп Ше ипаБћӣпеіве УагіаЫе іп дег Ваѕіѕ ип іт Ехропепієп уогкотті, 
һаһеп міг Кеіпе Кере! єсіегпі. Діе Роїеплгеве! 151 пісбі апугепабаг, мей дег 
Ехропепі пісі Копзіапі ізі. Апаїовеє вії Ѓіг Ше Абіейипо дег Ехропепгіа!- 
Гапкіїоп, депп ћіег плйе діє Ваѕіѕ сіпе Копзгапіе ѕеіп. А150 ѕисһеп міг пасһ 
еіпег пецеп Мӛрісһкей 4ев Оіегепгіегепѕ. УУепп тап Беіде бейеп дег Сісі- 
сһипо (2. В. тії паќйгіісһћеп І.орагИһтпеп) Іовагіётіегі, 50 Капп тап іе гесбіє 
бейе дег Сіеісһипв аїз Ргодикі ѕсһгеібеп ила дапп іе Сісісһипр (ФІНегеп- 
тіегеп. 
Веізріе[е: 
() у= (іп х) хе(0; 2л) | Іовагійћтіегеп 

Іа у = 1а (віп ху? 

ћу = х2 - 1а (ѕіп х) | 4 егепхіегеп 

1 
Ш сох пах - "со5х 
М7 біп х 
"= у х(21пбіпх + х'єої х) 
у ехо (віп ху (2 -Іпзіпх + хо'соїх) 


0) у- хх, хо 0 |ІорагИһтіегеп 


у= а 1х = ШГ | Тегеплісгеп 
х 
1 
Т ЕИ ПЕТ 
Ча ЕЕ 44. хі 


=. 
її 
1 

Б 
х 

Кая 


УЮбипееп ила АшбаВеп 


КопітоШтареп 


1. је пеплі тап іе Еогт еіпег КипКііопзвісіспипе, е пісһі пасһ ег аб- 
һапвіреп Уагіабіеп аш/ре!064 151? 

2. ХУагштп тий тап Беі дег Юіегепіаіоп еіпег Еипкпоп іп дег ітріігіќеп 

Богт аш (іе аоћапвіве УагіаЫе Фе Кебепгере! апуепіеп? 

. Матит веігі тап іп у = [/(х)]80 уогаиѕ, даб /(х) > 0 іе? 

4. Магит ѕіпа Робептгереі шипа АМейшів ег Ехропепііаїїипкіїоп аш 
у = [10х)]80 піс апмепабаг? ; А 

5, Мезпаїь Іовагіївтіегеп міг Ше Сіеісһипв у = (ѕіп х)“, мепп міг Ше 
АБіейшпе Біїдеп моПеп? 


ча 
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Апуепдипреп дег Рійегепііаїгесппипя 41. 


АшҒраһеп 

1. Рійегепліегеп 5іє! || 
ІТ у= 25 у2 0 
2х2 =] у2 0 
3. 2х2 - Зх + у –- 6 = 0 у> 0 
4. у? = 4х + 8 у 2:0 
5. у = 2+9=0 узо 


2. Вегесһпеп Ѕіе йеп Апзбіеє Фег Тапрвепіе ап йеп Старі гай дег Сіевіспипе 
х? + у? = 25 іт Рипкё Р, (3; 4)! 


3. Везійттеп Ѕіе деп Апѕііев дег Кигуе у? = 2рх іт Рипкі Ро(Хо) Ус)! 
(Ро Пер аш дег Кигує) 

4. У/еїспеп Апѕііер Баї је Тапреп(е ап Піе Кигуе 
(х = 6)? + (у – 8)? – 100 = 0 
іт Рипкё Ро ті дег АБѕ215е хо = - 2 ипӣ уо > 10? 

5. ВіїЧеп Ѕіе Ше 1. АЫеіќипр Гоірепдег ЕипКіїопеп! 


І. ЛО) = х" 3. Р(х) = х" 
2 ар 4. Го) = Ох – дум 


41. Апуепдипееп дег РіҜегепііаігесһлипе 


41.1. Мопоѓопіе 


Үуіг Һабеп е Мопогопіе еіпег ЕипКіїоп / ті у = /(х) іп еіпет Іпегуай (а; 51 
«ейпіегі, абег Кеіпе ргакіікаЫ̇е Меїподе Кеппепееіегпі, шт іе Мопоїопіе 
(Чаѕ біеіреп одег ҒаПеп еіпег Кигуе) еіпег Еипкііоп / ги Бевбіттеп. Міє Нійе 
Чег Оіегепііаігесһпипе Капп тап даѕ УегһаНеп еіпег КипКіїоп / ап еіпег 
ее хо гіпѓасћ ипеегвисһеп. Еѕ вії Гоірепдег 5а12: 


и М/епп еіпе ЕипКіїоп / тії у = /(х) іп хо ФійегепгіегНаг іі ила /(хо) > 0 
Бру. (хо) < 0 8116, 50 іі / ап ег біеЙе хо масһвепа бом. ҒаПепа. 


Гіеѕег ба егеїбі ѕісһ даагаив, Чай / (хо) в1еісһ ает АпвВев (ап х ег Тапрепіе 
ап деп бтарһеп уоп /іп хо 151. 
Гог / (хо) > 0 151 дег УУіпКе! х 5ріїх, Ѓіўг / (хо) < 0 15 дег УУілКе! х 5кигарі. 


" 5а: Мепп еіпе Еипкіоп / тії у = /(х) іп іедегі РипкКі еіпеѕ Іпіегуа 5 
(а; Б) “ІНегеп?іегһаг ізї ила / (у) > 0 Блу. /(х) < 0 Міг јейеѕ х є (а; Б) 
ЕШ, 50 і5: Ше КипКіїоп / іп Іпіегуа! (а; Б) ппопобоп масһѕепа бху. 
топобоп ҒаПепа. 
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ТіЯегепііаїгесіпипа, 


Юатік іі ев тӛрісһ, Чаз Ѕ(еіреп ойег ҒаПеп еіпег дїйегепгіегбагел Еипкіоп / 
ап еіпег ӘіеЙе ипа іп еіпет Іпіегуаї! 20 беѕііттеп. 
Веїізріеіе: 
(1) Гав УегһаНеп (Ѕ(еівеп ойег ҒаПеп) ег Кигуе ег КипКіїоп / тії 
у = х? – 6х + 8 бой ап дег 5Кеїїс хо = 2 шиегвисһі мегдеп. 
а) ВіІаџпе дег 1. АМейшпрв: /(х) = 2х - 6 
Ы) Вегесппипе 4ев Еипкііопѕумегіеѕ 4ег АМейипв ап дег ЅгеПе хо = 2: 
ҒО)-212-6- =2: 
"Ра / (хо) < 0 із, із іе ҒипКіоп / ап дег 5(ее хо = 2 КаПепа. 
0) Піе ІлегуаПе, іп депеп Ше ЕипКіїоп / тії /(х) = х? - бх + 8 топоїоп 
масһѕепа Бум. топоќоп ГаПепд іі, ѕоПеп Безгітаті мегдеп. 
а) ВіїЧипе, дег 1. АЫеіќипе: /(х) = 2х - 6 
Ь) Мопогоп уғасһвепа Біг аПе х ті /(х) > 0, 4.һ., 2х - 6 > 0. Ан 
жх-о-6»0боівїх > 3. 
с) Мопоіоп ТаПепа їйг аПе х ті /(х) < 0, а. һ., 2х - 6 «0. Аи 
2х - 6 < ббоірі х < 3. 
Піе Еипкіїоп / іѕ іт Іпќегуа!ї ( - оо; 3) топогоп ЃаПепа опа іт Іпіегуаії 
(3; + оо) топоќоп ѕіеівепа. 


41.2. Кеіайуе Ехігета 
41.2.1. Вевгіїї дез геїайуєп Ехігетитѕ 


Веі дег Спіегвисбипа уоп ЕипК(їопеп, рап2 Безопдегв Беї Фег вгарһізсһеп Паг- 
віеішпр, ҺаБеп (іе 5(еПеп еіпе Беѕопӣеге Вейешилв, ап депеп (іе ЕипКіїоп5- 
еге іп еіпег Отвебипе @іеѕег 5іеПе еіпеп вгбіЖеп одег КІеіпѕіеп УУегі аппеһ- 
теп. Мап пеппі аіеѕе Еипкііопѕуег(е ге!а(іуе Ехігета. 

Оіе АБЫІаипр геіві даѕ ВІЇ еіпег Ғилкбіоп, «іе іт Ітіегуа! (а; Б) дебпіегї ізі 
ипд аіе ап деп ЅіеПеп х; Біз хз цип а ила Б геіагіуе Ехігета һа1. Ап деп біеі- 
Іеп ху цип ху Бейлдеп ѕісћ геІа(іуе Махіта шпа ап деп біеЙеп хз, а шпа Б геЈа» 
буе Міпіта. 


уі 


їх 


АБЫ. 41.1. Кејабіуе Ехітета 
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Апуепдипрвеп дег Рійегепіаїгесблипе 41. 


Реп вгбіМеп Б2м. КІеіпѕіеп Еипкііопѕмегі іт Оейпібіопѕбегеісћ пеплі тап еіп 
абзоїшез5 Ехігепішті. 


Раѕ аБѕоіџѓе Махітит (Мілітит) еіпег ѕїеіівеп КипКіїоп / іт Іпіегуа!! (а; 51 
Капп аџсћ еіпег ег Еипкііопѕуегіе /(а) одег /(Ь) ѕеіп. Хит Веізріеі 156 /(Б) іп 
дег АББіїдипе еіп аБѕоіиќеѕ Міпітит. 

Міг моПеп пип пасһ дег апѕсһашісһеп ЕгКІйгипе деп ВергіН дег геЇаќіуеп 
Ехігета ехаК( дебпіегеп. 


ь РДеї.: Піе Ғипкіоп / Һа ап ег біеЙе хо еіп гејаііуеѕ Махітит Б7м. 
ге!аііуев Міпітит вепаџ Чапп, мепп ев еіпе > ОріМ, 50 ааб Ѓіг јейеѕ х 
тії х + Хоці хо - є < х < Хо серін 


| Ло) < со) Бәм. (х) > Хх). 


АптегКипе: Газ Іпіетуа (хо - 6; Хо + є) ћеіб еіпе (треһипв (хо) уоп хо. 


уі 


У 
шіхо 
рез е. шко) 
Р 
Р Ё(Хд) Р 
0 ха Ег хо с 


АЪЬ. 14.2. Ееіагіуев Махітит ипа геіаціуєв Міпітит 


41.2.2. Еіпе поімелдіре Вейіприпр біг геіайує Ехігета 


Масіет ууіг Тевіре!ері Һабеп, ууав шпіег еіпет геіайіуеп Ехігетит 7и уег- 
зіеһеп 158, оеп міг еіпе Мейһоде Кеппепіегпеп, уіе ті Ніїе дег Ріегепііа1- 
гесһћпипе іе Ехігегл5їейеп Бегесһпеі мегіеп Кбппеп. Ев зібі 4аїйг еіпе пої- 
мепаіве Ведіпвипе, Піе тап Ісісі апмепдеп Капп. Ев вії: ЃоІвепаег 


ш ба!2: Мепп еіпе КипКіїоп Гіп хо ЧіНегепгіегбаг і5ї ипа іп хо еіп гејаіуеѕ 
Ехігетит һай, 50 вій / (Хо) = 0. і 


Піе веотеїгіѕсһе Ведейіипе іеѕеѕ 5а42е5: 

Наг еіпе іп хо діЯегепліегбаге ЕипКіїоп / іп хо еіп гејаќіуеѕ Ехігетит, 50 һа( 
Ше Тапрепіє ап Фа ВіІа д4ег Ғипкііоп / ап Фезег ЅіеПе деп АпвПер т, = 0, 
а. Һ., ѕіе уегіації рагаїе! гиг х-Асһѕе. 


ПіНегепйізігесһтіпір 


Вемеіѕ дез 5а1гев о. В. 4. А. біг сіп гејаііуеѕ Міпітит: 
Уоғаивзеігите: 


(1) еі іп хо егеп2іегбаг 
(2) (о) веі еіп геІа(іуеѕ Міпітит уоп /, 4. һ., Ѓйг һа + Оипі хо + Ае О(хо) 


ві /(хо + 8) - Ххо) > 0. 


Веһаиріипв: 
Г(хо) = 0 
Вемеіз: 
хо + №) – о). Бл 
"Рег Рійегепгепацогіелі Д(й) = р а 15 розійу г А > 0 
шпі педайу їйг й < 0. Рагайз егвібі зісп абег Пт Д(л) 2 0 ила 
һ-0 
һ>0 
іт Д(А) = 0. Ба пасһ Уогаиѕѕеігипь е Еипкіїоп / іп хо @1егепхіегбаг 
пед 
һ<0 


ізі, пійвзеп гесһі- ипа ІіпКөзейірег Степгметі деѕ Дійегепгепдцоієпіеп 


ЯБегеіпебіттпеп, Га ізі абег пиг 4ег Ға, мепп /(Хо) = 0 ізі. қ 
уу. 2. Б. №. 


рег Вемеіз йаѓіг, 4а /(хо) сіп геіайуєз Махітит іі, Капп епіѕргесһепа геГіһгі 


мегӣеп. е і 
Рег Ѕаіх йбег іе геіацімеп Ехігета һай іе Еогт еіпег Ітріікаќіоп. Піе Ве- 


Чіпоцп / (хо) = 0 ізі еіпе поімепіре Вейіприпв ила Кеіпе һіпгеісһелпде Ве- . 


Чіпвипе ѓйг іе Ехізіеп2 еіпеѕ геја(іуеп Ехігетит5. Піе ЧтКеһгипв 4ев баев 
егвібі еіле Ѓаіѕсће Аи5аре. Пав геїв! 4а Веівріє! дег ЕипКіїоп / ті Хх) = хо 
Ап дег Ѕ(еПе хо = 0 ізі је 1. АМейшпв /(0) = 0, абег ап Фіс5ег 5(е1]е БМ ев 
Кеіпеп Ехігетуегі. 


Веіѕріе1е: 
(1) Ап меісһеп 5(еЙеп Капп (іе Рипкіїоп /тй/(х) = 3 хэ - Зх Ехігетмегіе 
рабеп? 


М/епп Ехігетмегіе уогШереп ѕоПеп, 50 ізі погмепадїв, даб Ше 1. АЫеі- 
#ипв ап йіеѕеп ЅќеПеп пш! ізі. Мап Біїдет е 1. АНбіейипе (х) = $ х2 – 3. 
Рапп тив тап је Сіеісһипр $ х? - 3 = 0 1ӧѕеп. Міг егһаНеп 215 1.бөшп- 
веп хі = -2 ип х; = +2. Ап деп $(еПеп х, ила х; Капп Ше Кипкіїоп 


Ехігетуегіе Бабеп. 
(2) Ап меісһеп ЅіеПеп Кӛппеп біг е Ѕіпиѕѓёипкіїоп у = біп х Ехігетуегіе 
уогіевеп? И 4 
Ба у’ = сов х ізі, тіѕѕеп міг Ше Сісісһипе сов х = 0 1ӧѕеп. Діє МШІ- 
т б; 
зіеїеп дег Козіпизгипкііоп ѕіпа ху = (26 + 1): 2 тикєС. 


Уміє ууіг всһоп уіѕѕеп, Нереп ап іеѕеп 5іеПеп (ег Ѕіпиѕѓипк(іоп їаіѕасћісһ 
Ехігетуегіе үог. 


Апмепдипвеп ег РДійегепііаїгесбпипе 41. 


41.2.3. Еіпе Һіпгеісһепіе Ведіпеипа йг гејайуе Ехітета 


Г(хо) = 0 іі еіпе поімепдіре Ведіпвипе Гог Фіе Ехізеп? еіпеѕ геіаќіуеп Ехіге- 

титѕ ап дег біеПе хо. Ев 816 аис̧һ еіпе һіпгеісһепде, абег пісһё поіуепаіве 

Вейіприпе Ёйг даѕ УогПереп еіпеѕ геја(іуеп Ехігепзитѕ. 

ГІ Зах: Ев ѕеі / еіпе ап дег біеПе хо гмеіта! діНегепгіегбаге Еипкііоп. 
Мепп / (хо) = 0 ипа / (хо) + 0 іі, 50 Һа /іп хо еіп гејаіуеѕ Ехігетит, 
ипа маг біг /”(хо) < 0 еіп геіаііуеѕ Махітит бом. Гйг /"(хо) > 0 
сіп ге!а(іуез Міпітит. 


Піевег ба42 егаїбі вісһ ап Ғоірепдеп Бегіерипееп: 
УУепп / (хо) = 0 іі, 50 15 Ше Тапрепіе ап деп Сгарһеп уоп / рагае! 2шг 
х-Асһѕе. 
УУепп аш егдет /”(хо) < 0 151, 50 ТШ дег Старһ дег Абіейшпе // іп хо, Я. Һ. 
Г(х) вебі Беі хо уот Роѕібіуеп 2ит Мерайіуеп йбег. Оав Бедецієї абег, Чай іе 
Гипкиоп / іпКѕ уоп хо ѕ(еівеп ипа гесһіѕ уоп хо ГаПеп тиб. / һай аі5о іп хо 
сіп Махітит. 
Ріг /"(хо) > 0 веће /Х(х) Әсі хо уот Мерайіуеп гит Роѕійіуеп йбег, / һай а1ѕ0 
іп Хо еіп Міпітит. 
Рег 5а42 вїбі еіпе һіпгеісһепде, абег Кеіпе побмепдіре Весіпсилре Їйг даѕ Уог- 
һапдепвеіп ге!агіуег Ехігета, а. Б., еіпе ЕипКіїоп / Капп айсһ дапп сіп ге!а/іуев 
Гхітетит һаБеп, мепп (іе Вейіприпвеп (бе ба12е5 пісі егійШІ ѕіпа. 
Уо баг /(х) = х“ ап дег біейе 0 сіп геіайіуеѕ Міпітит, обмобі /(0) = 0 ипа 
/70) = 0 зіпд. 
ш Гиѕаттепјаѕѕипе: 
Ев ѕеі /еіпе іп Хо 2меіта! 4 егепгіегбаге Ецпк(іоп. ат / іп хо еіпеп 
гејайуеп Ехігетмегі аппігаті, іі поімепдір (абег пісһі һіпгеісһепа): 
Г(хо) = 0. 
Ніпгеісһћепа (аВег пісћ поімепдір) Ёйг еіп Міпітит іі 
Гоо) = 0 шпа / (хо) > 0 
опа Гйг еіп Махітит 
Ғоо) = 0 ша /"(хо) < 0. 


Іт Байе /(хо) = 0 ила / (хо) = 0 Капп аш йіеѕет Месе Кеіпе Аиѕѕаре 
ветасһ( мегаеп. 

Веізріеі: 
Вевбіппеп біс іе Міпіта ипа Махіпі. Фег Ѕіпиѕѓипкііоп іт Гпіегуаї! 
І-л; 2л]: 
(Міг мабіеп аі Веізріє! Ше 5іпизГипКіїоп, әуе ууіг Ше Міпкеїипкіїопеп 
опа іһге Сгарһеп виї Кеппеп.) 


1. Міг Баеп е 1. ипа 2. Абіейшпа уоп у = біп х! 


у = созх 

у" = —5іп х 

2. Міг Іӧѕеп іе Сівіспипе /(х) = соѕ х = 0. Юіе І ӧѕипреп іт Іпіегуаї 
5 

І-л;2л1віпйб: хі = - 5, Жа = шы хар. с 
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РДібегепііаїгесппипе, 
3. Міг ве(геп хі, х» пп ху іп Ше 2. АБбіейшпе еіп ипа Бегесһпеп іе 
Еипкіопѕуегіе / (ха) тії = 1,2,3. 


-ва(-2) -іһт- 150 


ГО) = -5іп ха 


Г) = -біп х 515. озон) 


3 
«звів зно зо 1 » 0 


(хз) = -5іп хз 
Ең ізі аїзо: 

Ге) -0 ша /Х(хі) > 0, даганв борі, дав у = ѕіп х ап дег біеПе 

х-- ы еіп Міпітит аппітіті: Рі (- 2: -4). 

Гоа) = 0 ила /"(х») < 0, дагаив іоірб, дав у = зіп х ап дег 5іеПе 
02 = тесіп Махітит аппітті: Р (2: + ). 


Г(ху) = 0 опа /(хз) > 0, дагаиѕ Коірі, даВ у = ѕіп х ап ег 5ќеПе 


2 


З 
Хат іле Міпітшті аппітті: Р; (ғ а); 


їх) =соѕх 


Б 4 
х) = зп 


АБЬ. 41.3. Ехітета дег ЅіпиѕЃипкіїоп 


41.3. МепдерипКіе 


Ой Безіїтиті тап Беіт Старі еіпег ЕипКіїоп / посі еіпеп Сһагакегізгізсһеп 
Рилкі, деп У/Уепдерипкі. 


Ж 


АББ. 41.4. Мепіерипкі 


284 


Апмепаипвеп ег Дійегепіїаїгесрпипа 41. 


Ейг деп Старі С(/) еіпег ЕипКіїоп / Бейешег баз: УУепп /іп хо еіпеп У/епде- 
рипке Баг, дапп міга дег Старі уоп /іт РипКі Рур(хо; А(хо)) уоп дег Тапвепіє 
«Өштсіһбеі2і. ав һей%, йг х < хо Уегійції дег Старі ипіѓегћа1Ь (52уу. обегһа15) 
ппа ѓйг х > хо обегћа1Ы (52уу. ипіеграїб) дег Тапеепіє. 

А15 Вейіпвипр Ғіг У/епдерипкіе #11 дег 5а12: 


и Ев веі / іп хо Ягеіта! дійегепліегбаг. Ратіі / іп хо еіпеп У/епдерипкі 
баг, 151 поймепдір (абег пісбі Һіпгеісһепаӣ): 
Гохо) = 0. 


Ніпгеісһћепа (абег пісні поіепдір) 151 

Г (хо) = 0 шпі / (хо) + 0. 
Піеѕеп 5а(2 Кӧппеп міг пиг апѕсһашісһ егізшегп. М/іг ѕеһеп аш” ипѕегег АБ- 
Ыаџцпе, даВ дег Апвйер уоп / іттег КІеіпег жігі, мепп міг ипѕ хо уоп іпКѕ 


паһегп. Весбі5 уоп хо мігі ег АпвПер уоп / ууіедег єгббег. Раһег һай (ег 
Апвйер, уоп /, 4а 151 /”, Беї хо сіп Міпітит. А150 8114: 


(Ғоо) = 0 шпа (/(хо)” > 0. 


Іп апдегег Еогт реѕсһгіеБеп Боїві: /”(хо) = 0 ила / (хо) + 0. Апаїове ()Вег- 
Іерипвеп вейеп г Фе ЕипКіїоп 2. 


Веізріеіе: 


Міг Беѕіттеп пип «Ше У/епдаерипКіє дег Ѕіпиѕѓипкііоп іп Іпіегуа!! 
(-л; 2л). 


1. Міг Ы!аеп Ше 1., 2. ипа 3. АЫеіќипе дег Ѕіпиѕѓипкііоп: 


(біп х) = соѕ х 


(біп х)” = -всіп х 
(біп х)”” = -сов х. 
2. Міг Іӧѕеп «е Сіеіспипе (іп х)” = —ѕіп х = 0 ил егһаКеп (іе .ӧѕип- 


веп ха = О ша х; = л. 
3. Міг вейгеп ха опа х; іп Ше 3. Абіейшпе еіп: 


—с05 ха = -с050 = 1 + 0 
—с05 х5 = —соѕл = 1 Ф 0. 


Гагаиѕ Коірі, Чай е ЅіпиѕѓипКкііоп у = ѕіп х ап йеп ЗќеПеп ха = 0 ипа х; = л 
У/епдерипкКіе Баг. Ріе УУепдерипКее ѕіпа Р,(0; 0) ила Р. (2; 0). 


(ОБипвеп ила Ашбраһеп 

КопігоШтареп 

1. УУав Капп тап йБег іаѕ Уегһа еп еіпег КипКіїоп / тії у = /(х) ап дег ЅіеПе 
хо ѕавеп, мепп / (хо) > 0 бом. /(хо) < 0 811? 

2, М аз уегзіеһі тап ипіег еіпет ге!а(іуеп Ехігетит? 


3. Уегеісісһеп Ѕіе Ше ВергіНе ге!а(іуев ипа абзоїшез Ехігетит! 
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Дійегепііаїгесіпиле 


4. Меппеп Ѕіе Ше Вейіприпвеп, ипіег депеп (іе Опеіеісвипе /(х) > (хо) біг 
еіп ге!а(іуев Міпітита дій! 

5. УУеісһе веотеігізсһе Вейеџѓипе Һаї ег Ѕаї2: 
Ұепп еіпе ҒипКкііоп / іп хо 1 егепліегбаг і5ї ип іп хо еіп геја(іуеѕ Ехіге- 
тит баг, во 011 / (Хо) = 0. 

6. УУагшп ізі Фе Вейіпоипе /'(хо) = 0 Гйт 4ав Уогііевеп еіпеѕ геїабіуеп Ехіге- 
тішт еіпе погмепдїде ипа Кеіпе һілгеісһепде Вейіприпе? 

7. Меппеп Ѕіе е һіпгеісһепіе Ведіпдипе біг даѕ Уогііевеп еіпеѕ ге!айіуеп 
Махітитѕ Блу. геіайуєп Міпітите5! | 

8. Пе ЕипКіїоп / Бабе ап дег біеПЙе хо сіп ге!а(1уез Махітит бху. Міпітит, 
Ууіе муесһвеіс Ше 1. АБіейштя /” ап дег ее хо 4ав Уог?еісһеп Беї ууасһвеп- | 
Чет х? 4 

9. Меппеп біе Ше поһмепдіре Ведіпвипе, ипа (іе Һіпгеісһепде Ведіпвипя ѓйг 
даѕ Уогһапдепвеіп еіпев геіабіуеп Махітитѕ Б2м. Міпітитѕ ап дег 
ЅіеПе хо! 

10. МеІсһе Еірепвсһа/(( Баг еіпе Тапрепіе іт У/епаерипкі еіпеѕ Старһеп? 

11. Капп еіпе ЕипКіїоп / ап дег ЅќеПе х, еіпеп УУепдерипк( Бабеп, мепп 
(х1) + 0 вій? р 


Ашбраһеп 


1. УУеісһеп Еипкііопѕмегі піпаті Ше ЕипКіїоп / ап дег біеПе хо Ву. іт Ілеге 
уаП (а; Б) ап? 
Веізріе!: /тай Р(х) = х2 | хо = -2 
в- Піе БипКіїоп / ті /(х) = х2 піпиті ап дег 5(еПе хо = -2 деп Бипк- 
бопѕуегі /(-2) = 4 ап. 
ті Дх) = х - 2] хо = 2 
тії /(х) = ех / хо = 0 
й Дх) = Іах/хо = 1 
ті (х) = соѕх [хо = л 


Еді о о з 
5. ББ 
Е 


а 1 
тії /(х) акса = 8 - 
6.7 тії (ж) = 2: віп 5х / хо -= 
Веізрігі: (0; +оо) / / ті /(х) = х? 
ь- Іп) Ішіегуа! (0; + оо) пітті іе Еипкііоп / тії /(х) = х? пиг роѕібіуе 
Еипкііолѕуегќе ап. 5 


1 
7.(-о; +оо) // тії "(62 вате р | 


вар) 1/7 ші Л) = 2. 
9(-о; ғо)// ті Лә) = ех 1 
10. (5 1) ІР тій Дх) = соѕх 


11. (0; 1) ІР тії Дх) = ах - 
12.(1; жо) // пи Ж = ах 


286 


Апмепдипреп дег РДійегепііаїгесппипя 41. 


2. УУав Пері ап еп $ЅіеПеп хо = 0, = л, 5, 2л Іш” «Ше 5іпиз5Г"икбіоп 
ті у -/(х) = сіп х уог? Г: 
Уегмелпдеп Ѕіе іп бег Апімогі: Мийізтейе, ге!а(іуев Ехігетит, геіайуеѕ 
Махітит, ге!аііуев Міпітит, У/епдерипкі. 
в- Ап дег бейе хо = 0 Пері Ѓйг іе Ѕіпиѕѓипкііоп еіпе Мшізіейе уог. 


3. Вемеіѕеп Ѕіе еп 5а12: у 
М/епп / тії у = /(х) іп хо ФІНегепдіегһаг ипа /(хо) < 0 ізі, во ізі / іп хо 
ҒаПепа. 


4. Веууеізеп Ѕіе деп 5а(7: 
Үвеі іп хо Фібегепгіегбаг. Мепп / іп хо еіп те!а(1уеб Махітит Баї, 50 вії 


Го) = 0. 


5. ?еіреп Ѕіе ап деп Ғипкііопеп ті йеп СІеїспипвеп у = /(х) = х" шпі 
у -/(х) = х°, дай е Вейіприпреп Міг УУепдерипК(е поімепдір (абег 
пісі һіпгеісһепа) Ву. һіпгеісһепа (абег пісні побмепсір) віпа! 


6. 2еісһпеп Ѕіе даѕ Ва дег Ғипкбоп / ті дег Сіеісһипе у = /(х) 
= іх? + х? 1, іһгег 1. АМейипв /” ила іһгег 2. АЫеіипе /” іт Іпіег- 
УАП -4= х= +2! 


7. 5Кі?гіегеп Ѕіе 
Ше Сгарһеп 4ег Абіейшпееп! 
1. Серебеп 15 С(/) еіпег Ғипк- 
Поп / 5Кіггіегеп Ѕіе С(/) ала 
С(/?)! Мегмепдеп Ѕіе Чабеї Ше 
веотеігіѕсһе Вейешипр дег АБ- 


Іеієипе еіпег КипКіїоп! 
Р А . Се) 
2. 5кіггіегеп біес гиг ЕипКіїоп / 


тірдег СІеісһипе у = /(х) = соѕ х 
“е бгарһеп С(/), С(/), С(Р?)! 
Х Ха х 


АБЬ. 41.5. 
Старі С(/) еіпег Ғипкіїоп / 


15 ев тӛріісһ, Чай еіпе Ғипкіоп /ап еіпег біеПе хо еіпеп геіайуєп Ехігет- 
мегі һа, мепп / іп хо пісі айТегепліегбаг 15? (Уегмепдеп біе аз Веізріе! 
Ше Еипкіоп ті /(х) = |х! ап ег біеЙе хо = 0!) 


% 


9. Веѕйттеп Ѕіе уоп еп Гоірепдеп ЕипКбїопеп е геїабуеп Ехігеплууегіє! 
(Веѕііттеп 5іе гиег5і х; ипа дапп /(хұ))! 
1. Д) -х2-х-2 3. Дх) = 30 - 24х + 9х2 – х? 
2. Го) = х – 8х? + 16 4. Ғо) = 2-8іпх + ѕіп 2х 
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Гійегелііаїгесппипя 


5. Јо) = ӛн 9./о) = зіп? х 
6. ХО = хе" 10. Қа) -х-іпх 
Іа х Пло) = Ж 
алыста із” 
х2-4 эха 
8. до = ПЕЕ 12. Қо) = та 


10. Веѕііттеп Ѕіе іе АЪѕгіѕѕе дез 5сһейе|!5 ег Рагабеї у = х? + рх + 4! 


11. Веѕііттеп Ѕіе уоп деп Еипкіїопеп ег Аиѓвабеп 9.1. Біз 9.7. Че Мепе- 
рипкќе! 


12. УҮсісһе Аиззареп Іаѕѕеп ѕісһ йБег Ше Ап?аһ! дег геїаціуєп .Ехігетіууегіе ша 
йбег Ше Апғаһі дег УУепдерилК(е еїпег вапхгаііопаіеп Ғипкііоп п-Геп 
Сгайеѕ тасһеп? 


13. Севебеп ізі Ше Кипкіїоп тії дег Сісіспипе Хх) = ах? + Бх (а > 0). Ейг 
ууеіспе Б ізі Ше веверепе ҒилКбіоп іт везатієп РећпіііопѕБегеісћ топоїоп 
уасһѕепа? 


14.1. Опіег меісһет УуіпКке! ѕсһпеійеі даѕ ВІЇ4 уоп у = 1(х3 - Ах) деп рові- 
їімеп Тей! дег х-Асһѕе? з ) 
2. Егтійеїп Ѕіе Фіе)еліреп РипК(е дез ВіїЧе5 уоп у = Қо? - 4х), іп депеп 
дег Апѕііевѕуілке! 45% Беїгаві! 


15. Діє Еішебабп еіпеѕ Сеѕсһоѕѕеѕ Капп беі уегеіпѓасћеп Вейіпепвеп аа 
Гоірепде Еипкііоп Безсбгієбеп мегеп: у = Дод = К'(І35х - бх" з х ). 
Рабеї вебеп х «іе һогігоп(аіе Епіїегпипе уот АБѕсһиВрипкі 4 шпа у діє 


БЕСТЕ 


АББ. 41.6. мета 32 


ӧһе й ігопкаїебепе ап. Ріє Коогдіпа(еп- 
тиреогдпеге Севсһобһбһе йбег дег Ногігоп 3 
ешпһей ізі йг Беіде Асһѕеп 1 Кт. Абѕсһирипке 4 апа Аиййгеїрипко Т 
Певеп іп Фегзеїбеп Ногігопіаїебепе. 


1. Вегесһпеп іе іе 5спибмейе АТ! 
2. Вегесһпеп 5іс Фе Коогдіпа(еп (ев Сіріеірипі(ев В дег СеѕсһоВЬаһп, 


1 
= 1601 
мепп К 200 із ! Т 
3. Веѕііттеп біе еп АВвсһшбугіпке! х Ѓйг К = 


200 
4. У/іе вгоВ тиб К сіп, датії Ше Сіріеіһбһе 1,5 кт Беігар(? 
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Кигуепаіѕкиѕѕіоп 42. 


42. КигуепаіѕКиѕѕіоп 


и Отпкег еіпег Кигуепаіѕкиѕѕіоп уегзіеһі тап (ав Вевіттеп сһағаКќегі- 
ѕііѕсһег МегКта!е еіпег ререһепеп ЕипКіїоп (ФейпігіопвВегеісһ, МШІ- 
зієПеп, Зсппійрипкі ті дег у-Асһве, 5егіркей, Мопоһопіе, Уегһаһеп 
іт Опепаіісһеп, вегаде Бгу. ипвегайе Еипкіїоп, геіаїіує Ехігетугегіе, 
М/епдерипКіє ила Опќегѕисһипе ап деп Ро!зіеПеп) ипа е вгарһізсһе 
Багвіе шпе ег КипКіїоп тії Нійе дег Кеппіпіз5е Шевег Мегкта!е. 

Еїпіве Веізріеіе ѕоПеп Фе Мећойе дег Кигуепаіѕкиѕѕіоп егішегп. 

Веіѕріе 1 

Седебеп веі Фе ваптгабіопа!е Еипкііоп / т (ег Сіеіспипя /(х) = іх? - Зх. 

Ейһгеп біе еіпе КигуепаіѕКиѕѕіоп Фигей! У 

ПебпісіопѕБегеісһ : 

Ра / еіпе ваплга(іопаіе Еипкіїоп 154, ізі Ше Мепре А дег Рейпііопѕ- 
Бегеісһ уоп /: Д(/) = В. 

Миѕ‹еПеп : 

Аиѕ Га) = 0 сірі, дав е 1. ӧѕипаѕтепре йег Сісісһигір іх? - Зх = 0 
жегісі. мігі. х2 - 3) = 0 еіЫ х= 0, х, = 4/12 3,46, 
ху = 4/12 а -3,46. 

Ѕеһпійрипке ті дег у-Асһве: 
уз = ПО) = 0, ао Р5(0; 0). 

ЗіейірКей: 

А18 ваптгайопа!е БипКіїоп і / іт везапмеп ЮейпііопѕБегеісћ віегір. 
Ев вїбі Кеіпе (ЛлзегірКейвзіеПеп, 
Мопогопіе: 
“іг Безіїтітеп тій Ні ег 1. АБіейшпе уоп / іе Іпќегуаіе, іп Яепеп / 
топогоп уасһѕепа Б2у/. топоќоп ҒаПепд ізі. 
ГО) -іх-3 
Мопоїоп масһзеп4: Аџѕ 3х2-3>0 ЧШоіш х2-4>0 ша х2 > 4. 
іх| > 2 егрім Ше Іпіегуайе (- со; -2) ила (2; + оо). Мопоіоп ЃаШепа: 
Мап егћаїг апаіор х? < 4. |х| < 2 егрім Чаз Імегуа ( - 2; +2). 
УегһаПеп іт Опепаіісһеп: 
5 1 4 1 
йт РЕЛЕ = (іт 1] = + о 
хәзш> 14. ха 4 
Сегаде Бом. ипрегаде Ғипкііоп : 
0 = 022) 303) 


= іх? + 3х 
= „О 350) 
нео 


Ба /(-х) = - Ло) вій, 151 / еіпе ппрегаде ЕипКіїоп, ила дег Старі 164 
тепігаіѕуттеїгіѕсћ 2шп Коогаіпаѓепигѕргипе. 


19 ре. көшріех Маіћешайк 289 


Рійегепіїаїгесһпипр 
Кејайуе Ехігетмегіе: 
1 
= х? з 3х 
Јо) = 2 


709 - 2 58 


е 233 
о 
М№Моњмепаіве Вейіпвипв: /'(х) = 0 егрібі е - 3 = 0, ипа даган Їоіві | 
ха = 214 х5 - -2. з 
Ніпгеісһелде Вейіприпе: /'(х4) = 0 ала /Х(ха) = СХЗ 2 > 0 Бейецѓеѓ, Чаї) 
ап дег ЅќеПе ха = 2 еіп Міпітит уогііері. 


Г(х) = О шпа" (х5) є 5: :(-2) < ОБейешес, Чай /ап дег 5ісіех = -2 
сіп Махітит аппігаті. 

1 
Міпітит: /02) = р, 23 -3:2 

-2-6--д4, .Р.(2; –4) 


Махітит: /(-2) = 4, Р;(—2; 4) 
МепдерипкКіе: 
1 
До = я -3х 
3 
Год = 2% 5 
косо З Й 
ЖЕЛЕРІ 
7“(0-- 


їх 


~} 


АБ. 42.1. Огарћ дег Еипкііоп /тай ДО = х? - Зх 
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КигуепаіѕКиѕѕіоп 42. 


В, 
Моѓуепаіве Вейіпвипе: /”(х) = 0 -з тх = 0, аїзо хв = 0. 


3 
Ніпгеісһепде Ведіпвипя: /"(хо) = 0 ила /”(х) = бої + 0, а. Һ., ап дег 
ЅіеПе хо = 0 баї /еіпеп У/епдерипкі. 


1 
М/епдерипкі: /(х6) = те 03 - 3:0 = 0, Р,(0; 0). 


Веізрісі 2 


2-1 

СевеБеп зеї Фе вебгосһепга!(їопаіе ЕипКіїоп / тії дег СІеісһипе /(х) = 5 
Еіһгеп Ѕіе еіпе Кигуепаіѕкиѕѕіоп Фигсһ! = 
ГейпйіопвВегеісһ: 

Га дег Меппег ап еп ЅіеПеп хі = -2 пі х; = 2 пи үгіга, 151 іе 

Ғипкііоп /ап @іеѕеп біеПеп пісћ дебпіегі. 2(/)- КЛ (-2; +2). 
МшімеПеп: у зн ОВЕН Я 

Гіе ЕипКіїоп / ті /(х) = (ғ) = ої Баг МиїзкеЙеп, ууепп (хо) = 0 

ух хі 
ипа (хо) + 0 ізі. Ай и(х) = х? - 1 = 0 ЃоЇре хз = -1 шаха- +1. 
ох) ізі ап Фіеѕеп 5(еПеп ипе1еісһ пші, аїѕо ѕіпа хз = –1 ила ха = +1 


МиіѕѓеПеп уоп /. 
5сппійрипкі тії дег у-Асһве: 


1 1 
ув -.(0) іє аіѕо ғо: 4): 


БіегівКей: 
Ап деп біеЙеп, ап 4епеп Фе Еипкіїоп / пісћі дейпіегі ізі, ізі ѕіе ашсһ 
пісһі віебір. Піе ЅіеПеп х, = - 2 пла х; = 2 ѕіпа (ОляесірКейзз(еПеп, ипа 
Яа біг х, ипа ох; Ше ҒипКіоп и ипрісісі пи! іі, Шереп їйг хі ила х: 
Ро!е уог. 
Мопоќопіе: а 
Міг Бідеп Фе 1. АБіеїкшпе, уоп /(х) = ТЕРДІ 
й 2х-(х2-4)-(х2-1)-2х -бх 
Го) = 2 2 = а 2 
(х? – 4) (СЕЛЕНГІ 


Мопоѓоп уасізепа: > 0 Шшг х < 0, да дег Меппег Біг айе 


365 
(х2 – 4)? 
хеК|(-2; +2) ровііу ізі. Ап дег ЅіеПе х, = -2 із / пісһе дейпіегі, 
Февһа1Ь егһаНеп міг Фе ІпіегуаПе (- со; -2) па ( -2; 0). 

Мопогоп ЃаПепа: Ра дег Меппег Ѓйг айе хе КІ 4-2; +2} ровібім 156, 
міга /(х) йг х > 0 Кіеіпег аз пш. 
Апаїов еграйеп уіг іе ІпіегуаПе (0; 2) ипа (2; +оо). 


УегһаНеп іт (леп ісһеп: 


Газ Бейеџќеї, Чай Фе Сегайе тії дег Сіеісбипе у = 1 еіпе Азутріоїе іі. 
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Рівегелііаігесћпипе 


Сегаде блу. ппеегаде ЕипКіїоп: 


ВО ПЕ Дао ЛУ 


ПО а а 
Ра/(С-х) «ГО вій, ізі /еіпе вегаде Еипкііоп, опа дег Старі Пер ахізі- 
зуттеїгізсі лиг у-Асһѕе. 

Веіайує Ехігетуегіє: 


2 


Хбх) = раст тії х' +2 
-бх е 
а Й УВО 
Го) (х2- 4) д 

18х2 + 24 


ПОЕ тастан тії х + +2 


Ріє 1. Абіейшпа мігі пиг пиїї Ѓйг х; = 0. Ап дег ЅіеПе хе = 0 ізі е 


2. АЫеіипе //(0) = 


еіп геІіайуеѕ Махітит ап. 


К ода ЛО Б ( 2) 
Махітит: /(0) ТЕГІ Ет" з (05 4 
МУепдаерипкіе: й | 
қ іе 2. АЫеіќипв /” Гйг Кеіп Еіетепі х (х + +2) пші міга, 4. ћ., Фіс 


поімепдіре Ведіпвипе, біг даѕ УогПереп еіпеѕ УУепдерипкіе5 пісі егі 
ізі, капп іе Бипкбіоп / Кеіпеп У/епдерипкі һаБеп. 


уі 


++ 


х2 1 
АЪЬ. 42.2. Сгарћ дег Еипкіоп / тій (х) = 72 
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< 0. езһа!Ь пілте / ап дег біеПе хе = 0 


КигуепаіѕКиѕѕіоп 42. 


ПШтеегвисһилв ап деп Ро!зіеПеп: 


Га / сіпе вегаде КипКіїоп ізі, ипіегѕисһеп міг пиг (іе РоізіеЙе х; = 2. 
Міг мабієп іп еіпег ІЛпрейіпр уоп х; = 2 х = 2 + е Бум, х-2-е 
ті е > дип (г) з 0. 


МСА ЕТТЕГІ. А; аға Ж 

2.0: (2 2 - 4 о 46-1? гз0 4+ 
Е 

ПЕ Ша зе а е = = 

аз0(2-8%-4 „0 —4е е2 зо 4+8 

Егеебпіз: 

С 7 ааа. 

нер мара 

х»2 х<2 


Веізріе! 3 
Гівкшіегеп Ѕіе Ше КипКіїоп / тії дег Сіеісһиле 
ХО) = Ѕіп х + сов х! 


Піе М/пкеї'ипкіїопеп ѕіпа регіодізспе КипКіїопеп, 4евһа!ІҺ Кӛппеп міг ипѕ 
Әсі дег (Ллегвисһипв аш” даѕ Іпіегуа!! дег (ргітіќіуеп) Регіоде Беѕсһгӣпкеп. 


Міг ипќегѕисћеп а[ѕо гиет5і Ше 
Регіодігі й: 
"Ра «іе 5іпи5- ипа Коѕіпиѕѓипк(іоп е ргітібіуе Регіоде со = 2л Бабеп, 
вій 
Л(х + 2Кл) = іп (х + 24л) + соѕ (х + 2Кл) 
= пж со = 7 (0) 
Ріє ги Фівкшіегепде Ғипк(їоп / Ба! ао аџсћ Фе Регіойе о», = Ол. 
іг ипќегѕисһеп деѕһа1Ы /іт Іпіегуа! 0 = х = Ол. 
ГећпійопѕБегеісһ : 
"Ра (іс Ѕіпиѕ- ипа КоѕіпиѕѓипКк(іоп Ѓйг јейеѕ х є А дейпіегі зіпа, рії апсһ 
Гг: 2(/) = В. 
Миѕ(еПеп : 


Аив дег Вейіприпо /(х) = 0 Ғоіег іе 24 1ӧѕепіе  Сіеісбипе 
ѕіп х + соз х = 0. Мап егћаік іт ІпегуаП |0; 27) 


хі за ыла х: воно 


МіейінКей: 
Міг муіззеп, Чай Фе Ѕіпиѕ- ипа Коѕіпиѕѓипкііоп іт везатіеп Юейпіќіопѕ- 
Бегеісһ ѕѓеїір ѕіпӣ, аеѕһа1Ь аџсһ Ше КипКіїоп /. 


5евпійрипкі тії дег у-Асһве: 
ЛО) = іп 0 + соѕ0 = 0 + 1, аїзо Р5(0; 1). 
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ТіНегепіізігесһлиге; 


Ееіайіуе Ехігетуегіе: 


Ло) -біпх + сов х 
ҒО) соѕ х - біп х 


ҮК) = -8іпх - со5х з = (х) 1 


Моһмепдіге Вейіпвипв: /(х) = соз х - зіпх = 0 бом. сіп х = со5х. 

Піе 5іпив- ипа Коѕіпиѕѓипкііоп Кӛппеп пиг іт 1. опа 3. Оцадгапіеп 

вівісбе ЕипКііопзуегіе ћабеп, да іс догі 4а вісіспе Уог2еісһеп Бабеп. 
л 5 

Мап егћӣі! хз = 71) опа ха = Е л. 

Ніпгеісһепде Вейіприпе : 


Г(хз) = 0 ша (х3) 


І 


2. ТЕ л 
= Дхз) = – (ча. - сөз т) 
= - Мо «0. 
Ап дег біе е хз = 2 піти / сіп Махітит ап. 


225 5 
= ы соө--л 
(чут б сө ) 


- 2 >,0. 


5 с А К 
Ап дег біе іг ха = Рт лпітті Ѓеіп Міпітит ап. 


ГО) = пай /(ха) 


Махітит: Рз (2:52) бом. Р,(0,78; 1,41). 


МШ Б) (= - 3) рам. Р.(3,92; - 1,41). 


М/епдерипкіе: 
Јох) -біпх ж соѕ х 
ГО) 60807. = 5 
у(х) = -віпх - совх = - Лю) 
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ТҰҚ) = -совх зіп х = = (х) қ 


Моймепдіге Ведіпвипе: /"(х) = 0. а/ж) = -/(х) вій, ѕіпа іе Мы. 
ѕќеПел уоп /ацсћ МшізіеЙеп уоп /”. 


б 


х5-Х ле ші х6 = х2 = — 1л. 
5 Құт 7 


Ніпгеісһепде Вейіприпр: 


(хв) = 0 ша /"(хз) 


зов 37 ашат 
«ан 


Га е Біпгеїіспепае Ведіпеипя егі 151, ехізіїегі ап дег Ми/ізкеїв 


І 


хі - 3а еіп Мепӣерипкі. Р5(2,36; 0). Еһепво вії! І) = 0 шп 
(х5). + 0. Р,(5,49; 0). 


КигуепаїзКиззіоп 42. 


Мопоіопіе: 
Мопоїоп масһвепа: /(х) = соз х - біп х > 0. 
Ріе ІпіегуаПе Гіг х, іе вісһ ан дег ІЛпрісісһипе сов х > біп х егвебеп 
(іп0 = х = 27), бпдеє тап ѕеһг өсһпе!! ацѕ йет Огарһ дег Беідеп Ғипк- 
Попеп. З 


5] 
Мап егћаіё хе (о 2) шахе (ғ 21) ы 


АББ. 42,3. бгарһ дег Ѕіпиѕ- ипі КоѕіпиѕѓипК(іоп іт Іпіегуаї! |0; 22] 


Мопогоп ТаПепа: Ацѕ /(х) = соѕ х - біпх < 0 (оірі сов х < сіп х. 


3. 
ав егеїбі 4ав Іпіегуа!! х є (% Я а) Й 
Егеебпіз: Діе КипКіїоп / тії /(х) = біп х + сов х 
7 5 
хе(0; 2л] 15 іп деп ІпіегуаПеп 0 < х < 5 ша--л < х < 2л попоіоп 


л 
масһвепа ила іт Іпіегуаї! РТВ х= т л топоїоп Ѓаепа. 


беп (гарһ дег ҒипКбіоп / ті дег СіІеісһипе /(х) = біп х + сов х Капп тап 
тіс Нійе дег Бегесһпегеп РипкКіе Ісісһі дагѕќеПеп. Мап Кбппіе іһп апсһ ғеісһ- 
пеп, іпдет тап Рипкі Ёйг Рипкі «іе КипКіїоп5уегіє дег Ѕіпиѕ- ипа Ковіпи- 
Гопкбоп аайіегі (ргарһівсһ одег агііћтеќіѕсћ). 


АББ. 42.4. Старії дет ҒипКіоп / тії /(х) = біп х + сов х 
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РіегепіаІгесћпипе 


Веізрігі 4 


Бйһгеп Ѕіе Ғйг Же Бипкбоп / тії дег Еипкбопввісісһиле /(х) = х2 е" еіпе 
Кигуепӣіѕкиѕѕіоп ашгсћ! 


РЮећпіќіопѕБегеісћ : 
"іе ҒипКбіоп / іі Ғіг аПе гееПеп х Фейпіегі: Д(/) = А. 


МшізеПеп: 
Ріе Вейіпвипв /(х) = 0 егвїбі хо = 0, да е“ біг аПе хе А ипгісісһ пші 
іі. хо ізі еіпе Форреїте МиїізкеНе. 


Ѕеһпірипкё ті дег у-Асһве: 
уз = /(0) = 02-е% = 0, аїзо Р.(0; 0). 


біегірКкей: % 
Піе Бипкбїоп / ті /(х) = х? ех і5 іт везап/еп ОебпібіопѕБегеісћ (есір. 
Ев сім Кеіпе (пөегігкейзейеп. 


Мопоїопіє: 


ПО) = хее 

ДО) = 2х е + х2 ех = ех (2х + х?) 

Мопоїоп масһѕепа: /(х) = ех (2х + х?) > 0. 

Рае > 0 йг х є А ізі, пийвзеп міг пиг деп Еакёог (2х + х?) ипѓегѕисһеп. 
МУіг ѕсһгеібеп 2х + х? = х(2 + х). Бав Ргойикі х(2 + х) іі ровініу, 
мепп епімедег Беде Бактогеп розіїїу ойег Беійе ҒаК(огеп перайіу ѕіпа. 
М/їг ипќегѕсһеійеп 2ууүсі РаПе: 

іх > 0ипа2 + х > Оегвіб х > Оџпіх > -2 
Юагацѕ егћаіє тап аз Іпќегуа1ї (0; + 20) ~ (– 
2) х <0шпа2 + х <бегрім х < Оцпіх < -2. 

Юагаиѕ егпдії тап йаѕ Іпіегмаї! ( - 0; 0) 2 (- 0; - 2) = (— 00; – 2). 
Егвебпіз: Юіе Еипкіоп / мйсһѕі топогоп іп деп Іп(егуаПеп 
-о<х< -2ша0<х< “о. 

Мопогоп ЃаПепа: /'(х) < 0. 

Ра ех > 0 вії, тиб х(2 + х) < 0 ѕеіп. Аисћ ћег ипіегѕсһеіеп міг тмеі 
РаПе: 

1)х»0 ша 2 +х «0 Бім. х < -2. Раз егрім даѕ Іп(егуа!і 
(0; +00) е (00; -2) = 0. 

2) х < 0 ша 2 + х > 0 зм. х > -2. Ніег егһаіє тап (а Тпќегуа!ї 
(— 00; 0) 2 (2; +оо) = (2; 0). 

ЕгреБпіѕ: /ҒАШ топоќоп іт Іпіегуаії -2 < х < 0. 


+оо) = (0; + оо). 


Мегбайел іт 1/пеп Іісһеп: 
Іші х? :е* = +оо. 
хә + 0 
бт х2 :е* = 0, депп Фе ЕхропепіїаїипКіїоп 5ігеб ѕагкег вевеп пи 
х--о 
аіз Ше Роіспѓипкііоп вевеп ипепФІісһ. (Іп діеѕет Ға! капп тап айсһ 
еіліве Еипкііопѕмегіе Бегесһпеп, 2. В. 
0—5) -(-5)7-е-5 = 25 · 0,0067 ғ 0,167; 
70-10) = 100 :е-!° = 0,0045. 
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КигуепӣіѕКиѕѕіоп 42. 


Кејайуе Ехігетууегіе: 


а= хас ех 
Ғо) -еОх + х2) 
БУ = е (2х + х2) + ех (2 + 2х) = ех (х? + 4х + 2). 


Моһмепдіге Вейіпвипе : /(х) = 0 Піһгі аи іе Сісісһиле е" (2х + х?) = 0 
"Ра ех + 0 ізі, ЃоЇег аџиѕ 2х + х? = 0 


х = мої = 2. 
Ніпгеісһепде Вейіпвипе : 
Гіх) = 0 шпа /хі) = е0 (02 4:0 + 2) = 2 > 0. 
Ап дег ЅќеПе х, = 0 пітті Ше Ғипкіоп / еіп гејіаіуеѕ Міпітит ап. 
ГО) = 0 ша (х) = е2 ((-2)2 + 4(-2) + 2) 
= 1—2 е2 < 0. 
Ап дег ЅіеПе х = -2пітті Фе Еилкііоп /еіп ге!агіуев Махітит ап. 


Міпітит: /(0) = 0, Р,(0; 0). 
Махітит: /(-2) = 4 :е7? = 0,54, Р,(-2; 0,54). 


М/епдерипкКіе: 
Тө) = 2ле 
Ро) = е (2х + х?) 
ДО = ех(х? + 4х + 2) 


ГО) = е(х? + бх + 6). 
Могмепадїсе Ведіпвипе: Аця ех (х? + 4х + 2) = 0 Гоіві 
хзе-2- 28-34 ша ха = 2 + 4/2 з -0,9. 


Ніпгеісһепде Вейіприлв: Ба /(хз) + 0 ипа / (ха) + 0 віп, Переп ап 
деп ЅѓеПел хз ипа ха Мепдерипкіе уог. 
Мап егһаіє Рз(— 3,41; 0,38) ипа Р,(-0,59; 0,19). 


ЦЕН 


АҺ». 42.5. бгарһ дег БипКіїоп / тій (х) -х2- ех 
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Рівегепіїаігесћлипе 


ОЪопреп пла Ашбсаһеп 
КопітоШтареп 


1. УУав уегзїебі тап ипќег еіпег Кигуепаіѕкиѕѕіоп? 

2. М/еіспе сһагакіегіѕііѕсһеп Мегктаіе ипіегѕисһё тап Әеі еіпег Кигуеп- 
Яіѕкиѕѕіоп? 

3. Міе Ғіһгі тап іе (Лиегзисһипв ап Ро!ізейЙеп еіпег вебгосбепгабіопаіеп 
Еипкіїоп ашгсћ? 

4. У/евһа!Ь іѕ еѕ тӛрісһ, Беі У/іпкеїипкіїопеп Ше Опѓегѕисһипе аш” 4а 
Іп(егуа! дег ргітійуеп Регіоде ги БезсһгапКеп? | 

5. Мііе Гаһге тап ті Ніїе дег 1. АМейипв еіпег Бипкіїоп / Фіе Мопоќопіе- | 
ЮОпіегзиспипе аигсћ? 


Ашбраһеп 


1. Ейһгеп 5іе уоп йеп вапггайопаїеп Еипкіїопеп тіс оірепдеп С1Іеісһипвеп 
еіпе Кигуепӣіѕкиѕѕіоп Фшгсһ! 
ІП) = х = 3х2 9х 2 
2.) =. 33— бх? + 13х - 8 


6) - 0352—9502 
7.) = х5 = 1х2 - Мх.+ 15 
1 2 1 
ру но 2888 уд Қ 9 Я ВИЕ сы ия 
3.10) 10 (х Зх? - 24х + 26) 8. /(х) ЗХ о 
4.10 = (х? – бх + 8) (х + 1) 9. Дх) = х“ – 10х2- 9 
5. х) = х? – 4х? + 4х 
26-3; Е і хе рта 
2. Серебеп ѕеі Фе КипКіїоп / тії /(х) = ТІ а + 5. 
1. Везгіттеп Ѕіе іе Коогӣіпаѓеп (ег Ехігета ипа дег МепіерипкКќе! 
2. Меіѕеп Ѕіе пасһ, даб даѕ ВИ4 дег ЕипКбіоп пиг іт 1. ипа 2. Оцадгапіеп 
- Пері, іпдет біе геіреп, 4а) / Кеїпе М№шіѕ(еПеп Баг! 5 
3. Вегесһпеп біе 4еп Апѕііер іп деп УУепдерипКкеп! 


3. Вемеіѕеп Ѕіе, Чад |еде КипКіїоп / тії 
Ло) = ах? + Бх? + сх + 4ппаа,5,с.4е К, а + 0 
тіпаеѕќепѕ еіпеп У/епдерипкі Безіїгеп тив! 


4. Ейһгеп Ѕіе уоп деп вебгоспепгаїіопаїеп ЕипКіїопеп тії Ѓоівепдеп Сіві- 
сһипвеп еіпе КигуепаїзКиз5іоп Фигсһ! 


х-4 зро Я 
рез үст от РА 
х х? + 5х + 22 
ША ДЕСЕ ете а тат 
х-4 хо -Ях 0 
ЖАЛА" За щої "ЗКУ РР а 
3 х? – 3х 2 
С ау 8. Лх) віза 
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Ехігетуегіацівабеп 43. 


5. ОСпіегзисбеп Ѕіе тії еіпег КигуепаіѕКиѕѕіоп е їоівелпаеп пісһігаііопаіеп 
Ғипкііопеп! 


1. До) = біп 6. До) = біп Зх 


2. Б) = іп? х 7. х) = 2: іп 2х + сіп 4х 
з) - ких 8. /(х) - 15 

А709 46 9: ә) = - 
5.д-./9-х 10. х) = х/х 5 


43. Ехігетуегаицівабеп 


Біпе Безопдеге Апуепіцпе ег Юіегепііаігесһпипе ѕіпа іе ѕовепаппіеп 
Ехігепзмегіаиѓвабеп, Беї Фепеп аисһћ міейег гејаіјуе Ехігетмгегіе ти ѕисһеп 
ѕіпа. Ап еіпівеп ВеіѕріеІел 5011 дег Везгіїї Ехігетуегіаиѓвађе егізшегі мегдеп. 
Г.еѕеп біе Гоїдепде Аиѓвабеп: 


1. Оіе Тані 100 5011 тап 50 іп 2меі Ѕиаттапеп гегіевеп, Чаз егеп Рго- 
дикі еіп Махітит уіга. 

2. УУеісһе Маһе тий еіп Кесімеск һаВеп, @аѕ тап іп еіпеп НаїБКгеї5 
тії дет Кайіиѕ ғ сіпгеісһпес, Чатії іе ЕІйсһе 4ев Кесһескѕ 50 вгоВ міс 
тіӛрісһ міга? 

3. Діє Кайһегеп еіпеѕ геспіміпКІвеп ЮОгеіескѕ ѕоПеп гизаттеп 18 ст 
Іапе ѕеіл. М/іе тий тап іһге апреп мабіеп, даті іе Нуро(епиѕе 50 
Кісіп міе тӧеіісһ уіга? 


М/епп тап е Аиівабеп апа!увіегі, 50 іеі тап Ѓоівепіе Сетеіпѕаткеі(еп 
Геѕі: 
1) Веі аПеп Аийївабеп уудгеп ипепаіісћ уіеІе І.ӛзипвеп ӛрісі, мепп тап 
е Еогдегипв пасһ дет Ехігетит пісі Беасһќеі. (Хит Веіѕріе! Беі дег 
1. АџѓваБе: 100 = 10 + 90; 100 = 50 + 50; 100 = 23,7 + 76,3 ойег Веі 
дег 3. Аџиѓрабе: 18 = 10 + 8; 18 = 3,25 + 14,75; 18 = 9 + 9.) 
2) Уоп Яіеѕеп ипепаіісћ уіеіеп МӛріісһКейеп тий тап еіпе ехігете - еіпе 
тіпіта!е ойег еіпе тахітаіе - аиѕуаһіеп. 


Аиївабеп (іевег Агі пеппі тап Ехігетмегіаш?раВеп. 

М/їе 1555 тап еіпе ЕхігетуегіаиѓваБе? 

М/епп міг еіпе КипКіїоп уоп пиг еіпег Уагіабіеп Байеп, 50- Кбппіеп міг уоп 
Чіезег ЕипКііоп («Ше геіабіуеп Ехігета Беѕііттеп, Фепп 4а һаһеп міг ѕсһоп 
вееглі. Опќегѕисћеп міг ат Веїізріє! дег 1. Айірабе, о міг еіпе өоісһе ЕипКіїоп 
ацізіеЙеп Кӧппеп. 

УУеісһе СгӧВе во! еіп Ехігетит уегдеп? Юаѕ Ргойикі Р = а · Б, мовеі а 
шпа Б Ше Беійеп 5шптапдеп ег ?аһ! 100 ѕіпа. Р = а-Ь ізі еіпе Ғипкііоп 
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ТіНегепгіаїгесприпе 


Р = р(а; Б) дег Беідеп Уагіабіеп а ипа 5 тії 0 = а < 100 цп 0 = Б < 100. 
ХҮепп міг Ше Аџѓвабе тіс йеп веіегпіеп Меїподеп Іӧѕеп ууоПеп, тйѕѕеп міг Р 
аїѕ еіпе ЕипКіїоп уоп пиг еіпег Магіабіеп ЯагѕќеПеп. Ай ег Аџѓвабе міз5еп міг, 
даба + Б = 100 15, аїзд а = 100 - 5. Пе Сісісһиле а + Б = 100 пеппі тап 
еіпе МеђепБейіпеипр Гіг аіеѕе Ехігетугегіацівабе. Мип Кӛппеп міга = 100 - Б 
іп Че Ғипкіоп р еіпѕеіхеп ципа егһаПеп Р а! Еипкііоп еіпег УагіаМеп, дег 
УагіаМеп Б. Р = р(Б) = (100 - Б) Б. Піеве Еипкііоп ипіегѕисһеп міг аш? ге!а- 
йуе Ехігета. 


Р = рів) = (100 - Б) Б = 1005 - Б? 
щы (Б) = 100 - 25 
Еи 


р(Б) = -2 
М№оѓмепӣіве Вейіпвипе : р'(Б) = 100 - 25 = 0 егеіЫ Ь = 50. 
Ніпгеісһепае Вейіпоцпое : р(50) = 0 ила р^ (50) = -2 < 0. 
Ейг Б = 50 Пері еіп гејаііуеѕ Махітит уог. Ев 560 = 50 є Рр(р) ипіа = 100 – Б 
= 100 – 50 = 50 є р(р). Ейг а = 50 џпа Б = 50 мігі 4ав РгодиКі аџцѕ деп 
Бейдеп Зиттапаєп а ила В еіп Махітит, 4. ћ., іе Ѕшттапӣеп тіѕѕеп вісісһ 
вгоВ ѕеіп. Діє тахітаіе Сгбе Фев Ргойџкќѕ Р 15 50 · 50 = 2500. Јейе апдеге 


7егіевипе, Ѓіћге хи еіпет КІеіпегеп Ргодикі. 
Аа Сгипа дег ОЪегіевипвеп ти Піеѕег Айївабе Котті тап 2и Гоірепдег 


Напашпезапу»єізипе Їйғ аз 1.бзеп соп Ехігетметац/ғаРБеп: 
(Веі уіејел Аиівабеп іі ев війп5бія, уоп еіпег 5Кі22е аџѕгивећһеп.) 


ш 1. Еег(іреп Ѕіе еіпе 5Кіг2е ап, ипа зіеШеп Ѕіе еіпе ҒипК(іоп (Еогтеї) Ѓйг 
“е СгӧВе аш, «іе еіпеп Ехігетуегі аппебтеп 5011! 
2. ӘіеПеп Ѕіе Фіеве СгбВе тіє НІ Ге дег М№еБепБейіприпвеп а1ѕ еіпе Ғипк- 
Поп уоп еіпег Уагіабіеп даг! 
3. Веѕііїттеп іе «іе 5кеПе, ап дег іе КипКіїоп еіпеп геіаїіуеп Ехігетугеге 
Бас! Веѕііттеп Ѕіе «іе Агі де5 Ехігетитѕ! 
4. Вегесһпеп Ѕіе Фе посһ Гебіепдеп АпраВеп, ип веБеп Ѕіе Фе Апімогі 
аш іе Ғгаве іп 4ег Ацівабе! 
5. (ҮһегргШЕеп Ѕіе ап еіпіреп Веіѕріеіеп діє Апімогі! 


Ехбтетугегіацівабеп ѕріеіеп іп Тесһпік ипі Окопотіе еіпе вгойе КоПе. Міг 
Кӛппеп пиг еіпіве еіпѓасһе Веізріеіе Ве(гасһ(еп. Котрііліегіеге Ргобіете 1554 
тап ті Не уоп Сотриќегп. 
Веізріеі: (вісһе 3. Ацівабе) 
(1) Піе Нурогепигзе 011 еіпеп Ехігетуегі аппеһтеп. 

с? = а? +2, 0<а<18 ша 0«Ь «18 

с - а; Б) = /а + Б. 
(2) | Мебепредіпврипв:а + Б = 18, Б = 18 - а 

с? = а? + (18 - а)? 

с = Жа) = а + (18 - а)? ті 0 «ах 18. 
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(3) От фаз ПіНегеп?іегеп ги уегеіпѓасһеп, тиб тап пісһі Ше Ғипкпоп А 
аіегепгіегеп, вопдегп тап Капп апсһ Й? абіейеп. ЮРіе КипКіїоп А? һай 
Ше Ехігета ап деп зісіспеп біеПеп ууіє Ше КипКіїоп Й, Фепп й һай іт 
БейпійопвВегеісһ пиг ровігіуе ЕипКіїопзуєгіе. 


с? = (а) = а? + (18 - а)? 


а 2 
е) 2208 -0(-1) 44-36 
4а 
а? 2 
Әр 4 
аа? 
а "2 
Аца С 01сіре44 36 оша =9=00), 
92(с2) ӨСІП з Р (Ж 
Ба айт = 4 > 0 ізі, Пері Гіг а = 9 еіп гејайуеѕ Міпітит уог. 
а? |-о 


(4) = 18 - а= 18 – 9 = 9є ри) 
Ейг а = 9ст ипі 2 = 9 ст мігд іе Нуроѓепиѕе іеѕеѕ гесһіміпкіівеп 
Огеіескѕ еіп Міпітит, 4. һ., уоп аПеп геспіміпКІвеп Огеіескеп һа ба 
вІеісһѕсһепКіів-гесһуіпкіре Огеіеск (іе КІеіпѕќе Нуроѓепиѕе. 

(5) РіетіпітаІе Сгӧђе 4ег Нурогепизе Піеѕеѕ гесһіугіпКііреп Югеіескѕ Беігӣрё 
= СҮ ӨБ ст? + 92 ст? = 16 ст? я 12,7 са. 
Ейг једе апдеге КотбЫіпа(іоп уоп а ипа Б міга «іе Нуроѓепиѕе Ідпеег, 
г В. а = 10ст, р = Вст с = 164 ст ж 12,8 спа ойег а = 3,25 ст, 
Ь = 14,75 ст, с = ,/228 сіп 15,1 сіп. 


Обипреп ипа Ашё ваБеп 


КопігоШтареп 


1. УУсісһе СетеіпѕатКеіќеп Бабеп ае Ехігетмеглашраһеп? 
2. М/іе 1651 тап еіпе Ехігетууег(ацівабе? (Напӣіипрѕапуеіѕипо !) 
3. Мохи Бепбіїві тап (іе МеВелбейілешір? 


Ацівабеп 


1. Еіпе паійгісће “аһ! іі 50 іп 2ууеі бшттапдеп ли 2егіереп, аб 
а) 4а Ргойикі дег бштітапдеп, ў 
Ь) Ше Зипите ег Оџайгаѓе 4ег Ѕшптапӣеп, 
с) Ше Ѕитте ег ігіќеп Рогепгеп ег Ѕиаттапйепр еіп Ехігетит міг. 
Отегѕисћеп біе, об іп йеп еіпгеіпеп ҒаПеп еіп Махітигт ойег еіп Міпітит 
зіппуоії 151! 


2. Аи сіпет Ваштѕѓїатт (дег йбегаї! еіпеп вісісһ вгођеп Кгеізїдгтівеп Оиег- 
ѕсһпі Баг) ѕо еіп Ваїкеп ті гесһќесківет Опегѕсһпіі уоп тӛріісһві 
вгоВег Тгав/аһірКеш веѕсћпійеп мегаеп. Ріе Ттар/ЯһірКеш 15 ргорогіїопа! 
дег ВаїКепігейе ипа дет Оцадгаї дег ВаІкепһӧһе. Іп меїспелі УегһА ілі 
пійвзеп Вгейе ипа Нӛһе 4ев Ва!Кеп5 ѕіеһеп? 
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3. Ейг Че НегѕіеПипе еіпег обеп оїепеп Копвегуепдове зіереп 300 спа? Віесһ 12. Уіег ріеісі Әгейе БВіесһвіге/еп | 
тиг Мегійвипо. УУіе гоб ѕіпа Вадіц5 шипа Нбһе, мепп 4аз5 Уоішпеп еіп ѕоПеп 50 2и еіпег Кіппе гизаттеп- 
Махітит ѕеіп $011? веѕсһумеіВг мегаеп, 4а іе Оигсһ- 
Пибтепве еіп Махітит уіга. Міе 
4. У/сіспе Мабе тиб тап Їйг аПвейір веѕсҺоѕѕепе 2у1іпдгізсһе ВІесһаоѕеп вгоВ 156 дег М/іпКе! р ги мабіеп? 


уоп а) 11; Б) 0,51; с) 0,251 ІпБаїс маҺеп, мепп дег ВІесһуегВгаисһ тӧв- 
ісһѕі вегіпе, ѕеіп $011? Апдегі ѕісһ даѕ Егеебпіз, мепп іе Оовеп обеп оеп 
ѕіпа? 


5. Аиѕ еіпет диадгабізсбеп Ѕ(йск ВІесһ ті ег бейепійпре За 5011 еіп обеп 
оНепег Казіеп ті тӧеіісһѕі ягобега Моїштеп һегвезіеі > муегдеп. Хи Фіезегі 


?меск тйѕѕеп ап деп ЕсКеп 4ев Віесі5 Оцадгаге ті дег Ѕейепійпве х | АБ. 43.1. | 
аБбвезсрпійеп мегдеп. | | 
Ууіе Јапв тив х ѕеіп? 13. бег Оџегѕсһпіії еіпеѕ ги Бацепдеп ВеуӣѕѕегипеѕКапаіѕ во! Фе Еогт еіпеѕ 
і вІеісһѕсһепКіівеп Тгареге5 Бабеп. Ҹеісһеп УУіпКе! Ф пайз5еп іе Ѕеіќеп- 
6. Біп У/аззегбебайег Безіебі аџѕ еіпет аш” дег 5рі?е ѕ(еһепдеп Кере! тії Пасһеп піс дег Сгипайасће біїдеп, Чатії даѕ Ғаѕѕипрѕуегтӧвеп дез Капаїз 
айідевсітіет Кгеізгуіпдег. Ріє Нӧһе дез 2у!іпдегв 5011 еіпе І.іпре уоп еіп Махітит іга? Піс Вгейеп дег уот Маѕѕег Белеі еп (Һегіһгіеп) 
2,00 т ипа Ше МапќеПіпіе Фев Кгеіѕкереіѕ еіпе І.4пве уоп 6,00 т бабеп. Бійсреп һаБеп Фе іп дег ЛББіїЧипе апревеБепеп Майе. 


ҮҮсісһев Ғаввипввуегтпбвеп іі іт НбсһвФа! гаӧеіісһ? 


7. УУсісһе Еогт пе еіп Тгісһег һаВеп, мепп ег Бейт Еййгіегеп ор(іта!е 
М/їгкипе, 4. Б, Беї вевебепет Үоішпеп е вгӛӘатбвеісһе ЕШегћасһе, һаБеп 
5011? 


Й 8. Уоп еіпет Рипкі А аиѕвећепа, (геїе еіп Іісһіѕігаһі аш?” деп Ѕріеве! 5 ипа 
уеге йог пасһ В гећекііегі. Оав Ілісһ ѕсҺарві Чабеї ѕіеѕ депјепівеп УУер 
еіп, аш йет ев іп Кіггеѕіег “ей уоп А йбег 5 пасһ В вејапе!. 

УҮсізеп Ѕіе је Веғіеһипе пасһ, іе 2ууізсһеп Чет Еіпѓа1ѕуіпке! ипа дет 
Кейекііопѕуіпке! ат ӛріере! Безіебі! 


9. Уоп деп РипКіеп А опа В преп еіп Бізсһегһоог ипа еіп Могогбооі гісісһ- 
тейір аБѓаһгеп. Іһге бевсһугіпдірКейеп ѕіп рь. = 24 Кт/ћ, омо. = 40 Кт/ћ. 


Масһ меІсһег Леіє із: дег АБѕќапа ғуіѕсһеп іһпеп ат єегіпозієп, мепп | АБЫ. 43.2. | 
АВ- 1,450 кт Бекгйві, мепп 4а Бізсһегһооб уоп А пасһ В Габгі апа аз , | 
Мобогрооі вепісгесін 24 АВ успі В абідьгі? Ллізаїтацівабе: Вегесһпеп біс Фіе 5обІепЬгейе а ила іе Тіеѓе л еѕ Капаїз, | 
мепп е 5ігбтшпевревсізуіпдірКей Фев Маѕѕегѕ 0,5 пп/в Беігӛрі ипа 120 т? | 

10. Біп аш маавегесһег Ебепе Певепдег Кӧгрег тії дет Семісһ( С опа дет У/авзвег рго Міпше Фигсһ деп Капа! ПіеВеп ѕоПеп! | 


ВКеїбипозКоеїйліепіеп и 5011 ашгсћ еіпе Кгаѓ Е Бемесі мегдеп, Фе ті дег 
ЕБепе деп УУіпке! р БіїЧек. Ейг меїспеп УУіпКе! р мігі Ше Кгаѓ еіп Міпі- 
тит? | 


11. АШ еіпег вепеіріеп Ебепе уоп ег І.ӛпве / 5011 еіпе Кире! һіпабгоПеп ила | 
зісь дапп маарегесһе муейегһеугереп. УУсісһеп Меівипрѕуіпке! тиб іе | 
вепеіріе Ебепе Бабеп, Чатії е Севсһугіпдіркейвкотропелее іп Кісһішпе 
дег Маарегесһеп ат Епде дег гепеір(еп Ебепе ат вгӧВіеп 151? (Ріє Кеі- | 
Биле 5011 ипЬегӣсКѕісћќіоі Біеїбеп.) | 
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44, Піе ипБбезбіттіе Іпіергайоп 


4411. Вергі дег ЗіататавипКіїоп еіпег ѕіейвеп Ғипкпоп / 


Піс Еипкіїопѕеіеісһипвеп Ёйг Фе АЫеісипреп еіпег апаІу(іѕсћ дагвіе!!Багеп 
ВипКіїоп бпдеѓ тап ті Нійе дег РіТегепііайіопѕгере!п. 

Ѕеһг ой һас тап аһег Беі міѕзѕепѕсһаѓйісһеп шипа (есһпізсһеп Опїегѕисһипвеп 
ашсһ 4а5 итвекећгќе Ргобіет гиг Рійегепгіаціоп ги 1ӧѕеп. Раз іі діе Аш/ғаһе, 
еіпе БипКіїоп ги Безгіпитеп, Фегеп егѕіе АМейшпв вевебеп 11. 

Піеве Ацівабе тив тап Беізріеівуусізе Іӧѕеп, мепп тап “Ше Сіеїспипя о = о2(г) 
дег Сезспміпдївкей-Дей-КипКкіїоп еіпег Веуевипе Кеппі ипа дагаиѕ е Сіеі- 
срипе 5 = 5(7) дег М/ев-Дей-КипКкіїоп аіеѕег Вем'евипе Беѕііттеп 5011. і 


ь Юе: Біпе Бипкіїоп Ф Беібі еіпе Згапитипкіїоп еіпег вевеБепеп 
апаІу(іѕсһ дагѕ(еПБагеп Еипкііоп / вепап апп, ууепп діє Еипкиїоп / 
Ше егѕіе Абіейшпе дег ЕипКіїоп Ф і5і, а150: 
Ф 5гаттіипкіїоп уоп / є. Ф’ = /. 


Піе Сіеісвипя (Ф(Х/) = /(х) һас фе вісіспе Богт міс еіпе РіҜегепііайопѕгере]. 
Рагаџѕ Гоїві, даб тап Ѓйг еіпіве БипКіїопеп Ше Згаттипкоопеп тіс Ніїѓе 
дег ПіНегепбайолвгереіп ѕоѓогі Беѕіітитеп Капп. 


Веізріеі: 
ХУепп Ше Бипкіїоп / е Сіеісһипе у = /(х) = х? Һаї, 50 егі Ше Ғипк- 
боп Е тії «бег Сіеісһиле у = Е(х) = іх? фе Ведіпвипе Е’ = /, 4. ћ., 
ев вій НАЗ) = х2. Е ізі Чезраїб еіпе Ѕ(аттѓипКіоп уоп Л Ба аһег 
пісті пиг 'е Еипкіоп Е, волдегп аисћ једе ҒипКкіоп Ф тії у = Ф(х) 
= х3 + С (тії Се №) іс егзіе АЫейип& / ті у = (х) = х? һа 
тий ев хи еіпег вевеБепеп ЕипКіїоп / ипепаїісћ уісіе Ѕғаттѓипкііопеп 
вебеп. 
Мап Капп Бемеіѕеп, Чай ѕісһ іе Тегте Ф(х) ег ехріїгіїеп ЕипКіїопзвівісрипвеп 
тууеіег БеііеЫівег Зіатитипкіїопеп еіпег ҒилКбіол / пиг дигсћ еіпеп Копѕќапќеп 
Әшптапдеп уопеіпапдег иліегѕсһеійеп, міє ап йет Веіѕріеі ги егКеппеп 156. 
Дів Мепее аПег Ѕіаттѓипкіїопеп еіпег реверепеп ЕипКбіоп /, 4. Һ. іе Мепес 
аПег Еипкіїопеп Ф, дегеп егѕѓе АМейипв вісісһ / ізі, ізі деѕһа!6: 
го (Фу = Ф) = ҒО) + С; Се К). 


Рарбеі із: Е сіпе Беіебіве Ѕіапътѓипкіоп уоп /. 
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44.2. Сеотеігізсһе Батвіеішпр дег Згапатіипкіїопеп 
ешег КипКіїоп / 


Аи дег Кеһайоп Ф” = /, Ше тап гиг Юећпііоп уоп Ф һепші?2і, егкеппі тап 
чав е 5іаттѓипкііопеп Ф є І, іп еіпет Іліегуаї! дег УагіаЫеп а ом 
ѕеіп тйѕѕеп. Га ѕісһ Ше Тегте Ф, (х) = Е(х) + С, шпа Ф,(х) = Е(х) + С. 
ег Сіеіспипвеп 2уеіег Бейебівег Ѕіаттѓипкііопеп Ф,; Ф, є І, пиг ашгсћ сідел 
Копѕќапіеп Ѕиттапйеп (С, - С,) є А уопеіпапдег ипќегѕсһеійеп, һаһеп (іе 
ҒипкііопѕКигуеп С(Ф) аПег Зіапиткипкіїопеп Фе І, Ше вІеісһе Ғогт. ав 
бедешег, дав іп деп РипК(еп аПег іеѕег Кигуеп тії дег віеісһеп 85 Хо 
іе Кигуепіапвелісп еп вісісһеп Апѕіјев һабеп. Піе Кигуеп Певеп гиеіпапдег 
іп Кісһішпе дег Огдіпаѓепасһѕе рагаПеіуегѕсһоБеп. 


» Реѓ.: Ріє Мепге (С(Ф)), Ше ац5 деп Еипкііопѕкигуеп аПег 5іатт- 
Ёипкііопеп Ф є І, Безіебі, һеЙ% (іе Кигуепѕсһаг тії дег Сіеіспипе 
у = Ф(х) = Е(х) + С. 


Веізріеі: 


ХУепп / Ше Сісісһипв у = /(х) 
= х? һай, 50 ѕіпа Ф, тій 


1 
ри ж 1 шипа Ф, уі 
тії у-Ф,(х)---х2---гмсі 
у 2(х) 3 х 2 2меї + 
Ѕгапитѓипкііопеп ай ). Іһге С(@) 


ЕипКкііопѕКигуепѕіпа: С(Ф,)ипа 
С(Ф;), тмеі Кигуеп дег Кигуеп- 
ѕсһаг ті дег СІеісһипе 


де тж + С. 
С(Ф,) 
х 
+ ці 
АЪЬ. 44.1. ЕипКіопвкшуеп 2меіег Ѕіаттѓипкііопеп 
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44.3. Стипдгевеіп біг діє Везітатипя уоп Ѕќатт- 
Ёопкбопеп 


Рег Тегт Е(х) Ёйг @іе ехріїгіке КипКіїопзвіеіспипя дег Ѕғаттѓипкііоп Ғ Капп 
їйг еіпіде апа!убізсі 4агвіе!ІБаге Еипкііопеп / 4игсһ , Отокебгипе" дег Ріҝегеп- 
Чайопвгереіп зобогі Безкіпаті уегдеп, шипа тап еграїй дайигсһ бтипдгереіп 
їйг фе Везііттипа уоп Ѕіаттѓипкііопеп. А1|8 Орегаїїопззутбої Ёйг Ше Ве- 
ѕіпатипе дег Тегте Ф(х) іп йеп ехріїгіїеп Еипкііопѕв1еісһћипвеп дег ЅќапттѓопК- 
Чопеп Ф еіпег БипКіїоп / Бепші?і тап 4а5 ?еісһеп ,,|“ ипа ѕсһгеіЫ: 


шн = (|у = ФО = | О) ах = ҒО)“ С; Се К). 


Ріе Вевбіпітшір дег Мепее 1, 4.һ. ег ЕипкііопѕвІеісћипвеп Ғйг аПе Ѕ(атт- 
Ғопкіопеп Ф уоп /, пеппі тап ,„ипбеѕіітатќе Іпќевгаќіоп дег Еопкіоп /“. Ріє 
ЅутБоіік ,,/ /(х) Ях“ Пе5і тап: з Пиевта! / уоп х х“, 7 пеппі тап деп а. 
вгапдеп ипі С Ше ІпіевгаќіопѕКопѕќапќе. Веіѕріеіѕуеіѕе вій: у = | х? х 
= {х + С СЄК. 4 

Пигсһ ,„Откеһгипе“ дег регіеПеп ПіНегепіабопвгесеіп Гйг Фе еЇетепіагеп 


апаІуііѕсһћ дагѕќеПбагеп Еипкііопеп егвеђеп вісһ е ЃоІвепдеп Кереіп біг Ше | 


ипбезкіттіе Іліевгагіоп. 
и Вевеіп Міг «іе ипБезійтитіє Іпќерга(іоп 
Го) х = Е(х) + С 
хезі 
[ее = +С; рєК\{-1} 
р+1 


езі , 
дет | а = х; реК\ {1} 
р+1 
1 
ГЕ затія С ПОР а == 
х 
ж Ве , 
Р - +С = ах 
Е на та на ПЕ | 
Гейх-е-Сс [е" + СТ = 
Г сохах =5іпх + С [ѕіпх + С] 0080 
Гзіпх ах = -совх + С [-соѕ х + С] = ѕіпх 
са. =лапх + С Папх + С] = 2748 
соя? х її сов? х 
ок = -соіх + С [-соїх + С” = ній 
зіп? х Г. зіп? х 
ах 5 с “Же. 1 
= Атсвіпх Ж С ГАгс віп х + СІ еа 
Т = х? 1 -х 


ах Над 
т = Агсіапх + С [Агсќапх + С] ЕНЕ 


Аптеғкипе: У/ей «іе І.овагіһтиѕѓопкііоп пиг Гйг роѕійуе гееПе 7аћеп ебпіегі ізі, пив 
Іа |х| веѕсћгіебеп уегаеп. 
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Мап Капп абег пісһ( Гіг аПе апа1угізсһ! дагѕіеЫагеп КипКіїопеп / «іе Зкатт- 
Гипкіопеп пиг тії НІ Ше уоп РіНегепііацопзгереїп Әдеп. Веівріеіе ааѓіг ѕіпа 
“е КипКіїопеп ті деп СіІеісһипееп у = /(х) = ѓап х ипа у = /(х) = х:1п х. 
Ев вібі ѕоваг апа1уііѕсһ дагѕѓеПбаге КипКіїопеп, егеп Ѕіапитѓипкііопеп тап 
тії деп Мішеїп дег Ріегеп(іаігесһпипе пісбі Беѕіттеп Капп. Еіп ВеіѕріеІ 
1 
даҒіг 1 Ше ЕипКкіїоп ті дег СІеісһипе у = /(х) = Та? Гагаив егКеппі тап, 
Ў пх 

даб Ше Веѕітитипе дег Ѕќапипѓипкііопеп еіпег ререһепеп апа!убізсһ 4агвіеі- 
Багеп ЕипКіїоп / ой міс! ѕсһуіегірег ізі аї5 іе Ріегепііайоп уоп / 


44.4. АПеетеїпейшшее Кереїп Гіг Ше пипбезійттів 
Іпіерганоп 


Наиййв Бгайсбі тап 7иг Вез(іпатпипо дег Ѕќаттѓипкііопеп еіпег КипКіїоп / 
гмеї аПветеіпейігіре Кереіп, Ше тап «шгеһ ,,Опакебгипе" ег епізргеспепдеп 
аПветеіпеШівеп Дійегепііацопзгевеїп егһа1є. 


Ав Ех) + РЕ,(х)] = Е, (х) + Е, (х) = (х) + 009 сірі 
и [Ло + АЉО)]ах = ЛО) ах + | (х) ах. 


М/епп дег Тегт /(х) еіпе Зипате ойег Ріегепх ан 2еі Тегтеп / (х) опа /(х) 
ізі, 50 даг тап е ипБеѕііттќе Іпѓергаііоп уоп / вІесіуеізе Фигсріййбгеп. 


Ацѕ Іс ЕО) = с Ех) = с /(х) егћаі тап 

и Ге Дх) х -с:| (дах. 

Гіпеп Копѕќапќеп ҒаК(ог с Чагі тап Беї дег ипбезбіпатиеп Іліергабіоп уог йаѕ 
Орегаїіопз5утої ѕсһгеіБеп. 

Аптеғкипе : Міе ѕсһоп ацз ег Пейпііоп 4ев ВертіНев ег Ѕќапипѓипкііоп Ф Гоїві, Капп 


тап Фигеһ Юіегелііайоп уоп Ф ргӣѓеп, об е џпреѕііттіќе Іпіевтайоп уоп / гісћір 
Чигспреїабте уигае. 


Оъипвеп шаа Ашраһеп 


КопігоШТареп 


1. Опіег мүсісһег Ведйіприпр 158 еіпе БипКіїоп Ф еіпе Ѕќаттѓипкііоп еіпег 
апа1уќіѕсһ Чаг5іеЙБагеп ҒипКбіоп /? 

2. Мліеміеї ЅіаттѓипКііопеп віҺ ев хи еіпег реребепеп Еипкііоп /? 

3. УУодигсһ шиегвсһеідеп ѕісһ 2уеі Беіебіве Ѕіаттѓипкііопеп еіпег ЕипКіїоп / 
уопеіпапдег? 

4. УУіе егһаіё тап «іе Еипкііопѕвіеісһипреп аПег біапттҒипісіопеп еіпег 
девебепеп ЕипКіїоп /? 

5. УУеісһе Еірепѕсһай Бабеп ае ЅіаттѓипКііопеп дег Мепре І? 

6. М/еїспе веотеїтізспе Ведеціипе һай Фе Аџѕѕаве, Фа діє ҒипкіопѕКигуеп 
С(Ф) аПег Ѕіаттѓипкііопеп Ф еіпег ЕипКіїоп / іе єЇеіспе Ғогт һаВеп? 

7. УУеісһе Таве Бабеп е ЕипкііопѕКигуеп С(Ф) аПег З5гапатипКкіїопеп Ф 
сіпег ЕипКіїоп / іт Коогӣіпаѓепѕуѕќет? 
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8. 


9; 


10. 
ШЕ 


12; 


Ұуіе пеппі тап Фе Мепее (С(Ф)) ац5 деп Еипкііопзкигуеп аПег Ѕіатт- 
Ғипкііопеп Ф еіпег Ғипкпіоп /? 

Ұуаѕ уегебеһі тап шпіег дег ипЬеѕііттќеп Іпіевгатіоп еіпег апа1у(іѕсћ даг- 
зіеЙбагеп Еипкііоп /? 

ХУодигсі егідіс тап фе Стипагеве!п Ёйг Фе ипбеѕіітте Іпіерганіоп? 

Үуіе Іашеп (іе Беїдеп еіпіасрзіеп аПветеіпеіівеп Кесеіп Піг Фе ипбезіїтт- 
зе Пиергабіоп іп У/огіеп? 

Уміє рг тап, об тап Ше ипһевгіпіт(е Іліевгабіоп еіпег Еипкііоп / гісіїїв 
дигспеебйбгі һа(? 


Ацївабеп 


1. Отіегѕисћеп Ѕіе, Гйг меіспе 4ег Гоїдепдеп Еипкіїопеп / іе ипбезійттіє 


Іпіевгайоп тії Не дег Сгипагевеіо ипа дег Бейдеп еіпѓасһѕќеп аПветеіп- 
еШівеп Кевеіп (АБѕсһпікі 44.4.) ацгсһвеѓӣһгі ууегдеп Капп! 

1. аг ае ғап?габола!еп ЕипКіїопеп / ыр 

2. аг аПе Миггеїипкіїопеп ті у = /(х) = КІ > пе М) (0; 1} 

3. Гаг е Випкіїоп /ті у = а) = Удх + 1 

4. аг іе Ехропепіаіѓипкіїопеп тії у = /(х) = а"; ае К+ \ ЦП) 
5. іг Ше ЕхропепііаІѓипкііоп тії у = /(х) = өзі 
6 
ГА 
8 


. йіг е І.овагійћтиѕѓипкііоп тії у = /(х) = 1085 х 
. Гйг е І.овагійтиѕѓипкііоп ті у = /(х) = іп (Зх - 1) 
. Гйг іе Ѕіпиѕѓипкііоп ша біг іе Коѕіпиѕѓипкіїоп 
9. ёг Ше БипКіїоп / тії у = /(х) = 2: ѕіп (Зх + 1) 
10. Ғіг Фе Тапрепѕёипкііоп ила йг «Ше Коѓќапвепѕѓипкііоп 
11. біг Ше Атсиѕѕіпиѕѓипк(їоп 
12. йг діє зукіотеќгіѕсће Еипкііоп / тіс у = /(х) = 2: Агсһап х 


2. Ейг меісһе веБгосһепгаќіопаіеп ЕипКкііопеп / Капп Ше шпбезбіпагиїє Іпіс- 
вгайоп тії НШе дег Сгипагереіп ила дег Беідеп еіпѓасһѕіеп аПветеіп- 
війківеп Вереїп (АВвсһпие 44.4.) дигсһреѓіһгі мегіеп? Себеп Ѕіе Ше Сісі- 
сһипреп (іевег БипКіїопеп ап! 

3. Війеп 5іе 2и деп Коірепдеп Тегтеп /(х) Ше Тегте Ф(х) уоп је 4геі уег- 
өсһіедепеп $ататѓипкііопеп Ф дег ЕипКііоп /! 

її 4 Э 
1. Қ) = 0 4. х) = у 12 119 -- 
ж! ж 
1 1 
2. Қа) = 5” 5./О) = 4х +2 8. 9 = ——— у +1 
1-х Ж 
8 2) 
3. ДО = 3 е) зас 
4. Біпе Еипкбіоп / Ба! е Сіеісһипе у = /(х) = 2- 
1. Везбітатеп 5іе іе Мепве /, аПег Ѕіаттѓипкііопеп Ф уоп 7! 
2. ЅёеПеп біе йгеі Ѕіаттѓипкііопеп аиѕ дег Мепве І; іп 4еппве!Беп Коогаі- 
паѓепѕуѕіегт вгарћіѕсһ даг! 
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3. Везішттеп Ѕіе діє С1еісһипреп дег Ѕіаттѓипкііопеп Ф є /,, дегеп 
Сгарһ С(Ф) 

а) “іе Огаїпаїепасіве іт Рипкі Р,(0; 4) всһпеідег, 

Ь) ашгсћ деп Рипкі Р, (1; 1) веће! 


5. беБеп Ѕіе Біг једе дег Гоїдепдеп Еипкіопеп / іе Сіеіспипе, Яегјепівеп 
Ѕғаттипкііоп Фо ап, Фе ап дег 5іеЙе хо деп ЕҒипкііопѕмегі Фо(хо) Бебіїгі! 


1. Бу - ЈО) = 2; хо = 3; Фохо) = 8 
2.Б-у-/О) --х; хо = -2; Фох) = 1 


3 
Ей ува %1; хо-2; Фо(хо) = -1 


3 
4«Лу-КЖд- ара Хо = 3; Фо(хо) = 2 
6. Ейһгеп біе іе Гоївдепаеп ипЬеѕііттќеп Іпќергаќіопеп (ішгеһ! 


1. І24х; Гх“ах; [32а | --бх? іх 
2. |(х + 3) ах; ГИ + Зх) ах; |(4- 2х) х; 1 -(4х – 1) х 


3 55 ах? 
З 2 . . . хі 
5 а: | ез | 5 ах; Гуа 


4. јо - 2) х; Гв = 1)(х + 1) х; Ге - е + 10х -3) ах 


ағ 
8: -7) й; 9) бю; :Ї--- 
Й ) [е м Ге І 


6. {ао + ах + азх?) ах; [о + Зе + ос?) йс; Гоа -2 4+ Баг 


45. Іпігертайопвте(һодйеп 


Іп(евгаііопѕтеіћойеп ѕіпа Безопдеге Меѓћойеп 2иг Везіїтітипв уоп Ѕѓатт- 
ГипКіїопеп. 2меі уісһііве Іпіергаіопѕтеіћойеп, іе һаџйв апвеугелдес мегдеп, 
бла Фе Мећһойе дег рагііеПеп Іпіевгаїіоп ипа Ше Іпіергайоп ашгсһћ 5иЫ- 
у ікийоп. 


45.1. Ріє Меїподе дег рагіе[еп Іпќергайоп 


УУепп дег Тегт /(х) 4ев Іпіергапдеп / сіп Ргойикі и'(х) · г(х) ап 2меі Тегтеп 
іп х іі, 50 Капп тап біг Ше ипБеѕіітитќе Іпергайоп Ф(х) = |/ Хх) 4х 
= |иб(х): г(х) ах ег ЕипКіїоп /іп уіеіеп РаПеп Ше Кеіайоп 


и Ли 09 год ах = Ша)-(х)- |х) о"(х) ах 


Бепшігеп. 
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Рабеі ти тап уоганвзейгеп, Чай еіпе Ѕіаттѓипкіїоп и дег Ғипкііоп и" ехізіегі 
опа Чай Же ЕипКіїопеп и ципа р іп еіпет ветеіпѕатеп Іпќегуа!ї діНегептіегбаг 
зіпд. 


От ае біатгаїипкіїопеп Ф дег Еипкііоп / хи Беѕііттеп, ѕисћ тап 2ипасһѕі, 


еіпе Ѕќапттѓипкіоп и уоп и". Рапасћ тив тап посі еіпе ипЬеѕіттіе Іпіе- 
вгайоп еіпег БипКіїоп / ті дег Сіеісһипв у зало) здох) Фигср- 
Гаргеп. Ріє Ѕіагатѓипкііопеп уоп /; Капп тап абег ой пі НІ е еіпег Стип4- 
тере! бпдеп. 

Ұуей Беї іеѕег Мейһоде хипасзі пиг сіп „Те“ и” дег Ғипкіїоп / ипбеѕёіттё 
ішергіегі іга, пеплі тап ѕіе Фе Ме(һоде дег рагііеПеп Іпіевгабйіоп. 

?шг Вергіпдшпв іеѕег Веіайоп већ тап Чауоп ай, даб е Ғипкііопеп и 
опа о іп еіпет ветеіпватеп Іпіегуа!! ФНегептіегһаг ѕіпа. Масһ дег Ргодак(- 
тере! дег РіНегепііаїгесіпипе, 2116: 


[ибх) + (х) = м(х) 0(х) + шх) о"(х). 
Рагаџѕ егвібі ѕісһ дигсб адиіуаІепіе Отѓогтипв: 
и(х) з ох) = СЕЗЕ - ибх) 50). 
ХУепп тап посћ їйг Беіе Ѕеіќеп йіеѕег Сіеїспипе еіпе ипЬеѕіітатліе Іпісвгайоп 
аигсһѓіһг ила дабеі діє Ациѕѕаре 
Габ)‘ о0)] ах = а(х) о(х) 
апуепӣеї, ѕо егһћаіі тап: 
Ји) у(х) йх = бо) Хх) - Га(х) о(х) ах. 
Веізріеі 1 


Мепп јх: Ја х іх Беѕііпті ууегдеп 5011, во Маһ тап и(х) = х ип 
Жа) = 1а х. Ейг Ше Ѕѓаттѓипкбіоп и уоп и” егһаіє тап дапп деп 


їі 1 
Тегт ц(х) = 2% опа Гіг Ше егѕќе АЫеіќипр о" уоп о вій о'(х) = за 


Раі егвібі ѕісһ: 
2 2 1 2 1 
Грех = 5-х - [56% ны Е 


Рів ипЬеѕііпутќе Іліевтабіоп | х іх Капп абег тії Ніїе еіпег Стипдгереї 
дигсбееїйргі уегдеп, ипа тап Бекоттї: 


2 її 2 х? 1 
Гошко З лах с (х - =) +с. 


2 ЖЕМЕ? 2 
ууавії тап іп 4ісзет Веіврісі пісһі ш/(х) = х, зопдегп бей? и(х) = тх 


опа о(х) = х, 50 тий тар г2ипасбзі Ше ппБезгіпитіе Іпіевгайоп (Іп х дх 
дигсрійбгеп. Раз 15 абег тії Нійе еіпег Сгипагеве! пісі пбвйісһ. 


Ап фісзет Веїзріє! егкеппі тап, даб ев Беі дег Апмепіцпо дег Меїподе дег 
рагііеПеп Іпќерга(іоп пісһі вісісһейШір 151, меісһеп Ғакіог Фез Тегтѕ /(х) тап 
аіз их) Бам.. о(х) зеһгейм. Мап тив е Бакіогеп 50 у/дҺІеп, даВ тап біг діє 


шпбевіітитів Іпіевгайоп | и(х) : 9(х) ах еіпеп тӛеісһөі еіпғасһеп Тегт | 


дод = и(х) ох) еган. ав еггеісһ тап іт аПретеіпеп Чадигсі, дав тап 
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типӣсћѕё а1ѕ с(х) йепјепівеп Бакіог піт, дег вісһ Бей Дійегептіегеп уегеїп- 
Гасрі. РаБеі тиб тап Ьеасһеп, даб Ғіг йеп апдегеп Какіог и(х) зоїогі ег 
Тегт и(х) еіпег Ѕ{апитѓипкіїоп апвевебеп егеп Капп. 

Обі ізі дег Тегт /,(х) посћ пісһе 50 еіпіасі, даб Ше ипВевгітітіе Іл(евгайоп 
Гоиб) ох) ах тіс Нійе еіпег Сгилагесе! аигсһѓйһгбаг іі. Іп воісһеп ЕаПеп 
уегвисії тап, Фшгсһ теһгтпа!іре Апуепдипв дег Мейһоде дег рагбеПеп Іп(е- 
згаїоп іе Ғипкііоп / ипБезгітіті ги іпѓергіегеп. 


Веїзріє! 2 
Га? «ечах 
“о)-е у(х) = х 


Шх) = ех у(х) = 2х 
Т2 еах = х2 56 - 2х теӣх 


и(х) = е Хх) = х 
и(х) ех р(х) = 1 

[х-ехах = хте - Дек = хте – е + С 

|х еках = х2 ех – хе – е + С) = ех? – 2х + 2) + С 


Іп еіпівеп ЕйПеп егеїбі вісһ 4шгеһ Ше Апмепфилв дег Меїбоде дег раг(іеПеп 
Іліевга(іоп еіпе Кеһайоп, Фе аш” Бейдеп бейеп деп везисіеп Тегт Го ах 
= |иб(х):о(х) дх епћаік опа (іе пасћ Яіеѕет Тегт айбееїб5і мегаеп Капп. 


Веізріеі 3 
Гсов2 хх 
и(х) = соѕ х (х) = сов х 
их) = ѕіпх 0(х) = -5іп х 


| сов? хх = віп х> соѕх + | іп? х ах 

= ѕіп х :соѕх + | (1- сов? х) дх 

= біп х соѕх + |1 ах - | соѕ? хіх 
2- | сов хіх = ѕіп х‘ соѕх + х + С 
Гсоѕ? хх = [ (ѕіп х: соѕх + х) + С 


Ейг еіпіре Безолдеге Еипк(їопеп / Капп тап Ше ипбеѕііпттќе Іпќерга(іоп да- 
Яигсһ еггеісһеп, даб тап и(х) = 1 аһ. 


Веїзрісі 4 
Ппхах 
и(х) = 1 «хо -іІпх 
1 . 
шху = х 0(х) = — 
х 


1 
Пвхах-ж-пх-(ж4-аж-х«өх- ает С 


Мап Капп іе Мейһоде дег рагііеПеп Іпіергайоп паёйгіісћ пісні аш? аПе Іпіе- 
вгапдеп / апмепдеп, біг аіе /(х) еіп Ргодикі аиѕ 2уеі Тегтеп іп х іі. 


зп 
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45.2. Ріе Іпіергайоп ашгећ Ѕибѕіипоп 


Гіе ПіНегепіайоп уегкеќеіег ЕипКіїопеп тії СіІеісһипвеп (дег  Богт 
у = Е(в(х)) іѕ тіс Не дег Кейепгере! іттег тӛрісһ, ила ев вії: 


= [Е(8(х))] = ЕЧе(х)) го). 


Еіпе аШретеіпеіШіре Кере! Ғіг Ше шпБезііпитіє Іпѓевгайоп уегкеіќеіег Ғипк- 
їопеп бі ев 4аререп пісћ. 

ХУепп јейаосһ Фе  КипКііоп5вісісбипе еѕ Іпһќергапіеп / Ше Бог 
у-Л(х) еЛе()) є") Һа, 50 Капп тап Ше Ѕіапитѓипкііопеп уоп /; тії 
Не дег Ме(һодйе дег Іпіергайоп іцгсћ ЅџиЫѕііќийоп Безгіттеп. 

От Ше илБезгітітге Іпќевгаіоп | (х) іх = |/К(в(х))-в (х) ах дигсбаційбгеп, 
ѕиБѕііќиіегі тап дигсп Ше Сісісһипе 2 = є(х) біг деп Тегіп я(х) еіпе пеце 


УагііМе 2. Па ағ = р(х) іх а даті а = 20. вій, егһаіє тап 
(во) возах з (/ә-ғ 9 


-= [лә 92, ипа Ше КипКіїоп / тіс дег 
шмпабідпвіяеп УагіаМеп = Капп АЕ е Баласы ЕйПеп ті Не еіпег Сгипагереї 
шпВевбітте іпіевгіегеп. Папасһ жігі іп йеп Тегт Ғ(2) дег Ѕќаттѓипкііоп ЕК 
уоп / Гйг Фе Уагіабіе 2 міейег дег Тегт я(х) тіс дег Бхз вред УагіаЫеп х 
еіпреѕеіл(. 

ҒаВё тап Ше еіпгеіпеп Ѕсһгіќе гизаттеп, пасһ йепеп тап іе ипЬеѕќітитќе 
Іпќевгаќіоп еіпег БипКііоп /; тії НІ Ше дег Меїбоде дег Іпіергайоп Фигсһ 5иб- 
віішіоп дигсрійбті, 50 егаібі вісһ Ше Кејайіоп: 


ч | Лео) вод х = | Уба) вод) 92 = дода 
ше Е(2)-Е С:- е + С. 


"іе Ішертайоп Фигсб 5ибзкікшіїоп Яаг абег пиг ипќег ег Уогаиѕѕеігипе ап- 
веуепӣеї ууегйеп, Чад Ше ҒипКбоп 2 іп еіпет Іпіегуа! дег УагіаЫеп х ѕігепе 
топоќоп ипа іегепліегбаг іі. 


ВеіѕріеІе: 


Ге + 2х)2 (2х + 2) х = Гаах + 2) 


С за 
2 ія 2 


рай (х2 + 2х) 
а = ЕЛЕ 
4 4 
биейшіол: 2 = х + 2; бе (Ох + 2): бх 08 
22 А З Т 2Х552 

42 

(2) |Р сови о фай соѕ х = | 2442 
сов х 
1 1 

ЕЕЕ 
42 
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Везопдеге Ғогтеп де5 Тегтѕ /,(х) = /(в(х))- вх) іг деп Іпіергапӣеп /; ѕіпа 


цал/о) = є) 2", ЛО = Е опал (х) = а Де) 2") тіта є К \ (0). 


Веізріеіе: 


1 
(3) (Вах-сөхах = ік С 


Ѕибѕійийоп: 2 = біп х 


біп х 
(4) Гоха | ах = –Ір |соѕх| + С 
соѕ х 


Ѕибѕіийіоп: 2 = сов х 


ааа 5 ШЕЕ 2—==38ӘЕс Ж 
(5) ЕЕ -3ах --./бе Еву с 
Ѕибѕійийіоп: 2 = 2х? - 3 


Гигсб е ЗиБ5ійиіоп еіпег пецеп Уагіабіеп 2 Капп тап аџсћ уіеіе КипКбіопеп 
Л ипбеѕќіпттё іпќергіегеп, егеп СіІеісһипвеп пісһі е Богт у = /(х) 
= а(х): ғ (х) Бабеп. 

Веі аег ипБеѕііттќеп Іпіевгайоп тапсһег Ғипкііопеп пий ѕомоһ г Мейһоде 
ег рагііееп Іпіевгагіоп, аз аисћ іе Іпіевгаїіоп іигсһћ ЅиЫѕііќийіоп апремепаєі 
мегдеп. Еїп ВеіѕріеІ Чаїйг 15 Ше Еипкііоп / ті дег СІеісһипе 


у = (х) = Агсіапх. 


Обипееп опа АџѓваБеп 


КопітоШтареп 


1. Маз уег5їебі тап ипіег еіпег Іпіергайопвте(һодйе? 

2. ҮУеісһе Ғогт тиб дег Тегт /(х) Фез5 Іліергапйеп / һаһеп, мепп тап (іе 
Мећойе дег рагііееп Іп(ергайіоп апмепдеп уу? 

3. УУеісһе Веіаїоп Вепш?і тап, мепп тап еіпе КипКіїоп / ті Ніїе дег 
Меіһойе дег рагііеПеп Іп(евтайоп ипЬеѕіітті іпіевгіегі? 

4. МеІсһе Кере! дег Ріегеп(іаігесһпипе Бгайсбо тап 2иг Вергіпдипр дег 
Меѓћоде дег рагіісіїеп Іпіергаііоп? 

5. Опіег меісһеп Уогаивзеігипвеп Капп іе Меїподе дег рагііеПеп Іпіс- 
вгайоп апгеугепдес мегдеп? 

6. Міе ти тап Беі ег Апмепіипе дег Мећоде дег рагііеПеп Іпќергаќіоп 
Ше ҒаК(огеп и(х) опа о(х) 4ев Тегтѕ /(х) мабіеп? 

7. УУеісһеп Тегт 4ев Ргойикіѕ и(х)- (х) маһіё тап Беі ег Апмепдипр ег 
Методе дег рагііееп Іп(ергайоп іт аПветеіпеп а1ѕ г(х)? 

8. Іп меісһеп ҒаПеп Капп тап уегвисһеп, еіпе КипКіїоп / Фигсб теһгта1іве 
Апмепдипв ег Меїбоде дег рагііеПеп Іпіергайоп ипбеѕіітті ги іпіе- 
вгіегеп? 

9. УУав Ғіг еіпе Ке!абоп егвібі ѕісһ, мепп тап іе Мейһоде (ег рагііеПеп 
Тпќевгайоп ашҒ | сов? х іх апмепде(? 
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10. М/іе Піһгі тап «іе ипБеѕііттіе Іпіевтабоп дег паїйгіїснеп І овагіїртиз- 
Гипібїоп тії Нійе дег Мейһоде дег рагііееп Іпіергайоп Фитсһ? 

11. УУеісһе Еогт һаб же ЕипКіїоп5віеіспипа еіпеѕ Іп(ергапбеп< / , 4евзеп 
Згаттіипкіїопеп тап іп уіеіеп ҒаПеп тії Ніїе дег Ме(һоде дег Іпіе- 
вгаііоп ашгсћ ЅиБѕіієийіоп Япдеп Капп? 

12. Іп меісһеп беһгійеп ҒЁйҺгі тап Ше шпбезііптитіє Іпіергайоп еіпег Ғипк- 
Поп / тій Нійе дег Мейһоде дег Іпіевгаїіоп (шгсһ Ѕибѕ(іийоп Фигсһ? 

13. Масһ чеісһег Еейайоп міга еіпе Ғипкіоп / ті Нійе дег Мейһоде ег 
Іпќевгабіоп іигсћ Зиб5ійшіїоп ипЬеѕіітиті іпіевтіегі? Й 

14. У/еісһе Безопаегеп Еогтеп Капп дег Тегт /,(х) еіпеѕ Іпіевгапдеп /, Беї- 
зріеїзуеізе һаһеп, мепп / пасһ дег Меќһойе дег Іп(ерга(іоп 4игсһ 5иб- 
зкішшоіоп ипБеѕітті іпіевтіегі ухегдеп 5011? 

15. ХҮсісһе Іпіевгакіопвтеїподе тий тап апмепдеп, ит еіпе ҒипКбіоп тік дег 
Сісісһиле у = (ах + Б); а; Бє К \ 10) ипБезгітіті 2и іпіевгіегеп? 


Ашбареп 


1. Егвей?еп Ѕіе Фе УУогіргирре ,,Фигсб + ЅиБѕќапііу“ Фигсб еіпеп МеРепва12, 
дег тії дег КопіипКіїоп ,,іпдет“ сіпре!ейег міга! 
Ріе Ѕќаттѓипкііопеп еіпег Еипкбоп / егійії тап Фигеб ипбезгілтіе 
Іп(ергабіоп аіеѕег ЕипКіїоп. 
в- Піе Ѕќаттѓипкііопеп еіпег Еипкііоп / егһаШ тап, іпдет тап Фіс5е 
ЕипКіїоп ипбезіілиті іпќергіегі. 


1. №ісһе аПе ЕипКіїопеп Капп тап дигсб Апмепдипв 4ег Сгипдгевеіп 
ипбезіїпті іпіевгіегеп. 

2. ОЬ еіпе ипБеѕііттќе Іпќергаііоп гісімір бигсһреѓіһгі мигдае, Капп тап 
ашгсћ Ріегепііаіоп дег Ѕёаттѓипкііопеп 4ев Іп(ергапдеп ргӯѓеп. 

3. Ріє Меїбоде дег рагііеПеп Іпіевгаіоп Вергіпдей тап аигсһ ,„От- 
Кеһгипе“ дег РгодикКігереї дег Ріегеп(іаігесһћпипе. 

4. Оигсћ вееівпеіе Маһ дег ҒаКіогеп и(х) ила о(х) егеїбо зісб Гйг даѕ 
Ргодикі іп уіеіеп ҒаПеп еіпе еіпѓасһе Еогт. я 

5. Ріє шпбезкіпитіє Іпќевгайоп уіејег ЕипКіїопеп мігі Фигсб іе 506- 
в6ішіоп еіпег пецеп УагіаМеп 2 тӧевіісһ. 

6. Әшеһ ?шиваттеп/аввшір дег сіпгеіпеп Зсбгійе іеѕег Іп/евгайіоп5- 
теіћойе егаїбі ѕісһ еіпе Веіацоп, пасһ ег тап Фе Іліевгайіоп «ішгеһ Зиб- 
ѕисибоп «шгеһбіһгі, 


2. Ѕсһгеібеп біе іп йеп ЅаігвеЃівеп Ѓйг 4еп МеБепва/2 Ше У/огіргирре ,,Өигсһ. 
+ Бирѕѓапііу“ ! 
Іпдет тап еіпе ЕипКіїоп / ті еіпег БипКіїоп 2 уегкейеї, епіѕќећі еіпе 
Еџпкіоп тії дег СІеісһћипе у = /(є(х)). 


в- Оигсһћ Уегкеипв еіпег ЕипКіїоп / тії еіпег КипКіїоп є епізеһі еіпе | 


Еипкіїоп тії ег СіІеісһипв у = /(2(х)). 


1. Іпдет тап йеп Тегт Е(х) Ёйг еіпе БеіеБіве Ѕѓаттѓипкііоп Ғ еіпег 
Бипкбоп / апвібі, ізі Фе Мепее /, аПег 5гапатаипкіїопеп уоп / еіпдешір 
шпа уоШ5ійпдір Безбіпаті. 
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Тпќергаііопѕтећодеп 45. 


2. УіШе Еопкіопеп Кӛппеп ипЫеѕііпиті іпќергіегі мегдеп, іпіет тап 
Іпіергаіопѕтеіћодеп апмепӣеї. 

3. Еіпіве Еипкііопеп Капп тап шпбезіїтиті іпіевгієгеп, іпдет тап е 
Мећойе дег рагііееп Іп(ергайоп теһгтаіѕ апуепдеі. 

4. Реп Тегт Е(х) йг Же Енпкбопввісісһиле еіпег Ѕќатипкііоп Е уоп / 
еграї тап оѓ, іпдет тап фе КеЈаќіоп пасћ |/(х) 4х айбібзі. 

5. Оіе СіШіівкеіё дег Кејаііоп біг Фе Меёһойе дег рагіјеПеп Іпќевгайоп 
Капп тап пасһугеізеп, іпдет тап ѕіе плії Нійе дег Ргойиктгере! дег ГіНегеп- 
чаїгесппипє Бергіпаеї. 

6. Іпдет тап йеп Тегт є(х) Ёйг Ше УагіаЫе 2 еіпѕеѓгё, егеібі ѕісһ Міг іе 
Зіаттіипкіїоп Ғ медет еіп Тегт іп х. 


3. Епівсһеідеп біе, ууеісһе Іпіергаііопѕтпеойе тап Бепшгеп тиі, па Әдеп 


Ѕіе дапп 5842е тії дег Могівгирре ә Ше Меойе дег рагііеПеп Іаіевгатіоп 
апмепдеп“ Блу. ,,4іе Меїподе дег Іпіевгабоп Фигсії 5иБ5сікибіоп Белшгеп“! 


узд = хах 


ь- Веі дег ипбезіїгатієп Іпіергаііоп ег Ғипкіоп / ті у = /(х) -х-іпх 
міг діе Меїбоде дег рагііеПеп Іпіергаќіол апвемепйе!. 


1. у= Дх) = ховіпх 6.у = Ух) = езен 
2.у = Ј(х) = х? :созх 7.у = ЈО) = хен! 
З= = сох 8. у = /(х) = х 
у=) - ТІ 9.у = Ј(х) = х'е + 1 
5. у= Л) = ху +1 10. у = Дх) = Арес 


4. Веѕііттеп Ѕіе Ше Сісісһипр = = 2(х) йг «Ше бизвіішіоп еіпег пецеп 


Магіабіеп 2, ила Ы!еп Ѕіе даті 5412е! 


у= Лб) = 2х – 3 

в- От фе Еипкіоп /, тії у = Л (х) = «зх = 3 ипбезбілиті хи іпіевгіегеп, 
тив тап тії Нійе дег СіІеісһипе 2 = 2х - 3 еіпе пеце Уагіабіє 2 ѕиЬ- 
8ішівгеп. 


у ЗЛО) = віп хг соз х ду = ЛО) = соз (+1) 
2.у= А0) = х:5/52 – 5 5.у = р(х) = х: ѕіп(х? + 1) 
С они бу Ло) = х соз (а -2) 


5. Ейһгеп Ѕіе Ше Гоірепдеп ипБеѕііттќеп Іпѓергайопеп тії Не дег Меїбоде 


дег рагііеПеп Іпіевгаїіоп Фигсі! 


х'со5х дх 
х? совх ах 


1. |х-віпх дх 
2. |х? -звіпх дх 
3. рх ахах 
4. | зіп? хіх 
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6. Ейһгеп Ѕіе Фе Ғоірепдеп ипВевбітіттеп Пліеєгаїіопеп Фигсһ, іпает біе еіпе 


пеџе Уагіа Ме 2 ѕиЫѕііџіегеп! 
1. [Ох + 0 ах 15. |,/2х + Зах 


ах ах 
2. | === 16. (ер 
| 3/1 тері 2х-і 


г х 
3. [ез1 ах 17. | е 2 4х 
Я ах 
4. Е 2-5 ах в. |у 
ах ах 
5. Пе 19. ран дез 
2 
6. хб? + 1)54х 20. |5х-,/2х- 34х 
хах 2х ах 
А2 - х? ТТЛП + 3х? 
а 
ви [255 ах 22. | 2-а (6-1) х 


23. І 25 М а, 
е қ 


9. жо хе рах 


х хах 
о. | 5а з. 
че зіп? (зе +5) 
2 
ах 
п. а 25. | 
х хх 
12. | віп х соѕ х дх 26. |іапх дх 
4 7. | сов х 4х 
13. |сосх дх ШЕН 
14. Заа 28. Га х-соѕ хіх 
1-2:созх 


7. Ейһгеп Ѕіе іе ипЬеѕііттќеп Іліевгайопеп ішгсһ, ипа Бепшгеп Ѕіе даВеі 
е апвевеБепеп бшӛөбішіопеп! Зиб5гіїшіегеп 5іє апсһ Ёйг х па х ел 
епівргесһепдеп Тегт! 


хх = 14х Зибзійшіїоп:ї = х 2! 


хах 


КІРГЕН 


Зибеішіоп: 7 = х +1 


8. ав ,,Кгеізіпіевгаї" 154 Га = х? іх. Ейбгеп Ѕіе Фе ипбеѕііттќе Іпіе- | 


вгаціоп ті НІ Ме дег 5Бибзійшіоп х = ғ-біп г дигсб! 
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9. Ейһгеп Ѕіе е ѓоівепіеп шпбезгіпатиеп Іпѓевгаііопеп ішгсћ, ипа Бепиїтеп 
біе дабеі зомуобі е Мегподе дег рагііеПеп Іліертаїоп, а1ѕ апсһҺ е Іпіе- 
вгайоп Фатсһ 5Зибзійийіоп! 


3. [ Атс бап хх 


х 
4. [а 


1. [х Агсѕіп хіх 


2. | Атсзѕіп хах 


46. Раѕ Безітитіе Іпіерга! еіпег ѕіеівеп Ғипісіоп 


Веі ег І ӧѕипе паймгууіззепсһа ісһег ипа ѓесһпіѕсһег РгоМете тив тап ѕеһг 
ой Беѕіілатќе ГпќевгаІе 51егівег ҒипК(іопеп Бегесһпеп. Мог аПет іп дег Рһувік 
ӛрісі дег Вевгії деѕ Беѕііпитќеп Іліерга1ѕ еіпе ЃипаатепќаІе Кое, мей тап 
іһп и. а. гиг Дейпікйоп уісіег рһувіКа!івсһег СгӧВеп Бгаџсћё. 

Ѕо уіга Беіѕріеіѕуеіѕе діє тесһапізсһе Агбеі, Фе Беї пісһі Копзіапіег Кгаїї 
аш? еіпет У/ев уеггісһеі ууегйеп пи, ті Нійе деѕ Іпіерга!ВергіНев дебпіегі 
опа аисћ Бегесһпеі. 

7меі апдеге Стипаргобієте, Фе тап йигсһ Вегесһпипр Беѕііпитпќег Іліергаїє 
155% ила дегеп І ӧѕипе тап айсһ тії Ні Ше деѕ Іпіерга!БергіНев Бергілдег, ѕіпа 
е Егті ипе деѕ Е1асһепіпһа1(еѕ еіпеѕ Кгапатіїпія, Бергепгќеп, ебепеп ЕІасһеп- 
5 йскез ипа 4ев Уоіитепѕ еіпеѕ КоѓаііопѕКогрегѕ. 


46.1. ВертіН 4ев Беѕйттќеп Іпѓергаѕ 
еіпег ѕіейвеп Кипкіїоп 


Ріе Еипкііоп / тіс дег СіІеісһипв у = /(х) 5011 іп йет аБреѕсҺоѕѕепеп Іпіег- 
май (а; Б) 5хебів ѕеіп. Раѕ Бедешіеї, дав іһг Старі С(/) га = х 5 Б еіпе гиват- 
тепһаӛпгепде ЕипкііопѕКигуе іі. 

От деп Веєгіїї 4ев Беѕііттќѓеп Іпіерга!5 дег КипКіїоп / хи дейпіегеп, тив тап 
гиегѕі даѕ Іпіегуа! (а; 5] іп п абвеѕсћоѕѕепе Теїїіїпіегуаїе гегіевеп. Дахи уһ 


тап п - 1 Беіебіве гееПе ?аҺІеп хі; х›; ...) Ха-1 ай5 йет ІпеегуаШ (а; 5), Ше 
и 
СП 
х 
0| ағ х х 5; хат 


АБЫ. 46.1. 2егіевипр еіпеѕ Іпіегуа!5 (а; Б) іп Тейіпіегуайе 
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“е Еівепѕсһаѓ а < хі < х: 5 ... = ха: 2 Б бабеп. Мепп тап посһ а = хо; 
Ь = ха ѕсһгеіЫ, 50 егідії тап е и абвеѕсћоѕѕепеп ТеШіпіегуаПе (а; х11 
= о Ар Га Т: о) Ттр |Хазі) Ы. Ба е Випкіїоп / іп дет 
везатіеп Тпќегуаїї Га; Б] = [хо; Ха) зейін ізі, тиб / апсһ іп јейет Фіевег Тей- 
іпѓегуаПе Г к-т; х] тії К є (1; 2; ...; п) 5їебів ѕеіп. 

ҮаһҺ тап аџѕ јейет Тейіпќегуа!ї Г ху-1; хк] еіпеп Беіебівеп УУегі х, ег шп- 
аБһӣпрівеп УагіаЫеп х ті Ху 1 2 Хк 5 хк, 50 Һа / ап јейег іеѕег ЅіеПеп Ху 
еіпеп еіпдешбір Безбіпаткеп Еипкііопѕумегі ў, = /(Х,) є И/(/). Аиѕ аіеѕеп п Ғипк- 
опѕуегеп Жұ = /(5,) чпа деп епізргесһепдеп п ОіНегепгеп Ахк = Хк З Хұ-і 
уегдеп је Ше п РгодиКіе 


ЖС (хи = хк) = ГО) (хо хк) = ДОА) хо тії Ке (1; 2; ...; п) 


вебіїдеї. Мепп тап Феве п Ргойикќе зипптіегі, 50 егћаі‹ тап: 
п п п 
5. 2 У (а) = У Л) (ол) = У Л) Ах. 
к= 1 к=1 к= 1 
Піеве Ѕитте 5, пеппі тап еіпе п-іе М№аһегипоѕѕотте дег ҒипКбіоп / іт Іпќег- 


май! (а; Б) = Їхо) х]. 
бег Мег еіпег п-беп №һегипеѕѕитте 5, һіпрі дауоп аб, меісбе м – 1 гееПеп 


?аМеп хі; х2; 2) Ха-1 аиѕ дет Ілеегуа!! (а; Б) цип ууеісһе біеПеп Ху аиѕ деп 
ТеіШпќегуаШеп хи 1; хк] вемаһе мегаеп. а ев абег Ёйг Ше Ашемабі 5омобі 
дег п-І гееПеп ?аМеп хі; Хо) ...; Ха-і аїѕ аисһ дег ЅќеПеп х, ипепііісЬ уісіе 


Мӛрісһкейеп рі, 15 дег У/егі еіпег л-(еп МаБегипезвитте 5, пісһі еіпдешір 
Безкіпаті. Ейг једе Ѓеѕќе СПіедеггабі п рім е де5паїб илеп Іісһ уіеІе п-іе Маре- 
гипеѕѕшттеп 5, дег Ғипкбіол / іт Ішегуа! (а; Б), 4. Б. илеп ісһ уісіс Мӛһе- 
гапрзвигтатеп 5; (“№аһегипеѕѕиттеп ті еіпет 5ипітапаеп), ипепаїісі уіеіе 
ЗМарегипоззиттеп 5; (Мапегипезвиттеп тії 2меі Ѕиттапдеп), иу. Міпіте 
тап еіпе БейеБіре дег №аһегипоѕѕиттеп 85), еіпе БеһеБіре ег Маһегипрв- 
ѕшттеп 5;, цѕ№., 50 епізеһі еіпе илеп ісһе 2аһіепѓоіве 15) = 81; 5; ... 
Аигї ајеѕе Меіѕе Кӛппеп ипепІісҺһ уісіе ?аМеп?о!реп 15,! аиѕ л-беп М№Маһегипеѕ- 
зиттеп веде уегаеп. і 

Мап Капп |едосһ Беуусізеп, даб аПе феве Хаһепѓоівеп Копуегвепі ѕіпі ила 
даВ іһге Сіїсдег 5, еіпет ветеіпзатеп, еіпдешір Беѕііттќеп Сгептмегі ЕЕ 
тиѕітеБеп, мепп іе Ап?аһ! л 4ег 5шттапдеп уоп 5, йбег аПе Степлеп ууйсіһөі 
шпа даВеі вісісһ?ейір айе ПіНегепгеп х, вевеп пшІ 5ітебеп. 


ь Шеб: Пег ветеіпѕате Сгептмегі Е аПег Хаһепѓоівеп 15.) 
= 51; 52; 55; ... айз п-беп №аһегипрѕѕшттеп 5, еіпег ѕќейвеп Еипк- 
боп / іт Ішегуа! Га; Б) һей е даѕ Бебіігатаїе Іп(ерга! уоп / 2у/ізсһеп 
деп Степлеп а опа 5. 


Ейг жШезеп (геп>мегі ЕР всһгей тап 4а 5утбої: 


п б 

ЕЎ = іт 5,- іш У О) Ах = | Г) х. 
паю пос К-і % 
Ахұ-0 Ахұ-0 


Мап Певі: Іпіевга! уоп а Ы Б, / уоп х, бх. 
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Газ Безіїттієе Іпіевта! еіпег ѕіейвеп Еипкііоп 46. 


ь 
ав Беѕііттќе Іпієвтаї ( ЛО) ах пеппі тап аисћ Віетаппѕсћеѕ Гпіевтаї, ууей 

а 
ев уоп дет Ма!һетайКег Вегпһага Еіетапп (1826-1866) дейпіегі уигае. 
Газ ЅутЫо! ,,Ї"" ҺеіВе Іпіевгаїгеісреп, а пеппі тап Ше шеге, Б іе обеге Іпќе- 
вгайопѕегепғе. іе ЕипКіїоп / міг аз Іпіевгапа, х аз ІтергайопвуагіМе 
Һегеісһпе(. Діє гесПе “аһ! Е?, Ше тап а15 бгепзмегі егһАШ, һеЙМ апсһ УУегі 
дез Іпіевта!5. 
бег УУегі еіпеѕ Беѕіітитќеп Іпіергаів һӛпрі пиг уот Ваш (ев Іп(ергапдеп ипа 
уоп йеп Іпевгабіопввгептеп аб, агг Мате дег ІпѓергаііопѕуагіаЫеп зрієї: Чабеї 
Кеіпе КоПе. Юеѕћа1Ы віїс: 

ь ь » 

ш = | /оддх = | Ло) аи = | ЛО) =... 

а а 


а 


» Реѓ.: Сепаш апп, мепп біг еіпе КипКіїоп / еіп епШісһег Сгепхуегі 
ЕХ = т 5, ехізпегі ипа сіпдешір Безійтаті 15, 50 ћеіВе аіеѕе ҒипК- 


по 
4х0 
Поп / іт Іліегуа!! Га; Б] іпіевгіегбаг. 


1 Баш: Іеде Еипкіоп /, іе іп еіпегт абвеѕсћоѕѕепеп Іпќегуа1ї ѕ(еїјр, іі, 
15 іп іеѕет Іпіегуа 1 апсһ іпќергіегБаг. 


М/епп еіпе ҒипКбоп / іп еіпет абвеѕсћоѕѕепеп Іпіегуа!! (а; Б) пісһі йБегаї 
мейір іі, во іі ѕіе іт аПветеїпеп іп @іеѕет Іпіегуаї! аџсһ пісе іпќергіегБаг. 


ьо ПеҒ: Біпе Бипкіїоп / 2мізсһеп деп Сгепгеп а ипа 8 іпіевгіегеп 
ь 


Бейешес, йеп Степгуегі Е? = І Жо) ах ги Бегесһпеп. 


а 


Веізріеі /йғ іе Вегесһпипе еіпеѕ Безгіттіеп Ітіертаїз: 


Піе Еџипкііоп / пай дег Сісісһипр у = /(х) = х? ізі іп іһгепі ЮећпібіопѕБегеісћ 
Рў) = К йрега! зебр. евһа!Һ іс / іп јейет аһвевсһІозвепеп Іпќегуаі 
Га; 5) Є К іпіевтіегбаг. 

Мепп тап іе БипКкіїоп / Беізрієізууєізе гмізсбеп деп бтепгеп 1 апа 4 іпіе- 
ягіегеп, а. Һ. даѕ Беѕііттќе Іпіевта! 


ь 4 
Го) ах = Ге ах 
а і 


Бегесіпел мії, 50 тив тап 4а абвеѕсҺоѕѕепе Іпіегуа! Га; Б] = (1; 4) тієї Не 
уоп п-1 гееПеп ?аМеп ху є (1; 4); Ке (1; 2; ...; п-1) іп п абвеѕсШоѕѕепе 
Тейіпіегуаїе Г ху 1) хх]; К Є (1; 2; ...; п) геПереп. БаВеі ріе ев Кеіпе КоПе, 
об Ше ПіНегепгеп Яхұ = ху - Хко1; К Є (1; 2; ...; п) вівісі ргоВ одег уегѕсһіе- 
деп эгов ѕіпа. Аишбегіет Капп тап е 5іесПеп х, аџѕ деп ТейіпіегуаПеп 
Гхұ-1; Хе) БЛейеБір угабіеп. 
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Іліергаігесһпипе, Газ Беѕііпатіе Перга! еіпег ѕіеіівеп Еипкііоп 46. 


М№іттќ тап л віеісћ єгобе Ріегепғеп ху, 50 810: Гоірі 4агайв: 
45 9 
фо 3 м рев СИ 
ЕУ ке {1;2; тп). 5, Стон 
ипа ааз 15: 4а5 аПзетеіпе Сіеа дег 7абіепіоіве 


Ріе ЅќеПеп ху ѕоПеп (іе оБегеп Іпіегуа!Іргепгеп ху дег ТейіпіегуаПе (хи - 1; хк] бі В 
52 продано, в я 3+0). 
Уміє тап ап дег Гоірепдеп АББіїЧипо, егкеппеп Капп, егеїбі ѕісћ Біг діє Ғипк- 29 2п 

4 


Попѕуегіе /(ху) ап іеѕеп ЅіеПеп Ху = хк = 1 + К Безеу От аз Беѕііттќе Іпіевта! І х? ах 2и Бегесһпеп, тий шап деп Сгепгмегі 
і 


Бра 3 З бр Чіезег ?аМепіоіре Ғйг п -» оо Беѕііттеп, епп даВеі ѕігебеп рісісһ?ейір іс 
пд задо (115) ааа ыт (5): Б Е в в 
А 5 312 С1іедегғаћі уоп 5, вевеп ипепісһ ипа аПе ӘіНегепгеп Их, = -- вереп пші: 
п 
Лад = Лоа) з (наст) тіж ( Б 4 
45 9 
З Е З 5 : в-ғ- [аах іт 5. = й (мі зу т 21. 
А 5 Й і 2 342 п о по п п 
ла) = Лад = Зі по) -1ж2ее ан (У): ! 2.90 ў 
п п п Реп віеісбеп Сгепмгегі егһаі тап, ууепп тап еіпе Бе[іеБіве апдеге ?егіерипр 
і “е Іліегуа!8 (1; 4] іп п абреѕсћоѕѕепе ТейіпќегуаПе тм. Беїебіде апдеге 
У ӘРЕ УгеПеп х, ай деп ТейіпіегуаПеп уаһи. 
Піевев Веівріє! 2сірі, Чаї тап Әеі дег Вегесбьпипя Безіітткег Іліевтаїв дитей 
164. 4 А Степгуегібіїдипе теіѕіепѕ ѕеһг ѕсһміегіве ОтЃогтипвеп аџигсҺіһгеп тид. 


Мап Бегесіпеї 4евһа1Һ Везгітпіе ІпќергаІе ті Ніїе уоп КЕипКіїопемегіеп еіпег 
Уіаттѓипкііоп деѕ Іпіергапдеп /; депп 4а іі іп аПретеіпеп міс! Іеісһќег. 


Кигие удп Ё тії 
у= Ѓх)= х2 


Поу =(192-82 46.2. беотеігізсһе Вейешилр дез Безіітітеп Іпіерта!5 


= .3)2 
к) = (7+7) Газ Безііпите Іп(евга! еіпег ѕіеііреп КипКіїоп /, Фе іт Ітегуа! (а; Ь) пиг 


роѕійуе ЕҒипкііопѕуегѓе Беѕіќгі, Баї еіпе уісһіве веотеѓгіѕсһће Вейешипв. УУепп 


7 Ж тап Ше ЕипКіїоп / вгарһісһ Чагзісії:, 50 егћаі тап еіпе ЕипктолвКшуе С(7), 
21 тета п жа Че Бегірісһ деѕ Іпіегуаїїз |а; Б) обегіаїб дег АБөліззепасһве уегідшіі. Ріе 

0 7 7+7 тег П 5шттапаеп / (х) 7 Лх, еіпег л-їеп М№аһегипеѕѕштте 5, Бейешеп апп Фе Мађ- 
е зару = табіеп Ійг Ше Еіасһепіпһаке уоп Ҝесһќескћасһеп, дегеп Огипаіпіеп ху 


І.іпвепеіпһейеп ипа дегеп Нӛһеп /(Хұ) І.Апвепеіпһейеп Беігавел: 
АББ. 46.2. ?лғ ВіїЧипе еіпег л-(еп Маһегипеѕѕутте 5, 


3 КЕСЕ З 
Ұепп тап аїе (Фіеве КипКіїопзуегіе посһ тій Ах, = Бан тшінірілегі ила дапп діє 


епіѕќапіепеп Ргодикіе аййіегі, 50 егһАШ тап (іе л-іе Маһегипрввштіте: 
Зу? 3 
5, = | + 22 +2 +... + п) + (2) Оаа +]. (5). 
п 


Ригеһ йдцімаїсліе Отѓогтипе тії Ніїйе дег Кејаііопеп 


п 
1+2 +... +0 2311); 0 

я іх А ГЕ зах ПЕ 
елтип) 2 


АБ. 46.3. Хиг веотеїгізспеп Ведешішпр (ев Безіішпіеп Ітйерта!5 
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Тпќергаігесһпопе 


Јейег Ѕиттапа /(ху) · Ах, дег Ѕшпте 5, іі ФезБаїБ еіп Маһегипввугегі Ёйг @іе 
МаВгаһҺ! дез Бійсһепіпһа(в Ак 4ев Е1асһепѕійскеѕ, даѕ уоп дег ҒипКііопѕКигуе 
СИ), дег АЪѕгіѕѕепасһћѕе ипа деп Беійеп РагаПеІеп гиг Огдіпаѓепасһѕе тії деп 
С1еісһипвеп х = Хұ 1 ип х = ху Бергепгі міг. Діє п-(е М№аһегипеѕѕштте 5, 
Бейешќеі апп еіпеп М№аһегипрѕуегі бйг іе МаВгабі деѕ ЕІйсһепіпһаНев 42 дез 
Е1йсһепѕійскѕ 2ізсһеп С(/), дег Абѕгіѕѕепасһѕе шпа деп Беійеп РагаПеІеп 20г 
Огаїпаїепасіве тії деп Сіеісһипвеп х = а шпі х = Б. 

Је Ківіпег Фе Ріегепғеп Их, ѕіпа, деѕќо вепаџег ігі Фе МаВғхаһћ уоп А? 
аигсћ 5, апвепаһегї. ь 

Гәагап егКеппі тап, даб 4а Беѕііттќе Іпіерга!| Е? = І Од ах веотеігізсһ Ше 


а 
МаВғаһі 4ев ВійсрепіпБбай 49 їйг даѕ ебепе Е1йсһепѕійск 2уізсһеп С(/), дег 
АБѕгіѕѕепасһѕе шпа йеп Беійеп Сегайеп тії йеп Сіеісһипреп х = а ип х = Б 
Бедецієї, мелп /іп (а; Б) пиг роѕіуе М/егіе Баї. 


Веіѕріеѕуеіѕе егеіЫє ѕісһ біг даѕ ебепе Рійспепзійск 2м/ізсһеп ег Рагабе! тай | 


дег СіІеісһипв у = /(х) = х2, дег АБѕгіѕѕепасһѕе шпі деп Сегадеп тії деп 
Сіеісһипвеп х = 1 шті х = 4 еіп Бійсһепіпһа т уоп 44 = 21 Бійсрепеїп- 
һейеп. 


46.3. Еірепѕсһайеп (Фев Безіітатиєп Іпіевтаїз 


Ейг е Коірепдеп 53426 ууігі уогапвреве(і, Чай Ше ЕипКіїоп / іт Іпіегуаїї 


Га; Б) зкеків, 4. В. іпіевгіегбаг іі. АшВегдет ѕоПеп пиг іе Сгипдведапкеп дег 

Вемеізе «іевег 5аіде апреребеп мегдеп. 

а бай: Мепп (іе ВипКіїоп / іт ІпіегуаШ Га; Б) пиг роѕііуе Ғипкііопѕуегќе 
Бей, 80 ізі апсҺ іһг Беѕііплтќеѕ Іп(ерга! гмізспеп йеп бгепгеп а ила Б 


еіпе роѕіііуе гееПе 7абі: 
д 


ух є [а; Б]: (д >0- | Јо) ах = БР» 0. 


Вевғійпаип&: . 
Ае п-беп №һегипвѕѕшттеп 5, ѕіпі ровШіу, мей дегеп ѕётіісһе Ѕшттапдеп 
(х): Ахұ ровііу ѕіпа. Рег Отеплмегі Е = Іш 5, та деѕћаІь ас еіпе 


ровійує гееПе “аһ! ѕеіп. Ура 
хұ->0 


ш Баш: Мепп е БипКіїоп / іт Іліегуаї! (а; Б) пиг певабіує Еипкііопѕуегіе | 


Һаї, зо ізі Чаз Безбіпитіе Іпіерга! уор / 2мізсһеп 4еп Степгеп а ипа 5 


еіпе перайіуе гееПе аһ: 
З Ь 


мух є (а; 6]: о) <0- [лод ах = Е <0 


Веруйпдиня: 


Га «е Ғакќогеп /(Ху) өіпіШісһег бштпипапдеп /(ху) · Ах, Ёйг аПе п-ќеп М№аһегипеѕ- 
зитатеп 5, перайіу ѕіпа, Капп тап аџѕ іһпеп деп Ғакќог (-1) аџѕКІіаттегп, 
цпа тап егһӣї: 


5, з СУБ Иа аж. 


Таз Безійтатие Іпіевта! еіпег ѕіеійвеп Еипкііоп 46. 


М/епп шап деп бгепгмегі Е? = іт 5, МІдес ила Чабеї Ше бгепгмегівіге 
Р 
апуепаеї, 50 егаїбі вісһ еіпе пераііуе гееПе 7абі. 


и Заг г: У/епп х, еіпе Беїебіве біеПе 2мізспеп а ипа В іі, во Капп тап 4а 
Безітатіе Іптерга! уоп / 2ізсһеп деп Степгеп а ипі Б а! Ѕшпте ай 
тмеі Бевбіпіпеп Іпіевгаіеп уоп / 2ууізсһеп деп бгепгеп а шпі х, апа 
2угізсһеп деп Степгеп х, ипа 5 Бегесһпеп: 

ь Ра ь 
хє (а; Б) = 1 Гох) ах = [о ах + (Го) а: 
а 


а Ж 


Веегйпаипв: 


УУепп тап 4а Іп(егуа!ї (а; Б) 2џегѕі тії Ніе уоп х, іп 2ууеі Іп(егуаПе (а; х 
[х.; 5] шпа Шеве Беійеп ІпіегуаПе дапасһ іп п Б2м, т ТейіпіегуаПе тегіеві, во 
Капп тап 2меі 7абіепбоївеп. {5,} опа (5) Біїдеп. 5, ізі еіпе л-їе МаБегипоз- 
зитте уоп / іт Іпіегуа (а; х,) ипа 5,, еіпе т-ке МаБегипрявитите уоп / іт 
Ітіегуа1! Га: 51. (8, + 5.) тиб деѕћа1Ы еіпе (п + т)-е Маһегипрввштіте уоп їй 
іт Іпіегуаі! (а; Б] ѕеіп, аїзо вії: 5, + 5, = бет. УУепп тап іе епівргесһеп- 
деп Степгмегіе БіїЧеї ипа даРеі йіе Сгеп2муегівііге апуспаеї, 50 егеїбі 5ісі іе 
оБеп апвевебепе Веїайоп, 


Аптеғкипе: Ріеѕе геі Ѕабле йБег даѕ Безііттіе Іпіерга! ѕіпа місіміре Ашввавеп, Ше 
тап Әсі ег Вегесһпипр деѕ ҒІЗсһепіпһаПев еіпеѕ ебепеп БіІйсһепвійсКев 2ууізсһеп еіпег 
Еипкііопѕкигуе С(/), дег АБѕліѕѕепасһѕе опа еп Сегадеп тії деп СИеісһипвеп х = а 
ила х= Б Ъеасћеп тиб, мепп (іе БипКіїоп / іт Іліергаііопѕіпіегуа!і |а; 5) №ѕќеПеп 
безі. Іп Шезеті Баї! егрібе вісһ патісһ а15 УУегі деѕ Беѕііпитіеп Іліерга[ѕ үоп / 2№і- 
ѕсһеп деп Сгеплеп а опа 5 пісћ е Майгабі @еѕ хи Бегесһпепдеп Е1йсһепіпһа!иѕ. 
+2 
Ѕо Бедешіеї Беірісізууеізе даѕ Беѕііттіе Іпіертаї Ї Ф'х'х пісћ Фе Мабгабі Гг 
2 
деп ЕІасһепіпһа1 А за 4ев епаїсбеп ебепеп ЕІйсһепѕйсКеѕ 2мізсһеп дег ЕипКііопѕКигуе 


уі 


"РЕ 
0 


оця 


ух 


| А Ф| іч ! 


АБ. 46.4. Хит Сһагакіег 4ев Безіітатіеп Іпќерга15 


Іпќіевгаігесһпипе 


уоп Ётіё у = (х) -3- х3, дег АБѕліѕѕепасћѕе упа деп Беідеп Сегадеп тії йеп Сіеі- 
+2 


сішпреп х = -2 шаф х = +2, депп | 3-х34х = 0, Ріє Ғипкііоп / һа( патіїсб іт 
-2 
Іпіевтаніопзіпіегуаії |-2; +2] Фіе МшізіейЙе хо = 0. 
Газ Бійспепзійск Ііпкѕ уот Ілөргипв йез Коогдїпаїепзузієтя Пері ипќегћа! дег АБ- 
о 


ѕәіѕѕепасһѕе, ипа Фа Беѕііттіе Іпіертаї ЇЇ 4-х? ах ізі Фезраїб перайу. аз Бійсһеп- 
-2 
зійск гесріз уот Отѕргипв 4е5 Коогаїпаїепзузієт Шев! оБетһа!Ь дег Арвзліззепасрве, 
ча 


опа даѕ Безбіпітіе Іпіерта! | 3-х3 іх іе роѕііу. Веіде Іпіергаїе Бабеп деп вісісһеп 


Веїгав, йеѕћа1Ы вій: б 
+2 0 +2 


Јао = Ја ах + Гром ак = 0. 

= - 0 
Ап аіеѕет Веіѕріе! егкеппі тап дешіісһ, Чай даѕ Беѕііптќе Іпіерга! еіпег ѕіеіівеп Ғипк- 
боп / 2мізсбеп деп бгепгеп а шпд 0 Кеп Еійсрепіпраї!, зопдегп еіпе гееПе аһ! 15, 
обучобі тап Безііпатиє Іпіевгаіе хиг РійспепіпБайзбегесіпипа Бепш2і. 


ш 5а: УУепп тап е Әеідеп Іпќергаііопѕвгепгеп а ип Б тиеіпапдег уег- 
кас Мі, во йпдегі вісһ 4ав Уоггеісһеп дез Беѕііттіеп Ітіерта!5: 


а ГА 
|Тод4х = - (од ах. 
ь а 


Вевгйпаипв : 

Газ Уегќаиѕсһеп дег Іпіергаііопѕегеплеп Бейеџќеѓ, дай тап Ше л-іеп М№һегипрѕ- 
зиттеп (6, Әдеп тив, іпдет тап даѕ Іпіергаііопѕіпќегуа!ї (а; Ы уоп Б пасһ а 
іп ТейіпіегуаЙе гегіері, Бадшгсһ мегдеп іп аПеп Тейіп(егуаПеп е Іпіегуаї!- 
вгепгеп тіеіпапдег уегіайзсрі, шпа аїѕ Зипитпапдеп ег Маһегшір55шт- 
теп 5, егвебеп зісп «е Ргодикіє /(х) “(хі о Хк) = =) Ок х1) 
= оо Ахұ. Аиѕ аПеп діеѕеп Ѕиттапдеп Капп тап йеп Бакіог (— 1) аиѕ- 
Кіаттегп. Мепп тап д4апасһ е епівргесһепдеп Сгепгмегќе Ёйг п -» 00 ипі 
Ахұ = 0 Бійдеї, во егћа тап е оБеп апревебепе А иѕѕаре. 

Еіпе Беѕопӣегѕ місћііве Аиѕѕаре, «іе Беі дег Ібвипе уіеіег РгоМете апвемепаеѓ 


мміга, ізі дег Мінеімегіваїх дег Гпіергаігесһпипе. Ег Іашес: 

Г) баш: УУепп еіпе Еипкііоп / іп еіпега абвеѕсћоѕѕепеп Іпіегуа! (а; 51 
кегін ізі, во ім ев тіпдеѕѓепѕ еіпе 51еПе хи, Є (а; 5], 50 Чай ааѕ Безіїттіє 
ІПпевтаї уоп / 2%іѕсһеп 4еп Отепгеп а ипа Б в1еісһ дет Ргофик( ап ет 
Бипкбопвуегі уоп / ап дег біеПе х, ипа дег РіЁегеп2 аи деп ІпіегуаП- 


вгепғеп 15: 
ь 


7 ѕіейв іп [а; Б] = Зх, Є [а; БІ: | Ло) ах = ЛО) "(Б - а). 


а 


Тіевег місһііре Заїх 5011 аиѕѓіһгіісһ Беуіеѕеп мегдеп. 


ИУоғаиѕѕеіхипе: 7 ізі іп (а; Б) зкебів. 
Б 


Веһаиріипє: Зх, Є (а; Б): | Хо) іх = Р(х) (Б - а) 
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Газ Безііпитіе Іпіевта! еіпег віебіреп ЕипКііоп 46. 


Веугеіз: 
Га / пасі Уогаиввеігипв іп (а; Б] зіебіє ізі, вїбі ев тіпаеѕіепѕ еіпе 5іеПе 
х є (а; Ы, ап дег /еіп віобаїез (аҺвоішев) Міпітит, 4. В. еіпеп КІеіпѕќеп 
Ғипкііопѕмегі һай, АџВегіет зібі ев тіпеѕѓепѕ еіпе $еПе Х є (а; Ы, 
ап дег / сіп вІоБаІеѕ (аБво1шев) Махітит, 4. В, еіпеп егӧВіеп ЕипКііопѕ- 
мегі һа(. Ейг аПе Ғипкпіопвууегіе /(х) тії х є Га; Б) вк дезбаїб: 


а) Лә = Л) = Л). 


Піеве КеІаќіоп вії: ѕе1Ыѕіуегѕќйпаіісһ аџсһ Ғіг аПе Ѕ(еПеп Ху є (а; Б) дег 
п-іеп Маһегипвѕѕиттеп За» аізо: (5) = (а) 2 (Ж УК є (1; 2; ...; п). 
Гигеһ Миіріїкагоп тіс деп Дійегепгеп Их, егвібі вісһ дагаџцѕ: 


ҒО): Ах 5 ху) Ах, Е ГО) Лх, Ук є (1; 2; ...; п). 
Зиптіегі тап аПе Феве РгодиКіе уоп К = 1 Ыіѕ Ко п, во егћаї тап: 


У 0) Л 5 У Д) Л Е Я У) Ах. 
К-і к-і Кі 


ра 5, /(9) “Ах = ЛО) (Б - а) ала Ўл Ах = ЛО) -(Ь - а) вій, тив 
а= 5 к-і 
ЛЮ (5- а) кю “Аху З (4):(5- а) ѕеіп, шипа іеѕе Веіайоп 


Ьісїбс ацсп дапр Безіеһеп, ууепп шап (іе епівргесһепдеп Степамегіе Ёйг 
п э о ипа Ах, -» 0 Біїдеї, аїзо: 


іт /(Х):(5- а) = іт 5У ХО: Ах Е іт (9): (6 - а). 


поко по КАЇ з 
4х,-0 Ахұ-0 Е Е 0 
Гаһіг Капп тап абег ѕсһгеібеп: 

ь 


(0) Ла) - а) = | уо) ах є 9): 06 – а). 
гъы Миїнріїкаціоп дег І/пвіеісһилв (1) тії (Ь.– а) егһак тап ашфег- 
ет: 


8) ЯЖ)-(5-а) = ГО -(Ь - а) = /(Х)-(Ь - а) Ух є (а; Б). 


Ра / пасії Уогайзбеїгипе іп (а; 51 5їебів, і51, піпті Гаші Сгипа дег Веіа- 
Чоп (1) једеп Ғипкіїопѕуегі гмуїзсбеп /(Х) ипа /(Х) еіпѕсҺіеВіісһ Февег 
Беідеп Еипкііопѕуегіе іт Іліегуа! (а; Б] тіпдевіепв еіпта! ап. ЮеѕћаіЬ 
тив /(х) : (6 - а) аш Сгипа дег Веіабіоп (3) аПе Мегіе гмізспеп 
ЛО) (Ь - а) апа /(%)-(Ь- а) еіпѕсҺіеВісһ евег Ъеідеп УУегіе Біг 


х є|а; Б) тіпдеѕќепѕ еіптаі аппеһтеп, 4. Б. апеһ Гйг тіпаеѕќепѕ сіпе 
ГА 


келе хи Є Га; Б) ап Стипа дег КеЈаќіоп (2) йеп УУегі ЕЪ = ШӨ) ах, аїзо: 


ь 

Зх, Є Га; 6]: | Ло) йх = (хр) (Б - а), №. 2. Б. №. 

а 
Веі уісіеп Вегесһпипвеп Бгапсһі тап деп агіїбтебізсбеп Мінеімегі айег Ғипк- 
Попвмегіе еіпег ѕіеіреп БипКіїоп / Ғйг еіп абвеѕсћоѕѕепеѕ Іпіегуа! (а; 51. 
й Мінеїмегі пеппі тап деп Іпіевгайтійеїмегі уоп / йбег даѕ Іпіегуаї! 
а; Б). 
/ 
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Іпіевгаігесһпипе ‹ 


ы ЮеЁ: Опќег йет Ілієвгаїтішеїмегі еіпег ѕќіеіівеп Ғипкііоп / йбег еіп 
авеѕсҺоѕѕепеѕ ІпќегуаПї Га; Б) уегѕіеһ тап еп ОшоВепіеп ай дет 
Безііпатиеп Іпієвта! уоп / 2мізсһеп йеп Сгепгеп-а ипа Б опа дег 
ГіНегепг (Б - а) аиѕ деп ІпќегуаПегепхеп: 


ь 
ха) зр ЦІ лоах. 


Мап егКеппі Чагап, даб дег Іпіевтаїпійеїмегі уоп / йбег Ча5 Іпіегуа!! Га; 51 
дег БипКкіопөмегі ізі, деп Фе Еипкііоп / ап дег біеПе ха, аппітті. 

реп Мінеімегіваі2. дег Іпіергаігесһпип= Капп тап реотеїгіѕсћ іпіегргейегеп. 
Хепп еіпе Еипкііоп / іт Іпіегуаї! Га; Б) пиг розікіуе Еипкііопѕуегіе һа, 50 
рейешес 4а Безііпатіе Іоіевта! уоп / 2мізсбеп йеп бгепгеп а шпа Ь веотеќгіѕсћ 
іе Мабгабі деѕ БіІзсһепіпһа(8 В дез ебепеп Бійсреп5ійскя, даѕ уоп С(/), дег 
Авв?іззепасВве ипа деп Сегайеп тії деп СИеісһипреп х = а ип х = Б бергеп2 
міка, Газ Реодикі (Б - а)-/(ха) Вейешес веотеќгіѕсћ Фе МаВгаһ! 4ев Еійспеп- 
іпһаНв А(В) еіпег Кесһіескһасһе А, 4егеп Сгипаііпіе Фе І апве (Б - а) Апвеп- 
еіпһеіќеп Ба ила дегеп Нӧһе /(х„) І.іпвепеіпһейеп Беїгаві: 


уі сіе) 
А, 
тх ЛЕ 
х 
ды; 
0 


АЫЬ. 46.5. беотеігізсһе Іміегргеѓаќіоп @еѕ Міќеіуегіѕаіхеѕ дег Іпіевга!гесһпипір 


Ацѕ Шебеп Беійеп Аиѕѕавеп егеібі ісһ іе Го|репде веотеїгізспе Вейешіипр дез 


Міңеімегіваігев 4ег Іпіевгаїгесрпипе: 


Газ Бевйітлле Іпіевта! еіпег ѕіеіівеп Еипкііоп 46. 


Веізріеі: 


ег Іпіевгаїтійеїмегі дег Еипкііоп / ті у = /(х) = х? йбег фаз Іпќег- 
уай П; 41164: 
4 
1 2 21 
ЕЗ А Е = = 
Гох) 25ү х? іх З 7, 
І 
Газ епаїїспе ЕІасһепѕійск 2мізсһеп 4ег РагаВе! С(/), дег Аһө2іззепасһве 
опа деп Беідеп Сегайеп тії деп Сісісһипреп х = 1 шипа х = 4 аі деп 
вівіспеп ҒіасһепіпһаШ м/іе еіпе Кесһескйасһе ті еп бейелійпреп 
ЗІЕ шпі 71Е. 


Обипееп ила АџѓвађБеп 


Копіго тареп с 


1. Магит 1 дег Вергії йеѕ Беѕііттќеп Іпќерга1ѕ еіп Гипдатепіаіег ВергіН? 

. Маз егһаіє тап, мепп тап еіпе КипКіїоп /, іе іп еіпет абвеѕсћоѕѕепеп 

Іпќегуаї (а; Б] віегір ізі, вгарһіѕсһ Фагзкей? 

3. Меїспе Аиѕѕаре Капп тап йБег Ше біейірКей еіпег КипКіїоп / іп еіпет 
Беїіебівеп абреѕсћоѕѕепеп ТейіпіегуаП (с; 4) еіпеѕ аһревсһіовзепеп Іпќег- 
уа!5 Га; 5] пасһеп, мепп /іп (а; Б) 5іегів, 15? 

4. УУав уегзеһ( тап ипіег еіпег п-їєп Маһегшівввштігле 5, еіпег 5(егіреп Еипк- 
йоп / іп еіпет абвеѕсћоѕѕепеп Іпіегуа! Га; 5)? 

5. УУоуоп Бдпбі дег М/егі еіпег п-іеп Марегипаззитте 5, еіпег ѕіеііреп Ғипк- 
поп /іп еіпет Іпіегуа!! (а; Б] аһ? 

6. М/іємієї л-іе М№аһегипрѕѕшттеп 5, еіпег ѕќеііреп ЕипКіїоп / іп еіпет ре- 
вебепеп Іпіегуа! (а; 51 216 ев біг еіпе Ѓеѕѓіе СПіедеггабі п? 

7. Міемієї ипепаїісбе Дабіепіоївеп 15,) ац5 п-іеп Маһегшпрвӛшіітеп 5, еіпег 
зіеківеп ЕипКіїоп /іп еіпет реребепеп Іпіегуа! Га; 51 Капп тап Ьдеп? 

8. УУеісһе ветеіпѕате Еірепвсһай һаВеп аПе ХаҺепѓоівеп (8,) аш п-іеп 
ҺМаһегипрввштітеп 5, еіпег ѕѓеііреп КипКкіїоп / іп еіпет ререһепеп Іпіег- 
уа! Га; 512 

9. Маз уегзїебі тап ипќег дет Безгіпіттеп Іпіевта! еіпег ѕіеіівеп Ғипкбіоп / 
тугізсһеп деп бгепгеп а ипа 5? 

10. Моуоп һапвё дег Мег еіпеѕ Безіїпатівп Іп(ерга!5 аб? 

11. Опіег меісһег Вейіприпе Һһеібі еіпе Еипкіоп / іп еіпет аһревсһІоввепеп 
Іпіегуаї! (а; 5) іпіевгіегбаг? 

12. МеІсһе һіпгеісһепбе Ведіпецпя пий еіпе Еипкііоп / егіШеп, даті / іт 
Ппіегуаї! (а; Б] іпіеєгіегбаг 15? 

13. Маз Бейешег, еіпе КипКіїоп / 2ізсһеп йеп Степгеп а ипа Ы ги іп(ергіегеп? 


ә 


; М ; қаз і 4 
Г] Мап Капп (е(ѕ еіпе Кесһескйасһе Нала 52000): Яа Бевнтатеп габер 14. УУеісһе Сіеіспипе һай де РагаПеје гиг Огдіпағепасһве, Ше йигсһ деп РипКі 
Стипаііпіе іе бісісһе І.іпде міе іе ,,СтшіФіпіе“ 4е5 еп ісһеп ЕІасһеп- Р(Ь; 0) гем? а 
Я ? 


й 1 ПЯ 8 ы) 
зійскез Баг, даѕ уоп С(/), 4ег Аһвгіззепасһве цпа деп Сегадеп тії деп ізу обіцяв ба РЕЧИ ОД Мо сіп Қаһетшпееен? а ІІ 


х е; зм : і ӛһе ді я 5 Е Ў 
Сіеісћипвеп х еі аш х еі МЖ. а р Е С 16. УУеісһе веотеігіѕсһе Ведецішпя һай 4ав Бевіітітіе Іпіерга! еіпег зіебідеп 
Весілескйасре К іі дег Іпіевтаітаїнеїмегі уоп / й а Бипкіоп /, ипі маѕ тив тап Беі дег реотеќгіѕсћеп Іпіегргеѓаііоп ез | 


Безгітитіеп Іпќерга1ѕ йБег Фе КипКіїоп / уогаивзеігеп? 


Ейг діє оһіре АББіїЧипе тиб Фезбаїб А, + Аз = А: + 44 веќеп. 
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Іпіевгаїтесьпипе Газ ипБеѕііттќе Іпіевта! еіпег ѕќеіівеп ЕипКіїоп 47. 


17. Маз 151 еіпе Біпгеіспепде Ведіпвипе, Чаїйг, даб 4а Безііпатіє Патерта! еіпег 3. Т.евеп біе діе ҒоІвепаеп Тегте! | 
ѕіеіівеп Еипкііоп / 2у/ізсһеп 4еп Степгеп а ипа 5 роѕіќіу 11? { 4 5 | 
18. Опќег меісһег Вейіпвипе ізі 4а Беѕііттіќе Іпіевга! еіпег ѕќеіівеп Еипкііоп / Ло І х3ах ці Ї (х2 + 2х) іх 
тмізсһеп еп бгепгеп а ипӣ 5 певаќіу? є 2 
19. ҮУіе Капп тап Чаз Беѕііпатќе Іпгевта! еіпег ѕіеіівеп БипКіїоп / 2ууізсһеп деп +3 | 
Сгепгеп а ипа Б Бегесһпеп, мепп х, еіпе 51еЇЇе 2уізсһеп а ипа 5 151? х 2 Т 8 4. | зіпифи | 
А 19, Б ! 
20. Магит Бейеџќеѓ І 4<х? х веотеїгізсі пісћ деп КійсһепіпһаН деѕ епд- с 9 | 
=2 ! 
Псбеп Е1асһепѕійскеѕ, іаѕ уот Старі С(/) 4ев Іліевгапдеп /, ег Абѕгіѕѕеп- 4. Веѕііттеп Ѕіе Фе ІпіергаќіопѕуагіаЫеп дег Беѕіілатіеп Іпіевгаїе 3.1. Біз | 
асһве ипа деп Беідеп Сегадеп тії деп СіІеісһипвеп х = -2 ипі х = +2 3.4.1 
Бергеп?і уіга? ь Я 


5. Опќегѕисһеп біе, ор Ше Гоірепдеп ҒипКбопеп / іп йет јеуеіѕ апвеверепеп \ 
22. У/іе ӛпдегі вісһ 4а Беѕііттќе Іпќерга] еіпег ѕіеіівеп Еипкііоп /, жепп тап Іпіегуаїї! іпіергіегбаг ѕіпӣ! Апімогіеп Ѕіе, ипа Бергіпдеп біе Іһге Апімогі! 

іе Іпёерга(іопѕвгепгеп тііеіпапдег уегѓіаиѕсһі? 1 
23. 15 дег Мінеімгегіваі2. дег Ілѓевгајгесһпипе еіпе АПаиѕѕаре ойег еіпе Ехіз(еп2- х= 02 сі 171; +2 | 


21. Ейг мгеісһе обегеп Іліергаііопѕегепхеп Б вії: (зіп хіх = 07 
9 


ашвваре? . Й 1 ЯР 
24. М/еіспе Вейіпвипв тий еіпе Еипкііоп ГегійПеп, Чатії Ѓйг ѕіе дег Міцеїмегі- »- Діє Ғипкііоп / тії у = /(х) = == іѕ іп дет аБреѕсћоѕѕепеп Іпіегуа!! 41 
солтан ынаны -1; 21 пісі ішергісгіаг, зей / іп езет Пмегуаії дів РоіѕеПе х, = 0 | 
25. Маѕ уегѕќеһё тап шпіег дет Іпіергаітііќејууегі /(ха) еіпег ѕіеівеп Ғипк- т й пенанам дон б Шат шеру 1 дн | 
оп / йбег Фет ІпіегуаП (а; 5)? 6 қ х | 
26. №іе вгоВ іі дег Іпкевгайтінеїмегі (хр), мепп | /(а) ах = 20 вії? 1.у-/Од- е1 3 10:51 6.у-/0д- знай 10; 5) | 
і - | 
27. УҮсісһе веотеїгіѕсһе Вейеџшіипе Баг 4ег Міне!мегіа2. дег Іпіергаігесһпипе? 2.у = Ј(х) = 2%; (1-2; +2] 7.у = (х) = 3: 5іп х |-л; +л] | 
х | 

3. у = Ид = ах; Пе) 8 25 00 085: Подано) 
1 
АшбраВеп 4. у «Ле со; [-5: 43 


1. Егізшегп біе, іп еісһеп Ѕсһгіќќеп тап деп ВергіН йеѕ Беѕііттќеп Іпіевтаї5 5.у = ЛО) = Хап х; (-л; 0] 


еіпег ѕѓеііреп КипКіїоп / 2ммізспеп деп бгепгеп а ипа 5 еграї! 4 | 


6 | 
| 
2. Опіегзиспеп біе, об Ше Гоірепдеп Тегте йдціуаїепі ѕіпа, іпаег біе |еууе5 6. Вегесһпеп ЗЕ дигсб Степгуегібіїідипо! Вепиігеп біс Чабеі рісісһе | 
е егѕќеп ипа Іеідеп Ѕиттапйеп дег Ѕиттеп тИеіпапдег уегяіеіспеп! і 2 
Апімогіеп біе! ПіНегепгеп Яхұ, шипа уудбієп Ѕіе аз ЅіеПеп х, айв йеп Тейіп(егуаПеп 
п+1 [хк = Хк-11 діе ипѓегеп Іліегуаїївгептеп ха 1! 


Х Лан -х) ша У Ла) ба аа) 
к= 0 к= 1 


ь- Піе Беійеп Тегте ѕіпа ддціуаїепі, епп іһге епізргесһепдеп п + 1 Ѕит- І 
тапаеп ѕіпа еіпапдег ріеісһ. Іһг ег5іе5 Сей і /(Хо) (хі - хо), ипа іһг 
Пеев іг Око)» (ажы): 47. Раз ипрезійттіе Перга! еіпег віегіреп Ғипісіоп 


п-і 


1: У Под Са з жа) апа 70) “(аа - Хх) 
к-і каб 


5 я 47.1. Рів Іпѓергаіёипкіопеп еіпег ѕіейвеп КипКкіїоп | 
2. У (хід (ха -х) шпа ра Дала) (р - а-а) | 


ісі Реп Веєгіїї дез Безіілитіеп Іпѓерга1ѕ еіпег ѕіеівеп ҒипКбіоп / Бепиќ2 тап 20г 
Рейпіііоп Безопдегег Еипкііопеп Е,, дег ІпіевгајЃипкііопеп уоп /. 
Рег Мегі дез Беѕіітитќеп Іпѓерга15 еіпеѕ ѕіеіісеп Іпќергапаеп / һӛпрі пиг уот 


п+1 


37 Ў ля.) "(= х) ша > ГО ху) 


328 329 


Ітеевга!гесітипр - Раѕ ппБезійтоіє Іліевта! еіпег ѕіеіівеп Кипкіїоп 47. 


Ваш (ев Тегтѕ /(7) ипа уоп деп Іпіергабопвргептеп аб. У/епп дег Гпќергапа / Ме Е, еіпе Іпіергаіѓипкіїоп уоп / 1, Капп тап даҒіг пасһ Уогаш- 
опа Ше шеге Іпіергайопвргепге р е (а; Б) ререРеп ѕіпӣ, 50 Капп тап тії Нійе зеїдипе | 
3 А М г 1 ; Ех + Ах) - Б(х) 1 У 2 | 
дет Кејайоп у = ШО) аг біг једе оБеге Іпіевгаііопѕегепғе х ай дет Іпіє- 12 7 р == | Ї ла – | б) | Р 
95 Ах 7 |" 
р р 


р 
вгайопвітмегуа!! (а; 51 еіпе еіпеціів Беѕііпитќе гесПе Хаһ уе К Вегесһпеп. 
Юайигсһ епізіеһі еіпе ппепісһе Мепве ай реогіпе(еп Раагеп (х; у) гееПег 
?аМеп. Діезе Мепее іі Фезраїб еіпе еіпдешіре АБбіїЧипе, 4ев Іпіегуа!5 Га; Б) 


зсбгеїбеп, ипа дагацѕ Гоієї дигсб Отѓогтипе тії Нійе дег Бізепзсрабйеп 
деѕ Беѕііттќеп Іпіевгаїз: 


іп діе Мепре А дег гееПеп 2аһепл\а.һ. еіпе гееіе, апаІуќіѕсһ дагѕіеПЫаге Ғипк- Раз Их) Р) 1 ЫН 4 
поп Б: Лх Ях І аг, 
х 
х 
в 0 ИГ Я А Газ ізі абег дег Гпіевгаїтікеїмегі /(ха) дег ҒипКбіоп / йБег 4ав Іпіег- | 
Б |83 діа БО = ! 70) 95 хе а; н. уа [х; х + 4х], депп іг іе Еипкііоп / вій дег Мійгеімегіваїх дег | 


Іпеергаігесһпипв, мей! / пасһ Уогаиввеігипів іп Га; Б) ипа дезпаїб апсһ 
іп дет аһревсһіІоввепеп Теііпќегуаії [х; х + 4х] уоп Га; Б] егі 154. ! 


в реген ДЕ ИНаЕНдая Ы Е Ес з піевгаї ип нодлеце нореілетна ой Ейг Ах -» 0 бітеме абег дег Певгаїтіеїметі /(ха) ғевеп деп Еипкііопѕ- | 
вевсһіІовзепеп Іпіегуа!! (а; Б) зіебівеп КипКіїоп / Гіг е (Ѓеѕќе) ипќеге меге уоп Ғап дег бейе х, 6. Һ. ез вій: | 
Степге р є (а; Б] вепац Чапп, мепп Ёйг Е, діє СІеісћипе Р Ра Й | 

р - ! 

5 | м калы о бе | 

у= Ех) = [уо дг Ух є (а; Б) Ах-0 Ах 4х-0 | 
уу. 2. Б. уу. | 


У р 
ЕШ. 


47.2. ВестіН дез ипБеѕіттќеп Іпіертга!5 


Па тап ті јейег Гезіеп гееПеп 74бі р є (а; Б) еіпе Іпіевгаїипкіїоп Е, Әдеп еіпег з(ейсеп Еопкіоп 


Капп, віһ ев іг јейе іп (а; Б] зіебіде Еипкііоп / еіпе џпепаіісһе Мепве Му уоп | | 
Іпіергаїипкііопеп Б. Піе Кејаіоп Ер = Ѓ ѕарі аиѕ, даб ае Іпіерга НипК(іопеп Ё, еіпег Еџпкііоп / и | 


АПе Іпгевгаїипкіїопеп еіпег өоісһеп Мепре Му һаРеп Гоїдепде ууісіміре ветеіп- Ѕќаттѓипкііопеп уоп / ѕіпӣ. Діє Мепре Му аПег Іпќевгаіѓипкіїопеп Б, еіпег 
зате Еірепсһа Ж: іп (а; Б) ѕейвеп Еипкііоп / 15% деѕћа1Ы еіпе Тейтепве 4ег Мепве /; аПег Ѕ(агтт- , | 
Гипкііопеп уоп /: 
и ай: УУепп еіпе ЕипКіїоп / іп еіпет абвеѕсҺоѕѕепеп Іпіегуаї! (а; Б) 
зіебів 151, 50 ѕіпа аПе іһге Іпіерга Нілісіопеп Е, тії р е (а; Б] діНегепліег- М. = П. 
Баг, ипа «Ше ег5іеп АЫеііипвеп 72 уоп Е зіпа аПе вісісһ Фет Іпіергап- | Газ Бедешіеє абег, Чай «іе БипКйопввіеісһипреп дег Іпіевгаїиакіїопеп Б, 
деп /. уоп / Фе Богт 


х 
у= Бх) = | Л) = Ех) + С тії Сек 

р 
х һаБеп тіѕѕеп, уоБеі Ғ еіпе Беїіебіде Ѕ(аттѓипКкііоп уоп / 154. баган Іо1р1, | 
Е, тір є (а; Б] іе Іпкевгаїипкіїоп уоп /, 4.һ. Р(х) = (Ға а дав тап је Тегте Б (х) дег ехріїгіїеп Еипкќіопѕвіеісћипвеп дег Іпќевга]- | 
Рр ' Гипкбїопеп уоп / дигсб ипВевгітпіе Іпіевтабіоп егһа1є. !! 


Роғаиввеігите: 
Гіѕё іп Га; Б) 5кебів. 


Венайріипе: | 
Үр “Ж; ас » Деї.: Діє Мепре І, Ше ане аПеп Ѕѓіаттѓипкііопеп Ф еіпег ѕќеіівеп 


; ЕВипКіїоп / Безіебі, һеі8і 4а ипБезбігатіе Іпіерга! дег ҒипКбіоп /. ! 
Вемеіѕ: | 


ХУепп х шпа х + Ах 7меі УУегіе дег ипаБћапрівеп УагіаЫеп (обеге | 
Іп”ергайопвргепгеп) аиѕ йет Іпіегуа! (а; 5] ѕіпа, 50 ізі дег ДіНегепгеп- 
диогієпі уоп В, Ніг діє ДіНегепу Ах: » 


ПеҒ.: Піе Сгипдгереіп Ғіг Фе ипбеѕќіттќе Іп(ергайоп, Фе тап ай 
Е Я Е. 1 деп ѕрегіеПеп ПіНегепбіа(іопвгереіп Ёйг Ше еІетепќагеп апа1уќіѕсћ | 
езх ИЮ = Ех + Ах) - Ё.0)]. дагѕѓіеПбагеп Ғипкііопеп егідії, уегіеп Сгипаіпѓергаје репаппі. 
х 


Ах А 


Ітіерга!гесһпипр 


Піе Веіайоп Е"(х) = /(х) сһагакіегіѕіегі Ше РіНегепііайіоп, мей аПе Дібегеп- 
Чіабіопзгевеїп Ѓйг ФіНегепгіегбаге Ғипкііопеп Е езе Когтп һаВеп. Отеекеһгё 
сһагаКіегіѕіегі Фіеве Кејаііоп абег апсһ Ше шпбезіїіпитіє Іпергайоп еіпег 
Еипкііоп /, депп тап Капр 


Јо) іх = [ Е(х) ах = Н(х) + С 


зсбгеїбеп. Мап варі еѕһа1ь апсһ, Чай (іе Орегаііопеп ,„Ріегепіаііоп“ ипа 
упбезсілатіе Іпіевгаііоп“ ІЛтКеһгипвеп уопеіпапӣег ѕіпа. 

Піеве Ашвваре угігі аїѕ Еипіатепќа[ѕаќх дег РДійегепііа!- ипа Іпќергаігесһпипе 
Бегеісһпег. 


Убипреп опа Ашбаһеп 


КопітоШтареп 


х 
1. Магит 15 у = [70 аг тії р є (а; Б) йіе Сівіспипе еіпег гееПеп, апа1Їуѓіѕсћ 


р 
дагѕѓеПЬагеп ЕипКкііоп Б, мепп /іп (а; Б) 5кебів 151? 

2. Аш меїспет Веєтіїї Бегиһё іе Ребпійоп (ев ВергіНев ,„ІпќергаіѓипКкііоп 
еіпег ѕіеііреп Рипкііоп“? 

3. 15 аіе Дебпійоп аеѕ Вергіеѕ ,,Іпіевгаіѓипкііоп еіпег ѕѓеііреп ҒаипКбіоп“ 
«іе Дейпійоп еіпеѕ ОБјек‹ѕ, еіпег Веіакіоп ойег еіпег ЕірепвсһаҒ(? Вевгйп- 
деп Ѕіе Іһге Апімогі! 

4. Міеуіе! Іпќергаіғипкіопеп еіпег іп еіпет абвеѕсћоѕѕепеп Іп(егуа!! (а; Б) 
ѕеіівеп ЕипКіїоп / вібі ев? А 

5. Магит ѕіпа аПе Іпіевгаїипкіїопеп еіпег іп еіпет абвеѕсћоѕѕепеп Іпіегуаїї 
Га; Б) зкебівеп Еипкіїоп / Ѕѓаттѓипкііопеп уоп /? 

6. УУав Капп йБег іе біегіркей дег Іпіергаіѓипкііопеп 2, еіпег іп еіпет аб- 
веѕсћоѕѕепеп Іпќегуа1! ѕќеівеп ҒипКбоп / аиѕвеѕарі уегдеп? Вергіпдеп Ѕіе 
Іһге Апімогі! 

7. УУодигсһ Капп тап Фе Тегте Ғ,(х) Ёйг Ше ҒипкііопѕеІеісһипвеп дег Іпіе- 
вгаїѓипкііопеп Е, еіпег іп еіпет аВвевсһ!Іо5велеп ІпіегуаП (а; Б) 5іебівеп 
Еипкіоп / Безгіттеп? 

8. У/ав уегѕќеһё тап ипќег дет ипбезііпатиеп Іпгерга! еіпег ѕќебівеп Ғипкііоп /? 

9. УУав ѕіпа Сгипӣіпќергаіе? 

10. УУав барі дег Ғиздателій!ва42 дег ДіЯегепііа!- ипа Іпќергаігесһпипе аця? 


Ашбфаһеп 


1. Війеп Ѕіе аџѕ деп ререһелеп Заїграагеп Ѕаігреѓіве тії 4ег Копјипкііоп 
әмепп“, шпа егеіпгеп Ѕіе Чабеї Же Гепіепдеп Мӧгќег! 
С(Ф,) апа С(Ф,) ѕіпа Фіе КипКіїоп5Кигуеп 2ууеіег Ѕіаптѓипкіопеп уоп /. 
Піеве Кигуеп Переп гиеіпапдег іп Кісһішпе дег ... рагаПеіуегѕсһобеп. 


в- У/епп С(Ф,) ипа С(Ф,) Ше ҒипкіопѕКигуеп 2ууеіег Ѕіаттѓипкііопеп 
уоп / віпд, 50 Нереп Фіезе Кигуеп гиеіпапавг іп Кісһќџпр дег Огадїпаїеп- 
асһѕе рагаПеіуегѕсһобеп. 


332 


Раз ипБеѕііттќе Іпіерга! еіпег ѕіеіівеп Еипкіоп 47. 


1. Біпе Ғипкіоп / 156 іп еіпет абвеѕсћоѕѕепеп Іпіегуа!! (а; 5) а егеп- 
тіегБаг. 


ІҺг Старі С(/) і5і еіпе ... ... 
2. Еіпе БипКіїоп / і5і іп еіпет абеезсбіоз5епеп Паіегуаї! Га; 5) ѕќеіір. 
Ріє Еџпкііор / іі іп Шезет Іпіегуай ... 


3. бег Іпѓергапа / һағ іт Іһѓергаііопѕіпіегуа1! .... 
ь 


оо ах Бейешес іт аПретеіпеп пісі Фе Майгабі їйг деп Бідспепіпраїі 
а А 

аеѕ ЕІасһепѕійскеѕ гумізсбеп С(/), дег АБѕ2іѕѕепасһѕе ипа деп Сегадеп гі 
деп Сіеісрипееп х = а ипі х = 5. 


4. Мап уегіацесбі (іс Беійеп ... тіќеіпапӣег. 
Газ Уоггеісһеп 4ев Беѕііпитќеп Іпіевга1ѕ ӛпдегі ѕісһ. 


5. бег РіНегепгепацогіепі уоп Е, Ғіг Же Ріегепх Ах уггі штпееѓогті. 
Мап егБаїс деп ... /(ха) 4ев Іп(евгапдеп / йбег 4а Іпіетуа! [х; х + 4х]. 
6. Мап ... еіпе Іп(ерга ип К(іоп Ё, уоп /. 

Мап егћаі деп Іп(ергапдеп /. 


Тее: н еіпег КипКіїоп / міга дигсбреїйНгі. 
Мап егћаї діє Мепее / аПег Ѕќаттѓипкііопеп Ф уоп /. 


. ВіїЧеп Ѕіе аи еп Ѕаіғраагеп ег Ї)Бипе 1. Копайіопаїе 5а(2беГіре оһпе 


Копјипкііоп, ипа егедпгеп Ѕіе дабеі Фіе ѓеҺепбеп Мӧгїег! 

в- Ѕіпа С(Ф,) апа С(Ф,) Фе ЕипкііопѕКигуеп 2уеіег Ѕіаттѓипкііопеп 
уоп / 50 іевеп ісѕе Кигуеп гиеіпапдег іп Еісһішір ег Огаіпаќепасһѕе 
рагаПе!уегӛсһоВеп. 


.Відеп Ѕіе аџѕ еп реребепеп Ѕаїграагеп Копайіопаїє Ѕаїгреѓіре оһпе 


Копјипкііоп, опа еграпгеп біе Чабеї (іе ѓеҺепӣеп Мӧгіег! 


Е, ила Б, ѕіпа 2ууеі Ѕќаттѓипкііопеп еіпег БипКііоп /. Піе Тегте (х) 
шпа Ғ.(х) ипќегѕсһеійеп вісһ уопеіпапдег пиг аигсћ еіпеп ... ... Сє В. 


в- Ѕіпа Е, ила Р, тмеі Ѕіаттѓипкііопеп еіпег Еипкііоп /, 50 ипѓегѕсһћеійеп 
ѕісһ діє Тегте Р(х) апа Р,(х) пиг Фигсб еіпеп Когѕѓамеп Ѕиттапаеп 
С є К уопеіпапдег. 


1. Еіпе КипКіїоп / іѕ іп еіпет Іпегуа! (а; Б] 5їебів. 

Ріе ЕипКіїоп / ізі айсһ іп јейет ... ... уоп (а; Б] 5кебів. 

2. Еіпе КипКіїоп / 151 іп еіпет абреѕсћоѕѕепеп Питегуаї! (а; Б] .... 

Г їві тууіѕсһеп йеп Степгеп а ипад 5 іпѓергіегбаг. 

3. Ріє Еипкбоп / Һа іт Іоіевгабіопзіпіегуаїі пиг ... Еипкіїопѕмегіе. 
Мап Капп Чаз беѕііттќе Іп(евга! уоп / веотеїгізсі іпіегргегівгеп. 

4. Еіпе БипКіїоп / зі іп Га; Б) 5їебів. 

іп діеѕет ІпіегуаП віїє їйг Ше КипКкіїоп / дег ... дег Іпќергаігесһпипе. 


5. Піе ипіеге Іпіергайопввгепге ипа дег Тегт /(х) дез ... / ѕіпа вевебеп. 
Рег У/егі де5 ...... бапеї пиг уоп ег обегеп Іпіевгаііопѕвгепхе аб. 
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Іпіергаігесћпипе 


6. Біле Еипкііоп / іѕ іп дет ІпіегуаП Га; 51 ѕіеііе. 


де ң 

у= КО) йг тії р є (а; Б) іѕё Ше Сіеісбипе еіпег ... Шезег Ғипкііоп /. 
Р 

7. 2мівзсбеп 2ууеі Еипкііопеп Е ипа / Безіебі діє Кејайоп Е’ = / 

Піе БипКкіїоп Е іі еіпе ... уоп /. 


4. ВіІеп Ѕіе ап йеп Заїграагеп дег ЎЫцпе 3. Заїгреїйве тії Айгібиќѕаїг, 
опа егвӣпхеп біе абеі Ше ѓећіепіеп УУбгіег! 

в- (Лпеег дег Ведіпвипе, Чаї Е, ила Б, 2меі ЅќапитѓипКкііопеп еіпег Ғипк- 

боп / віпд, ипќегѕсһеійеп ѕісһ (іе Тегте Р(х) ипа Р(х) пиг дигсб сіпеп 
Копв(ап(еп Ѕшиттапӣеп С є А уопеіпапӣег. 


5. Егвейгеп Ѕіе іп еп Іоірепдеп Ѕаігреѓіреп Ше А(їгібиіѕаіхе йигсћ еіп егуусі- 

(егіев Айгібні! 

Піе Мепве {С(Ф)}, «іе апв еп Еипкііопѕкигуеп аПег Ѕѓіапттѓипкііопеп 

Ф є І, Безіебі, һеіВг Же Кигуепѕсһаг тії Фег СіІеісһипе у = Ф(х) = Р(х) + С. 

в- Піс ап йеп Еипкііопѕкигуеп аПег Ѕіаптпѓипкіїопеп Ф є І, Беѕќеһепіе 
Мепве 1С(Ф)) һейЙ% Ше Кигуеп5сбаг тії дег Сісісһипр у = Ф(х) 
= Е(х) + С. 

1. Раз Безіїттіе Іпќерга! еіпег 5іебідеп Еипкііоп / іі еіпе гееПе 7абі, іе 

пиг уот Вай (ев Тегтѕ /(х) опа уоп деп Іп(ергайопвегепгеп аБһапрір 

і5. 

2. Пег Ішергапа / ізі еіпе КипКіїоп, е іп дет абвеѕсћоѕѕепеп Іпіегуа 1 

Га; Б) віегір 151. 

3. Мі НШ е дег Веїабіоп у = рө а; капп тап еіпе Мелре біїЧеп, Піе аџѕ 


ипепаїісй уісіеп реогапеѓеп еен Безіебі. 

Ау == [ғо аг іѕЕ “іе Сеіспипе еіпег БипКіїоп 3, Ше тап тії Нійе 4ев 
Вевтій5 дез Беѕііттќеп Іпіергаіѕ дейпіегі. 

5. Юіе ипќеге Іпіергайопввгепге р іп Їло аг 15 еіпе Гезіе гееПе 7бі, іе 


р 
ацѕ дет Іпќергаііопѕіпѓегуаїї (а; Б) вемаһі мигає. 


6. Теде ІпіевтаЌипкііоп Б, уоп / ізі еіпе завнннох. е іп Іліевгайіоп5- | 


іпіегуа! (а; 5] ово, і8і. 


7. бег Тегіп, дег дигсб Отѓогтипа 4е5 ДіНегепгепацогієпіеп уоп Б, епі- 
зіебі, ізі дег Галіевтаїтінеїмегі дег КопКіїоп / йбег даѕ Іпіегуа |х; х + 4х]. 
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Хизаттепрапе ... 48. 


6. Егтійеїп 5іе їйг дје Еипкііопел Ү тієї деп Гоїдепдаеп Сівіспипееп Ше ип- 
Безбілалаєеп Іліевтаї!е, ипа БіїЧеп Ѕіе 5аї28єїйве тії А(ігіБша(2! 


у= Јох) = х? 
ь- Газ ипбеѕііттіѓе Іпіевга! дег ЕипКіїоп / тії у = (х) = х2 іі Же Мепре 
з 
{15 = Фо - реа + с:сєв), 
“іе апв аПеп Ѕќапитѓипкіопер Ф уоп / Беѕќеһі. 
Іх 


А00) та 


2. у = о) = соїх ' 5. у= Јо) = х Т 
Зу О) ор осо хо б. у(х) віта 


1.у-/Од-х-біпх 


7. Егвей?еп Ѕіе іп йеп бай?реЙіреп дег ОЫипе 6. деп АйгіВшва42 шгсћ сіп 
егууейегіев Айгібих міе іп |ОБипе 5.! 


8. Ейһгеп біе деп Веуеіѕ Гіг іє Аиз5аєе: 
УЕ: (ЕР)! = у, 


р 
уоВеі Е? еіпе ІпќергаІѓипкіїоп уоп / ті Е?(х) = ИО) Чи 151! 


х 


48. ?лваттепһапр 2ууісһеп епі Беѕітттќел опа дет 
ипБеѕіттќеп Гпќерга1 еіпег ѕіейвеп КипКіїоп 


Га ?2шг Вегесһпипр, Беѕііттќег Іпіерга!е йигсһ Степгуегібіїдипе, теіѕќепѕ ѕеһг 
Іапре ипа ѕсһҹіегіве Отѓогтипвеп пбіїд віпй, Бепиі2 тап іе Ѕќапитѓипк- 
йопеп 4ев ипБеѕііттќеп Іпќерга1ѕ /; еіпег іп (а; Б) віебіреп Еипкііоп /, шт Ча5 
Ъеѕіттќе Іпіеєта! уоп / 2мізспеп еп Степгеп а ипа ф хи Бегесһпеп. 


а баг: Мепп Ғе І еіпе Беіебіве Ѕіаттѓипкііоп еіпег іп дет абреѕсћоѕ- 
ѕепеп Іпќегуа1ї (а; 51 віеііреп Еипкііоп / 158, 50 Капп тап 4а Безгітітіс 
Тпеерга! уоп / 2мізсбпеп деп бтепгеп а шпа Б аіѕ Оіегепх аџѕ йеп Ғипк- 
Шопвугегіеп уоп Е ап дег б(еЙе Б ипа ап дег бе Пе а Бегесһпеп. 


Роғаивзеггипе: /ізі іп (а; Б) зїебів, апа Ғе1,. 
ь 

Већаиріип2: І Хх) ах = Е(5) - Е(а) 
а 
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Іпќергаігесһпипе 


Вемеіѕ: . 
Га аПе Іпієвтгаїипкбіопеп уоп / ВегірісҺһ (а; Б] 5капатівипікбїопеп уоп / 
зіп, віҺ ев Міг |еде Тебе шпіеге Іпіевгаііопѕвгепхе р є (а; Б] еіпе Коп- 
віапіе С, є А, 50 Чай тап Фе ЕипКбіопввісіспипе дег епівргесһепдеп 
Іпќевга1ѓипкііоп Е, уоп /іп дег Богт 
х 
у= ОО = |) = Ға) + С, 
р 
зсбгеїбеп Капп. Діє Еипкііопѕжегѓе уоп Ё, ап деп біеПеп а (ипіеге Іпіег- 


уа!Іргепге) атпа Б (оһеге Іп(егуа егепге) ѕіпӣ: 3 
а ь 
вда) = | (0 = Ға) + С,; БЫ) = | (0 = Е) + С. 
р р 


Віаеі тап «іе ПіНегеп2 Ғ,(0) - Б.(а) аив «іезеп Ғипкііопѕуегіеп, 50 
егеїбі ѕісһ 4шеһ Апуепіцпе дег Бівепѕсһаѓйеп @еѕ Беѕііптитќеп Іпіс- 
вга[5: 


Е,5) – Еа) = ІЕС) С] ДЕ) “ғ б = Б(5) - Е(а) 
2 4 із 
= Г лом = [лода з | ові як | Гауді 
р р р МЖ 
р 2 Е Б 
= | Подія | лод = | л) = | Јо) ах, м.2.Б.м. 
а р а а 


Мап егкеппі Чагайз, Чаї гиг Вегесбпипе еіпеѕ Безіїпиткеп Іпќевгаіѕ ејпег іп 
Га; Б) зкеківеп Еипкііоп / једе БейеРріре Ѕ(аттЃипкііоп Е уоп / Бепшігі мегдеп 
Капп, 4епп Ча5 Везиіаї ізі уоп Фет ІпбевгайопвКопвҒап(еп С ипабћӣпрів. Ейг 
е Вегесппипе еіпеѕ Беѕііттќеп Іпіерга!8 муабії тап Фезбаїб ат Безіеп Ше 
бгапитіипкіїоп Е уоп / тії дег СІеісһипв у = Е(х) + Со, мобеї Со = 0 ізі. 
Ейг «іе Юіегепа Е(Б) - Е(а) ѕсһгеіЫс тап ѕутбоііѕсһ: 
Е(Ь) - Ға) = [Е0)), = Е(х)0. 
Піе КеЈаёіоп 
В 
ш Јо) х = ГРО): = ЕО): = ЕО) - Ға) 
а 
ѕарі ап, іп ууеісһел Ѕсһгіќеп е Беѕііпатќе Іпіергаќііоп еіпег зіегівеп Еипкііоп / 
тмгізсһеп деп Сгепгеп а ила № аигсһвеѓіһгі міга: 
1. Мап Безійтті йеп Тегт Ғ(х) дег $іаттѓипкііоп Е уоп / ті Со = 0. 
2. Мап Бегесһпеё Фе Еипкііопѕуегіе уоп Ғ ап йеп 5іеЙеп 0 (обеге Іпіе- 
вгайопвргепге) ипа а (ипѓеге Іпѓевгаііопѕргепге). 
3. Мап Безкіпиті деп УУеге Е(5) - Е(а) дег ДіНегепх апв діеѕеп Беідеп 
ВипКіїоп5уегіеп. 


Га езе мчісһгіре Веіабоп деп Лизаттепрап 2ууізсһеп дегт Безбітитіеп 
Іпіертаї еіпег іп |а; Б) зіебівеп БипКбіоп / 2у/ізсһеп еп бтепгеп а ипа 5 ила 
дет ипБеѕііпатќеп Іпќерга! уоп /; 4. Б. деп Ѕѓагтѓипкёіопеп уоп / Беіпһа Нег, 
пеппі тап ѕіе деп Нацріва(? дег Іаќергаігесһпипе. 
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?аватптепһапв ... 48. 


Веізріеіе: 
4 
1 БЕ 1 64 1 63 
х2 іх ач = сід = --- = 
| 3 1 5 3 3 З 3 21 


1 


Газ віеісһе Везиіїаї егваб ѕісһ аисһ Фигсб СтепғуегіЫипв, Зедосһ 
магеп Чабеї уіе! сһууіегіреге Кесһпипвеп пӧіів. 


+2 
1 1 +2 
зе = 4 
[<= ту 
50 


16 ПО 
10/2 167 


1 1 
= СЕ: 24 – 
16002) а 0 


Обипееп ипа Ацівабеп 
КопігоШтареп 


1. Магит Бегесһпеё тап Беѕіітатќе Іпќергаіе пісі ашгсһ Степгуегібіїдипе? 
2. Маѕ Бепшігі тап, ит даѕ Беѕііттќе Іпіевта! еіпег іп (а; Б] 5їеїїдеп Випк- 


оп / 2м/ізсһеп йеп бтепгеп а ила 5 ти Бегесһпеп? х 
3. МеІсһе Ғипкііопѕуегѓе һай іе Іпіергаіѓипкііоп Б ті у = Р(х) = Го аг 
ап деп 8(еПеп х = а; х = Б; х = 1) х = –2? р 


4. Маѕ Бейеџќеї 4а5 5утбої [Е(х)]? 

5. Аш Стипа меісһег Веіайоп Бегесһпе тап «а Безбіпатів Тпќерга1 еіпег 
зкегівеп ҒипКбіоп / 2ууізсһеп йеп бгепгеп а ипа 5? 

6. Іп меісһеп бсһгійеп Ѓйһгё тап е Беѕќіпатќе Іпќергаёіоп .еіпег віе(іреп 
ВипКбїоп 2у/ізсһеп деп Степгеп а шпа 5 дигсб? 

7. Маз ѕарі 4ег Напрізаїх дег Піевгаїгесбпипе, аи? 


Ашбраһеп 
1. Вегесһпеп 5іє Фе Гоївепдеп Безіїгатіеп Іпіевгаїє! 
2 з "а 
1. [ах 6. [хах 11. Гах 
0 0 0 
о Д : 
2; Јаз ах Үр Ја 12. зе ах 
-2 0 1 
о 1 2 1 
з. | заліж 8. | х24х із. | хх 
2 5 3 
0 
1 о : 
4. |24х 9. | - зах за 
ЕЗ 14 з З 
2 
2,5 3 1 
5; 1 бх іх 10. |Б 
-0,5 9 
1 
29 рё. кошріех Мабһешайік 3317 


Тпѓеғгајгесћпипе і 


2. Ейһгеп біе Фе Гоірепдеп Беѕіттќеп Іпќевгаііопеп ацгсћ! 


Э] 3 4 1 
1 ж -24 
і. Гоа 1) = ти х 
1 1 
2 2 1 
2. |хзах е 12. | х<“ах 
-3 ре 2 
1 
3 1 8, 
10 я 
3 [== 8. І- = 9х із. 3/2 ах 


3. Еппінеіп 5іе е У/егіе дег Гоірепдеп Беѕііттќеп Іп(ергаје! 


2 3 
6. Довж + 10) ах 


1. Јо? – 2) х 
1 0 
+1 й 
2. | с Фах 7; Ге х-1а 
л ; 
Я +2 РУ 
3. | (х2 – 4х + 5) х ЕР я) вх 
- 9 2! 
+1 = 4 3 
6 (65-е з) а 9. рено х 
-2 -2 , 
2 


2 
+1 а. л 
1 І їх [5 ов 5. | совх х 
=1 1 0 
л 1 
М4 2 


2 т 
«Ге в. ы; [= 
Д х сов х 
9 9 


ях Вегесһпипв 4ев Еійсһепіпһа!15 еіпеѕ еБепеп ЕІасһепѕійскеѕ 49. 


5. Іпіевгіегеп Ѕіе! 


1 
1 ах 7 
1. |(Зх-- 292 ен ТТ. й 
Ла у ах = 9; Га 
0 
6 19 
ах (224 10 і ах 
и БЕЛЕС; МЕНТІ 
Го > = % 
іште Є 85 24х 
За 2х -2 ---- 11; 
|ж 5% 25 . [= 
4 25 2 


+0,4 


2 
рану 1 4 
а. До + хах 8. Пе сі ) ах 
-0,1 
= 1 


6. Вегесһпеп біе Ѓйг Ше Ғипкііопеп / ті деп Коірепдеп СіІеісһипреп іе 
Безійпататеп ІпќергаЇе 2уіѕсһеп Пеп апревебепеп Іпѓергаііопѕегепғеп! 


соѕ х л т 
у= 00 = сау: а -2 
л л 
2.5 = М =адхо де Ве 
6 9) 

Е % 
3.у.- Қо) = вбіп2х; а-0; ьо 


7. Егтійеїп Ѕіе, Гіг меісһе гееПе Лабі (обеге Іпіергайіопввтепге) Б тії 
0<6 < 5-е Кејаіоп 


ь 

т 1 

іп [2х + —} ах = — 

Гон (+ з) ах 2 
о 


егЁї іі! 


49. Вегесһпипе дез Бідсбепіпрайв 
еіпеѕ ебепеп ГІЗсһепвійісКев 


---------------------------------.- 


Біасһепіпһа в Вегесіпипвеп Ғіг епШісһе ебепе Е1асһепѕійске Бегиһеп аш? дег 
веотеїгіѕсһеп Вейешипр 4ев беѕііттіќеп Іпіертаїз. 

Іт еіпѓасһѕќеп Ба! іга даѕ Беїгеїепде Бійсһепвійск уоп дег Кигуе С(/) еіпег 
ѕќеійвеп Ғипкііоп /, «іе іт Іпіегуаії (а; 5) пиг роѕііуе Еипкііопѕуегіе Баї, дег 
А бѕ2іѕѕепасһѕе шпа деп Беійеп РагаПеіеп гиг Огіпаїіепасһѕе ті деп Сіві- 


22% 339 


Іпіевгаїгесппипя 

сһипвеп х = а ила х = Б Бевгепхі. Ріє КипКіїопзКитує С(р Пері ёга = х = Б 
ь 

йбег дег АБѕгіѕѕепасћѕе, ип4 даѕ Беѕіітлліе Тпіертаї І ЛО) ах Бейешес веоте- 


ігізеһ іе Маблабі 4ез хи Бегесһпепдеп Бійспепіпрайв 42. 


Веізріеі: 5 уі 
Рег Еійсһепіпһа! 4, деѕ епа- 
Іісһеп Е1асһепѕійскеѕ, йаѕ уот 
Сгарһ С(/) дег Еипкійоп / тії 
у= Рх) = јә? +1, дег АБ- 
в2іззепасһве ипа еп Сегайеп 
ті деп Сіеісһипвеп х = -2 
опа х = 4 Бергеп2і мігі, 5011 
Бегесһпес мегдеп. С(/) ізі еіпе 
Рагаһе!, Ше йБег дег Аө2155еп- 
асһве Пері. 


АБ. 49.1. Оъег Чег АВвліззепасһве 
Певепдез Е1асһепѕійск 
шег еіпег ЕопК(іопѕКигуе 


Ейг «іе Мабгабі 4ев веѕисһќеп Е!асһепіпһа1ѕ егһак тап: 


4 
і! х 4 43 (—2)3 
4 = | [х2 = = = –2| = 12, 
ЕЗ, [= +1јах Бен, (5+4 ( 12 2) 
-2 


Аһо із 44; = 12 ЕЕ. 1 
М/епп / іп (а; Б) пиг певайує Еипкііопѕуег(е һа!, 50 Пері Фе ҒипкііопѕКигуе 


ь 

СИГубйт а = х = Б шмег дег Абѕгіѕѕепасћѕе, ші Чаз беѕ(іттќе Іпіевта! [509 ах 
а 

і певаііу. Іп Фезет Еа тий аїѕ Мабгабі уоп 45 дег Веігав 4е5 Безійтиткеп 

Іпќерга1ѕ вепоттеп мегдеп. 


Веіѕріе1: 1 
Рег Старһ С(/) дег Еипкііоп / тії у = /(х) = ст еіпе Нурегіеї, діе 


йг —оо < х < 0 цпіег ег Абѕгіѕѕепасһѕе Пері. Рег Е1асһепіпһа1є 422 


дез еп”ісһеп Еійспепзійскез, даѕ уоп С(/), дег Аһв?іззепасһве опа деп | 


Сегадеп тії х = -7 ип х = -2 Бертеп2ќ уігі, Һа Фе МаВғаћ: 


а 
де = = о 31 = о 52) – 101-21 
я 0,693 - 1,946) --!5253; 


А1во ізі А22 ғ 1,253 ЕЕ. 


Ұуепп іе Бипкіїоп / іга Тпќегуа!і Га; 5] МшізеЙеп ипвегадег Огапипе Баї, 50 
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Вегесһпипр 4ев Еіасрепіпрайз еіпеѕ еБепеп Еіаспепз5ійскез 49. 


өсһпеідес фе Ғипкііопѕкигуе С(/) Фе АЪѕгіѕѕепасћѕе. С(/), іе Аһв2іззепасһве 
опа е Беійеп Сегайеп тії х = а шпа х = Б Бергепгеп 4евһа!Ь гтеһгеге епӣ- 
Іісһе РІасһепѕійске, іе тит Теї! йбег дег АБѕіѕѕепасһѕе ипа хит Тей ипќег 
ег АЪѕгіѕѕепасћѕе Певеп. От йеп веѕатќеп Еідспепіпра! А? аПег Фіевег ЕІйсһеп- 


війсКе хи Бегесһпеп, тиб тап 7иег5і Ше МШІзеЙеп 00,5 Хо, -5) Хо, ТАК 
Хо, 5 Хо, 2 .. 5 Хо, Беѕііттеп, Фе / іт Іпегуа! (а; Б) Һа, ипа дапасһ даѕ 
Іпегуа! (а; Б] іп Ше ТейіпќегуаПе (а; хо, Ї; [хо,; Хо, Що з) ІХо,; Б) гепереп. 


Піе Мабгабі М2(А5) 4ев реѕисһеп БійсһепіпһайЙв Беѕіітат тап дапп тії 
НШе дег Кеһайоп: 


и милу = | Рой + |6 -..-(ЕР 
01 Ол 
хо Хо, ь 
= | [лода | лода... + | о ах. 
4 хо, Хо, 


Веізріеі: 


Рег бгарһ С(/) дег ЕипКіїоп / тії у = /(х) = х? - бх + 8 өсһпеідес Фе 
А бѕ2іѕѕепасһѕе іп Ро,(хо,: 0) = Ро,(2; 0) ипа іп Ро,(хо,:0) = Ро,4; 0). 
Ейг Фе Мабгабі де5 веѕатќеп БҒійсһепіпһа|(6 /46 дег 4геі епШісһеп 
Е1асһепѕійске, Фіе уоп С(/), 4ег АБѕгіѕѕепасһѕе ипа еп Беїдеп Рагаїеіеп 
тиг Огаіпа(епасһѕе тії х = а = 1 цпі х = Б = 6 Бергепгі мегдеп, 
егаїбо ѕісһ : 

2 4 ! 
Го? = 6х + 8) х Га - 6х + 8) х 
2 


мал) = т 


6 
(оғ = 6х + 8)4х 


4 


Е 


М/епп 2№еі 2иѕаттепһапғепаіе 
Еипкііопѕкигуеп | С(/) шпа 
СО), Ше Беіае йбег ег АБ- 
Ѕтіѕѕепасһѕе Переп, еіпапдег іп 
дел РипКіеп Р (а; А(а)) 
= Р.(а; (а) чпа РАБ; /(Б)) 
= Р,(Ь; 15(5)) ѕсһпеійеп, 50 Бе- 
вгепгеп зіє еіп епаіісһеѕ Е1а- 
сһепвійек ті дет Р1асһеп- 
іпһак АТС); С(/5)). 


АБЫ. 49.2. Моп 2меі Еипкііопѕ- 0 
Кигуеп Бевгепғќеѕ ЕІасһепѕійск 
йбег ег АБѕгіѕѕепасһѕе 
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Тпќергаігесһпипе 


Ріезеп Бійсһепіпһа|е Бегесһпеі тап аш” Сгипа дег веотеќгіѕсһеп Ведеціипя дез 
Ъеѕііттќеп Іпіевга!5 пасһ дег Веіабіоп: 


Д 
и АІСОЛ); С) = | Ао) - Љ0)] ах | ЕЕ. 


Рабеі ѕріеј( ез Кеіпе КоПе, об Ше Кигуе С(/.) 2мізсһеп Р, опа Р; йбег ойег 
шпіег дег Кигуе С(/5) Пері, 4епп мевеп 


гло - 509) = -ІЛОд – Л] 
ЕШ: 


ь . 
Пло) - Бодіах| = Ы 


ь 
- Пло) - Лох 


ь 
ШӘЕРДЕЛІСІЕ 


Ріє Веіаїіоп Ёйг Ше Бійсһепіпһа!5Вегесһпилв гії апсһ іп дет Раі, Чай аіе 
Еипкііопѕкигуеп 2мізсһеп Р, шипа Р; је Аһв2іззепасһве 8сһпеідеп. Ріеѕе 
місріїве Таїзаспе Капп тап Фигсһ «е Ѓоівепде У Бегіевипе Бергіпдеп. 


Аааіегі тап 2и йеп Тегтеп 
ло) апа /(х) (іе вІеісһе гееПе 
Копѕќапіе Ке В, 50 епізеһеп 
діє ТегпеФі(х) = Л(х) + Кипа 
ф(х) = Љ(х) + К дег Сісісһип- 
репо уоп 7у/еі Еипкііопеп Фі 
опа є». Ріє ЕипкііопѕКигуеп 
С(рі) апа С(фг) бевгепгеп еіп 
БійсһепвійсК, даѕ еп 8Їеіспеп 
Війспепіпрбаїє Бабеп тиб міє 
даѕ уоп С(/) чпа С(/) Бе- 
вгептіе ЕІасһепѕійск, депп «іеве 
Бейдеп Кійсһепв(ісКке зіпі іп 
Віськипе, дег ОгФіпа(епасһве 20- 
еіпапдег  рагаїе! уегѕсһобеп. 
Гезра!б һаВеп айсії е 5сблій- 
рипкіе 0); О, уоп С(фі) ила 
С(ө:) “іе віеісбеп АБѕгіѕѕеп міе 
діє | епієргесбпепдеп | 5сппій- 
рипкіє Рі; Р, уоп С(/) опа 
С(5). Мап Капп іе Копѕѓапіе 
Кє К во мабіеп, даб зомобі 
С(рі) а1ѕ асп С(ра) йһег дег 
А бѕ2іѕѕепасћѕе Переп, 4. һ., Чай 
Беде Еипкііопеп Ф, опа фз іп 
Га; Б) кеїпе ЧшізіеПеп Безігеп: 


АБ. 49.3. Іп Кісһќипе 
Чег Огаїпаїепасізе 
рагаПе! уегзсбобепе Рійспепзйске 
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Вегесһпипе 4ев Е1асһепіпһа1ѕ еіпеѕ ебепеп ҒійсһепвійсКев 49. 


Аш бгипа дег єеогавігізспеп Ведеційпя дез Безіітітіеп Іпіергаїз егеїбі ѕісһ 
дапп Ёйг деп Еідсбепіпбаї: деѕ уоп С(ф;) ип С(о) БЛергеп еп Еійсрепзійске8: 
ь 

Г.(о) - Фә(х)] ах 
а 

Ь 


[ло + 0) – (200) + Ю]ах 


а 


А[С(%1); С(2)] = ЕЕ 


ТЕ 


ь 
ІШ) - Жод14х 


а 


ЕЕ = АЇС(Л); СО. 


опа 4ав іі іє обеп апвереБепе Ке!айіоп Гіг іе ЕІасһепіпһа1(ѕБегесһпипр. 


Веізріеі: : 
Гіе Кигуеп С(Л) шаа С(/,) дег У 
Еипкіопеп / ила / тії деп 
Сівіспипееп 
у-Л(д-іӛх-і 

ила 

у= ђһ(х) = х? – 2 

ѕіпа Рагабеїп, Чіє еіпапдег іп 
деп Рипкќеп Р,(—2; 2) ашпа 
Р,(2; 2) ѕсһпеійеп. 


Р, 0212) 


АБЫ. 49.4. Моп гмеі Рагабеіп 
Бергеп ев Ғійсһепв(йсК 


Рег Ғіісһепіпһа > 4ев еп Шісһеп ЕІйсһепѕйскеѕ, 4аө уоп іеѕеп Рагабеїп Бе- 
вгепгі ууіга, 15: 


2 
жс; С) = І (ло) – Ља |ЕЕ = | ( 52) ах| ЕЕ 


1 %21 
ГЕ --а-х3 

12 | 
Рег Кіӛсһепілһа! еіпеѕ уоп 2уүеі ЕипкііопѕКигуеп Бергеп еп еп Іісһеп Е1асһеп- 
з йсКе5 уліга аїзо іп Гоірепдеп 5сбгійеп Безііпаті : 


8 
ЕЕ = сб 


а 1. Мап Бегесһпе( Фе АБѕгіѕѕеп а апа 5 дег 5сбпійрипКіє уоп С(/) 
опа С(у;). 
2. Мап Біїдеї аіе Дійегепа [/,(х) - /(х)] іг деп Іпіергапдеп. 
Ь 


3. Мап Бегесіпеї 4а беѕіігпатќе Іпіевгаї П ло) - Љ(х)]ах 
а 
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Іпіевгаїгесьпипе 


Оъопвеп ила Аиівабеп 


КопітоШтареп 


ПІ 


2. 


М/огайі Бегиһеп Еійсһепіпһа!5Вегесһпипвеп Ёйг епШісһе еБепе Ріасреп- 
війсКке? ь 
Отѓег меїспег Ведіпвипе іі 4а Ббеѕііттќе Іпіевга! [ғо х Фе МаВғаҺ 


дез БІЗсһепіпһа(6 еіпеѕ епШісһеп Р!йсһепѕійсКеѕ, йаѕ уоп еіпег ЕипКіїоп5- 
Кигує С(/), дег АБѕ2іѕѕепасһѕе ипа деп Сегайеп ті х = а шта х = Б 
Ъевгеп2ќ угіга? 


. Міе егһаі тап фе МаВғаћі деѕ Еійсһепіпһа|5 А? еіпеѕ епШісһеп ЕІйсһеп- 


ѕұйскеѕ, даѕ уоп еіпег ипќег ег Аѕгіѕѕепасһѕе Перепдеп ҒипкііопѕКигуе 
С(/), дег АБѕхіѕѕепасһѕе ипа деп Беійеп Сегайеп тії х = а ипі х = Б 
Бергепгі уггі? 


„ Міе Безіітті тап Ше МаВғаһ! 4ев везатіеп ЕіІйсһепіпһа!ө 49 аПег епа- 


Ісһеп ЕІасһепѕійске, діе уоп еіпег КипКіїоп5Ккигує С(/), Фег АБв?іззепасһзе 
ила еп Сегайеп тії х = а ила х = Б Вергеп2і мегіеп, мепп / іп (а; Б] 
МшізіейЙеп ипрегайег Огапипе һа(? 


. Масһ меісһег Кеһабоп Бегесһпеі тап йеп Еійсһепіпһа!6 еіпеѕ еп ісһеп 


БНіасһепв(йсКев, 4а уоп 2ууеі еіпапдег өсһпеідепдеп ҒипкііопѕКигуеп С(/,) 
опа С(/;) Бергепгі м/іга? 


. Магит вії Ше Кеїасіоп Біг Ше ЕІасһепіпһа1{бегесһпипе еіпеѕ епІісһеп, 


уоп 2меї еіпапаег всһпеідепдеп ЕипкііопѕКигуеп С(/1) ипа С(/) Бергеп?іеп 
Е1Іасһепѕійскеѕ аисћ Гйг йеп Баї!, даб С(/1) ойег С(/5) 2ммізсреп іһгеп Ѕсһпіі- 
рипКіеп (іе АБѕ2іѕѕепасһѕе ѕсһпеійеп? 


.Міе Беѕііттё тап іе АБѕғіѕѕеп ег 5сппійрипКіє уоп 2уеі КипКіїоп5- 


Кигуеп? 


. Іп меїсбеп Ѕеһгіќеп у/уігі діє Вегесһпилпв йеѕ Еійсһепіпһа!в еіпеѕ еп ісһеп 


БіІйсһепвійсКев, Ча5 уоп 2уеі еіпапдег ѕсһпеіаепіеп РипКііопѕКигуеп 
Бергепгі угігі, іигсһвеѓіһгі? 


. Міе Капп тап йеп реѕатіќеп ЕІасһепіпһаіє аПег епШісһеп ҒіІасһепв(йсКе 


Бегесһпеп, іе уоп 2№еі ЕипКкііопѕКигуеп С(/,) ипа С(/) Бергеп2і мегдеп, 
мепп С(/) апа С(/) еіпапдег іп тећг аз гмеі РипКіеп ѕсһпеійеп? 


Ашбраһеп 


1. Відеп Ѕіе ац5 еп реребепеп Нашцрій42еп Ѕаігвеѓіре, іпдегп біе 4а5 егмейегіе 


Айгізш дигсі еіпеп МеБепва/2 (Аїігібиќѕаѓл) егзеігеп! 

Газ БІасһепѕійск уігі уоп дег Кигуе еіпег іт Іпіегуа!! (а; Б] зіегіреп 

ВипКіїоп /, Фег АБѕгіѕѕепасһѕе ипа 2меі РагаПе!еп гиг Огдіпа(епасһзе Бе- 

вгеп?і. 

»- ба Бідспеп5ійск уіга уоп ег Кигуе еіпег Випкиоп ғ, іе іт Іпіегуаї! 
Га; Б) ѕќейр ізі, дег Абѕғіѕѕепасһѕе ипа гуеі РагаПејеп гиг Огдіпа(еп- 
асһѕе Бергепгі. 


1. Піе БипКіїоп / аё Ғйг 4а Іпќегуаї (а; 5) еіпеп ипіег Фег Аѕғіѕѕепасһѕе 
Перепдеп Старрб. 


. Діє ОшегвсһпійвНасһе еіпеѕ 


Вегесһпипв де5 ҒІзсһепіпһа|5 еіпеѕ еБепеп Е1асһепѕійскеѕ 49. 


2. Ейг еіпе йБег дег АБѕгіѕѕепасһѕе Перепде Ғипкііопѕкигуе С(/) Бедеціеї 
Чаз Беѕііттќе Іпіерга! іе Майгабі 4ев ги Бегесһпепіеп Бізсһепіпһа!5. 
3. Еіпе Фе АБѕгіѕѕепасһѕе іп теһгегеп РипКіеп ѕсһпеійепае ЕипКііопѕ- 
Кигує С(/) опа діє АБѕгіѕѕепасћѕе Беєгепгеп теһгеге еп”ісһе Бійсһеп- 
5 йсКе. 

4. Ріє іп дет Іпіегуа!! (а; Б) ги Безгіттепдеп Миїзієйеп дег Бипкіїоп / 
ѕіпа хо,; Хо,; і Хо,. 

5. Мі Ніїе аіеѕег Веіаїоп Капп тап еп Кійсһепіпһа| еіпеѕ уоп гмеі 
ВипКіїоп5кигуеп С(/) шпа С(/) Бергеп> еп епісһеп ЕІасһепѕійскеѕ 
Бегесһпеп. 

6. Пав зісп аигсһ РагаПеІуегөсһіебипр іп Кісһішпр ег Огаіпаіепасіве 
егвебепіе Ғ!Іасһепѕійск тив деп вісісһеп РІйсһепіпһа |! ҺаБеп міє даѕ 
игѕргӣпе1ісһе ЕІасһепѕійск. 

7. Піе Іпіевгайопввгепгеп ѕіпі Ше тії НШе дег Веіаціоп /(х) = 509 
егтійейеп А бѕғіѕѕеп ег Ѕсһпі(ірипКіе уоп С(/) ипа С(/;). 


. Ѕ‹еПеп Ѕіе іе Ғипкііопеп / тії деп Іоірепдеп СіІеісһипреп Їйг (іе јеуеіїѕ 


апвевебепеп Іпіегуаїе ргарһізсһ даг, шипа Бегесһпеп Ѕіе йеп Е!асһепіпһа 
Яеѕ епШісһеп Б!асһепѕійскеѕ, даѕ уоп С(/), дег АБѕғіѕѕепасһѕе ипа ел 
Сегайеп ті х = а ипа х = Б Бергепгі ігі! 


1. у=) = х2; (1-4 -21 3.у = Дх) = х2; [-3; –1] 
2.у= Јх) = –х? + 4; [5:9] 4.у = Ладо; 1; 4/02] 


. Егтійеїп біе Біг діе Ғипкёіопеп / тії деп Гоїдепдеп СІеісһипрвеп ел Е!асһеп- 


іпһа де5 епШісһеп ЕІасһепѕйскеѕ, даѕ уоп С(/) ипа Чег АБѕгіѕѕепасћѕе 
Бесгеп2і міга! 

1. у= (х) = -х? +1 
2.у = (х) = -х(х - 4) 


3. у= у(х) = 23 = 452 
4. у = Ј(х) = х' – 8х2 + 16 


УаѕѕегѕіоПепѕ і5і еіп РагаБе]- 
вевтепе (ѕіеће АБЫ!ипұ!). бег 
УУавзегвіоПеп һа( еіпе ЅоһҺеп- 
Әгейе уоп 4 т. 


ә 
РЕ 
5 
ж 
ЕЗ 
5 

5 
З 


АБ. 49.5. ОпетвсһпінөНасһе 
еіпеѕ МаѕѕегѕіоПепѕ 


ЗоҺепбгейе 


1. Егтіќеіп Ѕіе деп ЕІасһепіпһа1г Фезег Оџегѕсһпі50асһе, мепп е Сіеі- 


сһипв дег Рагабеї у = - ы х? + == Ташкеї! 


Тпіергаігесћпупе 


2. Вегесвпеп Ѕіе деп Еійсһепіпһа!є дег уоп Маѕѕег ФигсһЙовзепеп Ошег- 
ѕсһпііѕасће, мепп дег УУаввегвіоПеп Біз 2иг һа!Беп ЅсһеіеІһӧһе ті Маѕѕег 
веѓи 156! 

3. Міеуіеі Кибіктеїег Маѕѕег ЙіеВеп рго Міпше іигсһ деп Маѕѕегѕіоіеп, 
мепп ег Біз хиг һа!Һеп ЅсһеіќеІһӧһе вебшіє 15 ипа е Ѕігӧглипрѕреѕсһуіпаір- 
Кей о = 2,5 т/5 ! Беігірі? 


5. Веугеібеп Ѕіе ті Не дег Іпќергаігесһпипе (іе Боївепаеп Еогтеїп 2иг Ве- 
гесһпипе уоп Е1асһепіпһа[ќеп! 
1. Кесһќескӣйсће: А = а: Б 
ууаМеп Ѕіе Гіг даѕ Весһіеск Ше ЕскрипКіе Р,(0; 0), Р-(а; 0), Р-(а;5) ип 
Р.(0; Б)! 
2. Війсбе дез гесһуіпкјівеп Огеіескѕ: А = 5а: Б 
(а; Б: апвеп ег Ка(ћеќеп) 
3. Рагабеізевтепі : 
А = 35 (вієбе АБбіїдипе!) 


Рагађе! у-с-х 


АББ. 49.6. Рагабеіѕевтепе 


6. Веѕііттеп біе Біг Ше Еипкііопеп / еп везатіеп Еїаспепіпбай: аПег епісһеп 
Війспепзійске, Ше уоп С(/), дег АБөгізвепасһһзе ипі деп Сегадеп тії х = а 
шп4 х = 5 Вергепгі мегдеп! РгШеп Ѕіе хиег5ї, ор іе КЕипКкіїопеп іп деп 
апеєвебепеп Іпіегуайеп МшізіеПеп һаВеп! 

1. у «ЛО = х?; [-2; 3] 
2у =) = х2 х 6; р); 4 
3. у=) = (ж – 1) (х - 2) (х - 3); 11; 3) 


7. Вегесһпеп Ѕіе їйг іе Еипкііопеп / деп КіІйсһепіпһа!| деѕ Е1Іасһепѕійскеѕ, 
Чаз уоп С(/), дег Абѕгіѕѕепасһѕе ипа деп РагаППеіеп 20г Огаіпаѓепасһћѕе тії 
х= ачпа х = Б Бергепгі міга! 

у) а= 0: 5-1 
2.у = х) = её а= 0; Б = 1 
еі 


л 
3.у “Лю = зіпх + сох;а = 25 = з. 


8. Егтінеіп Ѕіе Фигсп еіпе Кигуепӣіѕкиѕѕіоп деп Огарһ С(/) дег ҒапКбіоп / 
тії у = Рх) = х? - Зх Ѓйг даѕ Ішегуа! |-3; 3)! Вегесһпеп Ѕіе 4апасһ 
деп Е1ІасһепіпһаІє деѕ уоп С(/), дег Абѕгіѕѕепасһѕе ипа деп Сегадеп тії 
х = 3 ипі х = 3 Бергеп еп епаіісһеп Е1асһепѕійскеѕ! 
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Вегесһпипв 4ев Үоіштпегпв еіпеѕ Коќаііопѕкбгрегѕ 50. 


9. Вергіпдеп біе, Чай Ғйг јейе іп Г-а; +а] ѕіеіре регаде Еипкііоп / іе 


Кејайоп 


+а 


Глә іх = 2- ШЫ 4х 


вії! 


10. 5Ккіггіегеп Ѕіе Фе Старһеп уоп (емей 2меі дег БипКбіопеп іт віеісбеп 
Коогаіпаќепѕуѕіегт! Вегесһпеп 5іє 4апасһ (іе БійсһепіпһаНе ег уоп је 


тмеі аег Старбеп Бергеп еп Б1йсһепѕійске! 


. у= Л(х) = х2 +1 ші у= (х) = –х? +9 
2.у = Л(х) = х? – 6х +8 ша у-/Дх) = Зх? – 18х + 24 
3.у-Л(д--х +с ша у= /(х) = х? с (с> б) 


11. Піе Рагабе! тії дег Сіеісһиле у = х? мігі ап ег ҮУіпке!һа!Мегепдеп (е 
І. ила Ш. Оцадгапіеп веѕріере1. 
?еісһпеп Ѕіе діє Рагабеї ипа іһг Зріеве!бії4, шаа Бегесһпеп біе йеп Бійспеп- 
іпБаїс деѕ ЕІасһепѕійскеѕ, 4а уоп Беїдеп Кигуеп Бергеп?і міга! 


12. Егтійеіп Ѕіе Ше Еіаспепіпбайе дег епШісһеп ЕІасһепѕійске, е уоп деп 
Кигуеп тів деп )еу/е!5 ререБелеп Сіеісһипреп Бергеп?і мегдеп! 5Кі?гіегеп 
Ѕіе хиег5і Фіезе Кигуеп! 


1. у= Дх) = х?; у = а(х) = ух 

2.у = (х) = х; у = (х) = Ух , 

3.у = (х) = х? + х +6; у = а(х) = 1; х= -; х= 2 
4. у = (х) = х3`— 9х; у = р(х) = 4х + 12 


13. Пав еп”ісһе Еіаснепзійск, даѕ уоп ег РагаВе! тії дег Сіеісһипр у = 1 х?, 
дег АБѕгіѕѕепасһѕе ипа дег Сегайеп тії х = 6 Бергепгі мігі, 5011 Чигсб еіпе 
РагаПеіе гиг Огӣіпаќепасћѕе іп 2уеі Тее тії рІеісһет ЕІасһепіпһа1ё 2ег- 
Пері мегдеп. Меісһеп АБзіапа тиб діеѕе РагаПеіе уоп (ег Огаіпаќепасһѕе 
ҺаБеп? 


50. Вегесһпипр дез Үоіштпепв еіпеѕ КоѓайопѕКбгрегѕ 


М/епп Фе Кигуе С(/) еіпег іп (а; Б) зіебівеп КипКкбїоп / ит (іе АБѕгіѕѕепасһѕе 
гойегі, 50 Бевсһгеім јейег Рипк( Ре С(/) еіпеп Кгеіѕ ит «іе АБѕгіѕѕепасћѕе. 
Ае Шеве ипепаїісћ уіеіеп Кгеіѕе БіїЧеп еіпе Коѓаііопѕйӣсћһе о,. Діє АБѕгіѕѕеп- 
асһѕе 15 Ше Ѕуттеїгіеасһѕе іеѕег Коќаііопѕасһће. Мап пеппі ѕіе апсһ (іе 
Еівигепасћѕе уоп о,. 
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Іпіергаігесћпопе 


И СР) 


\ 
ома 
Р, х 
— 
0 
0х 


АҺ». 50.1. Коѓаќіопѕћасће 


ҚУаҺһ тап 2у/еі 2шг АБѕгіѕѕепасһѕе огібовопаїє Ебепеп та опа ль, Ше (іе 
АЪѕгіѕѕепасћѕе іп деп Рипкієп Р,(а; 0) бом. Р.(Ь; 0) ѕсһпеійеп, 50 Бергепгеп 
Та» ть Чпа іе Коѓаііопѕӣӣсће о, еіпеп КоѓаіопѕКӧгрег ху. 

От 4ав Моїштеп еіпеѕ ѕоісһеп КоѓайіопѕКӧгрегѕ 20 Бегесһпеп, тегіеві тап 4а 
Іпіегмаїї [а; Б) = [хо; х] ір л Теііпќегуае Г; х] тії к є {1; 2; А п), 
манії аиѕ једет Теїіпіегуаї ГІхко1) хк] еіпе БейеБіре Зкейе х, ила біїЧеї Ше 
Ѕитте: 


з. «У но ОР ик а) -5 аР А. 
К=1 ы 


Раз ізі абег еіпе л-іе №һегипазѕштте дег Ғипкіїоп Ф тії дег Сісісішп 
= ф(х) = л: ОР, шпі ф ізі їп Га; Б] ѕ(ебів, мей / іп (а; Б) ѕ(ейір 151. 


АЪЬ. 50.2. иг Вегесһпипе дез Уоїштепѕ еіпеѕ ВЋоѓайопѕкӧгрегѕ 


Вегесһпипр 4ев Уоіштеп5 еіпеѕ Коѓаііопѕкӧгрегѕ 50. 


Јейег Ѕиттапа л · [/(х,)]? > Ах, уоп 5, Бейешес реотеїгіѕсћ Фіе Майгабі дез 
Уоіитепз Ёйг еіпе 2у!іпдгізсһе ЅсһеіБе ті ает Вадіця /( ху) ДЕ апа дег Ріске 
Ах ГЕ. 


Гіє Ѕитте 5, 15 Фезбаїб еіп М№аһегипрѕуегі Гіг Фіе Майгабі 4ев Уоішпеп 
уоп ж. 

Мап егКеппі ѕоѓогі, даб тап Фе Матгаһ! аеѕ Уоіштпеп Кол, Шезев Коѓаііопѕ- 
Кӧгрегѕ Фигсһ Ше Степгуег:Ыаипр М2(Ито,) = Ішп 5, егћаік. Ра о іп (а; Б) 


по 
аху зд 


жегір пд деѕћа1Ы іпіевгіегбаг 15, тиб Фезег Сгепгмегі йаѕ Безіпитіе Іпіерта! 
уоп Ф 2у/і5сһеп деп бтепгеп а ипа 5 ѕеіп: 


2 
іт 5, = | я СА) ах. 
по 2 
4х,-0 

Раз Уоішпеп У, 4е5 КобайопвКбгрегв ж, Бегесһпеі тап Фезбаїб пасһ дег 


Веіагіоп: 
2 


ш И, =: О) ах КЕ. 

а 
М/епп / іп (а; Б) віеір ипа топоќѓоп іі ипа Ше Еипкііопѕкигуе С(/) ит іе 
Огаіпаѓепасһѕе гойегі, 50 епізеһ( еіпе Коѓаііопѕћасће ті дег Огӣіпаќепасһѕе 
аі5 Бівигепасһѕе. Ейг даѕ Моїштеп 4ев КобайіолвКбгрегв, ег уоп іеѕег ЕІасһе 
опа 2меі гиг Огдіпаїепасі5е огіҺовопаіеп 5сһпібеБепеп аигсһ е РипКіе 
0.0; с) апа Оа (0; 4) һергеп?і мігі, егеіЬ бісһ апа!ор: 

4 
в И = л: ОРУ КЕ. 


с 
Г іѕі даВеі іе Откеһгѓипкііоп уор /. 
Веізріеі: 


Піе Кигуе С(/) дег Еипкііоп / ті дег Сіеісһилр у -/(х) = Ма = х? 
іі еіп НаїБКгеі5 тії дет Кайіџѕ г ДЕ ципа дет Мійеірипкі /М(0; 0) 
= 0(0; 0). Копегі @іеѕег НаїБКгеі5 ит «іе АБѕғіѕѕепасһѕе, 50 епізіебі 
еіпе Кире, (іе еіпеп Киреїкдгрег Бергеп2і. Ѕеіп Уоїштеп іі: 
ғ ғ 
ғә - ПУ -яуах,Е-а.|04- хә) ах КЕ 
Дт 


-ь 


ЕЕЕ 


"яо ГЕ. 


ы 


Газ ізі Ше аи ег Ѕіегеотеігіе Бекаппіе Еогтпе! иг Вегесһпипв дез Уоїитеп5 
еіпеѕ Кире!Кӛгрегв. 


Іпіергаїгесбпипе 


Убипееп опа АйҒраһеп 
КопітоШтареп 


1. УУав епізіебі, мепп Фіе Кигуе еіпег іп (а; Б) ѕіеііреп ипа топоїопеп Ғипк- 
боп / ит іе АБөв2іззепасһве ойег ит іе Огӣіпаѓепасһѕе гогіегі? 

2. У/ав ізі еіп КоѓайопѕКӧгрег? 

3. УУав уегѕіеһё тап ипіег ег Біршгепасһве еіпеѕ КоѓаќіопѕКӧгрегѕ? 

4. Маз Бедецієеі јейег Зиттапа дег л-іеп М№аһегипеѕѕштте 


веотеїгіѕсћ? 
5. Масһ ууеісһег Веіайоп Бегесһпе тап ӣаѕ Уоіитеп еіпеѕ КоѓаііопѕКӧгрегѕ, 
аеѕѕеп Ѕуттеѓгіеасһѕе йіе Аѕғіѕѕепасһѕе 1517 
6. Меїспе КеЈаііоп Бепші2і тап 2иг Вегесһпипе 4ев Уоїіитепѕ еіпеѕ Коќѓаёіолѕ- 
Кӧгрегѕ тії дег Огаіпаќепасһѕе а1ѕ Еіригепасһѕе? 
ь 


7. Ѕіпа іе Іп/ерга/йіопвргеп2еп азі Біпя [одр ах Мегіе ег Уагіабіеп х 
одег Мегќе дег Магіабіеп у? а 
Ашбраһеп 


1. Гейеп Ѕіе Фе Ғогте| Ғіг Фіе Вегесһпшір 4ев УМоїштеп5 еіпеѕ Кевеіѕіитрѓеѕ 
ті Не дег Іпќергаігесһћпипв һег! 


х? 2 4 Я 
2. УУепп “Ше ЕШірзе ті ег СІеісһипв сні + = = 1 шт іе Абѕгіѕѕепасһѕе 


тойегі, 50 епіѕќећё еіп Коѓаііопѕе11ірѕоіа. Веѕійттеп 5іє 4еззеп Уоішпеп! 
3. рег бгарһ дег Еипкііоп / тії у = /(х) = ѕіп х гойегі шт Піе Авөгіззепасһве 
упа егхеџрќ еіпе КоһайіопвЙасһе. Ріеѕе БіІйсһе ипа е Беідеп 2иг АБзліз5еп- 


асһѕе огіҺовопаіеп Ерепеп (игсһ 0(0; 0) ипа Р(2л; 0) Бергепгеп еіпеп 
Коіабіоп5кгрег. Егтійеїп Ѕіе деѕѕеп Уоішпеп! 


4. Вергіпдеп 5іе Фе Богтеї И = 1: ж: 2 · А біг Фе Вегесһпипе йеѕ Уоішпеп 
Ғйг деп Кӧгрег еіпеѕ регадеп Кгеіѕкере1ѕ тік Не дег Іпіергаігесһпипе! 
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Шпеаге С1еісһипеѕѕуѕіете 


51. Реѓегтіпапѓеп опа іпеаге СІеісһипеѕѕуѕіете 


М/іг моПеп Юеќегтіпапіеп аїз Нійвтійеї гиг 1. ӧѕипе уоп Ііпеагеп СІеісһипезѕ- 
зузіетеп Кеппепіегпеп. 


51.1. Вергі дег Оеѓегтіпапќе 


ш Біп аџайгаііѕсһеѕ Ѕсһета аи п? Еістепіеп іп п 2ейеп ипа п 5раНеп 
тії еіпет 2иреогдпе(еп УУегі Р Һеібі еіпе п-геіһіре Оеѓегтіпапќе. 


411 412 ауз ... аһ 
421 422 а2з ... а2һ 
азі Аз азз .- аз | = 0 
аһу аһ2 аһз ... аһ 


Піе Һогігоп(аїіел Кеіһеп һеіЗеп Хейеп, е уегіїкаїеп Кеіһеп ҺеіВеп Ѕраќеп. 
Раѕ Еіетелі ац ѕіећ іп дег і-еп 7еіе ипа іп дег К-іеп 5раНе, ег егѕќе Іпдех 
еіпеѕ ЕІетепќеѕ іЫ аіѕо іттег Фе Хейе ап, ЧФег гмейе Іпдех @је 5раПе. 


Веізріеі: 
3 5-4 
211-7|-Ф 
-1-3 2 


Веі Шебег 3-геіһіреп Юеіегтіпапіе ө(еһі іе 7абі 7 іп дег 2. ?ейе опа іп дег 
3. Ѕраіќе. ЮеѕһаІЫ ізі 7 4ав ЕІетепі аз. Раз Біетпеле а; іі іе аһ! 5. Ріе 
Діавопаїе уоп ІіпКв обеп пасћ гесһіѕ ипќеп һей9% Фе Наџрійіавопаје. Ріе Піа- 
вопа!е уоп Ііпкѕ ипќеп пасһ гесһ15 обеп ҺеіВ 4іе МеВеліаропа!е, 


51.2. Вегесһпипе уоп Деїегтіпапіеп 
51.2.1. 7меігеіһіре Декегтіпапіеп 


и а 412 


= (4117 622 - 012” 421 


421 422 


Мап егіаїї деп У/егі еіпег 2чеігеіһіреп Реѓегтіпапќе, іп4епі тап 4а Ргодикі 
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Тіпеаге Сіесісһипрөузіегпе 


аи деп Біетепіеп іп 4ег Наирідіавопаїе ипа фаз РгодиКі аџѕ деп Біетепіеп 
дег Меһеп”іаропа!еп Біїдеї ипа уоп Беійеп іе ПіҒТегеп2 Бегесһпег. 


Веізріеіе: 
2-7 
- 104 - 42 - 62 
-6 52 е 
5 17 
= 50 + 51 = 101 
-3 10 
12 -6 3 
= -12-12--24 
-2 -і 


51.2.2. п-геіһіре Оеіегтіпапќеп 


Мап Вегесһпег еіпе л-теіһіре Дегегтіпаліе, іпіет тап ѕіе пасһ деп Еіетепіеп 


еіпег Есіһе епіміскеШ. 

Мап дей еіпе аїдебгаїзсбе Ѕштте ав п Ргобиккеп. Јейеѕ Ргойикі Һай аїз 
Еакќогеп еіп Еіетепі дег Ҝеіһе цп Ше 2ивеһӧгіве Юпіегаеіегтіпапіє уот 
Ога (п – 1). Раз Уоггеісһеп дез Ргойикіѕ ізі рІиѕ Бгу. гтіпцѕ, мепп іе Іпдех- 
ѕшпте дез Еіегпел(ев вегаде Б2уу. ипвегайе і51. 

Мап егћаік іе 2ш ак веһӧгіве Спіегдекегтіпапіе (Ак, іпдегі тап е /-іе ?ейе 


опа де К-іе 5раїе ѕігеісћ. 


Веізріеі: 
Үуіг епіміскеїп (іе Гоїдепде 4-геіһіве Пе(егтпіпапіе пасһ деп Еіетепіеп 
дег 1. Брайе. 


аі А4і2 біз 414 

Аз2 423 424 412 Фіз 414 
а21 422 423 424 
= 411 | 432 азз 434 | - 821 | 432 азз Аза 
азі 432 Азз азд 


баз 443 444 442 а4з 444 


441 42 баз 944 


а12 4із 414 412 а1з 414 


+ а31 | 422 423 424 | - 441 | 422 баз 424 


442 44з 444 432 азз (34 


Веіѕріе1: 
Үуіг епіміскеїп (іе Гоірепде 3-геіһіве Реѓегтіпапіе пасһ дег 1. 2ейе. 
= га г 14 З 24 Я 21 
214|= - + 
5 ЛЕ 3/3 -32 
312 5 


= 15 - 8) - 240 + 12) + 304 + 3) 
= -3 – 44 +21 = -26 
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Реѓегтіпапіеп опа Ііпеаге СІеісћипрѕѕуѕіете й 


51.3. І бзеп уоп Ппеагеп СІеісһипеѕѕуѕіетеп 


51.31. Шпеаге СІеісһипрѕѕуѕіете аи гуеі СІеіспипвеп 
ті 2у/еі Магіабіеп 


Еіп Ііпеагев С1Іеісһипеѕѕуѕіет ац змеі СІеісһипвеп ті гмеі Магіабіеп іі 2. В.: 
Зх + 4у = 7 
7х - ду = 9 

АШветеіп Капп тап еіп СІеісһипрѕѕуѕіет іјеѕег Агі Бої вепдегтабеп ѕсһгеіБеп: 


аціх + ау = Б, 
одег 
азіх + азу = Б. 


ах + Бу = с 
ах + еу = 
"Ріе Іеі?іе Ѕсһгеібмеіѕе іѕ ат Беѕіеп рееіспеѓ, СІеісһћипеѕѕуѕіете аПретеіп ги 
ѕсһгеібеп. Мепп тап Дорреїіпдіге5 вебгацсбі, Капп тап аџсћ еіп СіІеісһипеѕ- 
ѕуѕгет аи БеһеРір уіеІеп С1Іеісһипреп аПвегтеіп ѕсһгеібеп. Міг Беасһќеп, Чай 
Ше Коп5гапіеп Сіейег аш? ег гесбіеп 5ейе ѕќеһеп. 
Міг ууоПеп 4а СіІеісһипрѕѕуѕѓет Іӧѕеп: 
апх + азу = фі ·(-а1) 
алх + азу = сап 


ах + ау = Б, “аҙ 
ах + ау = Б -(-а,з) 


База - а262 аһба - азба 
Б п е а 
411422 - 412421 411422 - 412421 


Ұуіг зепеп, Чай уіг Гйг х ипа у 2меі Вгйсбе егһаНеп Бабеп. Іт 24Һег ила 
Меппег ѕіеһеп Дійегепгеп уоп РгодиКіеп ацз је 2уүесі БаКіогеп. РеѕћаІЫ Кӛппеп 
міг діє 2аҺег ипа Меппег айс а!ѕ 2-геіһіре Дегегтіпапіеп өсһгеіВеп: 


а 5 (із аа 
за ӛз аз Е р СІ 5 - р, 
са апаз| р да алт б 

4821 422 421 422 


Іт Меппег ѕќеһ воу/ОҺІ Беї х аїз аџсһ Беї у Же Коеїйгіепіепдаетегтіпапіє О, іе 
аи еп Коеїйгіепіеп дег Уагіабіеп вебіїдеї уіга. іе Реѓегтіпапќеп 2, ила Б, 
егћаі тап, іпдет тап іп 0 Фе Коеїбгіепіеп уоп х Блу. іе Коеїбліепіеп уоп у 
аигеһ е гесһ(е бейе дез СІеісһипеѕѕуѕіеплѕ егѕеігі. 

ав СіІеісһипрѕѕуѕіет һаѓ вепай еіпе 1 :ипе, мепп Д + 0 15. 


Веізріеі: 
Зх - 2у = 14 
-хок4у = - 18 
14 -2 3 14 
ӨЛШЕ НІ езен сона о ДЕЛ -18) = и 
ЕЕЕ аттат Шыт 1 ені 
= 4 
-40 
І.-10;-4 ша а ді 
« ә) 10 
23 | ре. кошрієх Мабһешабік 353 


Ійпеаге С1Іеісһипеѕѕуѕіете 


Мар зіебі, даВ тап тії Ніїе дег Дегегтіпапіеп еіпе йбегѕісћісһе шпа дезраїь 
еіпргарзате 1. ӧѕипрѕѓогте] Ғіт Поваге Сіеіспипеззузієте аиѕ гмеі Сісісһіпреп 
тії гмеі УагіаЫеп егһаїє. М/іг ууоПеп ѕіе үегаПветеіпегп. 


51.3.2. І іпеаге СІеісһћипеѕѕуѕќете ан п СІеісһипреп тії 
п Магіабіеп 


Іле аПретеіпе Ѕсһгеібмеіѕе еіпеѕ Ппеагеп С1Іеісһипеѕѕуѕіетѕ аи п СіІеісһипвеп 
тії п УагіаЫеп іі ҒоІвепде: 


аџіхі нах 5.2 + ара = бі 


азіхі + а52Х2 + .-. + азһХа = Әз 


ахі + ФаХа +. Ф ахь = фа 


МУепп діеѕеѕ СІеісһипеѕѕуѕіет еіпе 1. ӧѕипе һа, 50 Безіеһ( езе ацѕ и Котро- 


пепїеп. Ѕіе 15 еіп п-киреї: (хі; х2; ... ха). 
Дигсі Уегаїдетеїпегипе, (дег 1. ӧѕипр, Фе Ѓйг еіп Ііпеагеѕ СІеісһипрѕѕуѕќет аи 
2 СіІеісһипвеп ті 2 УагіаЫеп һегре!ейес мигае, егвіЫ ѕісһ аз І. ӧѕипә діеѕеѕ 


Ѕуѕѓетѕ: 
ш хі” = Ру; х2 ОЙ = Р; „5 р-р, 


Бареі із: Р іе КоеЁћліепіепіеѓегтіпапќе: 


ш ац ді. аһ 
азі 422 ... ап 
Әз |а а 
Апі 2 --. (ла 
в Піе Р; Ыае тап аи ег Коеѓбгіепіепіеіегтіпапќе Д, іпает тап Фе 
іле Ѕраќе «штсһ е гесһ(е бейе еѕ. СІеісһипеѕѕуѕіепѕ егѕеі2(. 
бі аг .-. аа аі фі ауз з аһ 
Ба 652 са ау Ра 023 69% (63, 
р, 23 2 22 ап Қ 2 Е 21 2 23 п і 
Әл 4а? ... Апа аһ ба баз --. бап 


Біп Ііпеагев Сісісһипрззувіегі аиѕ и Сйеісһипреп ті п УагіаЫеп Капп геі 
уегѕсһіейепе Агіеп уоп .ӧѕипвеп һаһеп. 


ш 1. раз Сіеіспипеззузіет һа( репап еїле 1 ӧѕипе. 
Піе Коеїбгіепіепдеєегтіпапіе і5ї ипгісісһ 0. (0 + 0) 
р Б Й 5 
оо 0 “Ше Юіуіѕіоп іі дебпіегі, гей дег Меппег ипе1еісһ 0 156; “іе 


Бімізіоп 1 еіпдешіс аџиѕѓӣһгБаг. Піе Сіеісһипреп ѕіпа Ііпеаг цпађћӣпрір 
уопеіпапӣег. 
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Реіегтіпалќеп ила Ііпеаге СІеісһипрѕѕуѕіете 51. 


шн 2. Раз Сіеісрипеззувієт Һа: Кеіпе І,бөипв. 
Піе Кое!Ндеп(епдегегіпіпал(е 158 0, ип тіпӣеѕѓіепѕ еіпе Деїегтіпапів 
„Р! ізі ипвієісії 0. (О = 0; р, + 0) 
Ріе СІеісһипв хі) = В; Ба! Кеіпе 1. ӧѕипв, епп «іе ІіпКе 5ейе ізі 0, Ше 
гесһќе бейе ізі ипеІеісћ 0. Діе. Сіеісішпгеп үійегѕргесһеп еіпапйег. 


и" 3. Раз Сіеіспипрз5узієт һа! шпепФЕеһ уіеЈе 1 ӧѕипвеп. 


Ріе Коеїйгіспіелдаетегтіпапіе опа (іе Дегегтіпапіеп 2, ѕіпа 0. (Ре: 0; 
Р, = 0) 

Піе СіІеісһипв хі) = Р, Һа ипепаїїсћ үіеЈе І. ӧѕипвеп; елп Ёіг ипепаіісћ 
уіеіе Меге х; 011 х; 0 = 0. 


Піе Сіеіспипреп 5іпа Ііпеаг аббйпвів уопеіпапег. 


Міг ѕсһгеіБеп діеѕе Егкеппіпіѕѕе йБег 4а І.ӧѕеп уоп Ііпеагет С1еісһипеѕѕуѕѓіетеп 
аиѕ п Сісісһипгеп ті п Уагіабіеп посһ еіпта! іт {БегЫіск: 


р Р; Г.ӧѕипеѕтепре СіІеісһипвеп 


+ 0 БеШйеБір вепаџ еіпе І.ӧѕипе | 
ЕЕЕ 5): 


зіпа Піпеаг ипаББӣпрів 
уопеіпапіег 


е. р, 
тії хі --- 
р 
=0 +0 Кеіпе І б5ипе мідегергесреп еіпапдег 
=0 - чпепісһ уісіе _ӧѕипреп ѕіпа іпеаг аБћапрів 
уопеіпапдег 
Веізріеі: 
ЖР у ль, 3 
22- у- 2- ,9 
-х + 3у – 72 = -7 
1 1 -5 
Бе) 1 -1Ї|е 107 +3) - 10-14 - 1) - 5(6 - 1) 
-1 3 -7 = 10 + 15 - 25 =0 
Ев Бі ипепаїїсЬ уієїє ойег Кеіпе І. ӧѕипееп. 
З =3 
ру -| 9-1 –-1|= 3(7 +3) – 10—63 – 7) - 5(27 – 7) 
-7 3-7 = 30 + 70 – 100 -0 


Ев вібі ипепаїісћ уіеіе І. ӧѕипееп. 


Мап бей? Ѓйг еіпе УагіаМе еіпеп Рагатеќег еіп; 4аз ҺеіВё, тап агбейеї Беіт 
Гӧѕеп дез С1еісһипеѕѕуѕіегтѕ ті ізеті Рагатеїег ме тії еіпет Копѕќапіеп 
ХУегі. і 


23% 355 


Ііпеаге С1Іеісһћипаѕѕуѕіете 


Рагатеѓег іе К; 2 = Г 


-х +3у = =7 +17 
"аз ізі еіп Сіеісһипеѕѕуѕіет аиѕ геі СІеісһипвеп тії тмеі Магіабіеп. Міг 1бзеп 
еіп Ѕуѕіет аи 2учеі Сіеісһипёеп. Ріє Ібзипе тий іп іеѕет ҒаП апсһ (іс дгійе 
Сісісһшір егііШеп, мей е дгеї СІеісһипвеп Ііпеаг аБћаӣпеіє ѕіпӣ. 


хку-3 +51 
2х = у= 94+ 1 


е 1 і 
е5 8 оброб - -бі -12 
РР Ла ІН 13 57 З и нори 
1 1 -і -2 -3 
УЛ ЕСІ 
13-5 
й 29-1 941 -6 -10 -9-3 
уз Ба = = 32- 1 
ЕЗ -3 = 
І = {021 + 4; 31 - 1; 0)} тії гек 


Зейті тап біг деп Рагатеќег / еіпе Безбіплтіе гееПе “аһ! еіп, 50 еграй тап сіле 
вреліеПе .ӧѕипв. Хит Всізріе! / = 5 егвїві (14; 14; 5). Ра тап Ѓйг г једе Беіебіве 
гееПе “аһ! еіпѕеіхеп Капп, рім ев ипепФісһ уіеіе 1. бӧѕипвеп. 


51.3.3. Нотовепе С1Іеісһипреѕѕуѕіете 


» Пе: ХУепп Беї еіпет С1еісһипвѕѕуѕіет ае 5, = 0 віпд, 50 һеЙ% даѕ 
СіІеісһипрѕѕуѕіет һоторвеп. 


Веіѕріе[: 
хі у% 2-0 
х -2у + 2-0 
2х - у- 32 = 0 
Еоірегипе: 


Веі еіпет һотовепеп СІеісһипеѕѕуѕіет ѕіпа ае Реѓегтіпапќеп 2; вісісһ 
0; депп іп 2, Безіебі Ше /-(е Ѕраке пиг ай МиПеп. 
Веі сіпет һотовелеп Іпеагеп СІеісһипвѕѕуѕіет Бірі еѕ пиг 7меі Агієп уоп 
Гӧѕипвеп : 
1. раз Һотовепе СіІеісһипрѕѕуѕіет Ба! вепаи еіпе 1,5506. Піе Коеѓћ- 
тіепіепӣеѓегтіпатіе О ізі ипеіеісћ 0 (0 + 0). раз СіІеісһипеѕѕуѕіет һа 
іе ігіуізіе І.б5ипе. 
І = (0;0; ...; 0)) 
2. ав Ботовепе Сіеісһипеѕѕуѕіет Һа ипепаіісһ місіє І. ӧѕипвеп. Ай 
р = 0 Юоігі х; `0 = 0 тії ипепаісћ уіеіеп І ӧѕипвеп пебеп дег ігіуіаіеп 
Іӧѕипе. 


Реїегтіпапіеп опа Ііпеаге СІеісһипеѕѕуѕіеге 51. 


Біп һотовепев СІеісһипрѕѕуѕіет һаї аїзо іпатег гліпаеѕіепѕ еіпе 1.ӧѕипр, Ше 
їгіміаїе І. ӧѕипе, Беі ег аПе МагіаЫеп МШІ ѕіпӣ. Веіт Еіп5еїгеп іеѕег І. ӧѕипе 
ѕіпа пісһі пиг ае гесбіеп бейеп дег СІеісһипвеп МШІ, ѕопӣегп айсһ аПе ІіпКеп 
бейеп. 


АптегКипя: С1еісһипрѕѕуѕіете, Беї 4епеп уепівѕіепѕ еіп 8; 4 0 іі, пеппі тап іпПбото- 
Бепе Сіеіспипеззувіете. 


51.3.4. Ілпеаге СІеісһипеѕѕуѕіете аи п Сісісһипреп тії 
т УагіаМеп 


и Біп СіІеісһипеѕѕуѕіет апв п СіІеіспипееп тів т Какіабіеп Баї іт а11- 
ветеіпеп Ёйг 


п> т Кеіпе І ӧѕипе 
п = т репай еіпе І. б5ипе, 
п < т чпепаїісћ уісіе І ӧѕипвеп 
Веізріеі: 
тоты 328--Ц 50 и = 25 пре Бозі б 
5 


Ұепп п > т ізі, 50 155 тап еіп Ѕуѕіет ац5 т Сіеіспипееп ипа рг 
дапп, об (Ше _ӧѕипе айсһ (іе геѕісһеп (п - т) Сісісһипреп егійіі. 


п=т 2<- у= 3 п--2:2 то 2; Г--Ч(45)) 
х + 2у = 14 


"Юел Ға! п = т бабеп міг іп 51.3. вепацег ипѓегѕисһ. 
п<т х`+.у: = 100 п-і; те 2; РІ = (4:10 - 2) 


Ұепп п < т іѕі, Ча5 ћеібі т = п + є (т є СТ), маҺ тап ғ УагіаЫе аз 
Рагатеќег. Рапп 155 тап йаѕ СіІеісһипеѕѕуѕіет ай п Сісісһипреп тії 
п Уагіабіеп. 


ОЪипвеп опа АџѓваБеп 
КопітоШтареп 


. Маз іі еіпе К-геїпіве Реѓегтіпапќе? 

. Мо 5їебі 4а ЕІетепі Саз іп еіпег Рреїегтіпапіе? 

. Әле Бегесіпеї тап йеп УУегі еіпег 2ууеігеіһіреп Деїегтіпапіє? 
ЕД 


шы- 


Ұз 


. Меїспеп УУегі Ба! діє Реѓегтіпапіе ? 


ти 
. Міе Бегесһпеї тап деп УУегі еіпег п-геіһіреп Юеѓегтіпапіе? 
. Ме егһаї+ тап Ше хи дет Еїетепі а; реһӧгіве Опѓегӣеѓегтіпапќе Д,,? 
. МеІсһеѕ Уог?еісһеп егһаі{ 4а РгодикКі ай дет Біетепі азз ипа дег ЮОпіег- 
дегегтіпапіе 033? 


зт 
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Ілпеаге С1Іеісһћипрѕѕуѕіете 


8. М/іє іѕі іе аПветеіпе Ѕсһгеібуеіѕе Біг еіп Ііпеагеѕ С1еісһипвѕѕуѕіет аиѕ 


п Сісісһипгеп тії п Уагіабієп? 


ГРеїегтіпапіеп опа Ііпеаге СІеісћипеѕѕуѕіете 51. ў 


2. І.ӛвеп біе іоірепде С1Іеісһипеѕѕуѕіете! 


Себеп Ѕіе Ше Агі ег І.б5ипе ап! 


9. М/агінт Беїді Э Беї еіпегі Іпеагеп СіІеісһипеѕѕуѕіет діє Коеїйліепіеп- 185-05-25 видову з 88 
деїегтіпапіє? 2х + 3у = 6 Зх - ду = 4 

10. Міе егһа тап аи дег Коеїбліепіелдаєгегтіпапіе 2 іе Оеѓегтіпапќе Д;? і 

11. Опіег зусіспег Вейіприпв ѕіпа Фе Сіеіспипееп еіпеѕ Ііпеагеп СіІеісһипеѕ- 2. хы у- 72 = - 1 6: Я уче 3 | 
ѕуѕіетѕ цпарһӛпвір уопеіпапдег? х + 2у - 102 = -2 2х - Зу = —4 

12. Опіег меІсһег Вейіпвипв ѕіпа Ше СІеісһипвеп еіпеѕ Ііпеагеп СіІеісһипеѕ- Зх - у - 92 = 1 хо у= 2 
зузіетз арһапрір уопеіпапдег? өз үне к М 

13. Олег меїспег Ведіпвипя мідегергесбеп (іе СІеісһипвеп еіпеѕ Ііпеагеп Сіеі- 5 й З 2 30 бе ы т. бе а іч ре 22 өз і І | 
сһипаѕѕуѕіетѕ еіпапдег? 

14. УУіеуісі Ібвипреп һаб еіп Ііпеагеѕ Сеїспипаззузієт айв л уопеіпапдег 4. а 8. хр у- 2-0 | 
шлаБһйпріреп Сісісһипвеп тії п Уагіабіеп? -3х- уза 2Х- у + 32 = 9 | 

15, УУіеуісі І,бвилреп һа( еіп Ііпеагез С1еісһипеѕѕуѕіегт ай л уопеіпапйег Е ДЯ 5х - ЗУ + 2-2 


аБћапрівеп СІеісһипвеп тії п Уагіабіеп? 2х + 5у –- 2 = 
16. М/іемісі І.ӧѕипвеп Баг еіп Ііпеагев СІеісһипеѕѕуѕіет аиѕ п С1еісһипвеп, ше | 
еіпапдег уійегѕргесһеп? | 
17. Маз ізі еіп Һогтовепеѕ СІеісһипреѕѕуѕіет? 3. егвейгеп А Фигеһ А 
18. На еіп Һотовепеѕ СІеісһипвѕѕуѕіет іттег еіпе І. ӧѕипв? ) р 
19. Нає еіп Һотовепеѕ, Ііпеагев Сіеіспипаззузієт іттег вепай еіпе ӧѕипе? | 
20. Кӛппеп Ше Сіеісһипреп еіпеѕ һотовепеп Сеїспипрз5увіет5 еіпапдег 
мійегѕргесһеп? В 
21. Міеуіеі 1. ӧѕипреп Һа іт айретеіпеп еіп \іпеагеѕ С1Іеісһипоѕѕуѕіет аиѕ 
р Сіеісһипвеп тії ғ УагіаЫеп, 
мепп р з г іі, 
мепп р > г із: опа 
мепп р < г 15? 
22. Ууіе 1956 тап іт аПдетеїпеп еіп Ііпеагев СІеісһипеѕѕуѕіет аџѕ ғ Сіеісһипвеп 
тіс ғ + 5 УагіаЫеп? 


ь- Мап Біїдеє Фе Юеѓегтіпапѓе |), іпдет тап іп дег Коеїйгіепіепдаєіег- | 
тіпапіе «Ше і-е Ѕраіќе аигсһ Фе гесһ(бе бейе дез Сіеісрипеззувіетя 
егзе(21. | 


рі; Әз; Әз; Ду є | 


4. ѕќгеісһеп, ѕігісһ, резігісһеп 
Ок Гак У 


»- Мап егћаїє Ше ги а, веһӧгіве М піегаекегтіпапіе Пк, іпіет тап іп дег І 
Декегтіпапіе (іе і-їе ?ейЙе ипа е К-Іе Ѕраќе ѕігеісһі. | 


Оз [ азз; 054 / аѕа 


АлҒраһеп 


1. Вегесһпеп Ѕіе Гоївепде Реѓегтіпапќеп! 5. еіп іпеагеѕ СІеісһцпеѕѕуѕќет аиѕ т Сіеісішпреп ті л Уагіабіеп 


ПРАВ " і 92 15-17 х+у= 2 
25 50 -61 70 х- у= 5 
Т ар 6. 2 310 »- Газ і5і еіп Ііпеагев СІеісһипеѕѕуѕќіет аџцѕ 7меі С1еісһипвеп ті 2ууеі 
20:10 7 916 Уагіабіеп. қ 
--3 =612 1 == 2= 2 
2х +у-2= 3 
2 
3 ко 6 оно 
2 
19 26 ЭУ» 2.х1 % Ха ФК хз Ж Ха -2 
4.| - 12 241 8. хо У2 хіх: Бхз Ха = 1 | 
1! б 1-23 З. х+у+г= 0 
“1 89) х -2-?2 


І іпеаге Сісісһипрв5у5(ете 


6. еіпе (Кеіпе) І.ӧѕипе зеїп / (пісі) ае Сіеісһипреп егійШеп 


(1; 225; -3) хі ы В хз + ха = 5 

хі ЗХ з Ха -ха- -3 

»- Пав 4-шре! (1; 2; 5; - 3) 15 еіпе І. ӧѕипв @еѕ Сіеісһипаѕѕуѕіепѕ тії 
4 Уагіабіеп, ме ев аПе СІеісһипвеп егійШ. 


1.052; 3) х+у+2 = 


2х - у = 0 
х-у%:-2 
2: (1:22; 3) х+у+2= 6 
2х – у = 0 
х-у+2= 5 
Ер Мүегерааг (-2; -4) х-у- 
х+у= 6 
4. Мегіерааг (-1; 4) х+у= 7 
2х-у- 


Уекіоггесћпипе 


52. 5ка!аге ипа уекіотіеПе СтӧВеп 


Іп деп М№абигуіѕѕелѕсһаеп ип іп дег Тесһпік ипќегѕсһеійеі тап зКаїаге ипа 
уекіогіеПе СгӧВеп. 

5о веһӧгеп 2. В. хи еп 5Каїагеп СгӧВеп (іе апре, Ше ?7ей, Фе Мавве, Ше 
Агвей ила е Епегвіе. Еіпе 5Ка!аге СгбВе міє 2. В. діє Маѕѕе т еіпеѕ Кӧгрегѕ 
ізі Беї ререһелег Еіпһей Фигсі еіпе еіпгіре гееПе 7абі (?аМепмегі дег СгӧВе) 
уоПвійпдір Беѕіітті. 

т = 3 КЕ 
зкаїаге СтӧВе ?аМепмегі Еіпһей 


Гезраїб Іаѕѕеп ѕісһ Дмваттепійпее 2мізсһеп 5Каїагеп СгӧВеп тії Нійе уоп 
гееПеп ХаһҺеп ип іһгеп Еесһепреве(?еп та(һеппабівсһ Беѕсһгеібеп. 5Каїаге 
СгӧВеп Кӛппеп міе Фе гееПеп Хаһеп аш” еіпег ?аҺІепвегадеп Бгм. аш? еіпег 
бка!е веотеїгізсії 4агвевіе Іс ууегйеп. Пав егКІйгі іһге Ветсісһпипр. 

УекюгіеПе СгӧВеп ѕіпа 2. В. Ше Севсһмәіпдіркей, Фе Вевсһеппіршір, Фе Кгаѓ 
опа е еіекігізспе Ғе145ійгКе. Піеве СгӧВеп Кӛппеп пісһ дигсһ еіпе еіпгіве 
гееПе 7абі сһагаК(егіѕіегі мегіеп. Ве(гасМеп міг 2. В. а15 уекќогіеПе СгӧВе Фе 


Кт 
СевсһмгіпдірКей еіпеѕ Ғаһггецѕ, 4а ѕісһ тії 40--- вегайіпів уоп 4 пасһ В 
Бемеві. һ 
Тиг уоһвійпдіреп СћһагаКќегіѕіегипр дег Сеѕсһуіпаівкеіс @еѕ Ғаһг?ецр ве- 
Һӧгеп 


1. дег Веігар, т 
деп іе бевсһугілдірКей һай (зо =) 


2. Ше Кісһќипе, 

іп дег е Веуерипв егіоір( (Кісһішпр дег УегЬіпіипрѕрегайеп ав) 
3. дег Ригеріашівіпп (Фіе Огіепііегипе), 

тії дет діє Вемевипе, егіоірі (уоп А пасһ В). 


Үуіе Ше Сбевсһугіпдіркей мігі једе уекіюгісПе Стбіде йшсһ еіпеп Веігар (гееПе 
Тані пла Еіпһей), Фигсһ еіпе Еісһішпе опа еіпеп Гйг Фіезе Віспішпв апвевебепеп 
Ригсћаџбіпп сһатаКтегізіегі. 

?иг веотеігіѕсһеп РагѕќеПипе уоп үекіогіеПеп СгӧВеп Бепийїгі тап Рѓеіе. 


Веїгод 


с но 
на б 
2 18 ав 


| А 
Кісітипу ігсіш бїт 


АБ». 52.1. беотеігізсһе ЮагѕіеПипр уоп уекіогіеПеп Стббеп 


Уекіоггесһпипв. 


ш Гаһеі Кеппгеїсіпеї іе ІД пее 4ев РГей5 деп Веїгає дег уекіогіеПеп СгӧВе. 
Піе Ріеіївріїле вібі деп ОигсМаџбіпп ап, іе Сегайе, аш? дег дег РГей 
Пері, ѕќеПє Ше Вісһёипе ег уекќогіеПеп СгӧВе даг. Еіпеп РГе! тії ает 
Апѓапаѕрипкі А ипа дет Епірипке В бехеісћпеѓ тап тії АВ. 


Ѕеһг місһбін ізі, да тап 2ууізсһеп уекіогіеПеп СгӧВеп опа іһгег Уегапѕсһаџ- 
ісһипв игсЬ еіпеп Рѓей ипќегѕсһеійе. ег Рѓей іі Ше веотеїгізсбе РагѕіеПипе 
еіпег уекіогіеИеп СгӧВе. Ріеії шпа уекіогіеПе СгӧВе ѕіпа пісһі ідепііѕсһ. Ев 
із 2. В. Фе уекіогіеПе Сгббе Сеѕсһуіпаіскеі еіпе рһуѕікаііѕсһе СгӧВе. бег 
РГей, дег еіпе Безгіпітіе Севсһугіпдіркей уегапвсһашісһі, іі једосһ еіп рео- 
теѓгіѕсһеѕ ОБјекі. 

Тиг Вехеісһпипв уоп уекіогіеПеп СгӧВеп Вепші?і тап оѓ КІеіпе Іаѓќеіпіѕсће 
ВисһѕќаБеп тії еіпет РГей. Аи (есһпізсһеп Стйпаеп коттеп іп іеѕет Висһ 
апе Уекіогеп іт һа!МГейеп, Кигѕіуеп Огиск. 50 Бегеісіпеї 2. В. о іе Сеѕсһуіп- 
дірКеіс еіпеѕ Кӧгрегѕ. 

Рег Веігав еіпег уек(огіеПеп Сгӧбе ғ мігі ҒоівепдегтаВеп веКепп?еісһпес: 
[0] = 2. 

Ейг даѕ Весһпеп тії уекќогіеПеп СгӧВеп репіреп Фе Сеѕеіле йБег 4а5 Кесһпеп 
ті гееПеп “аМеп пісһі. Мап тиб апфег дет Веігар аисћ Кісһќипв ипа ЮОигсһ- 
Іацізіпп еіпег уекіогісПеп СгӧВе Бегіскѕісһііреп. ав 156 тӧвіісһ тії Нійе дег 
Уекќоггесћпипе, іе аисһћ біг «іе Ібзипе геіп та(Һета(іѕсһег Ргобіете уоп 
вгоВег Вейеиќипр 154. 


УЮбипява ила АшбоаВеп 


КопігоШтареп 


. Моаигећ іі еіпе 5КаЇаге СгӧВе Беѕіігаті? 

. Модигей міга еіпе уекіогіеПе Сгӧбе сһагакіегіѕіегі? 

. Магит ѕіпа уекќогіеПе СгӛВе ила Рей пісһће ідеп(бізсһ? 

. Міе міга дег Векгає йез Уекогѕ ѕ везсігіебеп? 

. Мііе уегапвсһашісһ( тап тіс Не еіпеѕ РГейв деп Ңеігав, Фе Кісһішпе ила 
“іе Огіепіегшір еіпег уекіогісПеп Сгбе? 


ПУЕ КР 


Ашбаһеп 


1. Уегапвсһашісһеп біе 2меі КгаЌе Ё, ила Ё, 


1. Ше рІеісһ ѕіпа, 

2. Ше вісіспе Веігаве Бабеп, 

3. Ше рІеісһе Кісһішпр ипа уегѕсһіедепе Огіепбегипр Бабеп, 

4. Ше вІеісһеп Веїгав ипа епівевепсеѕеігќе Огіепііегипе һаһеп! 


2. іе уегһаНеп ѕісһ Веігав, Вісһипе опа Юигсћаџбѕіпп дег Сеѕсһуіпаів- 
Кей о Беі Ғоірепдеп Вемевипвеп? 
1. вегаіпіре рІеісћбгтіве Веуевипе 
2. Тгеіег Ба! 
3. вІеісћӧгтіве Веуерипа аш дег КгеізВаһп 
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Мекіогеп ила Уекіоггйите 53. 


53. Уекіогеп ипа Уекіоггӣите 


Гег гепігаїє Веєтгіїї дег Уекіоггесһпипе і5ї дег ВергіҒ 4ев УеКіогв. От іһп 
дебпіегеп ги Кӧппеп, Фебпіегеп у/іг гпег5ї деп ВергіТ дез Уекідггацтв. 


» Деї.: Еіпе Мепее И тіс деп Еіетепіеп а, Ё, с, ... ћеіВі еіп гееПег Рек- 
іоғғаит, мепп їйг діе Еіегпепіе уоп И еіпе Айііоп дейпіегі 1 ипа 
мепп 2уізсһеп деп Біетепіеп уоп И ипа деп гееПеп 7абіеп еіпе Миїі- 
ріїкасіоп дебпіегі 151, Фе ѓоІсепіе Ахіоте егеп: 


1. Ха, Б, сє У вії: 

А) а, Беу-а + Бє 

А) а+Ь=Б+а Коттишацуахіот 

Аз) (а+ Б) +с=а + (Б + с) Авзоліайуахіот 

А4) Хм је тмеі Еіетепіеп а, Бе У вібі е вепаџ еіп Еіетепі хє У, 
ѕо даба + х = Б ізі. 
(іе Аааііоп іі еіпйешін итКеһћгБаг; хи тмеі Бейебівеп а, Бє И 
ЕМ ев вепаи еіп Оіегепғејетепі х = Б - а.) 


2. Ха, Бе У ип Угі, ғ: Є А рії: 
А5) (ае Уцпі кує В) » має 
Ақ) та + Б) = та +6 

Аз) (өп +т)а = та + па 

Ав) т (72а) = (уз) = рза 


1. Ріѕігіби(іуахіот 
2. Ріѕігібибіуахіот 
Аѕѕо2іаііуахіот 


Рег ВергіН УеКіоггашт һай еіп Әгейев АпуепіипрѕЃе!а. 50 Іаѕѕеп ѕісһ и. а. іп 
Гоірепйеп Мепвеп еіпе АЧ4ййоп ег Еіетепіе ипа еіпе Миїпріїкайоп іеѕег 
ЕІетепќе пай еп гееПеп ХаҺеп дебпіегеп, іе йіе репаппіеп Ахіоте егійПНеп: 


іп дег Мепве аПег Кгабе, Ше ап еіпет РипКі апогеіѓеп; 

іп ег Мепве аПег Тгапѕ1айопеп дег Ебепе ипа 4ев агеійітепѕіопаіеп 
Кашпев; 

іп дег Мепее аПег веогапеїеп Рааге (х; у) тії х, ує А; 

іп дег Мепее аПег іпеагѓогтеп ах + Бу + сг тії а, Б, се А; 

іп дег Мепге аПег ХаҺепѓоІвеп, 4егеп С1іеег гееПе ХаҺеп 5іпа, 


Гіезе Мепреп һаВеп аіѕо Фе 5ігиКішг ,„Уекіоггаит“ шпа ѕіпа 4аһег ,,МойеПе“ 
Гйг деп абзігакіеп ВергіН аеѕ Уекіоггаштѕ. Іт пасһѕќеп Техі мегеп міг ба 
Моде! ,,Тгапвіайопеп дег Еһепе“ илѓегѕисһеп. і 

Мап Кбппеп міг айсһ деп ВергіН 4ев Уекіогѕ дейпіргеп. 


» Пе: УеКіогеп віпд Еіетепіе еіпег Мепре тії дег Ѕігикішг Уекіоттайт. 


Ріеѕе Рейпібіоп 2еірі, даб Гіг Уекіюгеп Фе МегКтаїе Веїгав, Кісһіипе ипа 
Опіепйегипв пісһі побмепдір ипа дезбаїб айсі пісһі сһагакќегіѕііѕсһ ѕіпа. 
"Тгоїгдетп уегмепде( тап 2иг Уегапвсһашісһипв уоп Уекіогеп ѕеһг ой е іт 
Техі 52. еіпвеЃіһгіеп Рѓеіе; 4. Һ. Ше ,,реоте(гізсһеп Віїдег уоп УеКіогеп“. 
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Уекѓоггесһћпипв 


Таһеі тив тап аһег іттег Беасбіеп, даВ дег Вевгіїї Уекіог опа ѕеіпе вео- 
теігізсһе РагѕіеПипа йшгсһ Рѓейе пісһі ідепгізсі ѕіпа. 


Оъопвеп ила АоѓваБеп 


КопігоШтареп 


1. УУеісһе Орегабоп 15+ 2уісһеп деп ЕІетепќеп еіпеѕ Уекфоггаштв дейпіегі? 

2. М аз мігі гмеі БейеРіреп Еіетеп(еп ай дет УеКіоггайт Беі дег Аддїоп 

товеогіпеѓ? 

‚ Меіспе Ахіоте тий Фе Айаіііоп іп еіпет Уекќоггаит егеп? 

4. У/ав Піг еіпе Орегаһоп іі 2ууізсһеп йеп Еіетепіеп еіпеѕ Уекќоггаитѕ ипі 
деп гееПеп Хаћеп дейпіегі? 

5. Іп уесісһег Мепре Пері ға, мепп г є К ип ає И 5іпа? 

6. Меіспе Ахіоте тий іе Миїріїкабіоп уоп Уекќогеп іп гееПеп 2аһћіеп 
егійШеп? 

7. Магит вібе ев Беї дег Миїкіріїкабіоп уоп Уекќогеп ті гееПеп Хаћеп ме 
Ахіоте ег Різігізшіуйді, аБег пиг сіп Ахіот дег Аѕѕогіаќіуієӣс? 

8. Міе ізі еіп гееПег Уекіоггаит дейпіег? 

9. УУав ѕіпа Мекіогеп? 

10. Ѕіпа е Мегктаіе Веігав, Кісһипа ипі Фигсбіацівіпп Үйг деп Веєгіїї 
«Уеког” сһагакегіѕ(іѕсћ, оЧег уоѓЃіг? 

11. Меппеп біе еіпіве Мепвеп, Ше же Зігикіиг ,,Уек(огташп“ һаБеп! 


Го 


54. Тгапзіайоп еіпег Ебепе 


Уміг һайеп ѕсһоп іт 53. Техі дагайі Біпвеміезеп, дай іе Мепве ег Тгап5- 
айїопеп еіпег ЕБепе (іе Ѕігикќиг ,, Уекгоггацті" Беѕіб2(, сіп „Моде“ Ғаг Уекќог- 
гаште іі. 

Үуіг муоЙеп 2иегѕе йеп Вевгіїї Тгап5іайіоп Пейпіегеп. 


ь реғ.: Еіпе Тгапзіабіоп (МегѕсһћіеБипр) ғ дег ЕБепе ізі еіпе еіпеіпдешіре 
АБбіїЧипе, ег Ебепе аш ѕісһ 5еЇБ5і, Беї дег једет РипКі Р дигсһ еіпе 
вегісрієте Ѕігеске (Рей) / еіп Вііарипкі Р" гивеогапеї міга. 


Іп АЪЬ. 54. 1. ѕіпа пиг еіпіве уоп йеп шпепаїісб місіеп РГейеп регеісһпе(, іе діє 
Мегесбіебипе, г уегапѕсһашісһеп. М/ісіків 11, даб Беї 4ег Уегѕсһіебипр г једет 
РипКі Р дег ЕБепе вепаи еіп ВіЇарипкі Р" 2пвеогдпе( ууігд, пісћ пиг діејепівеп, 
Беї депеп еіп РГей Чаз апріМ. Јейег РГей РР” уегапѕсћашісһ Ше Уегѕсһіебипе г 
опа ҺеіВе Кергӣѕепќапі дег Уегѕсһіебипе. Ев вібі ипепаїісі уіеіе Уегѕсһіебипвеп 
дег Ебепе, іе ѕісһ іп Веігар, Кісһипе ипа Огіепііегипе уопеїпапдег ипќег- 
ѕсһеійеп Кӧппеп. 


Аптегкипе: Мат Беї Уетѕсһіебипвеп вІеісһег Кісһіппе 156 ев зіппуоії, уоп б ісісһег одег 
епівевепреѕеіліег Огіепііегипр 2и ѕргесһеп. 
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Тгапѕ1аќіоп еіпег ЕБеле. 54. 
р 

ғ Й ІЛЕ 

жен Т 

ғ 

б І 

р 
АБ. 54.1. 


Ейг іе Сісісһһей уоп Тгапзіабіопеп 2110: 


а = Б «< |а| = |БІ 
Кісһішпе уоп а = Кісипр уоп б 
Огіепііегипа уоп а = Огіепііегипе уоп ё 


Міг ғеівеп пип, Чай Фе Мепее (ег Тгапзіаїїопеп еіпег Ебепе «іе 5ігікішг 
‚„Уекіоггаит“ 251021. 

А) Оіе АЯйііоп уоп 2уусі Тгапзіаціопеп г; ипа ғ, дейпіегі тап а! Масһеіпапдег- 
аџѕѓйһгипе Фіезег Беійеп Тгапѕ1аііопеп. Діє Зитте уоп 2ууеі Беїебівеп Тгапѕ- 
Іаііопеп дег ЕБепе ізі іттег үуіейег еіпе Тгапзіаіоп дег Ебепе. 


, 


А 


А 5 би 
АБ. 54.2. Т, + Т, = 7, 


ГА Бійдеї деп Рипкі Ааш А’ аБ. Бапп міг А” 4игсһ 7; аш А" абребіїдекг. Мап 
егћаі 47 аїз ВіЇ4 уоп А апсһ аишгсһ еіпе еіпгіде Тгапзіабіоп 7. 


й її з із 

АА’ + АА” = АА” 
Аптегкиле: Еоірепде 0 Бегісвипе, 2сірі, Чай Ше А4йігіоп ипаБћапрів уоп йеп Вергӣѕеп- 
пашеп 151, тій депеп тап агбеіќеї. Наќе тап 7, 4шгеһ еіп апӣегеѕ РипКіерааг (В; В) 
гергаѕепііегі ипа дапп 7; аиѕвеѓћгї, 50 Байе тап Ѓйг 4; еіпеп апдегеп Кергӣѕепіатіеп 
(В; В”) егһаһеп. 44” ипа ВВ” ууйгеп аһег вІеісћ Іапе, рагаїе! ила еІеісћ огіепіегі: Ѕіе 


ууйтдеп аізо діє вІеісһе Тгапзіакіоп апребеп. 4; ізі ипарһапвір уоп йеп Вергазепіапіеп, 
тай депеп тап агБеі(еї. і 


Ейг Фе Аййііоп уоп вевебепеп Тгапзіайопеп а ипа 5 6116: Мап 2еісіпеї деп 
Ргей а. 

Мап уегѕсһіеЫ деп Рівії 5 рагаПе! ги ѕісһ, Біз ѕеіп Апѓапеѕрипкќ іт Епарипке 
Че5 РГейев а Пегі. 

Мап теісһпеї Фе Зипітепігапзіайіоп а + Б, Фе уот Апѓапрѕрипкі дег Тгапѕ- 
Іайоп а 015 2шп ЕпарипКі ег Тгапзіабіоп ё већ. 
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Мекіоггесһћпипе 

Аиї аіе вісіспе У/еізе Капп тап апсһ апдеге Уекіогеп аййіегеп, Ше ѕісһ вео- ‚ТАӘ 
теїгіѕсћ Чаг5ієїеп Іаѕѕеп. 

Веізріеі: , 


Севебеп: геі ап еіпет Рипкі А апагеіїепде Кгайе 
Севисіі: Вебиікіегепдє ег геі Кгайе 


Тгапѕ1а(іоп еіпег Ебепе 54. 


Гіе Сіеіспипе а + х = Б 1 Біг аПе Тгапзіайопеп а, Б еіпдешір 155Ваг. 
х-Ьь-а-БЬь-(-а) 

-а ізі Ше Тгапзіабіоп, Фе йеп вІеісһеп Веїгає ипа Фе вІеісһе Кісһипр, 
абег Фе епівевепвеѕеігіе Огіепііегипе міе а һа(. 

СегеРеп: 5, а 

Сбезісһі:х = Б – а = Б'+ (–а) 


| 


са? 
х} 
ет 


АЪЬ. 54.6. 


Га ев ги јейег Тгапзіабіоп а апсһ Фе іпуегѕе Тгапзіайоп -а віһМ, іі 
апсһ Піе Сіеісһипр а + х = а іттег еіпдешір Іӧѕбаг. х = а - а = 0. 


. 54.3. г 2 5 С 2 з қ 
зо 0 һе фе Миїгапзіаціоп, 0 ізі еіпе Тгапзіацоп ті дет Ве(гар МІ. 
Дів Ахіоте 4;, Аҙ, Ад мегФеп іп йег Мепве (ег Ттапвіагіопеп аисћ егіШІ. Үуіг дейпіегеп пип Ше Мшбірікайоп 2у/ізсһеп Тгапѕіаіопеп ипа гееПеп 
Раз егКеппі тап аи деп Ғоірепдеп Хеісһпипевеп. ?аМеп. 
А) азь-АВ-ВС-АС А.)  Мепп а еіпе Тгапѕ1аќіоп 15 ципа ғ сіпе гееПе 7абі 15, 50 110: 


ь+а = Ар + "РС = АС 
ачьевча 


А 2 48 
2 5 
5 
= (А 
" ? 49 
АБЫ. 54.4. Ріє Уекіогачдйноп ізі Коптиќаііу й 


А) а+Ь+с= (а + Б) +с=а + (6 + с) 


дефіяс | І 4) 
АБЫ. 54.5. Ріє Мекіогайійіоп 15 аѕѕоліаійу Ав) 


го» 0 сіпе Тгапвіайоп тії вІеісһег Кісһипе ила рісісһег 
Огіепііегипр міе а ила йет ғ-Гасһеп Веїгає 
ға ізі Піг/ғ = 0 е МшШгапвіабіоп 0 
ғ<0 еіпе Тгапвіайоп ті вісісһег Кісһішпр, епіререп- 
веѕеігіег Огіепііегипе ууіе а ипа йет |ғ|-Гасһеп Веїгає 


Еоірекипе: 


а апа ға ѕіпа іттег КоШіпеаг, а. һ., ѕіе һаБеп (іе рІеісһе Вісііипе, ѕіе 
ѕіпа рага!!сі. 


"а + Б) = ға + тв 


= га +5) 
(а +6) 
АБЫ. 54.7. 
(ғ, + љ)а = та + ға 
п.(ғза) = (г.м) а = ға 


Мектотесіпипе ? Ійпеаткотіпаїіоп уоп Уекіогеп 55, 


Ріе Сіііркей дег Ахіоте А; ипа 4; егеїбі ѕісһ аив дег ЕгКійгипя уоп га. 4. Еіп Мапп ѕсһуіттё ті еіпег Сеѕсһуіпаіркеі р; ті р, = 1 т57!. Ег мі 
ботай иге регеірі, ЧаВ Же Мепве Фег Тгапзіатіопеп еіпег Ебепе Фе Ахіоте еіпеп ЕішЗ йБегашегеп, дег еіпе Ѕігӧтипеѕвеѕсһуіпаівкей уоп 0,8 а. һай 
дез Уекһоггашпев егій, Ев Кӛппіе еБепѕо вегеірі мегдеп, даб іе Тгапзіайопеп Веѕііттеп Ѕіе Фе СтӧВе ира Вісіїипе дег гезиійіегепдеп СЕ кеі 
дез Раитев Уекюогеп ѕіпӣ. Веі дег Іл/егвисһипв уоп апдегеп Мепвеп тії ег мепп ег ны 
Ѕігикішг Уекіотгашп рге тап оһ ашҒ даѕ Моде!! «Лтапвіабопеп“ гигйск, М 
5 ан а) ѕепкгесћі 2иг Ѕіготгісһёипе 
мгепп 4а тӛріеһ 15і. 5 5 қ 
Ы) ипіег еіпет У/їпКеї! уоп 45° гі йет Ѕігот ипа 


с) ипіег еіпет У/іпКе! уоп 60° ревеп йеп Ѕігот ѕсһуіптті! 


Оьшпвеп ша Ашбаһеп . 5. 7сіреп Ѕіе, даб діє Мепре 
КоптоШтадеп Р а) аПег М/егіерааге (005; 
Ь) аПег Гіпеагѓогтеп ах + фу + ст | 


. Мвісбе Мепре ізі еіп ,Модє!!" Гіг Мекіоггаште? еіпеп Уекіоггаит Біїдеї! 


. Мііе ізі Фіе Тгапѕ1а(іоп г еіпег Ебепе дейпіегі? 
- Магит ѕіпа Уегѕсһіебипвеп еіпег Ебепе Уекіогеп? 
Үліеуісі Рипкіе дег ЕБепе мегдеп йшгсћ еіпе Тгапзіаціоп г уегѕсһобеп? 
- М/аз ізі еіп Безбіппиег РГей РР” Бегішісіһ еіпег Тгапзіайоп 1? А 
- Модигсї Кӛппеп ѕісһ геї Тгапзіаїіопеп ипќегѕсһеійеп? » 
‚ Веі мувіспеп Тгапѕ1аііопепт із ев пиг ѕіппуоії, уоп вісісһег одег епіререп- 55. ПпеаткотЫлайоп уоп УеКіогеп 
веѕеігіег Огіепііегипе 2и ѕргесһеп? Ка сырды саа алдырт сырылған лысУт ИСЕ КЕККЕККЕКЕЕЛЕЕНЕ 
8. Міе Іаше! (іе һіпгеісһепде ша поімепдїве Ведіпвипе даїйг, даВ Фіе Тгапѕ- 
Іакіопеп а ипа Б вісісії ѕіпа? 
9, Әле Чебпіегі тап (іе Зипате аи 2меї Тгапзіайопеп? 
10. 15 де АЧАїцйоп уоп Тгапзіабіопеп уоп деп Кергазепіаттеп абрапвів? 
11. Міе аййіегі тап 2еі Тгапзіабопеп г, ипа 2? 
12. Раг тап айбег Тгапзіайопеп аисћ апдеге Уекіогеп вгарһіѕсһ а4фегеп? 
13. Міе геірі тап вгарһізсһ, Чай Фе Ахіоте А», Аз чпа А, дез Уекіогташтпев 
Беі Тгапвіа(іопеп егі ѕіпа? 


моилро 


Міг веһеп іп деп Гоірепдеп Веігасһћёипреп уот Уекіоггашт Рс ег Тгапѕ1аііопеп 
еіпег ЕБепе 52. уот Уекќоггаит РУ ег Тгапѕ1айіопеп йеѕ Каитеѕ аиѕ. Рабеі 
ѕргесһеп міг Киг2 уоп Уекіогеп дег Ебепе Блу. уоп УеКіогеп 4е5 Каџтезѕ. 

Веіт Кесһпеп тії Уекіогеп зріеїї дег Вергії ег І іпеагкотЫіпаііоп уоп Уек- | 
їогеп еіпе вгобе Кое. Веі дег іпеагкотђіпайоп уоп Уекіогеп мегдеп (іе 
Беійеп Орегайопеп АЯйійоп уоп Уекіогеп ипі МиіііріКайоп уоп Уекіогеп 

тії еіпег гееПеп ?аһ! тіќеіпапаег уегбипдеп. | | 


14. У/еісһе Бівепзспайеп Ба! је 20 а іпуег5е Тгапзіайіоп -а? Рег Тегт ға + ғ. + ғус (ғ є А) ҺеіВі еіпе Гіпеагкотбіпаоп дег Уекіогеп 
15. Міе уегапѕсһашісһ тап йеп Уекіог х = б - а? а, Б лпа с. 

16. Магит іі Же ПіНегеп? а - а пісћк 0, зопдегп вісісһ дет Миїуектог 0? рії банан 7 К ? | 
17. МеІсһе Вегіеһилр Безгеһ( 2муізсһеп йеп Тгапѕіа(іопеп а опа ға? қарса ошоша олоп ск олер ца нос вет мен ода | 
18. Хеівеп Ѕіе, даб фе Ахіоте Ёйг е Миііріікайоп уоп Тгапзіатіопеп тії У Веіѕріе!: 


гееПеп Хаһћеп егі ѕіпа! 
Севеђеп: а, б, с | 


Сеѕисһ: 2а + 3Ь - іс = І | 


Ашфаһеп | 
1. Везійттеп біе Кісһішпе ипа Веігар дег геѕшііегепдеп Қтгай Т | 
Е = Е. + Е, тіс Е = 70 №, Р, = 60 М ила к. (Бі, Е.) = 110°! 4 2, жататы | 
а) І.бзеп біе діє Ацівабе вгарһізсһ! е % | 
Ы) І.ӛвеп біе Чіє Ацівабе ітівопотеїгіѕсћ! | 
7; Е 
2. Веѕііттер Ѕіе тії деп У/егіеп 4ег Ацівабе 1 діє Кгай Е = Е, - Е! 
| 
3. Міе вгоВ ѕіпа Е, ипа Р, мепп в: (8 \ 
| 
Е, + Е = Е; Е = 50 №; к, (Бу Е.) = 100°; ж, (Бі; Ег) = 307 ЛЬ. 55.1. | 


368 24 | ре. котіріех Мабһешайк 369 т 


Уекќоггесћпипв, А 


>» Пеб: Једег Уекіог р, дег ѕісһ айв еп Уекіогеп а;, а», ... да 


ипі деп гееПеп ?аМеп ғ, га, ... њ Ніпеаг котбЫіпіегеп 1804, 4. Ћһ. 


р = па; + таз +... + ња, һеЙ% Ііпеагкотбіпайоп дег Уекіогеп 
41, 42, --- ба. Е 3 3 де 
Гіе гееПеп ?аМЕеп гі, ғә, ... Га Беїдеп Ше Коеїбгієпіеп дег Ііпеаг- 


котбіпайоп. 


и баш: Іп дег ЕВепе 1886 зісб іедег Мекіог о аи 2меі Беїебівеп пісі 
коШіпеагеп Уеюогеп а; ипа а; Їіпеаг котбіпіегеп: р = гід; + (202. 


ға, опа ғҙаҙ һеіВеп Котропепіеп уоп р. 


Веізріеіац/раБеп: 


СевеБеп: а, в, с 
Сеѕисћі: с аїѕ іпеагкотЫіпаќіоп уоп а ила 5, й. ћ. с = ға + 26 


6 
а 
ЕЕЕ 8ч 
і 
АБЫ. 55.2. 


Ідбзипе: 
1. Мап мдбії їйг ае Уекіогеп еіпеп ретеіпватеп Апѓапеѕрипкї. 
2. Мап геісһпес дигсб йеп Епарипкі уоп с іе РагаПе!е 2и еіпет Уекіог. 
Ріеѕе РагаШПе!е өсһпеідей йеп апдегеп Уекіог ойег 4еззеп Уегійпвегипв. 
3. ег огіепіегіе 5ігескепгір уот Апѓапеѕрипкё уоп с Бі зот Епд- 
рипкі уоп с уегапвсһашісһі Фе везисріє І іпеагкотбіпабіоп. 


еісһпипе: І 


Аиѕ дег 7еісппипе Іаз5еп ѕісһ 


10 9 
аМевеп: ғ = тұ із ОЇ 


Піе веѕисће Іпеагкотбіпабіоп 


АБЫ. 55.3. 


І іпеагкотбіпатіоп уоп Уекіогеп 55. 


Юбипоеп ипа АџѓваБеп 
КопітоШТтареп 
1. Юпіег меісһег Ведіпвипя іі г еіпе І іпеагкотбіпатіоп уоп а, В, сапа 4? 
2. Міе Бегеісһпе тап а = 25 + Зс - 54? 
3. Могаџѕ ІЗІМ бісһ једег УеКіог дег ЕБепе 1іпеаг Котбіпіегеп? 
4. Міе пеппі тап 2а ила — 36, мепп с = 2а - ЗЬ вій? 
5. Ме зе тап еіпеп вевебепеп УеКіог с дег ЕБепе а!ѕ І іпеагкотбіпайоп 
дег реребепеп Уек(огеп а ила 5 ргарһісһ аг? 
АшҒбаһеп 
1. СереБеп ѕіпа Фе Мекіогеп АВ; М; 
ВС; С”; рА; АС; Вв; М.М. 2 с 


біеПеп біс Үоірепде УеКкіогеп 

( је Гаіпіта! а! І іпеагкотбіпагіо- 
пеп сіпірег Фіезег вереһепеп 
Уекіогеп аг! 


5 
А 8 
АҺ. 55.4. Ма 
А5 : 
в 45 = ЗАС = АВ + М.М. = -РА + 1рВ 
= -рА + }рС – }М,М; = АВ + ВС – }АС 
| 1. М,8 
2. ВС 


2. СеБеп Ѕіе ѕісһ геі БеһеРіре пісһі КоПіпеаге Уекќогеп а, Б, с 4ег Еһепе 
уог! 
1. Уегапѕсһашісһеп іе ашгсһ Копѕігик(іоп а а! іпеагкотЫіпайоп уоп Б 
опа с! 
2. Уегапзсһашісһеп 5іе Фигсб КопѕігиКіоп 5 аз І іпеагкотбіпаціоп уоп а 
опа с! 


3. СереРеп ѕіпа геі Уекќогеп а, Б, с ег ЕБбепе тії |а) = 10| = Іс| = 3, іе Ше 
Уекіогрісісһиле а + Б + с = о егійеп. 
1. М/абіеп Ѕіе Гіг а еіпе Кісһипе ипа Огіепііегипр, ипа уегапѕсһашісһеп 
Ѕіеа, Бипа с! 
2. Магит Ші %,(а, Б) = 12072 
3. Уегапѕсһашісһеп Ѕіе дигсб Копзігикіїоп деп Уекќог х, 50 даб Тоірепде 
УеКіогріеісһипреп реЙеп! 


31.а%25-х-с 
3.2. 2а -Ь – 2х = іс 
3.3.46 + 2с + 4х = за 


Үекіотгесһпиле 


56, Веуусізе тії Мекіогеп 


Уісіе 5йіге дег Сеоглеїгіє Іаззеп ѕісһ тії Нійе уоп Уекќогеп Ісісһі Беууеізеп. 
Веі Вемеізеп ті деп Мікеіп дег Уекіоггесһлипе ти тап уог аПет Веасһ- 


теп: 
1. Біп Мекіог АВ ізі вісїсі еіпег Беїебідеп Уекќогѕитте АХ; + Х.Х; 
ць... з Х,В, йе Чигеб еіпеп уоп А пасһ В веһепдеп огіепіїегіеп Ѕігескеп- 
тив АХ Х» ... Х.В уегапѕсһашісћ міга. 
Веіѕріе[: й 
АВ = АХ, + ХІХ, + ХВ 
2. Отѓогтипвеп уоп Уекіогвівіспипееп ѕіпа тӧв1ісһ, мобеі іе Кесһеп- 
везейге дег Ааайіоп уоп УеКіогеп ипа дег Миїбріїкайоп уоп Уекѓогеп 
тій гееПеп Хаћеп апвеуапа! мегдеп. 

Ғоівепӣег Ѕаѓх 5011 пип Беміеѕеп мегдеп: 

Ууепп тап іп еіпет Әгейеск Ше МішеїрипКіе уоп 2меі бейеп уегЫіпаеѓ, 


и 2. . 
зо із! Ше Мегріпдипоззігеске рагаПе! 2шг Фгійеп бейе ипа Ба! 50 1апв 
іе (ісе. 
8Кігге: 
ун 
р Е 
А В 
АБ. 56.1. 


Моғаиѕѕеігипв: Ар = ОС = ЗАС СЕ = ЕВ = 3СВ 


Венаприпе: РЕ = ЗАВ 


Веуеіз: РЕ = РС + СЕ = ЗАС + }СВ = ҚАС + СВ) = ЗАВ ь 
м. 2. Б. №. 


Обипееп ипа АшбаВеп 


КопігоШ тареп 


1. У/сісһе 2ууеі Уегапѕсһашісһипвеп віҺ ев Ѓйг Ше УеКіогѕшитте 


АВ + ВС + Ср + РЕ? 
2. Ѕіпа Ше Уекіогеп АХ, + ХХ; + Х.Х; + ХВ ша АУ + УВ ша АВ 


в1еісћ? Вергіпдеп Ѕіе Іһге Апімогі! 
3. Цпіег меісһег Вейіпвипе вё а + Б + с = 0? 
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Зкаїіагргодикі 57. 


4. Дагі тап Беї Сіеіспипееп тії Мекіогеп 

. аш Беійеп бейеп деп рІеісһеп Уекіог аййіегеп, 

. БеїЧе бейеп ті ег вІеіспеп гееПеп “аһ! пішігіріігіегеп, 

. ації Беїдеп бейеп Ше вісісһе гееПе 7аһ! ай іегеп, 

. аш Беїдеп Ѕеіќеп деп вісіспеп УеК(ог зибігабіегеп, 

. Беде бейеп іигсһ Фе 8іеісре гееПе “аһ! +0 іуійіегеп, 

. Беде бейеп іигсһ деп рІсісһеп УеК(ог + 0 іуійіегеп? 

5. Міе Піһгі тап іт аПретеілеп деп 4ігеКіеп Вемгеів еіпег Ітріікаіоп? 


титром» 


Ацївабеп 


Веуєізеп біе Гоїдепде 5842е уеКіогіе!! 


1. Мепп тап іп еіпет БеһеБіреп Уіегеск діе МінеїрипКіе Бепасібагіег бейеп 
уегЬіпаеї, епізгебі еіп РагаПеіовгатт. 


2. Еіп Уіегеск ізі репаи дапп еіп РагаПеіовгатт, мепп «іе Піаропа!еп 4ев 
Уіегескѕ еіпапдег ПаїБіегеп. 


Атейипе: Ѕсһгеібеп Ѕіе Беіт Вемеіѕ, 4а Фіе Піаропа!еп еіпапдег һа!Мегеп, 
е Вевапрішпе іп Пег Ғогт: АВ = ЗАС + 1РВ. 


3. Піе бейепһа!Мегепдеп еіпеѕ Югеіескѕ (ееп еіпапдег іт УегһаКпіѕ 1:2. 


Апейцня: ЅсһгеіБеп Ѕіе Фіе Веһацрінпв 2. В. іп ег Еогт: 
АВ = ЗАМ, + 3М,8В. 


4. УУепп тап іп еіпет РагаПеіовгатт деп МійеірипКі еіпег бейе тік еіпег 


Серепеске уегБіпдеѓ ипа іе Діавопаїе геісһпеї, «іе пісі дигсб езе Еске 
веһі, 50 ќеПеп е Беійеп Ѕігескеп еіпапаег іт Мегћа1(пі$ 1:2, 


57. 5Каїагргодикі 


АшВег дег Уекіогайаіііоп ипа ег Миіріїкайоп еіпеѕ Уекёогѕ тії еіпет ЅКајаг 
ВІМ ез посі апаеге Уегкпірѓипвеп уоп УеКіогеп, іе уоп Беѕііттіќеп рһуві- 
Каііѕсһеп АиѓваБбепѕѓеПипвеп аВреһейес уигіеп, 2. В. уоп ег УегѕсһіеБипрѕ- 
агбеіё еіпег Ктаһ 1апвв еіпеѕ УУерев. 


57.1. МегзспіебипезагіЕеії еіпег Кгай аїз 5КаїагргодиКі 


Міг Беїгасбіеп (іе УегѕсһіебипеѕагБеіі Й/, Ше уеггісһіес міг, мепп еіп Кӧгрег 
1апеѕ еіпеѕ бега іпіреп УУерев 5 Фигсһ еіпе Кта Ж Е уегѕсһоБеп мігі. Рабеї 
вейгеп угіг уогаиѕ, Чай Ше Кгаѓ Ё Коп5іапі 15. Мепп Е пісһі Копзіапі, 5опдаегп 
еіпе КипКіїоп де5 У/е2е5 5 151, Бгаисһі тап гиг Вегесһпипе ег Агбеіё И” аџВег 
ег Уекіоггесһпипе, посһ іе Іпѓергаігесһпипо. 
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- Уекюотгесіпипе 


Веі Копзіапіег Кгаѓє ппіегесреїдеп уіг 2ууеі РаПе. 


1. Еа: Е ипд з һаБеп (іе еІеісһе Кісһішле ила фе вісісбе Огіепіїегипя 
2. ЕаП: Е ип з Һабеп уегѕсһіейепе Кісһішпреп 


и 1: 

Ейг ЕМ з вії - міе ап дег Рһувік Бекаппі ізі, Біг діє УМегвсрпіебипезагіеїі діє 
еіпѓасһе Еогте! И = ЕІ: |5| = Е ѕ. М епп тап Беіѕріеіѕуеіѕе еіпеп Кӧгрег 
уоп 50 № Семісбі 2 т ѕепкгесһћё пасһ обеп Бебі, 50 үеггісһќеі тап еіпе Ниб- 
агбеіё уоп 100 №. АБег пиг іт Ѕопаегѓаі Е 7 з вій Й = Е 5. 

Е 

Ейг ЕН з вії ИЙ = Е, - 5, мобеі БЕ, дег Веігар дег Котропепќе уоп Еіп Вісбішпе 
деѕ Мерез іі. 

Ұүіг муоПеп Чаз ап еіпет Веіврісі егідшіегп. 

Мепп тап ті дег Кгаќ Е еіпеп УУавеп аш? еіпег ебепеп ЅігаВе гіебі, 50 Бабеп 
дег УУев 5 дез УУарепв шипа е Кгай Е уегѕсһіейепе Вісріипееп. 


АЪЬ. 57.1. ?еПерипв еіпег Ктай Е іт Котропепіеп Һегішісі 4е5 МУ ере 5 


Ріє УегѕсһіеБипа деѕ УУавепв мігі пиг 4игсһ Фе Котропепіе дег Ктаї Р іп 
Вісііипе, 4ев Мереѕ 5 Бемігкі. Оіеѕе Котропепіє Бегсісһпей тап тії Ё,. Мап 
заві апсһ: Б, ізі іе РагаПеікотропепќе уоп Ё Белішісіһ дез Мереѕ з. Оаререп 
Ісізіет іе Огіћовопаікотропепќе Ғ.,, Фег Кта Е бегўвіісћ деѕ УУере5 5 Кеіпеп 
Вейгає гиг УегѕсһћіеБипрѕагбеіс И. 


Ез вій аһо: МИ = (Е: 1581 = Е 5. Оабеі ій А = Е соѕ х тії = ОБ, з); 
А150 811: 
МИ = Е: 5: соѕ ХЕ, 5) = |Е| · [51° сов ХЕ, 5) 


5іе Кӛппеп зісії во/огі йБегіереп, дав дег 1. Ға іт 2. ҒаП а!ѕ Зопаегіаї! епі- 
Ћајќеп і5і. 

Ріе УегөсһіеВилевагВей ізі еіпе Еипкііоп дег Беійел Уекогеп Е ила 5. Тгоѓ2- 
Фет ізі И Кеіпе уекќогіеПе, вопдегп еіпе зКаїаге СтӧВе. Мап пепп Ше Уегѕсһіе- 
БипрѕагБеіс И/ даѕ ѕкаіаге Ргодикі одег даѕ 5Каїагргодикі дег Уекќогеп Ғ 
опа з опа ѕсћгеіЫ И = Ез = |Е| |51 сов ХЕ, 5). 

Веі дег Уегѕсһіебипаѕагбеіі уегкпіріс тап аїзо еіпеп |УеК(ог 5 аиѕ дет УеКіог- 
ташп У, аПег вегайіпівеп Мере (Мегѕсһіебипвеп) ті еіпет Уекіог Е аи дет 
Уекіоггаит Рр аПег Кгаќе. Пав Ргофикі Ё · 5 іі абег Кеіп Уекќог, зопдегп 
еіпе гееПе ?аҺ!, еіп 5Ка!аг. 


қ ЗКаїіагргодикі 57. 


57.2. ребпінйоп 4ев 5КаїагргодикКів 


РтобшавИдипвеп дег Ғогт а · ф їгеѓеп пісбі пиг Веі Фег Вегесһпипе дег Уег- 
зсбіебипазагіеї! аш, во Чай Гоївепде аПретеіпе Дебпійоп еѕ 5Каїагргобикіє 
іг Уекіогеп, (іе вгарһізсһ дагѕіеПЫаг віпд, гмескті Вів, іі: 


»ь ПеҒ.: Пав 5Каіагргодикі аи 2ууеі Уекіогеп а шпа 8 іі (іе гееПе ?аһ1 
а-8-(а|“|Ы-сов ха, Б) (х (а, Б) = 180°). 


Піеве Уегкпйрѓипе дег УеКіогеп а ила Б пеппі тап 5каїаге Миіріїкайоп, ууей 
а: Беіп 5Ка!аг ізі, патіїсб даѕ РгодиКі апв деп Веїгйвеп дег Уекіогеп ипа йет 
Козіпиз 4ев У/іпКеїз 2у/15сһеп йеп УеКіогеп. 

Мап Певі а: Б а18 „а Рипкі 5", ,,а 5Каїаг тиќіріігіегі ті 5" одег „а та! 5%, 


57.3. Еоідегипееп аи дет 5КаїагргодиКі 


и Па- Б = 06а = о ойг Б = о ойег а | Б. 
21т Веіѕріе! Бемігкі К Кеіпе Уегѕсһіебипр іп Вісбішпе уоп 5 ипа уег- 
гісһіеі зотії апсһ Кеіпе Уегѕсһіебипеѕагбеіі, мепп Ғ ила ѕ аџѓеіпапіег 
ѕепкгесһі ѕќеһеп. > 


2. Ацѕ а: Б = ас Жоірі піс 
Б = с. 


а: В = аЬ: соѕВ = 5 


Е 


опа с Ше вІеісһе Котропепіе 
іп Кісһішпе уоп а ҺаБеп. 
РАС 


% 
а-с-а:с:сову = 5 - І 
Ацѕ а:5-а-с (оір, 4а) Б Й 

6 


АББ. 57.2.а-Б5-асс 


3. Еѕ вім Кеіпе ІЛпКеһгиле 2иг 
5Каїагеп | Миїпріїкаоп, епп 
“Ше Сісісһипр а 'х = А 15 Беї 
уогвевебепет УУегі 4ев ЅКаІаг- 
ргойикіѕ ипа Бекаппіеп Уек- 
тог а піс сіпдешір 155Баг. Ев 
вібі ипеп ісһ уіеіе Уекіогеп х, 
ѕо 4даВа-х = ізі. 


АБЫ. 57.3. 


Уекќоггесһћпипе 


4. Ріе Вегесппипе, дез Міпке!ѕ 2ізсһеп тмеі Уекіогеп: Аџѕ дег Юећпібоп 
деѕ ѕкаЈагеп Ргойикіѕ егһаіє тап 50Їогі ашгсћ Отѓогтипе еіпе Рогте! 
іг діє Вегесһлипе 4ев МіпКе1ѕ 2м/ізсһеп. тугеі Уекіогеп: 


2% 
соз ка, В) = ТЕ (ав + 0) 


Гагсһ діеѕе СІеісһипе 196 дег У/іпКе! іт ІтіегуаШ |0; л] еіпдешір Беѕіігаті. 
Үліг угегдеп @іеѕе Еогтпе! іп ѕраќегеп Каріїєїп апугепдеп. 


57.4. Вівепзспайеп (ег зКаЇатеп МшарИКайоп 


1; 


50, 


"іе зкаїаге МәһіріКайоп іі пісі аз5оліабу. 

(а-Ы-сжас(0- 0 

Тепп іт аПветеіпеп іѕіёл`с + а ' т тќа: Б = пип ћБ с = т. 
"іе 5каіаге Миіріікабіоп 15 Копипшайу. 

а-Ь = аЬ: соѕ за, Б) = БЬ`а`соѕ хур а) = Б`а 


Пепп сов х = сов (— х). 


3. Ейг е Мегбіпдипа дег Аййіііоп уоп Уекіогеп шүй дег 5Каїагеп МиһіріКайоп 


вії 4ав дізігібибіує Севегг. 

а(5--О-ась-ғасс 
?иг Уегапвсһашісһилв (іебез Себе7е5 Беѕсћгӣпкеп міг ипѕ аш деп болдетТаП, 
даВ а, Б, сіп еіпег Ебепе Переп. 


а:ЬБ+а`с=а` Б, +а са 

а: +а` са =а` (ба + с) 
а Кь + с), =а' (Б + с), 
а (Б + с) 


ШЕ! 


ҺЫ----------- 


І 
1 
І ж.-- І 
= 
АЪЬ. 57.4. Ай4йіол уоп Уекіогеп ипа ѕКаіаге Миібірікабоп ѕіпа дізігібийу 


ЗКаіагргодикі 57. 


Юбипееп апа Ацізабеп 
КопітоШтареп 
1. Міе іі 4а 5Каїаге Ргойикі уоп 2еі Уекіогеп йећпіегі? 
2. УУеісһеп Мег! һа( ғ · 5? 
3. Магит һей% аіе Мшвірікайоп а” Б еіпе ѕкајаге Миїіріїкайоп? 
4. Опіег меїсрбеп Ведіпвипееп 158 Ча5 5Ка!аге Ргойикі аџѕ р ипа 4 ріесісһ Миїі? 
5. УУав Гоїді ацѕ т'п = т'р? 
6. 151 дег Оцогіепі 5 дебпіегі? М агит? 
7. Магит вібі ев Кеіпе Откеһгипе дег 5Каїагеп Мийіріїкагіоп? 
8. М/іє Капп тап е СгӧВе 4е5 Міпке!ѕ 2уізсһеп 7муеї Уекіогеп ғ ипа 5 


Беѕіттеп? 


. МеІсһе Кесһепреве(?е реіќеп Беі ег 5Каїагеп Мшќіріікаїіоп? 
. ХҮ/еісһе Еесһепдевеіге реіќеп Беї йег 5Каїагеп Миіќіріікайоп пісһ? 
. Меїсрез Сеѕеіх уегЬіпӣеі УеКкіогайдіноп ипа ѕКајаге Миќіріікайоп? 


12. Ап меїсре рһувіКа!ізсһе Аийізабе Капп тап Беї еіпег ѕкаіагеп Миїріїкайоп 
депКеп? 
Аиївабеп 
1. ВіїЧеп Ѕіе ап йеп Беійеп Аиѕѕареѓогтеп еіпе маһге Аашуа!еп2 одег - мепп 
даз пісһе тӧеіісһ 154 - еіпе мабге Ппріїкабіоп! 
1. А:а = оойегЬ = о 
В: а: Ь=0 
2. А:а` Б = аб 
В: ачпа Б һаБеп ріеісһе Кісһипе. 
3. А:а`Ь = аб 
В: ашпа Б Бабеп бісісһе Кісһіиле опа ѕіпа еіеісһ огіеп(іегі. 
4.А:а:5-асс 
В: д = с 
2. Апімогіеп Ѕіе аш” ЃоІвепае Егареп! 


1. Опќег уүеісһеп Уогаиѕѕеігипреп єї Піг іе Вегесһпилв ег тесһапізсһеп 
Атһей іе СІеісһипр И = Е: 5? 

2. М/еїсбеп Мег һас А, мепп Ғ ипа 5 Ше віеісһе Кісһішір һаһеп? 

3. М/еїсбеп УУегі Ба! А, ууепп Е огіһовопа! ли 5 1547 

4. УҮесісһе Вегіеһипр Бевіеһі 2ууізсһеп Ё; па Ғ, мепп %,(Ё, 5) = л 151? 
5. Опіег меісһег Вейіприпе Гіг а ила Б уегвсһәгіпдес а · Б? 

6. Опіег меісһег Вейіпсипе Ѓіг В ила с іѕі Піе Сісісһпипр а:8-а-с ег- 
га? 

7. Маѕ Беѕарі іе СІеісһипв а Б = а: 8,7? 

8. Магит веїгеп Ғіг Бејіебіре Уекіогеп а ипа 5 зсіз оірепде /прІеісһип- 
веп? 

а) -Іа| -|Бі с а-Ь = |а 10| Б) (а · 5)? «а? · Б? 

1аќег уүсісһеп Вейіприпвеп зії іп езеп Веліеһипреп даѕ Сісісһһей5- 
теісһеп? 
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Уекіоггесһпипе, 


3. Вегесһпеп Ѕіе Чаз 5Каїагргодикі дег Уекіогеп а ипа 8! 
.а=3 6 = 4 ха, Б) = 60° 3.а=3Ь = 5 ха, Б) = 90° 
2а-4Ь-5 х, (а, Б) = 120° 4а-55-6 ха, Б) = 180° 


4. УҮсісһе Агһей уіга уеггісһеѓ, мепп еіп Кӧгрег І4прв 4ев УУ/ерев 5 Фигсһ еіпе 
Кта(с Е уегзспобеп міга? 
1. з= ЗтЕ= 2 № ж/ИБ,5)-0% 3. 5=3тЕ= 43 «ДЕ,5) = 45° 
25-2тһЕ-3ЗМ к,(Е, з) = 30° 


5, УУепп іп веотеќгіѕсһеп І.еһгөйігеп гесіме УУіпКе! уогкоттеп, 50 Бепші2і 
тап ой хиг ВеууеізГіһгиле 4а 5КаЇаге Ргойикі; 4епп га | БеШса:5 = 0. 

Вейзріеі: 

ш Тајейет гесһіміпКІіреп Югеіеск 15 дег ҒІйсһепіпһа! дез Ошадга(в йбег 
дег Нуроѓелиѕе віеісһ 4ег Ѕитте (ег Е1асһепіпһаіќе дег Оџайга(е йбег 
деп КаїБекеп. 

Роғаивзеігипе: с2 = с'є = сс со5 0° = с? 
а:5`= 0; с=а + 

Веһаиріипе: с? = а? + Б? 

Вемеі; со = с? = (а + Б)? = (а + Б): (а + Б) 


за? раб жаб + в? = а? + Б? №. 2. Ь. №. 


Вемеізеп 5іє! 

1. Іт Рагайеїовгатит 15: Ше Ѕитте ег Еідспепіпбайе дег Опадга(е 
йБег деп Діавопаїсп вісісһ дег 5ипите (ег ЕійспепіпБайе дег Оцадгаге 
йбег деп бейеп. М 

2. іе Ріавопаїеп іт КһотЫиѕ ѕ(еһћеп ашеіпапдег ѕепкгесһ. 


58. УекіогргодикКі 


58.1. бгеһтотпелі еіпег Кгай аїз УекіогргодиКі 


Ацз дег Рһувік егвіһе вісһ пебеп йет 5Каїагргодикі посі еіпе 2уейе Агі дег 
Миїнріїкайоп уоп УеКіогеп. 

Міг Беігасһеп еіпеп 5каггеп 

Кӧгрег, дег вісһ ит еіпеп Ѓеѕќеп 

Рипко Р 4геһеп Капп. Еіпе 

Ктга(с Е вгеіѓе ап еіпет Рипкі Р 

тії Р + Р ап. Оигсћ іе Кта Е 

епішеһі еіп Югеһтотепі ат 


ѕёаггеп Кӧгрег. 
% 


АБ. 58.1. Тегіевипе, еіпег Ктаї Е 
іп Котропепіеп Бехівіїсі г 
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Мекіогргодикі 58. 


Біп Огеһтотепі тії еіпет Беѕііттіеп Веїгає БемігКі еіпе Әгеһипв шт еіпе 
Тезіе Огеһасһѕе тії еіпет Беѕііттќеп Огеһѕіпп. 

Веїгає, Кісһіипе дег Огеһасһѕе ипа Югеһѕіпп Капп тап Фигсһ еіпеп Уекіог М 
егѓаѕѕеп. РеѕһаІЫ БеѕсһгеіЫг тап даѕ Огеһтотепі дигсб еіпеп УеКіог. 


Веїкає ооп М: 


Рег Уекіог ғ сім іе Гаре ӣеѕ Апргійѕрипкіеѕ Р ег Кгаѓ Е Бегірісһ аеѕ 
Ргеһрипкќеѕ Р ап. Уоп Ғ ипа г мігӣ еіпе ЕБепе є аџѓвеѕрапп. 

Піе Кта Ғ Баг іп е еіпе РагаПеїкотропепіе Е, апа еіпе Могтаїкотропепіе Е, 
Белішіісһ ғ. Ріе Котропепѓе Е, Бемігкі Кеіпе Огеһипе. Ғ, уйге еіпе Тгапѕ- 
Такіоп 4ев ѕѓаггеп Кӧгрегѕ іп Кісһішпр ғ Бемігкеп. Ра аһег дег РипКі Ш Гебі іі, 
епізіеһі Кеіпе Тгапзіайоп. Піе Могтаікотропепіе Ғ,, Бемігкі даѕ Огеһ- 
тотепі М 4ев ѕќаггеп Кӧгрегѕ. 


Еѕ ей: ІМІ = Іі КУ, 
а |Р, = 1Е| * іп а іі, боїв: 


М = ғ Е: ѕіпа ті х = Хуг; Е); 
0 = а < 180° 


Кісһипе ооп М: 


Ае Рипкќе 4ев ѕќаггеп Кӧгрегѕ Бемереп ѕісһ Әсі дег Югеһипе ит ДО айі Кгеіѕеп 
рагаеі гиг Ебепе є. Ріє Югеһасһѕе Фіезег Огеһипв 51еБі ѕепкгесһі аш” дег 
ЕБепе є ип већ ішгсћ 2. 

Піе Вісьсипа дег Огеһасһве Беғеісһпе тап аїѕ Кісһішпр дез Огеһтотепіѕ. 
ав Әгеһтотелі М зіеһі а1ѕо ѕепкгесһ аш е, а. ћ., М ѕќеһе ѕепкгесһ аш ғ 
ила Ё. 


Оғіепііеғипе роп М: 


Мап огіепќіегі іаѕ ЮДгебтотепі да- 
аигсһ, даб тап Тезйбері: ғ, Ғапа М 
Ьійдеп іп Шезег КеіһепѓоІве еіп Кесһѕ- 
ѕуѕќет (Апмуепдипе ег Кесһ(е-Напа- 
Кеве1). 


АББ. 58.2. ғ, Е, М Б!еп еіп Кесһіѕѕуѕіеп 


Гиѕаттепјаѕѕипе: 

Гав Огећтпотепё М іі еіп Уекќог тії еп Еірепзсһаһеп: 
ІІМІ-ғ-Е-віп хр) Б) 0° < хг; Б) < 180° 
2. Мі ғо М | Е (М сееһ ѕепкгесћ аш дег уоп ғала Ғ 


ацѓвеѕраппќеп ЕБепе.) 
3. Оіе УеЮогеп ғ, Ғ опа М Мідеп іп йіеѕег КеіһепѓоІве еіп Кесһіѕѕуѕіет. 
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Уекќоггесһћпипе 


58.2. Рећпійоп дез УеКіогргоаикіѕ 


Га е ашВег йет Дгебтотепі посћ апдеге уекіогіеПе СгӧВеп #16, Фе Фчгсһ 
уекіогіеПе Мегкпйріипє уоп 2меі Уекіогеп 4ев. Каштпев дагвеѕќеё уегдеп 
кӛппеп, ізі Ғоірепде аПсетеіпе Рейпійоп Фев Мекгогргодикія 2месктпаВів. 


ь Ре: Пав Мекіогргодикі ацз йеп Уекогеп а ипа ізі ег Уекіога х В, 
Чег Гоївепде Вейіприпвеп егі: 
1. ах Б = 14| 16 -ѕіп х (а; Б) 0 = х,а; б) = л 


2. (а х Б) | ачпі(ах Б) | 
3.а,Бипаа х Б Мійеп іп Яіеѕег Веіпепіоіве еіп Кесһѕѕуѕіет. 


Аптеккипе: Юег Веітар аЬ · ѕіп %„(а; Б) деѕ Уекќогргойикіѕ а х Б ізі вІеісћ деп 
?аМелугегі дез ЕійспепіпБайз 4ев уоп а ила № аџѓреѕраппіеп РагаПеіоргаттѕ. 


55) 
ЕЗ 


А-а-һ 
Аза:8-зіп яд (а; 6) 


а 
АББ. 58.3. Отарћіѕсһе РагѕіеПипр уоп (а х Б) 4 


58.3. Коівегипреп аив дет УекіогргодиКі 


а ахь = оха = о ойег 8 = о ойег а | Б 
?шп Веіѕріе! Бемігкі Ғ ап еіпет ѕќаггеп Кӧгрег Кеіпе Огеһипев, мепп ғ 
опа Ё коПіпеаг ѕіпа. 


2. (ах б <а-Ь, 


депп г 0 < а = л 1510 < ѕіпа = 1. 


= 
ь 


= с. 


3. Ала х Б = а х сЮоікспісһі 
Аџѕа х Б = а х сїоївеп: 
а) а, Б, с Переп іп еіпег Ебепе ила 


АБЫ. 58.4. 
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Уекќогргойчкі 58, 


Б) рипа с һаБеп Ше рІеісһе Могтаїкотропепієе Бегівіїсі о (Бу, = са). 


4. Ев вїбі Кеіпе Откеһћгипе 2иг уекќогіеПеп Миїріїкайоп, епп іе 
Сісісһипе а х х = Б 15 Беї реребепеп Уек(огеп а ипа 5 пісһі сіпдешір 
165Баг. ғ 


Гіе Сіеісһипв а х х = Б іі пасһ бейпііоп 4ев Уекіогргойикіѕ пісһе 
ІӧѕБаг, мепп а Б віїс. Мепп абег а | Б 155, шаа мепп ев еіпе .ӧѕипе хі 
ті хі 15 2ібі, 50 рім ев апсһ ипепІсһ уісіе ууеїеге І. ӧѕипвеп. 


Аисһ јейег Мекіог хк, дег тії хі па а іп дег вісісһеп ЕВепе Пері ипа 
“е діеісне Могтаїкотропепіе Бегйе[ісћ а міе х  Безії7ї, уүйге еіпе І.б5шів. 
Іп Шезет ҒаП һӛйе е СТеїспипе ипепаїісі уісіє І ӧѕипвеп. 


АБЫ. 58.5. 


58.4. Еіеепѕсһайеп дег уекіогіеПеп Миїпріїкабоп 


1. Ріе уекіогіеПе Мшкіріікайоп іі лісі! аѕѕогѓаѓѓо. 

(аахБхсчах(ьхс) 
Ейг аПе пісбі котріапагеп УеКк(огеп а, Б, с 2. В. ѕіпа Ше беійеп Егребпізуекіогеп 
уегѕсһіейеп, фепп (а х Б) х с іі сіп МеКіог, ег вепктесһе айі с віеһі ила іп 
дег а-Ь-Ебепе Певі. Равереп і5 а х (Б х с) еіп Уекќог, дег ѕепкгесһћё аш а 
зїебі ипа іп дег ф-с-ЕБепе Песі. 
2. Ріє уекіогісПе Микіріїкайоп ізі лісі Коттшаїіо. 

ахьаьха 


Уегѓіаиѕсћ тап іп еіпет Уекіогргойикі «іе ҒаКіогеп, 50 еграїї тап еіпеп Мек- 
іог уот в1Іеісһеп Веїгає ипа вісісһег Кісһќипв, абег епіререпреве( ег Огіеп- 
Пегипв:а х Б = -- (Б х а). 


3. Ейг Ше МегбіпФипе ег Ай шоп уоп Уекіогеп ипа аег уекіогіеёПеп Миїі- 
ріїкагіоп зії: даѕ «ізігібшіге безеіг: 
ах (+ с) <ахЬ+ахе 


?шит Мегапѕсһашісһипе Яіеѕеѕ Сеѕеігеѕ БезсбгапКеп міг ипѕ аш” йеп Ѕопӣегѓа1ї, 
Чад а, Б, сіп еіпег Ебепе Переп. 
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Уекќоггесһћпипе, 


Серебеп: а, б, с 


Міг хеісһпеп Ше ашгсһ іе Уек- 
тогеп а шпа №, а опа с, ашпа 


АшҒсаВеп 


УекКіогргодикі 58. 


1. Війеп Ѕіе Заїгвеїйре, іпФет Ѕіе Беї еп боівепаєп Веіѕріеіеп зай 2. баі 


Ь + с ацѓвеѕраппіеп РагаПе!о- 
вгатте. 


АББ. 58.6. АйЧігіоп уоп Уекіогеп 
опа уекогісПе Микіріікайоп 
ѕіпа (ізітіршіу 


а) Оіе Уек(огеп а х Б, а х сипа х (Б + с) ѕіпа КоПіпеаг; депп ѕіе ѕ(ећеп ае 


ѕепкгесһ аш? дег Ерепе, іп ег а, Б опа с Переп. 
Ы) біе ѕіпа аш ег Деїспепіате! һегаив огіепіієгі. 
с) Ейг іһге Веігаре вії 


ахь + ах сі = |а х (Б + с)! 
Вењеіѕ: 


іа х Бі = Арлғв 


= Арснв Ѕенепійпве а ипа іп «ег Ійпре дег 
= Аров тиреһдӛгіреп Нӧһе йБегеіп.) 

ја х сі = Аранс 
= Арасі. 


ахь + |а х с| = Аъсе + Араб 


= Аға = а х (В + с) м. 2. Б. уу. 


Юбипяеп ипа Ашбаһеп 


КопігоШтареп 

1. М/іе 4ейліегі тап 4а Әгеһтотпепг еіпег Кгай а!ѕ уек(огіеПе СгӧВе? 
2. Міе із: аз Уекбогргобикі т х л дег Уекіогеп т ипа п Фебпієегі? 

3. Магит пеппі тап т х п еіп Иектогргодикі? 

4. Опќег меісһеп Ведіпвипееп іѕ т х л = о? 

5. МеІсһе веотеќгіѕсһе Іпіегргеѓќа(іоп іі Ѓйг |т х п! тӛріісһ? 

6. УҮгісһе Вегіебипе, Безіебі 2уізсһеп |т|- іл ип |т х пі? 

7. УУав Ёоіогациѕ т хр = пх р? 

8. Магит вібі е Кеіпе (ЛпКеһгшів дег уекіогіеПеп Миїпріїкацоп? 

9. М/еіспе Кесһепреве(2е вейеп Ѓйг діє уек(огісПе Миїіріїкацоп пісћі? 
10. УУеісһе Кесһепреве(?е веіќеп Гіг Ше уеК(огіеіе Мииріїкайоп? 

11. Ап меїсбе рһуѕікаііѕсһе Аиідабе Капп тап Беі дег уек(огіеПеп мийрії- 


Кайоп депКеп? 
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(іе РагаПеіоргатте ө(іттел іп дег 


аїз Айгібџќѕаѓх дет 1. ба12 ипіегогапеп. 

Піе Агіей м/га уоп дег Ктаб Ё уеггісіієї. Діє Кгаќ Е мігкі Ііпре де5 
Мереѕ 5. 

в- Піе Агіеії уіга уоп ег Ктай Е, іе І4прѕ 4ев У/Уерев з уігкі, үеггісһќеї. 


1. Ріе Агһей И/ізі еіпе Уегкпірѓипо 2%меіег уеКіогіеПег СгӧВеп. Діє Агбеіі И” 
уіга уоп еіпег Ііпрв 4ев Мереѕ 5 уігкепіеп КтаҒ Е уеггісһќеѓ. 

2. раз Огећпотепі М 15 еіп Уекіог уот Веїгає М. Пав Әгеһтотелі М 
15 огібовопа! ги деп УеКіогеп Ғ ипа 5. 

3. Мап Бегесһпес деп Веігав дез Огертотепіз еіпег Кгай Е ті Нійе 4ев 
Аџѕӣгискѕ М = ғ Е: ѕіп хг) Б). Діє Кгаї Ғ Бемігкі еіпе Дгепипя шт 
даѕ Югеһғепігит 2. 

4. Ап еіпет ѕќаггеп Кӧгрег егеіѓе іе Кта Ж Е ап. бег Кӧгрег ѕеі іт Рипк( 2 
агеһбаг ве!арегі. 

5. Ев ѕеіеп геі УеКіогеп веребеп. Діє Уекюогеп Несеп іп еіпег Ебепе. 


26. Рег Веїгав 4ез Мекіогргодикі5 а х Б і5 Чег ?аМепмегі дез Е1асһеліппа1(5 


еіпеѕ РагаПеіоргаттѕ. ав РагаПеіовгатт міга уоп а ипа № ацѓвеѕрапп. 
7. Кі, ізі еіпе Котропепіє дег Кгаѓ Е. Піе Котропепќе 151 огіћоропаі 
тит УеКіог 5. 

8. ригсп И = Е: 5 ізі сіпе Уегкпірѓипв, 2ууеіег Уек(огеп 4ейпісгі. Раз 
Егрерпі Фег Уегкпйрѓипр іѕ еіп 5Каїаг. 

9, ршсћ М -ө х Е іѕі еіп РгодиКі гусіесг Уекіогеп ећпіегі. Оав Егвебліѕ 
аеѕ Ргодикіз іі сіп Мекіог. 

10. Іп ег Рһувік їгеїеп Уегкпйріипяеп уоп Уекіогеп аш”. 

Ріе ЕгвеБпіѕѕе дег Уегкпйрѓипееп зіпд 5Каїаге ойег Үекіогеп. 


2. Апімогіеп біе ації Гоївепде Ғгареп! 


1. УУеісһе Кгайкотропепќе уегууєпдеї тап Беї дег Вегесһпипе дег Уег- 
ѕсһіебипрѕагБеі? 

2. УҮсісһе Кгайкотропепіе уегуепде( тап Беі Фег Вегесһпипв 4ев геһ- 
тотепіѕ? 

3. Уүгісһе Опќегѕсһіейе ила еісһе СетеілѕаткКеіќеп єїбі ев Беі йег Вегесһ- 
пипе еіпег УегвсһіершірвагВей ипа еіпеѕ Огећтотепіѕ? 


3. Магит 01а х Б = - (Б х а)? 


4. Ѕіпа Гоідепіе Аиѕігіске дебпіегі? ЅіеПеп Фе дейпіегіеп Аиздгіске еіпеп 


Уекіог ойег еіпеп 5Каїаг йаг? 


1. (а х Б) · (сх а) заз Әс 

2. (а 5) (с 9) 6. (ах Б) · с 

3. (ах Б) х (сх 4) 17.а-(Ь х с) 

4. (а х Б) - (с: д) 

5. М/іє ргоВ іі |а х БІ, мепп вій: 

1а-3 5-4 ха; Б) = 30° 3.а=5 5-6 ха; Б) = 90° 
2а-4 Ь=4 ха; Б) = 150° 4а-4 5-6 х,а; Б) = 180° 
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Уекіоггесһпипе 


59, Уекіогеп іп КоогаіпаѓепаагѕіеПопе 


Үуіг ууоПеп Рипкќе дег ЕБепе одег 4ев йгеійітепѕіопаіеп Каитеѕ ті Не уоп 
Уекіогеп апреВеп, шт веотеігізсһе Опќегѕисһћипвеп тії дег Уек(оггесһпипе, 
гесһпегіѕсћ дигсбійбгеп хи Кӧппеп. Рабеі веһеп міг ауоп ай, Чай еіп ебепеѕ 
Ьтуе. тйитіїсбез Коогӣіпаѓепѕуѕќет јейет Рипкі еіпеіпдешів еіп Хаћепрааг Бгм. 
?аҺепігіре! иогіпеї. 


ессе -- Ру) 


й 


ПРІ; | І Різ +) 
1 


Ш РІ-; -) 17 Р(+;-) 


АБ. 59.2. 
8 Окіапееп: Кесһћіѕѕуѕіепл 


ТТ ШТУ У МЕ УШ ҮШ 
Хх%і-- ++ з + 
У5Е%Ж-- ++ - 
4 Оцадтапіеп іт розійуєп Огеһѕіпп ої Ян оо - - 
Рег Рипкі Р,(-3; 4) Пері іт 2. Оџа- Рег Рипкі Р(3; - 1; 2) Пері іп 
дтапіеп пла Баг е Коогаїпаїеп 4. Окіапіеп опа һас 4іе Коогдїпаїеп 
х--3шду-4. х-3,у--ічшл42 = 2. 
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Уекіогеп іп КоогаіпаѓепѕіеПипе 59. 


Мап уегмепдес іт аПретеіпеп ог(һоропаіе Коогаїпаїепзувієте, уоБеі іе 
х-, у- апа г-Асһве іп діеѕег Кеіһепіо1ре еіп Кесһіѕѕуѕіет Ыеп. Рабеі Беігӣрї 
дег У/іпКеї 2ууізсһеп дег роѕійуеп х-Асһве ипа дег роѕійуеп у-Асһѕе 90°, пісһё 
270°. Ріе Коогӣіпаїеп х, у ипа 2 еіпеѕ РипКіе5 Кдппеп аз Хаһћепуегіе уоп 
Ѕігескепійпвеп ацѓвеѓаВі уегіеп. Оигсћ іе Коогдіпагепасһвеп еіпеѕ огіһо- 
вопаіеп Коогаіпаїепѕуѕіетѕ уггі Фе Ебепе іп 4 Оџайгапѓіеп Ьу. йег Вайт 
іп 8 ОКіапіеп еіпеетеіїї:. 

Ми еіпет Коогӣіпаѓепѕуѕќіет егһаі тап еіпе еіпеіпдешіре 2иогіпипе 2ууізсһеп 
РипкКќеп ила іһгеп Коогдіпа(еп. 


ш Једет Рипк( Р(х; у) дег ЕБепе ипа |едегп Рипк( Р(х; у; 2) дез Кашпев 
Капп апеВ сіпеіпдешіс еіп Уекіог ОР гиреогапеї уегдеп. 


Ріх; у) 


АББ. 59.3. Р(х; у) «+ ОР ила Р(х; у; 2) + ОР 


Г] ег Уекіог ОР ҺеіВг Огіѕуекіог дез Рипкќеѕ Р Бегіріісһ йеѕ Огѕргипрѕ 0 
дез Коогӣіпаќепѕуѕіетѕ. 


От деп Огізуєкіог Беѕсһгеібеп хи Кӧппеп, АҺ тап аш” деп Коогаїпаіеп- 
асһѕеп Еіпһеіќѕуекќогеп. Еіпһейвуекіогеп ѕіпі Уекќогеп, Фе йеп Веїгає 1 
Бабеп. 
і ізі дег ЕіпБейгуеКктог, дег Ше рІеісһе 
Кісһішір ипа Огіепіегилр у/е (іе 
х-Асіһве һа1. 
ізі дег Еіпһеіѕуекќог, дег іе рісісһе 
Кісһіиле ила Огіепіїегипо міс (іе 
у-Асһве Баг. 
- к ізі дег ЕіпһейвуеК(ог, дег Фе рІсісһе 
Кісһипе ипа Огіепііегипр міс «Ше 
7 2-Асіһве Баї. 


АББ. 59.4. Коогаіпаѓіепѕуѕіет (0; й; /; А7 
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Уекотгесіпилв 


Мип Капп тап јейеп Уекіог ғ = ОР а15 ІіпеагкотЫіпаііоп апв йеп Уекіогеп 
і, ј опа д аагѕѓеПеп, іпдет тап Ше Уекіогеп і, / ипФ4 Ж тії деп Коогаїпатеп х; 
у ипа г дез Рипкќеѕ Р паційріїгіегі ипа Фіе Егребпізуектогеп айдіегі. 

Ріеѕе ЮагѕѓеПипр іі еіпдешір. 

ХУей једег Огіѕуекіог апв деп Уек- 
огеп і, ), Е еіпдешір Іпеаг котбіпіег- 
Баг і51, вар: тап апсһ: Діє УеКкќогер і, 
і, К БіїЧеп еіпе Ваѕіѕ біг Ше Юаг- 
зкеПипа дег Уекіогеп. 


АБ. 59.5. р = хі + уд + 26 


і, і, К. БіїЧеп еіп огћопогтіегіеѕ Кесһіѕѕуѕіет. ОгіҺопогтіегі ѕеігі ѕісһ аи огһо- 
вопаї ипа погтіегё гизагатеп, і, ), к ѕіпа раагуеіѕе огіћовопа!: 


Хід) = х, Ю = ж, Ю = 90°. 
і, ), К ѕіпа погтіегі, 4. Б., іһге Веігаве ѕіпа вісісі 1: 
ЇЙ =1Л = 1А = 1. 


Газ Коогаіпаѓепѕуѕіет тії йет Огѕргипе 0 ипа ті дег Вазіз (4; /; К) Бегеісһпеї 
тап тії (0; і; /; Е). 

Рег ОгіѕуеКіог ғ = ОР = хі + у) + 2 һай геі Котропепќеп хі, уј опа 20. 
хі ізі 4іе Котропепіе уоп г Бегйеіісћ 4ев Ваѕіѕуекќоге і. у) 15: іе Котрогепіє 
уоп ғ Бегіївіісћ 4ев Ваѕіѕуекіог /. 2К ізі Же Котропепіе уоп ғ Бегівіісћ @еѕ 
Ваѕіѕуекіогѕ А. Ріє гееПеп ?аМеп х, у, 2 Бегеісһпеі тап а!5 Же Коогіпаќеп 
4ев Уекогв ғ Бегйїр1ісЬ дег Ваѕіѕ (4; /; К). х ізі іе Коогӣіпаќе уоп ғ Белірісі 
дез Ваѕіѕуекіогѕ і. Кига: х ізі Фе х-Коогаіпаќе уоп ғ. 


Мип Біһге тап посһ еіпе Мегкйггипе еіп. Мап ѕсһгеібё біг фе ІлпеагкотЫі- 
пайоп ғ = хі + уд + 26 пиг посі іе Коогӣіпаѓеп уоп ғ іп Богт еіпеѕ Ѕраіќеп- 
уекѓогѕ ойег еіпеѕ 2еПепуеКіогѕ: 


ж 
ғ-|у| -(х,у,2). і 
2, 
3 
?шпа Веіѕріе!: Б = Зі + 4) - 28 = 4) = (3,4, - 2) 
-2, 


а = (-2, -5, 7) Бейешеѓа = -2і - 5) + ТК. 


Уекіогел іп Коогдіпаепвіеішпір 59. 


Гигсб «іеве Ғеѕерипе м/га јейет Рипкі Р(х; у; 2) еіпеіпдеціїв еіп Огів- 
х 


уекішг” = ОР = хі + уј + 2 = |у | ~ (х; у; 2) зивеогапеї, Іп йеп Іоірепдеп 


2 


Карйеіп уегдеп міг АшбраРеп дег Сеотеігіе тії Не уоп Уек(огеп іп умовно 
паѓепаагѕіеПипе пасһ деп Сезеїтеп дег Уекѓоггесһћпипе Ідвеп. 


Обипоеп ила Аиївабеп 
Копігоїйтаєеп 


1. Іп міеуіеІ Тейе Капп тап еіпе ЕБепе 4шгсһ еіп огіћовопаеѕ Коогӣіпаќеп- 
Ѕуѕіет ғегіевеп? іе ҺеіВеп іе Тее? 

2. Іп міеуіе! Тее Капп тап деп Вайт ашгсћ еіп огіһовопаІеѕ Коогаіпа(еп- 
ѕуѕіет 2егІергп? УУіе ҺеіВеп (іе Тейе? 

- Міе іі і 4ейліегі? 

- М/іе іе / дебпіегі? 

- Міе ізі А дебпіегі? 

. Маз ѕіпа Огізуекіогеп? 

. Магит пеппі тап (ав і-/-К-Зузіет еіп огіпопогтіегіе5 Кесһіѕѕуѕ(ет? 

. Аиѕ меісбеп Котропепіеп Безіебі дег Мекіог а = 3і + 4] - 56? 

. МеІсһе Коогдіпагеп Баг дег Уекіог а = Зі + 4) — 5А? 

й Ууіе Капп тап т = 7/ - 4) + ЗА уегкішгі өсһгеізеп? 

- Міе ѕсһгеіЫ тап р = (2, -3, -7) аіѕ 5шите уоп Котропепіеп? 


меФосмоматутьщ 


Аийївабеп 


1. Мо Шереп Фе РипКіе? 
Р.(1; 1; 1), Р(-3;0; 5) 
в- Р; Пері іп 1. ОКіапіеп. 


в- Р. Пері іп дег х-2-ЕБепе, 2у/ізсһеп Фет 2. ипа 3. ОКкіапіеп. 


43; -2; 5 8(2;0;3) С(-3;0;0) 
2(-2; -3; -4) Е(0; 5; -7) Е(0;7;0) 
Са; 3; с Нб6; 7; 0) 20; 0; –4) 


2. Себеп біе ги йеп іп еіпет Коогаїпатепзувіет {0: 7, ј, К) вевебепеп РипКіеп 
је ОгівуеК(огеп ап! 


Р(—1; 3; 2); 0(0; 3; -1); А02; –1; 5) 


Уекіоггесћпипе 


60. Еесһпеп тії Уекіогеп іп Коогаіпа(епдатв(е шір 


60.1. Сісісһһей уоп Уекіогеп 


?меі Мекіогеп а = (ау; ау; а,) цпд В = (5; бу; Ь,) ѕіпа вепашп Чапп 8іеісі, мепп 
іһге Коогдіпағеп раагмеіѕе вісісһ ѕіпа: 


ш а = Беа = лау = бу ла, = Б, 


60.2. Аааіноп ала $0Ыгакіоп уоп Уекіотеп 


Мап аййіегі бом. зибігабівсгі Уекіюгеп, іпдет тап е епівргесһепдеп Коогаі- 
пабеп айаіегі Әуе. зибігабіегі. Міг моПеп «іезеп Заїх Бегішісһ дег Аайііоп 


Бемеізеп. 


Роғашзетипа: а = (ах) ау; а;) В = (Ву) Бу; ы 
Веһаирипа:а + Ь = (ах + Ь,, ау + Бу, а, + В.) 


(аі ау) ғай + (ығ Ь,) +.) 
ах + Б) і + (ау ыу) + (а, +) Е 
= (ах + фу ау + ву, а, + Б.) у. 2. Б. м. 


Вемеіѕ: а + Б 


1 


Епіѕрғесһепа ей а - Б = (ах - Б ау З Бу, а, З фа) 

Веізріеіе: 

(1) а= (3; –4; 5) Б = (2;0; -б) 
Хуе вгоВ зіпда + В ипіа - 0? 
а+Ь = (5; –4; -1) а-Ь = (1; -4;11) 

(2) | Мепп 2меі Рипкіє Р, ила Р, вевебеп зіпа, 50 Беѕііпаті тап деп Мек- 
(ог Р, Р, тій йеп Огіѕуекіогеп ОР, шпа ОР, : 


ш Р.Р, = ОР; - ОР, 
депп: ОР, + Р.Р = ОР; 


АЪЬ. 60.1. Р.Р, = ОР; - ОР, 
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Кесһпеп тії Уекіогеп іп КоогіпаѓепѕіеПипе 60. 


ТаШепБеізріеі: 
ревебеп: Р,(7; 4; - 3) Р,(4; -7;2) везісһе: РІР;; Р.Р, 
4 7 -3 
Ідзипр: Р.Р = | - 7| - 4|- (е 
2 -3 5 
7 4 3 
Р.Р.-| 4|-(|-7|-(| 1|--РіР, 
-3. 2 =5, 


60.3. МширіКайоп уоп УеКіогеп ті гесПеп ДаБіеп 
Мап тиіќіріігіегї еіпеп УеК(ог тії еіпег гесПеп 7абі, іпдет тап једе Коогаіпаѓе 
дез Уекіогѕ тії дег гееПеп ?аһҺ! пиїнріїівгі. 
Иоғаиѕѕеігипв: а = (а,, ау, а); ғеК 
Веһаиріипв: ға = (ға, ғау, ға,) 
Вемеіз: ға = ғ(ауі + ау) + а,К) = ғаці + ғау) + ға,К 

= (ғақ, ғау, ға,) уу. 2. Б. №. 
Аптеғкипв: Әег Мійеірипкі дег Ѕітеске ЁР, Р; тай Р(х; уі: гі) опа Р, (х2; Узі 22) і 
ег Рипке М (2 алы а ные п бабаны ). 


2 й 2 з 2 
депп: 


1 
ОМ = ОР, + = РР, 


Хэ Хі хі Ха 
ра ааа 
ла? 70 2 
хі Ха- хі 
У У Ў Е 
(5) 0) ха Ер 
РА 25 — 21 5 ей Е 
22 21 21 2 
о 5 


60.4. 5ка!аге Миїріїкайоп уоп Уекіогеп 


60.4.1. 5ка!аге МШ біріКабоп дег ЕіпһейвуеКіогеп і, /,К 


1 
1 
1 


-1:1:со050% 
117 со505 
"Е = 1-15 соѕ 0° 


“. .. 
«ох 
ї 

ІІ 


к 
ш Газ зКаіаге Ргофик( еіпеѕ Уекіогѕ (ег Вавіз і, /, А пі 5ісії ѕеІЬЅЕ і5і 1. 


із) = 1-1-с05 90° = 0 
і К = 1-1 -соѕ 90° = 0 


и Таз 5Каїаге Ргойикі уоп 2ууеі уегөсһісдепеп УеКіогеп дег Ваѕіѕ і, ), А 
156 0. 
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Уекїоггесһпипе 


60.4.2. 5Ккаїаге МиїнріїКайоп уоп 2ууеі БеіеЫывеп Уекіогеп 


Г] Пав ѕкаІаге РгодиКі уоп гмеі Уекіогеп іі Ше 5ипате аи еп Ргойџкќеп 
дег епіѕргесһепіеп Коогӣіпаѓеп. 

Иоғаиѕѕеігипв: а = (ах, ау, а,) 5 = (Бу, бу, Ь,) 

Веһаиріипв: а: Б = а,Ь, + ауау + а,Ь, 

Веугіз: а: Б = (аі + ай + а, Ю) (Бі + Буј + БЮ 

а,Ь, `1 + а, 0 + а,б,:0 + а,6, `0 + ау5,:1 

+ а,6,'0 + а, `0 + а,Ь, `0 + а,Ь, 1 

= а, + а,б, + а,Ь, у. 2. Б. №. 


Веіѕріе1: 
вевебеп: а = (2; -4; - 7) Б = (5; -3; 4) везисһі: а: Б 
Гдѕипв:а ‘Б = 10 + 12 - 28 = –6 


60.5. УекіогіеПе Миїнріїкайоп уоп Уекќогеп 
60.5.1. УекіогіеПе МШврИКайоп дег ЕіпһейвуеКіогеп і, Ј, К 


іх і = 0 депп |і х й 1:1: іп0% = 0 
іх) = 0 депп |ј хј = 1-1 -5іп0° = 0 
Ех Е = 0 епп |А х К| = 1:1 :5іп 0° = 0 


ш Газ уеКіогіеПе Ргодикі еіпеѕ УеКіогв дег Вазѕіѕ і, ), А тії ѕісћ ѕеІЫЅЕ іі 4ег 


"Р 


Мийуекоог. 
МЕК депп |ІхД-1:1:5іп90% = 1 
К зкеБі ѕепкгесһ аш і ипа аш / 
і, ј, К БііЧеп іп Яіеѕег Веібепіоієє еіп Кесһѕ- 
) зузівт 
Епізргеснепа вій: 
јхі = –[ і,), к ѕіпа іт ровШіуеп Югебзіпп апвеогпеї. 
іхК= –ј Піе Уекіогеп мегӣеп 2уКіїзсб уегќацѕсһ, мепп 
Еу тап ѕісһ іт розійїуєп Әгеһвіпп Беуері. 
іхісі - 
Ехі--і ) 
' 
к 
АЪЬ. 60.2. і 


и Газ УМекіогргодиКі ай туеі уегѕсһіейепеп УеКкіогеп ег Ваѕіѕ і, ), А 
егеїБі Беі 2уКііѕсһег Уегіацясрипе, Пеп дгійеп ВавізуеК(ог. 


Веі пісһі?уКіізсһег Уегкацєспипе егһА> тап еп фгійеп Вавізуекіог тії пева- 
їует Уог2еісһеп. 
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Еесһпел тії УеКіогеп іп КоогдіпаќѓепѕіеПипе 60. 


60.5.2. УекѓогіеПе Миїріїкабоп уоп гмеі БеПебідеп 
УМеКіогеп 
ш Газ уеКіогіеПе Ргофик( уоп 2меі Уекіогеп а ипа 8 11 еіп Уекіог, деп тап 
аїз Юеѓіегтіпапќе 
от 
а, ау а, 
Бо Бу фі 
ѕсһгеібеп Капп. 
Уоғаизвеігипе: а = (ах, ау, а,) В = (Бу, бу, Б.) 
гу 5 
Веһаирипв: а х Б = |а; ау а, 
И Ь, Бу Б, 
Вемеіз:а х Б = (ад + ау) + а,Ю) х (Ьі + Ь,ј + Ь,К) 
-айо + аЬ, + (аЬ, і) + (а) + ау,о 
+ аура + а, қ) + (-а,Ьй) + а,Б,о 
= ауЬ, - а,5,) - Кахб, - аһ) + Кау - ау) 


ЕЕ 
= |а, ау а, 
8, В, В; 
уу. 2. Б. №. 
Веізріеі: 
й о (2; -4, -1) б = (5; - 3; 4) 
ПО АД 


ахЬь-|2 -4 -7| - -16 - 21) - 8 + 35) + К-6 + 20) 
5-3 4| = –377 - 43) +48 
= (37; –43; 14) 


Обипееп ила АџиѓвађБеп 


КопітоШтареп 


1./ (Лиег мүеісһег Вейіприпв ѕіпіа Фе Уекіогеп т -(т,, ту, т) апа 
р = (рх, ру, Р.) Бісісһ? 

. Міе аййіегі тап 2ууеі Уекіогеп? 

. Міе плиїнрітіегі тап еіпеп УеКіог тії еіпег гееПеп Хаһі? 

. Хүеісһеп УУегі Баї і · і? 

. Меїспеп М/егі һас і)? Я 

. ХҮеісһеп егі Ба! 4а5 5Ка!аге ,,Опадгаї" еіпеѕ БіпһеіЅѕуекіогѕ? 

. Меіспеп УУегі һаї даѕ 5Каїаге РгодиКі уоп 2 огібовопаїеп Уекіогеп? 

. Міе Бегесһпей тап 4а 5Ка!аге Ргойикі уоп 2меі БейеБіреп Уекіогеп, епп 
Ше Коогаіпаѓеп БеКкаппі ѕіпа? 


со з со ж юю 
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Уекіоггесһпипе 


9. Маѕ егрібёі х і? 

10. УУав егеібї і х 4? 

11. УУав іі даѕ уекќогіеПе Ргойџкі уоп гмеі уегѕсһіейепеп огіһоропа!еп Еіп- 
һейвуеК(огеп? 

12. ҮУіе Бегесһпеі тап йаѕ Уекіогргойикі ғ х т ане 
ғ = (бо Гу, Га) пй т -(т,, ту, т,)? 


Ацївабеп 


1. Серебеп зіпд Фе Уекіогеп 
а= (2,1, 3); Б = (3,2, -2) піс - (-4, - 2, 0). 
СеѕисМ віліш = а -Ь + с; р = а – Б ғ2с;м-2а-35-с. 


2. Вегесһпеп Ѕіе деп УеКіог Р,Р›! 


1. Р,(1;2;3) Р.(-1;0;2) 
2. РІ; 0; 0) Р,(3; 4; 5) 
3. Р.( -2; 4; -8) Р,(—5; –2; 7) 


3. Веѕііттеп Ѕіе іе МікеірипКіе дег 5ігескеп Р.Р; ан 2.! 


4. Вегесһпеп Ѕіе Фе Коогаіпаіеп 4ев РипК(ев Р, Ѓйг деп ОР = ОА + ОВ 
ізі, мепп в: 


1. ОА-і-/ ОВ-і-/) 
2.04-2-/ ОВ =і + 2ј 
3. ОА = -і-/) ОВ =і+ј 


4. ОА = -3і + 4] ОВ = –2і +ј 


5. Вегесһпеп біе іе Коогдаїпаїеп дег Міќеірипкќе дег бейеп 
дез ЮОгеіескѕ АВС тії А(3; 1; 2), В(-2;0; -1) шипа С(2; -1;2)! 


6. ВіїЧеп Ѕіе Чаз 5Каїагргодикі айва = 22- 3] + сапа 
8--із2)-4Е Ғ-(-1,1,-1) 


с--2-4|-8К 8 = (-1,2,9 
а= –4 +6) - 20 = (2, –3, 1) 
е=і-ј + К 1 = (1,0, 0) 


7. Еіпе Кгаѓ Е = 41 - 3) + 6Е (Когаропепіеп іп М) уегѕсһіеЫ еіпеп Кӧгрег 
уот Рипкі Р(7; 8; 3) гит Рипкі О(4; 9; 5) (Коогаіпаќеп іп т) вегай- 
пів. 

1. Веѕііттеп Ѕіе йеп УеКіог 5 дег Тгапзіабіоп! 
2. Вегесһпеп Ѕіе Фе тесһапізсһе Агһей, Фе Фе Ктай: Ғ Іапрѕ дез УУерев 5 
уеггісһќеё! 


8. Вегесһпеп біс а х Б біг 


І.а-і-ізжЕк Б=і+ј – Е 
2.а=і+2ј + ЗЕ Б = 31 +2] + К 
3. а= 2і – 3] + К Б = -4і + 6) – 28 
4.а = 44- 98 Бе 31 + 5К 
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Веігар ила Кісһішпе еіпеѕ УеКіотв іп КоогаіпаѓепѕіеПипр 61. 


9. Еіпе Кгаѓ Е ргеіѓе ат РипКі Р еіпеѕ Кӧгрегѕ ап, Фег ит еп Рипк( 2 дгеб- 
Баг ѕеі. Міе ргођ іѕі іаѕ Әгеһтотеп( М? 
Е = (2, -4,5) (іп М) Р(4, -2,3) (іп т) 2(3,2, - 1) 
Ргіѓеп Ѕіе, об даѕ Бегесһпеѓе Әгеһтотелі М вепКгесһі аш Е ипа ғ ѕќеһ! 


10. Вегесһпеп Ѕіе! 
1. (х (-))) (Ех (-і)) = 
2.(-) хі) х(іх(-Ю) = 
Міх(-Ю-іхд-Ю- 
4 (іх) х)-((хЮ (ух Ю = 


61. Ве(гар ипа Кісііипе еіпеѕ Уек(огв 
іп КоогаіпаќепагѕіеПипе 


61.1. Веїгає еіпев УеКіогѕ 


Ебепе: ререВеп: ғ = (х; у) Вайт: вевебеп: ғ 
веѕисћ: || = г веѕисћі: |ғ| 


(х; у; 2) 


її 


її 
ре 


АБЫ. 61.1. 
орав ДА панно 


= Я 


Тег Веігар еіпеѕ УеК(огв 156 рісісһ дег УҮшт?е! ацѕ дег Ѕитте дег Коогаіпаќеп- 
аџайгаѓе. бег Веігар еіпеѕ УеКіогв іі вІеісһ 4ег У/иг2еї аи йет 5Ка!агеп Рго- 
дикі еіпеѕ Уекїогѕ тії 5ісії 5еЇБ5ї. 
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УеКіогтесһпипе 


Веіѕріеіе: 
ш (1) Мііе ргоВ ізі «іе І апре дег Ѕігеске Р.Р; іп ст, мепп Р,(5;3; - 7) ила 
М Р,(—2; 3; -4) зіп? У/іе вгоВ 11 %,(а, Б), мепп ОР, = ашпа ОР; = 5 


ѕіпа? 5 
252 5 7 
РР,-| 3|-| 3|- 
-4 27 3 
-ь 
соз аа, б) = 57. 
З Е —10 + 9 + 28 
/25 +9 + 49:4/4+9+16 
2 
ее ж 0,5503 


19, (а, Б) = 33,4° 6? 
ІРІР, = 4/49 +0 +9 = 4/56 7,48 
Ріє апре ег бігеске РР; Бегае 7,48 ст. 
(2) веребеп: 4(—1; 3; 2); В(-3;0; 2); со =) 
Гапвеп іп т 
веѕисћ: Е1асһепіпһаі‹ А 4ев Югејіескѕ АВС 
Ібзипе: Векаппіісһ із |а х Ы = аЬ ѕіп %,(а, Б) дег ?аМепмегі деѕ 
Е1Іасһепіпһа1‹ѕ дез РагаПеІоргаттѕ, 4а уоп деп Уекіогеп а ила 5 аш- 
веѕраппі ууігі. 
ХҮейегһіп ізі дег ЕІасһепіпһаі дез Огеіескѕ АВС Баїб 50 вгоВ мує дег 
БійсһепіпһаШ деѕ РагаПеіовгаттѕ, 4а8 уоп йеп УеКіогеп АВ ипФ4 АС 
аџѓвеѕраппі міга, Дезбаї зії Ғйг деп Ғійсһепіпһа!: А дез Югеіескѕ АВС: 


А = }14В х АСІРЕ. 


23 і 29 
ав-| 0|-|3|-|-3 
2 2 0 
2 ей 3 
ас-| 1|-| 3|-(|-2 
Е2 2 27 
ПУ Ж 
АВ х АС =|-2 -3 0| = 112-0) - 8 - 0) + КА + 9) 
20-4 
12 
= (8 
13 


|АВ х АС -,/144 + 64 + 169 = 4/377 = 19,4 


19,4 
"ег Відсбепіпра!! 4ев Огеіескѕ АВС Беїгаві о = 92 Тп” 
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Веігав ипа Кісһипр еіпеѕ УРеКіот іп КоогӣіпаѓепѕіеПипе 61. 


61.2. Етпһейвуексогеп 


ь Пеі.: Біп Уекќог, дег іе віеісбе Кісһипе ипа ріеісһе Огіепііегипе мів 
еіп Уекюог а ипа деп Веігар І Наї, ҺеіВе дег ЕіпһейвуеКіог 2шп Уек- 
г а. Мап ѕсһгеіЫ: ад 


й вевебеп; ғ = (х; у; 0) 


вевеБеп: ғ = (х; у; 2) веѕисћі: г? 
І.бзипе: е 
сн 52 
М +2 + 22 ЗЫ 
о 
г = па 1 = Е у 24 - | 2. 
то Р м2 + у? + 22 М + у а ғ 
2 
2 2 
мх? + у? + 22 і 
Веізріеі: 
1 
в а = (3, –2,4 И 


ғ-( Қо ) 
/%”/ж” 4/29 
ЕАСИ 255 
29) " 29 7 991 З А29 


61.3. Кісһішле еіпеѕ УеКіогв 


Ргове: |49 = 


61.3.1. Кісіїипе еіпеѕ УеКіог5 іп дег Еһепе 


веѕисһћ: Кісһћипе уоп г 


АҺЬ. 61.2. 


Гіе Кісһќипв 4ев УеКіог5 ғ ігі ацгсћ Ше УУіпКе! х опа р Ѓеѕіреіері. х Бгу. В 
Переп 2ууізсһеп деп УРекіогеп ғ ипа і бм. г ила). х шипа б ѕіпа пісћё ипаБћапрів 
уопеіпапдег. Хит Веіѕріе! вії іп егѕіеп Оџайгапќеп іттег х + Ё = 90°. 
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Уекіоггесћпипе 


міг маҺеп а шпа Ё іттег 50, да 0° = а, В = 180° ѕіпа. Ан дег Хеісһпипе 
Кӧппеп міг ЁоІвепае Вегіебипо аБеѕеп: 


х у 
и сова --- шпі соз) ---. 
ғ Р 


Мап егідії Чаз вісіспе Егвебпіѕ, мепл тап (іе ҮУіпке! х опа Ё тії Нійе дез 
зКаїагеп Ргойикіѕ Бегесіпеї. Векаппіїісћ вії: аб з а: Ь-со8 %, (а, Б) апа 
Б 

даті сов %,(а, б) = салан 

а‘ 
Епіѕргесһепа егвебеп ѕісһ 
т'ї (х5 у5 2) 015050) 
чі а. ЕД ғ 
мј (ху;2):(0,100 у 


жеїФубб-юяхо А 


І 
| 


сов ж 


еі. Ты Г 

Үуіг Вегеісһпеп соѕ х ипі сов) аїѕ Ше КісћіипрѕКоѕіпиѕ 4ев УеКіог ғ. А150 
вії дег 5а42: Рів КісһипоѕКоѕіпиѕ еіпеѕ Уекогв ѕіпа аіе Ошобіепіеп аи деп 
епізргесһепдеп Коогдіпаеп ила дет Веігав дез УеКіогв. 


Веізрісі: УҮсісһе Вісіипа һай дег УеК(ог ғ = (3, - 4)? 
х = Зип у = -4. рег Уеког Певг іт 4. Оиадгапіеп. 


ге 4/9 +16 = 5 
со5 З сов В 2 
а = — = —— 
5 5 


а = 53,19 В = 180° - 36,9% = 143,1". 


її 


сов Ё 


61.3.2. Кісьтипа еіпев УеКкіог5 іт Кашп 


дереРреп: ғ = (х, у, 2) 
веѕисћ: Кісһішпе уоп г, 4. П. 


х = Ф (ғ, і) 

В = ж (в) 

у = х (Р, №) 
АБ. 61.3. 


ит: 
Ейг сов х ип сов В егһаіќеп міг аисћ һіег — Бом. ЭС 
їз В 


: аб 2 
Ұуейегһіп ізі сов у = — ; Фепп соѕ у = сов Ж, (Р, К) = 
ғ 


ш Аисћ іт Вашт віїс: Ріє КісһшпезКовіпиз еіпеѕ Мекіог5 ѕіпа діє Оџо- 
іелќеп аи йеп епіѕргесһепдеп Коогадїпатеп ипа йет Веігав дез УеКкіогв: 


22 У 2 
сов = —, со) ---, соѕ у = 
ғ ГА ғ 


Веїгав апа Вісііипе еіпеѕ Уекіогѕ іп КоогӣіпаѓепѕѓеПипе 61. 


Ғо!вегипвеп ай дег Кісһіппе уоп УеКіогеп: 


Е 1. Піе Міпке! х, В ипа у ѕіпа пісһі ипаббапріє уопеіпапӣег. Ев 011: 
сов? х + соѕ? 8 + сов?) = 1. 


х 
Уоғаиѕѕеігипе: сов х = ; сор = 54 созу = Ё 
ғ ғ С 


"т/ж ау? + а 


Веһаиріипв: сов? х + сов? Ё + соѕ? у = 1. 


2 2 
Вемеіз: соз? а + соз? В + соѕ? у = (2) + (2) + ау 
ї Қ, ғ 
х? + у? + 2? ТЕ 
Б алын пі 
№. 2. Б. №. 
и 2. |соѕ у| -./1 - со52 х - со52Й 
и 3. Уоп о, В ипд у Капп пиг еіп У/іпКе! КІеіпег аз 45° ѕеіп. 
Веусіз: (іпаігекё) 
Иоғаиѕѕеїгипв: соѕ? х + соѕ? В + соѕ? у = 1 
КЕРІ 
соѕ 45° = от (соз 45%)2 = 1/2 
Піе КоѕіпиѕѓипКііоп іі іт 1. Оцадгапіеп ѓаПепа, 
а. В. (сов х)? > 3, мепп х < 45° 151. 
Веһаиріипғ: УУепп х < 45° ізі, ѕіпі В > 45° ципа у > 45° (О.В. а. А.) 
Севепаппаһте: Мепп а < 45° 151, 50 151 Р < 45° ойегу < 45°. 
О.В. а. А.: х < 45° ип В < 45°. 
сов? х > 1/2 
соѕ? В > 1/2 
созу 2 0 
сов? х + со82 Ё + соѕ2 у > 1 іт МійегѕргисЬ 2шг 1. ЕоІвегипе. 
й м. 2. Б. м. 
ш 4. Діє Коогаїпаїеп йеѕ ЕіпһейвуеК(огв г? ѕіпа Фіе КісһипрѕКоѕіпиѕ бе 
УеКіогв ғ. 
Уоғаивзейтипв: ғ = (х,у,2) со5 х = 22 соѕ Ё = 2 соѕ у = і 
г ғ 
Веһаиріипр: ғ = (сов а, сов В, сов у) 
қ то (х,у,2) х у 2 
Вемеіз: ғ? = — = == = 
еі Е (5, Та -) = (сов, сох, созу) 
№. 2. Б. №. 


УеКюотгесһпите 


Веізріе!е: 


УУеісһеп Веігар ила меІсһе Кісһішпр Һай дег Уекіог 
а-(0,-1,-2)? 


а-./4%1%4-3 
соѕ х = 2/3 соѕ В = – 1/3 соѕ у = -2/3 
а = 48,2° В = 180° - 70,5% у = 180° - 48,2° 
В = 109,5° у = 131,8° 


Біп Уекќог ғ Баг деп Веігав г = 2/2 Піе Кісһипеѕуіпке! Беѓгавеп 
х = 60°, Р = 135°, у < 90°. УУсісһе Коогдіпагеп һас ғ? 
Міг Беѕіттеп 2шегві тії соѕ у тії сов у > 0. 


со52 х + соѕ? В + соѕ? у = 1 


1/44 + 1/2 + сов? у = 1 [соѕ у| = 1/2 
собу = 1 – 1/4 – 1/2 = 1/4 соѕ у: = 1/2 у, - 60% 
соѕ уз = - 1/2 епіѓаіє 


ю = (12, – 4/2/2, 12) = а 
гака 24/2 (10, – 4/22, 1/2) = (4/2, 2, 4/3) 


ОЪъипвеп ила АоѓваБеп 


Копіто!ШТтареп 

1. Міе ргоВ ѕіпа Фе Ве(гӛре бег Уекіогеп а = (ах; ау) ипа Б = (5,; Бу; Б,)? 
2. У/еісһе Коогаіпаќеп һас дег МеКіог г, мепп г = (ғ, ғу, ғ) 1517 

3. Оигсһ месісһе У/іпкеї үгігі Фіе Кісһішпе еіпеѕ Уекіогѕ Безіілиті? 

4. УҮсісһеп Мег һа( сов х = сов Ж г, й)? 

5. У/еісһеп У/еге Баї сов у = сов 3 (г, А)? 

6. Капп тап Беї еіпет Огіѕуекќог р же М/іпке! х, б, у һейеРір ГезПереп? 
7. УҮсісһе Вегіеһшпів Безіебі 2ууізсһеп йеп Сгӧбеп @іеѕег УУіпке! ж, В, у? 

8. Міе уіеІе Яіеѕег УУіпКе! ж, д, у Кӛппеп КІеіпег а!5 45% ѕеіп? 

9. Мий еіпег евег М/іпке! а, В, у Кісіпег а15 45% ѕеіп? 
10. ҮУеісһе Вегіеһипр Безіеһі 2мізспеп деп ВісһіипоѕКоѕіпиѕ еіпеѕ Уекіогв т 


опа деп Коогӣіпаќеп йеѕ ЕіпһейвуеКіогв то? 


АцѓрађБеп 


1. Вез(ішітеп 5іе Ше ЕіпһейвуеКіогеп 2ш Гоївепдеп Уекіогеп! 
а-(2,-3,0) с-(1,1,1) е - (5,0, 0) ұт 2 
Ь= (43,10) 4-(0,1,0) а (2, 2,53) 


2. У/еїсбеп Веїгав џпа увіспе Кісһёиле һа(ғ = (—3, 8, 5)? 


3. Уол еіпет УеЮог а ѕіпі х = 135°, В = 60°, а, = -2 вевебеп. УҮсісһе 
Коогдіпагеп Ба! а? 
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Веігав ипі Кісһішпе еіпеѕ Уекіогѕ іп КоогаіпаіепѕіеПипе 61. 


4. Вегесһпеп біе Фе І йпре дег Ѕігеске АВ! 
1. А(, 1) опа В(4, 2) 3. А(1, -2) апа В(-6, 1) 
2. А(-2,7) пла В(0, -5) 4. А(а + Б,а - Б) ип В(а – Ь,а + Б) 


5. Вегесһпеп Ѕіе Фе Ѕеіќепіёпвеп ег Югеіеске, егеп Ескрипкіе ѓоІвепае 
Огізуекіогеп Бабеп! 
1. ОА = 91 ОВ--5і ОС = 13) 
2. ОА = (а + Б) - )) ОВ = –(а +) ( 4) ОС = (а + Б) ( - 1) 


6. Севереп із даѕ Югеіеск тіс йеп Ескрипкќеп А(3; -1; б), В(0; -4;2) 
ша С(— 3; 2; 1). З 
1. РгйКеп Ѕіе, об Чаз5 Әгеіеск вІеісћѕсһепКіі 151! 
2. Вегесһпеп Ѕіе деп УУілКеі, дег дег вгбіМеп бейе ререпіһегіері! 
3. Вегесһпеп біе деп ҒіісһепіпһаН деѕ Югеіескѕ АВС тії Нійе дез Уекѓог- 
ргодикіз! 


7. Севебеп зіпа ІоІрепде УеК(огеп: 


а= (УА) с з, – 3) 

ь = (- #56, – 44/6, 4) 

1. Вегесһпеп біс а: Б, а · с, Б · с! Маѕ ѕарі Іһпеп 4а ЕгреБпіѕ? 
2. Вегесһпеп біе а?, 57, с?! УУав барі Іһпеп 4а ЕгвеБліѕ? 

3. УУав Гоіві аи 1. ипа 2.27 


8. Вегесһпеп біе Фе ҮУілке!, Фе ег УеКіог х ті деп Ваѕіѕуекіогеп йеѕ Коогаі- 
паїепбузіеть (0, і, /, А) Біїдеє! 
1.х = (3.400) 2х-(0,%4 Зк чн 2-5, он, 3) 


9. Рг Теп Ѕіе, ор 4ав Уіегеск тії деп ЕскрипКіеп А(-3, 5, 6), В(І, -5, 7), 
С(8, -3, -1) ила 2(4,7, -2) еіп Оџайгаѓ іі! 
Апейипв: 2еівеп біе, 4а13 |4В| = ІВСІ = |СД| = |РА|, %,АВС = %,ВСр 
= 90? зіпа! 


10. Біп Кӧгрег ізі іт Рипкќе 2 (0; 0; 0) 4геһБаг вејавегі. Іп Рипкќе Р(4; 3; 0) 
(Коогдіпагеп іп т) мігкі Ше Кгай Е = і + /(Коогйіпагеп іп М). 
1. Вегесһпеп біе даѕ Пгеһтотелі М дег Кгаѓ Е БҺетгіріісһ 2! 
2. Міе ргоВ іѕ дег Веігар дез Ргеһтотепіѕ? 
3. Егіяшегп Ѕіе даѕ Егвебпіѕ, іпдегі 5іє Фа Егеебпіз ипа Фе АшфраВеп- 
віеішпе уегвіеісбеп! 


11. Еіпе Кта” уот Веїгає Ғ = 6 М, іе еіпеп Кӧгрег уоп Р (2, -2, 1) пасһ 
О (3,4,5) (Коогдїпакеп іп т) Бемері, Беві?і Фе Кісһішір 4ев Уекіогѕ 
г= і + 3] + 2К. 

1. Веѕііттеп Ѕіе йеп ЕіпһейвуеКіог г?! 

2. Вевбіпшпеп Ѕіе йеп Уекіог Е! 

3. Везішппеп Ѕіе деп УеКіог ег Тгапзіайіоп 5 = РО! 

4. Вегесһпеп Ѕіе Фе Агһей, Фіе (іе Ктаѓ Ғ Іапрѕ 4ез У/ерев 5 уеггісһќеі! 
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Апаїубізспе Сеотеїгіе 


62. Аиівабеп дег апаІуііѕсһеп Сеотеїгіє 


Ріє апаіубізспе Сеотеїгіе һас Фіе Аџиѓвабе, діє Еівепѕсһайеп уоп Бівигеп зом іє 
Веіайіопеп гмізсбеп Бівигеп гесһпегізсһ 20 ипќегѕисһеп. Іп дег Кіеіпеп Епгу- 
кіора”е Матетатік, Іеірлів 1965, һей 34 ев аш? бейе 341: 

«ег Стипдведапке дег апа!угізсһеп Сеотеїгіе Безіебі дагіп, 4а8 реотеігізсһе 
Тлмегвисһшпвеп тії тесһпегізсһеп Ме(һодеп веГіһгі үегдеп. Ріеѕеѕ УегҒаһгеп 
Бах бісһ 215 аџВегогіепіїісћ ігасһВаг егуіеѕеп. Діє Уегөсііте!2шпір беоппеігізсһеп 
ипа аівебгаїзспеп епКкепв іп Уегбіпдипе, тії дет Ѓипкііопаіеп БепКеп ќе! 
еіп тіӛсһбірез Нійвтішеї @еѕ тепѕсҺісһеп Уегябап4ев гиг Егїогзсбпипе опа 
Егѓаѕѕипе дег објекііуеп Веаїййс даг.“ 

Ми дег 5сһаЙипв ег Стипаїавеп ег апа!уйізсһеп Сеотеїгіе ипа дег Ріегеп- 
біаї- ипа Ілќевгаігесћпипе егіоіріе іт 17. ипа 18. Јаһгћипаегі дег У бегвапе, аг 
тодеглеп Маҝфетаіік. Діє НегаиѕЫ!йипе дег тойегпеп Маїпетагік Бе! іп 
еіпе ей геуоїшііопагег резсізспайіісбег Уегапаегипвеп, діє Епіѕіеһипеѕеіс 
4ев КаріќаІіѕтиѕ. Міг дег ЕпімгісКішпе Фег Кариа1ізіізсһеп Рговшкстопвуегһ11- 
піѕѕе мисізеп іе Апіогіегипреп ап іе Ма(шгмуіззепзсһа, іп5безопдеге ап 
іе Месбапік ила даті аџисћ ап Же Ма(ћетаќік. 

ХУезепійсбе СтипШареп дег апаІу(іѕсһеп Сеотеїгіе ѕіпі уоп Кепе Певсагіев 
(1595-1650) ипа Ріегге де Еегтаї (1601-1655) везсһаНеп ууогдеп. Раз егвіе 
ІеріБисі дег апа!угізсһпеп беотейтіе уегбіїепіїісбке 1748 Геопһага Ешег 
(1707-1783). 

Іп дег апа!убізсһеп Сеотеїгіє егіоірі даѕ Уогвеһеп іп еіпет реугіззеп Ѕіпп 
штеекебтгі іє іп дег Апаїузіз (Геһге уоп Еипкііопеп). Іп дег Апаїузіз Беѕсһаѓ- 
бірі тап ѕісћ тії Ке!а(іопеп 2уізсһеп ХаһҺеп ипа Бепшігі Сгарһеп Блу. Еівигеп 
аз Нійвтінеї. Паререп Беѕсһаѓіві тап ѕісһ іп дег апа1уііѕсһеп Сеотеігіе тії 


АББ. 62.1. 
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Аийівабеп дег апаїугізспеп Сеотеігіе 62. 


Вівигеп шипа Бепшігі гееПе 7абіеп а! Нійвтійе!. Моп вгипдіевепдег Ведешішпе 
іг Ше апа!убізсһе Сеотеїгіе іі ез, да тап ті Ніе еіпеѕ Коогаїпаїепзузіетя 
једет Рипкі Р дег Ебепе Буу. 4е5 Кашпев еіп Хаһіепрааг Ьу. еіп 7абіеп- 
ітіре! еіпеіпдешір 2иогдпеп Капп. Дезбаїб уіга еіп РипКі іп дег апа!уйізсһеп 
Сеотеїгіє Әшгсһ ѕеіпе Коогӣіпаѓеп ререБеп. 

РипКітепееп (Еівигеп) мегдеп іт аПрветеіпеп Фшгсһ СІеісһћипреп БеѕсһгіеБер. 
Гевһа1Ь іі ев еіпе муісһпіре Аиівабе ег апа1уѓіѕсһеп Сеотеігіе, ги еіпег ре- 
веһепеп Еівиг Піе 2иреһбгіре Сіеісһипр ойег Ше 2ивеһӧгіреп С1Іеісһипвеп ти 
бпаеп. 

Міе тасһ тап йаѕ? 


" Мап Іері іе ререБепе Бівиг іп сіп 2уесктіа Зірев Коогаіпаќепѕуѕіет ипа 
ѕисћ еіпе Вегіеһипр, (іе 2умізсбеп 4еп Коогаїпатеп јейеѕ РипКіе5 Р дег 
Еівиг ипа деп СгӧВеп Бебіебі, Ше Фе Біриг Фейпіегеп. Мап заєі айсһ: 
Мап виеһі еіпе Вегієпипє, Фіе 2ууізсһеп деп Коогӣіпаѓеп еіпеѕ Беіеђіреп 
РипКіе5 Р дег Рипкітепее ила деп СгӧВеп Безіебі, Фе Фіе Рипкітепре 
дейпіегеп. Ріе Коогаїпаїеп 4іе5е5 БейеБіреп РипК(6 Р ѕіпа аіѕо УагіаЫе. 
РеѕћаІЫ ѕсһгеіЫ тап ѕіе оһпе Іпдігев: Р(х; у; г). Равевеп ѕсһгеіЫ тап 
е Коогдіпаѓеп еіпеѕ Беѕііттќеп РипКев Р, ті Іпаіхеѕ: Р(х; уі; 21). 


Веіѕріеіе: 
Кгеів ит 0(0; 0) тії дет Вадіця г | Свіспипе, Фев Кгеіѕеѕ 
у х? 28 у? ақ 2 
ЖЕР 0 
Р(х; у) 
ЖА 2 
АҺ». 62.2. 


Сегаде іџгсһ 0(0; 0) тіє дет Сісісһипр дег Сегадеп 


апа =т= 2. 
Ж 
У = тх у – тх = 0 


у= (х) Е(х; у) = 0 


АпвйервміпКе! а 


Рүх;у) 


АБЬ. 62.3. 
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Апаїуцізспе Сеотеїгіє 


Ацѕ Шезеп Рагіерипвеп егеіЫі ѕісһ фе Ғо1регипв: 

Сепай дапп, жепп (іе Коогӣіпаќеп хо, уо еіпеѕ Рипкќеѕ Ро Ше Сівіспипє 
Е(х; у) = 0 егеп, Пері дег Рипкі Ро(хо; уо) аш дег ги Е(х; у) = 0 ве- 
Ћӧгівеп Кигує. 


Веізріеі: 
Пег Рипко Р.(-2; 3) Пер аш дег Кшгуе тай 4ег С1еісһипв 
у = х? – 3х – 7. Барервеп Пері дег Рипкі Р,(2; 3) пісі аш” аіеѕег 
Кшуе. 


Оъопвеп опа АцѓваБеп 
КопітоШтареп 


1. Маѕ ізі іе Ашбтаһе дег апа!убізсһеп Сеотпеігіе? 
2. М одигсі ізі дег ()Вегвапрв тиг тойегпеп Макпетагік векеппгеісһпес? 
3. УУогашГ із! е зіагке Епіууіскішпе дег Маїпетагік іт 17. ипа 18. Јабгћипаегі 


тигіскацѓіћгеп? Р 
4. М/вісбе Маќһетаіікег магеп ап дег Апвагвейипр дег апаіубізсбеп Сео- 


теќѓгіе БекеіПїіві? 
5. Міеѕо іе 4ав Уогвеһеп йег Апаїузіз ипа (ег апа!убізсһеп Сеотеїгіє іп еіпет 


ремізвеп Ѕіппе штвекеһгі? 

6. Міе білдей тап ғи еіпег вевеБепеп Бівиг «іе 2иреһдгіре Сісісһшір? 

7. УУеісһе Сіеісбипе, вії, мепп дег Рипкі Р, (хі; ут) аш дег Гівиг Пері, е 20 
Е(х; у) = 0 веһӧгі? 


Алраһеп 
1. Ілевеп Гоірепде РипК(е аш (ег Рівиг тіє дег Сісісһипв 


у= ох съ 
АС -3; -4); ВА; -3); С(1; 24); р(0; 6); Е(15; - 20) 


2. Везіітитеп 5іє іе ГеҺіепдеп Коогаїпагеп, во дав Ше РипК(е ашҒ дег Біриг 
2 2 


5 4 х 0/4 = 
1 =— + == = 1 ! 
тії дег Сівіспипе 771 25 36 һевеп 


А(4; у > 0) В(-2;у < 0) С(х; -6) 1010; у) 


3. Егкійгеп Ѕіе даѕ Ацізіейеп дег СІеісһипр еіпеѕ Ктгеіѕеѕ, йег йеп Каіп г 
беѕісг(! 


54. Біпе Кире! тії дет Кайіиѕ ғ = ЗЕ уйга 50 іп еіп гаштіїсбез Коогӣіпаќеп- 
ѕуѕіет реІеві, даб іһг Мійеірипкі тії дет Коогаіпаѓепигѕргипе йбегеіп- 
зкітаті. 
біеПеп біе фе Сіеіспипя дег Кире! аш! 
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Апаїугізспе Сеотеігіе дег Сегадеп іп йег Ебепе 63. 


63. Апа[убіѕсће Сеотеігіе Фег Сегадеп іп Фег ЕБепе 


63.1. бегадепріеісһипреп 
63.1.1. РипкігісћёипрѕрІеісћипе еіпег Сегадеп 


вевебеп: Р.(хі; у )Є2 т = апа 
веѕисһ: Сегайепвісісһиле 


АББ. 63.1. 


\іг маҺМеп Р(х; у) Беїебів аш дег Сегайеп, абег Р + РІ. 
1 та> 5, 


и ЕзеЙ:------т 
х- х; 
Веізріеі: 
вевебеп: Р(2; 4) т = -3 веѕисћ: Сегадепвіеісбипе, 
у= 4 
сет -3 у-4--3х-46 у--3х + 10 


Ргобе: т = -3 Р,(2; 4) ег, депп 4 = -6 + 10 


63.1.2. У меїрипКіерівіспипе еіпег Сегадеп 


вевебеп: Р(х; у) єғ Р2,(х2; уз) єє 
Р; + Р, 
веѕисһћ: Сегадепріеісрипе 
па жа 


ГЕ лае В у 
х= х х2 - Хі 


Рау). 


ТАРА 


В ху У) 


АЪЬ. 63.2. 
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Ала!уйбізсһе Сеотеігіе 


63.2. беһпіірипКе уоп 2уусі Сегадеп 


вереБеп: 21: у = тх + Ві 


веѕисћ: Ѕсһпійрипкі 5(х,; У) 


82: у = тх + ӛз 


а Піе Коогадїпакеп 4ев Ѕсһпіірипкіѕ 5 ѕіпа Фе І. ӧѕипвеп 4ев С1еісһипрѕ- 


ѕуѕіетѕ 
У = тх, + Б. 
У = тух, + Б 
тх, + Бу = тх, + Б, 
х(ті - ті) є В» з фі 
Б = Б 5,-% 
х, ЕЕЕ е ссе сүр, 
З ті < т; ті - т 


ш Мап ипќегѕсһеійе! 3 ЕаПе: 


(1) Ев вібі вепаи еіпеп 5сппіприпкі, мепп 21 Я 
(2) Ев вім Кеіпеп Ѕсһпієірипкі, мепп я; | 62 1681542: 


ті = т^ Б. + Б 


(3) Ев вібі ипепаїісі уіеІе Ѕсһпіќрипк!е, мепп я; = 82! 


ті = т^, = Б, 


63.3. беһпінууілісе! уоп 2уусі Сегадеп 


веређеп: 21: у = тх + Р. 
62: у = тх + 5; 


_ веѕисћі: ЅсһпійуміпКеї 


54 
5х5: уе) 


Ж 


ті з (ап 51 
т, = {ап хз 


а? 


> 


ШЕ; 
АБ. 63.3 


б-оз - 04 


{ап 6 = (ап (х: - зі) = 


(ап аҙ - Тап ху 


т: = т 


1 + {ап х; · їап 51 


1+ тт 


{апд > 0-6 < 90°; (апб < 0 - 90° < 6 < 180° 
1 + тт = 0 5 6 = 90° 


Апа!уйізсһе Сеотпеітіе дег Сегадеп іп йег Ебепе 63. 


т – т 
Ач5 дег Еогте! (ап 6 = 2 1__оіпа діє Вейіпвипвеп Ѓйг Рага1їе1іќаї опа 


+ т ` т; 
Огіћоропаііїйї уоп хмеі Сегайеп ПегіеїїБаг: 
" Рага11е1іќаї уоп Сегадеп ті = тэ 
ыны 1 
ш ОгіҺоғвопа]і4 уоп Сегайеп т = – — 
та 


ВеіѕріеІе: 


вевеБеп: Р.(-3;5) р: у = 2х + 3 
веѕисһ: (1) РагаеІе ги я; дигсп Р, 
(2) 5епКгесНіе ти 2, ішгсһ Р, 


зм (1): т, - 2 Р(-3;5) 
-5 


«2 робедю % 


у= 2х +11 
Ргође: т = 2 Р, є 


гм (2): т» = - —  Р.( -3; 5) 
у -5 1 5 1 3 
ер р ент жы; 
х 13 т у 
Ж 1 ГШ 
а А 
1 
РгођБе: т = - 97 Р; єв 


УЮ Бипееп ипа Ашбаһеп 
Копіго тареп 


1. Міе ҺеіВеп аіе Рипкігісһћипеѕвіеісһипе ила іе 2меїрипКіевіеіснипе еіпег 
Сегайеп? 

2. Міє һей% Ше С1Іејсһипр еіпег Сегадеп, | 
1. діе рагаПе! 2шг х-Асһѕе іт АБѕќапі 2 ипќегћаІЫ дег х-Асһве уегійиії? 
2. Че рагаПе! гиг у-Асһве іт АБѕѓапа 4 гесһіѕ үоп ег у-Асһѕе уегізіі(? 
3. УҮеісһе Фезег Сіеісһипреп БеѕсһгеіЫ еіпе ЕипКіїоп уоп х? | 

. МеІсһе Сісісһипе Ба! (іе х-Асһве? 

. ХҮсісһе Сісісһшір Баг іе у-Асһѕе? 

. Слиег уеісһег Вейіприпр Капп тап «іе “ууесірипеГогте! Беї 2ууеі ре- | 
вебепеп РипКіеп пісһі уегууепдеп? Міе Һеібі Ше Сісісһилр ег Сегайеп 
апп? | 


ао 


6. М/іе Безгіпіті тап еп 5сппійрипКі уоп 2ууеі Сегадеп? | 


7. Міе Безбіпіті тап деп Ѕсһпірипкі уоп 2уеі Старһеп тії йеп СіІеісһипвеп 
Е((х;у) = дип Р(х; у) = 0? 

8. М/іемієі Рипкіе Кӛппеп 2сі Сегадеп ветеіпѕат һаВеп?. 
Опќег уеІсһеп Вейіприпвеп? 


Ала!уйізсһе Сеотеїгіе 


9. Ацѕ меісһег Еогтеї Капп тап іе Вейіпеџпееп Ғіг Фе Рага[е1іќаё ила діє 
Огіровопаїйді уоп гмеі Сегадеп аБіеѕеп? 
10. Опѓег меісһег Вейіприпе ѕіпа гмеі Сегадеп рагае!? 
11. Опёег меІсһег Ведіпеипе ѕіпа 2у/еі Сегайеп ог(һоропа1? 


Аоѓрабеп 5 


1. Егейптеп Ѕіе Фе ГеМепдеп Мӧгќег, ип4 БіїЧеп Ѕіе майге Ітріїкабіопеп оһпе 
Копјипкіоп! 
Біп Рилке Пері аш? еіпег Сегадеп. 
Тіе Коогаїпаіеп іеѕеѕ РипК(ев егеп іе ... 
ь- Ілері сіп Рипкі аш еіпег Сегадеп, егі Шеп діє Коогаіпаќеп Чіс5е5 РипК(ев 
аіе Сісісһиле дег Сегайеп. У 


1. Мап 5еї7і іп дег СіІеісһипе у - уо = Вк - хо) 2А = т. Мап егһаіє 
е ... дег Сегадеп. а 1 а 
2. Ейг 2меі Сегадеп є, ип я, В т = ---. 

81 151... 70 8». з 

3. Ейг месі Сегадеп я; цип 2; вії т = ть. 

21 151... 20 63. 

4. 1п у = тх + Б і т = 0. 

Піе Сегайе іі еіпе РагаППеІе 2шг ... 

5. Раз 5КаіагргодиКі уоп 2меі Уекіогеп уегвсһмуіпдег. 
Те УеКкогеп 5іпд ... зиеіпапдег. 

6. Раз Мекіогргодикі уоп 2меї Мекіогеп уегвсһәуілдег. 
"іе УеЮогеп ѕіпа ... гиеіпапдег. 


2. Еіпе Сегаде я већ 4игсһ деп Р0лКе Ро( - 1; 3) ипа ћаѓ йеп АпвПев т = --. 
1. Міе ҺеіВе «е Сісісһипе уоп я? 
2. Ууіе һе е СіІеісһипр дег Сегадеп 21, іе є іп Ро ѕепкгесһ өсһпеіде(? 
3. Міе һей 8% е Сісісһиле дег Сегайеп 2», іе рагаПе! ги я ізі ипа Фигсһ 
Р,(2; 3) већ? 


3. Ге Ескрипкќе еіпеѕ Огеіескѕ ѕіпа А( 05 4); В(3; 7); С(4; 0). 
1. Везгіпшпеп Ѕіе іе СІеісћипрвеп (ег Огеіескѕѕееп! 
2. Везіїттеп біе Ше СІеісһипвеп дег Нӧһеп! 
3. Веѕііттеп Ѕіе деп 5сһлійрипке дег Нӛһеп! 


4. Веѕііттеп Ѕіе Фе аве Фег РипКіе Р,( - 1; 3); Р.(0; -7); РХ-7;0) опа 
Р,3:1) Бехйвіїсб дег Сегайеп, іе йшгсһ Ше Рипкіє А(3; 5) ипа В(1; 4) 
Безійтті іі! А 


5, Веѕіттеп Ѕіе Фе Мепве дег РипКіе Р(х; у), біг Ше Ѓоівепде Упзіеіспипвел 
егі ѕіпа! 
1.У>%х +1 
д. у 3х1 
352-хх> одузо-2 
4у»2-хух «4; у «0. 
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Сегадепвісіспипвеп тії Рагатеѓег 64. 


6. Вегесһпеп біе тії Ніїе дег ІпіергаЇгесһпипе 4ав Уоїштеп 4ев Кере!5іштірГев, 


ег дигсб Воїатіоп дег Ѕігеске ӘР тії 5(0; гу) ипа Р(А; г») ит Ше х-Асһве 
епізкені! 


64. Сегадепріеісһипреп тії Рагатеїег 


МУїг муоПеп |сі?і е Сіеісһиле еіпег Сегадеп іт Вайт аџќѕ(еПеп. Біпе Сегаде 
іт Вайт Капп тап ліслі дигсһ еіпе еіпгіве Сіеісһипр іп деп УагіаЫеп х, у 
опа г апа1у!іѕсћ дагѕѓеПеп. ҮУіг мегдеп ?еіреп, Чай еіпе Сегайе іт Кашп јейосћ 
аигсћ пиг еіпе УеКкіогрісісһилв тії еіпет Рагатеїег ӢагѕќеПбаг 15. 

Апаїов иг Ашізіе шіре дег СІеісһипв Е(х; у) = 0 еіпег Бівиг іп дег х-у-Ебепе 
деһі тап Беіт АшзіеПеп дег Уекќогвіеісһипе / (ғ) = 0 еіпег Беїіебівеп Еівиг 
Бегіріісһ (0; і; 7; А} ої єепдегтабеп уог: 


ш 1. Мап маһі‹ еіпеп Бе[іебівеп Рипкі Р(х; у; 2) аш дег Бівиг. 
2. Мап зисбі еіпе Веліеһипе 2у/ісһеп дет Огізуекіог ғ = (х, у, 2) (ісе 
Рипкќеѕ Р ипа деп СгӧВеп, Ше Фе Ріриг еіпдешір Беѕііпттеп. 


64.1. Рипкігісћіипеѕејеісһћипе еіпег Сегайеп 


Сереһеп ізі еіпе Сегайе 7 
Чигсбо еіпеп КісһішпрвуеКіог 
а = (ау; ау; а,), дег “е Кісһ- 
Шшпв уоп є апеїбі, ипа сілеп 
Рипкі Ро(хо; Уо; 20) 66 Бум. 
зеіпеп Огіѕуекіог ОР, = го 
= (хо; уо; 20). СеѕисһҺ 14 еіпе 
Сісісһипе уоп р. 


АБЫ. 64.1. Рипкігісћёипрѕріеісһипр 
еіпег Сегадеп 


Аи дег ?еісһпипв егКеппі тап, Чай тап еп ОгіѕуеКіог ғ јейеѕ Беїісбівеп 
РипКіев Р ег аіѕ Зипіте аи йет вереһепеп Огізуекіог ғо ипа еіпет Уекіог ѓа 
тії / є А дагзіеПеп Капп. У 


г | г = ғ + 1а 


Газ іе еіпе УекіогеІеісһип= дег Сегайеп г. Іп Февег СІеісһипв һеібеп / дег 
Рагатегег Фег Сегайеп я ипа а дег Кісһћіипеѕуекѓог уоп я. Ріє СіІеісһипр 
пеппі тап еіпе Рагатеѓегвіеісһипр уоп С. Јеіет Рипкі Рє є мігі дигсб @іеѕе 
Рагатеіегвісісһшір уоп є еіпеіпдешір еіпе аһ г е А гивеогапеї. 
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Алпа1убізсһе Сеотеїгіє 


Піе Уекіогрісісһигр ғ = го + та Капп амвһіһгісһег веѕсһгіебеп мегдеп: 


х Хо [ах 
у| = {уо | - (|а,| одег 
2, 20, а; 


хі + уј ЕЕ = (хо + аді + (уо + ау) 9 + (со + 10) К 


Мап егкеппі, 4аВ тап е Уекіогвісісһипр апсһ аїз еіп Ііпеагеѕ ѕКаЇагеѕ Сісі- 
сһипеѕѕуѕіет аи геі Сіеісһипреп тії еіпет Рагатеіег ѕсһгеібеп Капп: 


х = Хо + ѓа 


у = уо + іду 
2 = 20 + іа, 
Веізріеіе: 


(1) | ЗіеПеп біе еіпе Сіеісһиів дег Сегайеп г аш, Чіе 4шгсһ деп Рипкі А(3; 4; 5) 
веће ила деп Кісһипоѕуекќог а -(-2;2; 7) һа4? 
1.ӧѕипв: г = А + ѓа 


х 3 -2 

у\ = [4| кт 2| одег 
2 5 7 
ха 3 - 2) 

у-4%2 

2=5 + 7 


(2) Опќегѕисћеп Ѕіе, об Ше Рипкќе Р,(2; 3; 4), Р(1; 6; 1), Рз( - 3; 10; 26) 
аш дег Сегадеп в тії дег СІеісһипе 


х 3 =2 
у| = |4| +2 2 | Переп! 
2 5, 7 


?шг 1.б8ипе, евег Ацівабе Бепш?2і тап Іо!репдеп 5а12: 

Біп Рипкі Пері вепаџ Чапп аш? еіпег Сегайеп 7, мепп ѕеіп Огіѕуекіог Ше Рага- 
тегеггіеісһиір уоп 2 егі. 

1Јпќегѕисһћипе Ёйг Рі 

Аппайте: Р; єв Бім. 


2 3 =0 
з) = [4+0 2| Ым. 
4 5 7 


311 те8:2-3-0 (І) 
3-4-2: (П) 
4-547 (Ш) 


Вемеіѕз: (0) 2 = 3 – 21 


= 
(Ш) 3=4+ 2, 

3=4+2:1 

3-5 2) 


СегайепвІеісћипвеп ті Рагатеіег 64. 
Мап егһаіќ еіпеп Ҹійегѕргисһ. Юагацѕ ЃоІеі, Чай «іе Аппаһте еіпе Ёаїѕсһће 
А иѕѕаре іѕї. Е5 211 ѕотії Р, ёр. 
Т пеегвисһшпо йг Р; 


Аппайте: Р, є в 
1 
6) = [41 +7 
1 


21 


Вемеіѕ: ()1- 24 
1 = 


з= 
І 
(1) 6=4+2: 
6 
5 
1 


бе (м) 
(Ш)1-5-7:1 
1--12 (ГП) Міаегѕргисһ 
Ез рій: Р. Фе. 
ХЛлиегзиспипе, Ніг Рз 
Аппайте: Рз єв 
=5 З -2 
10) -|4|--1 
26, 9; 
Вемеі: (1) -3 = 3 - 21 
1 = 3 
(1 10=4+2:3 
10 = 10 (и) 
(Ш) 26= 5+ 7:3 
26 = 26 (е) 


Ев вібі Кеіпеп УУідегвргисһ гиг Аппаһте. 
Ес вії: Рз ег. 


Аптеғкипе: Ейг Опіегзисбипреп іп дег Еһепе Капп пебеп (ег рагатеќегітеіеп Богт 
у = тх + п ацсһћ Ше Рагате(етрісісһіпе ғ = ғ) + ѓа уегууепдеї мегдеп, хуобеї «іе 
Уекіогеп абег пиг шгсһ 2ууүсі Коогдїпаіеп дагрезіеіі мегдеп. 


64.2. Х метрипКіевівіспипа еіпег Сегадеп 


М/епп тап їйг еіпе Сегайе є еіпе Рагатеѓегеіеісһипв аш5іеПеп №111, Бгацсбі 
тпап іттег деп ОгівуеК(ог м; еіпеѕ РипКіе5 Р, ер ипа еіпеп Кісһішпрвуек(ог а 
тії дег Вісбішпе уоп с. Епізргесһепа (ісвег ЕеѕіѕіеёПипе Капп тап айсһ «е 
Мекіогвівіспипе еіпег Сегайеп ғ ацѓѕіеПеп, мепп є Әпгеһ 2уееі РипКіє 


Р(хіу: 23ер ашпа 
Р.(ха)У2:22)е2 


керереп іі. 
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Апа!уйізсһе Сеотпеігіе Сегадепвісісһипвеп тії Рагатеїег 64. 


Аптеғкипе: Мап Капп гиг АшзеПипв дег Сегадепрівіспипе 5424 га ацсћ деп Огіѕ- 

мекіог тв Бепшігеп. Ѕомоћі лв — га 215 айс га - ғ Кӧппеп аз Вісбіипрзуектогеп уоп 
| є вемаһћі мегдеп. Мі тв аїз Огівуекіог ила га - ғв аїѕ Кісһіипрѕуекіог егһаі тап йг я 
“е Сівіспипе 


ха 4 «теза | 
9-53) | 
2 6 -2 | 
Маійгіісһ егі ег Огіѕуекіог уоп С аисһ «іеве УекіогрІеісһипе. Іп (іеветі ҒаПе іе | 
їс = - 1, депп ев біс: Ы 
(0 10 = 4- біс (ШІ) 7-5--(-1)(-2) (и) 
= 1 (Ш) 8-6--(-1)(-2) (и) 
Ейг једе Сегаде ріЫ ев ипепІісһ уїсіе РагатеѓегрІеісћипреп. 


АБЫ. 64.2. ?меірипКіерісісһиле еіпег Сегадеп 


Ідзипя: 4 
козі + іа тій ғ, 218 Огізуекіог уоп Р, єг ипфа = РІР; а!5 Кісһипеѕ- 
уеКіог уоп я. й 
Ми а = Р.Р, = (в - ті) егһак тап Ше 7меірипкіевівіспипя дег 
Сегадеп я: 


64.3. Рагатеїетвісіспипа ила рагатеїегітеіє Сісісһилр 
еіпег Сегадеп | 


Мап егіаїї айв дег Рагатегегрісісһилр ғ = гі + ѓа еіпег Сегайеп еіпе рага- | 
тегегітеіе апаїугізспе РагѕќеПипе дег Сегайеп, іпдетп тап е Уекіогріеісћипе, | 
а18 5Каїаге5 Сіеісһипевзузет всһгейм ипа ай (іезет СІеісһипрѕѕуѕќет деп 
Рагатеѓег еїітіпієегі. 


-ғ-ы (ға - гі) ойег 
хі ВХ - хі) 


и 
мл 
ІІ 


у зу + Қу -у)) 
2-2-% Қ? - 21) Веіѕріеіе: 
Веізріеі: 


Еіпе Сегайе ғ ізі дигсб Ше Рипкќе А( -2; 3; 4) ила В(4; 5; б) вевебеп. 
Ѕ‹еПеп біе еіпе Уекіогвіеісһиле дег Сегадеп в аш! [лері С(10; 7; 8) 
аш я? Міе ого 151 /.? 


е) 
қ Піевег Уекіогвіеісһиле епѕргесһеп 2хеі 5Каїаге С1Іеісһипееп. 
(Шұ 2 "9 (І)у-3-2 | 
Аиѕ Шевеп Сіеіспипееп ууіга / еЇегпіпіегі: 1 | 
():-2-х | 
(УШ) у= 3 + 2(2 – х) | 


Ібуипе: 
а) Сегадепвісісһиле 


розта + Қаз - ҒА) 


х -2 4 52 то 9 в:у= -2х +7 | 
ир ЕЕ аре 3| |2 Ріе Еіетіпагіоп йеѕ Рагате(егв егеїбі Гіг сіпе Сегабе іп дег Ебепе сіпе | 
Ха, 4 6, 4, іпеаге Сісісһипе ті гмеі УагіаЫеп. | 
(2)  Іавеуоп С (2) 5 15 23 0) х= 15-4 201 ! 
Аппайте: Сер ғ|»|-1|-9|-4(-14 ШУ ру но 9-14) | 
Веугіз: (1) 10 -2 + 61 р 1 А а= 1-і 
й 2 
(пу 7 3-2 Еїпе аіеѕег Сіеісһипееп 1654 тап пасһ г аці шипа веі2і деп Тегіп, деп тап | 
= 77 (м) їйт г егһа!е, іп Фе апдегеп Беійеп СіІеісһипвеп еіп. | 
(Ш) 8- 4%2-2 (АШ! -1-:2 
8- 8 (м) 


(ШУ) х = 15 + 23(1 — 2) 
(ШШ) у = -9 - 141 - 2) 
в: х= -232 + 38 

у= 142 - 23 И 


Кеіп Мійегѕргисһ 2иг Аппаһте. 
Ев рій аіѕо С ед. 


() -2 д 
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Апа1уііѕсһе Свотеїгіє 


а ХҮепп тап деп Рагатеќег аџѕ деп агеі 5Каїагеп Сі1еісһипвеп Ёйг еіле 
Сеғайе іт Ваит еіетіпіегі, егћаіє тап сіл Іпеагез Сіеісһипе55узіет аи 
2 Ііпеағ ипабийпрівеп Сіеісһипееп іп х, у, 2. Миг аш дієве Меіѕе Капп еіпе 
Сегайе іт Каџт рагатеїегітеї 4агвевіеі мегдеп. 


64.4. Ргојекіопеп уоп Сегайеп дез Каштеѕ 
айҒ Ше КоогӣіпаѓепеБепеп 


Хо хо 
Ріе Ргојекііоп Р) еіпеѕ Рипкќеѕ Ро|уо | аш” е х-у-Ебепе ізі Ро| Ус |. Епі- 
20 0 
ѕргесһепа өс Гіг іе Ргоҙекіоп еіпег Сегайеп я тії 
х Хо ах 
ее А |а) ау 
2 20, а, ' 


х Хо а, 
Е:іуіс-і»)| 19 
0 0 0 


= 


5% 


аҹ 


== 
рае 

9 
Хх 


АБЫ. 64.3. 


Ев егребеп вісһ Міг е Ргојекіопеп уоп є 


х Хо ах 
аш фе х-2-ЕБепе 20 ПО ІШІ ЕТ |0 
2) 20. а; 
опа 
0 0 0 
ац аіе у-2-Ебепе я"": |у | - [уо | +7 (оу 
2, 20. а2, 


-—— 


СегайепрІеісһипреп тії Рагатеќег 64. 


64.5. Ѕригрипкіе еіпег Сегадеп 


Ѕаї2: УУепп еіпе Сегаде є пісһі рагаїе! ғи еіпег Ебепе Е ії, 50 ѕсһпеійеі є 
Ше ЕБепе іп вепаџ еіпет Рипкі. 


» Пе: бег Ѕсһпійрипкі еіпег Ебепе Е ипа сіпег хи Е пісһёрагаПеіеп 
Сегадеп є һей% дег Ѕригрипкі дег Сегадеп я іп дег Ебепе Е одег дег 
ГБигсһвобрипКе уоп 2 Әшгеһ Е. 


Рег Ѕригрипкі 5,, еіпег Сегайеп 2 тії ғ = ғо + ѓа іп дег х-у-ЕВепе ізі 


552 
5у = |у. 
0 З 
5, Пері іп дег х-у-ЕБепе, а150 і51 2, = 0. АшЗегдет Пері 5,, аш дег Сегайеп є. 
ху Хо ах 
Аһо рій: | у, | = | ус | + |а, 
0 20 а, 


Мап Вегесһпес іе Коогӣіпаќѓеп х,, у, дез 5ригрипКіе5 5,у(х,; у.; 0) Гоївепдег- 
табеп: і 


1. Мап Бегесіпеї /5, іпіет тап «іе 3. Сісісһиле 0 = 20 + Із а, 1654. 
2. Мап ве(?і деп Бегесһпеѓеп УУегі г іп Ше апдегеп Сісісһипреп сіп: 


Хз = Хо + і5" а, 
Ук = уо + Їз' ау. 


Апаїоє Чаги Капп тап Ше 5ригрипКіе .5,.(х,; 0; 2.) ила 5,0; у,; 2.) іп дег 
х-у-ЕБепе Бгм. іп дег у-г-ЕБепе Бегесһпеп. 


Юбипееп ипа Ашбраһеп 
КопігоШтареп ' 


1. Магит һа( еіпе Рагатекегвієіспипе еіпег Сегайеп вепаџ еіпеп Рагатеїег? 

2. УҮсісһе Еогтеп дег Рагатетегвіеісһипвеп ег Сегайеп еіЫ е5? 

3. УҮсісһег ІЛлегӛсһісі Безіеһі 2у/ісһеп деп Рагатегегрісісһипреп еіпег 
Сегадеп іп ег ЕБепе ип еіпег Сегайеп іт Каштп? 

4. Міе пеппі тап іе огіепіегіе Сегаде Фигсб 0, дегеп Кісһёшпреѕуекќог і 
151? 

5. Міе пеппі тап Ше огіепііегіе Сегайе Фигсп 0, дегеп КісһішпезуеКіог / 
151? 

6. 151 Ше Гаре еіпег Сегадеп іигсһ іһгеп Кісһішпеуекіог еіпдешір Безкіпиті? 

7. 15ї Ше Гаре еіпег Сегадеп «игеһ 2ууеі РипКіе сіпдешіс Безбіпиті? З 

8. М іє Капп тап ГевізіеПеп, об-я; ті г = гі + ѓа, огібовопа! хи ғ; тії 
роз» + 14, 151? 


Алпа!убізсһе Сеотегіе 


9. М/іе Капп тап ЃеѕіѕіеПеп, об є; рагаїе! 2ш 2, 151? 
10. УУеісһе Коогдіпағеп һай дег КісһішпевуеКіог а, мепп Фе Сегаде рагаПе! 


тиг у-Асһве Іші? 
11. Маѕ егћаіє тап, мепп іп ғ = г) + га дег Рагатеїег / пиг 4а абвеѕсһіоѕѕепе 


ІпіетуаП П1; 1») дигсбідції? 

12. ХУеісһеп Рипкі егійії тап аїз іе Ргојекііоп дез РипКіе5 Р.(хіуі; 21) аш 
Ше х-2-Ебепе? 

13. УУеісһе Коогаіпаќеп һай «(іе Ргојекііоп еіпеѕ Уекќогѕ В = (5,; бу; 5,) аш 
Ше х-2-Ебепе? 

14. ҮҮеісһе Сісісһипр Ба! Ше Ргојекііоп (ег Сегадеп 
хі + уј + 20 = (х1 + юді-(у ау) 5 + (а + а) Е 


аш іе х-2-Ебепе? 


АшбаВеп 


1. Серереп іі еіпе Сегайе є Әчгсһ йеп Рипкі Р,(-2; 3; 5) ила деп Кісһішпев- 
уекіога = 3і - ј + 2К. ) қ 
1. Ев іі еіпе Уеккогвіеісһилр, дег Сегайеп аш/?ив(еПеп! 
2. УУеісһе РипкКіе егреРеп ѕісһ Ғйіг/ = 0; +1; +3? 
3. егеп 4(1; 3; 3), В(1; 2; 3), С(-8; 6; 4) одег (7; 0; 11) ашҒғ? 


2. Еіпе Сегайе веб ашсһ Р.( - 1; 8; 6) ила Р,(11; -1; -9). Ев 5011 ипіег- 
зисрі мегдеп, об Фе РипКіе Р5(3; 5; 1) ипа Р,(— 5; 11; 8) әш дег Сегадеп 
Певеп! 


3. Ев 580Її ипіегѕисһћ мегдеп, об е Беійеп Сегадеп еіпапдег ѕсһпеійеп, Піе 
ашгсћ Ше Рипкќерааге Р (3; -2; 8), Р,:(1; 7; - 1) шпа Р,(3; 3; 1), 
Рух - 2; 0,5; 13,5) Бевкітати ѕіпа! 

4. ЅќеПеп біе еіпе СІеісһипр дег Сегадеп аш, е йигсһ деп РипКі Р,(2; - 1; 4) 
веһі ила іе рагаПе| 
1. хиг х-Асһве, 

2. тиг у-Асһве ізі! 


5. Веѕііттеп біе еіпе Рагатеѓегвіеісһипе 4ег Сегадеп, Фіе 
1. Чигсб деп Рипке Ж3; -4) веће ипа / аїѕ ЕісһішпезуеК(ог һас; 
2. ашгсһ деп Отѕргипе 0 већ ипа же ҮУіпке!һа!Мегепде 4ев УУіпкеі хх (і; /) 
іе; 
3. дигеһ деп Рипкі А(3; 1) геһсипд4а = 34 + ј гот Вісћипвѕуекіог һай! 


6. Веѕіттеп Ѕіе Фе рагате(егітеіеп Сіеісһипвеп 2и 
1. к = (3;4) + (0; 1) 
2. к = (0; 0) + 61; 1) 
3.ғ = (3; 1) + 43; 1) 


414 
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ЕНЕ 


СегайепвІеісһипреп тії Рагатеіег 64. 


7. біеПеп Ѕіе Геві, ууеісһег дег РипКіе Р, ашҒ дег дитсі ғ) ша а Безбіпатквеп 
Сегайеп ғ = гі + ѓа Пері! 


1. ғ = (-3; 18); а = (- 1; 1) 
Р‚(6; 9); Р,(10; 4); Рз(17; -2) 
2. = (0; 8); а = (1; 1) 

Р,(-5; 3); Р,(3; 11); Рз(4; 3) 


8. Еіпе Сегаде р веће ішгсћ деп Рипкі (2; -2). Ѕіе Бабе АВ = (-6; 9) 15 
КісһішпреуеКіог, 
1. Веѕііттеп 5іс Фіе Коогаїпаїсп Фев Рипкќеѕ В! 
2. Геівеп Ѕіе, даВ є дигсп деп Рипкі С(0; 1) већ! 


9. Веѕііттеп 5іє еіпе Рагатеѓегріеісћипе ег Сегайеп, Ше йшгсћ (іе Беійеп 
вевебепеп РипК(е већ! 
1. А(2; 0); В(0; 3) 
2. С(3; 0); р(0; - 2) 
3. Е(5;0); Е(0; 0) 


10. Еіетіпіегеп біе деп Рагате(ег аиѕ йеп Сіеіспипреп, (іе Ѕіе іп 4ег Ашваһе 9 
аџшѓреѕѓе1іё ҺаБеп! 4 
! 
11. біеЙел 5іе Ше вевепѕеіііре Гаре дег ревеБепеп Сегадеп Теві! Веѕііпипеп Ѕіе 


вереБепепГа!5 іһгеп Ѕсһпіёєрипкі! 
х 0 -1 
й: - +1 
() 0) | 2) 


А: хі уд = (4+ 0) + (5 + 70)ј 
һ:ғ = (6; 13) + 10; 4) 


1.8: -3х + 5у = 2; 


2. р: у + 7х = 0; 
3.2: 3х + 2у – 6 = 0; 


12. Севебеп ѕіпа | Фег Рипкі Р,(3; 2; -1) ша ег, Кісһшпевуеког 
а = (-1; 1; –1) еіпег Сегадеп ғ. 
1. Себеп Ѕіе еіпе РагатеќегрІеісһипе йег Сегайеп ғ ап! 
2. Вегесһпеп Ѕіе Фе Коогаїпаїеп дег Ѕригрипкіе іп йеп Коогдїпаїеп- 
ебепеп! 
3. Веѕііттеп біе іе Рагате(егріеісһипреп дег Ргојекііопеп уоп я аш е 
Коогдіпа(епеБепеп! 


13. У/іе Іашес іе РагатеќегвІеісһипе дег Ргојекііоп уоп я аш е х-2-ЕБепе! 
1.2:ғ-і- Қ5) - 40 
2.:%-3і|-к-И(у 


14. Еіпе Сегаде я веће дигсі деп Рипкі Р. ( -2; 3; 5) па һаһе іе Еісһмипв Фев 
Уекќогѕ а = (3; - 1; 2). 
І. Себеп Ѕіе еіпе РагатеіегаагзїеЙипе, Фіевег Сегадеп ап! 
2. Везбітитеп Ѕіе іе Коогаїпаїеп 4ев Ѕригрипкіеѕ уоп є іп дег х-у-ЕБепе! 
3. Везіїпитпеп 5іе Рагатеїегвіеісһипв ип рагатеќегігеіе Сісісһипр дег 
Ргофекбоп уоп г ашҒ Ше х-у-ЕБепе! 
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Ала!уйізсһе Сеотеігіе 


65. Сівісрипееп уоп ЕБепеп іт Кашт 


65.1. Рагатеїегвівісрипе еіпег ЕБепе 


Біпе БеіеЫіре Ебепе Е дез Каште5 
ізі аигсһ еіпеп РипКі Ро є Е ипӣ 2меі 


пісні КоШпеаге Уекќогеп а ипад 8 еіп- 
дешір Беѕііштиті. 
г 
Е б 2 


АБЫ. 65.1. 


Тедет Беїіебівеп Рипкі Ре Е і5ї еіп Мекіог РоР гивеогапеї. УУіе міг міз5еп, 
Капп тап |сдеп Уекіог РоР аџѕ а ипа 8 іпеаг Котбіпіегеп. 


ҮРӘРеЕ: РР = ша + сб, мобеі цє Кипа о є К Рагатеїег ѕіпа. 


АҺ». 65.2. Е 8 


Іт ВеіѕріеІ, даѕ іп 4ег Хеісһпипе дагвезіе іі 15, вси > 1 шпа 0 < у < 1. 
Мип моПеп міг іе Ебепе Е Бегіе1ісһ еіпеѕ гаштіісһеп Коогаіпаќепѕуѕќегаѕ 
10; 7; ; К} Беігасһћеп ила еіпе Сіеісбипе Ёйг Е ацізіеНеп: 


АБЫ. 65.3. 
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Сісісһипгеп уоп ЕБепеп іт Вайт 65. 


Мап Капп деп ОгіѕуеКкіог г еіпеѕ Беїебігеп РипКіез5 Р дег Ебепе аз Уекіогѕитте 
аагѕѓіеПеп: ғ = го + РоР 
М/евеп РоР = иа + об егһћаії тап а15 Рагатеѓегеіеісһипр еіпег Ерепе іт Кашт: 


ш г= ғ +и`а +0: ойег 


х Хо ау А 
уісіж»| + и |а, | +0 (0, |] ті и ое А. 
Й 20, 78 Ь,, 


Гіезе УекїогеЈеісһипе тії 2уеі Рагатеіегп Капп тап аџсһ а1ѕ еіп |іпеагеѕ 
СіІеісһипеѕѕуѕіет аи геі СІеіспипееп ѕсһгеібеп : 


х = хо + на, + обу 

у = уо + нау + обу, 

2 = 19 + ца, + 0Ь, 
Піе ЕБепе 158 гмеійітепѕіопа!, іһге Рагатегегріеісһиле епЕҺа1 2уеі Рагатеїег. 
Равевеп і5і Фе Сегайе еіпе еіпаітепѕіопаІе Еівиг, ипа іһге Рагатеѓегејеісһипе, 
епіћаії вепаџ еіпеп Рагатеїег. 
Веуог ууіг еіпіве Веіѕріеіе Беѓгасһќеп, ууіедегһо!еп міг посһ еіптаї: 


а М/епп тап (іе Рагатеѓегвіеісһипе еіпег Еһепе Е ацізкейеп мії, Бгайсбі 
тап іттег деп Огіѕуекќог еіпеѕ Рипкіеѕ 4ег Ебепе ипа 2меї пісћё Ко]- 
Іїпеаге Кісһипеѕуекіогеп дег ЕБепе Е. 


ВеіѕріеІе: 
(1) | вевебеп: 4(2; –2; 1) єЕ 
В(4;5;2) еЕ 
С(-2; 1; 3)єЕ 
веѕисһ: Рагатеѓегріеісһипе 
дег Ебепе Є 
АБЫ. 65.4. 
Ібзипе: 


роз тА В на Зоб ті ғд а!ѕ Огіѕуекіог уоп Ає Е ипа а, Б аїѕ піс 
КоШпеаге Кісһќипрѕуекіогеп дег Ебепе Е. 


2 4 2) 2) 
"А-|-2|; а= АВ = – р = |5| - | –2| = |7 
1 2) 1 1 
ы --2 2 -4 
Ь = АС = ғ – ға = 11-1|-21- 
3 1 2, 
97 0+. кошріех Маіћетаіік 417 


Апаїубізспе Сеотеїгіє 


ра 2 2 -4 
Е:|уУ| -|-2| - «|71| +0 3 
2 1 1 2) 


одег 2 
хі уд + 26 = (2 + 2и - 4) + (-2 + Ти + Зоб) + (1 + и + 20) К 


Аптеғкипв: Мап егћаіс еіпе апдеге Рагатеѓегвіеісћипр Ѓйг Е, мепп тап гиг Ацізіейипв 
дег Сіеіспипа ѕќаі га ел Огіѕуекіог еіпеѕ апдегеп вевебепеп Рипкісѕ аег Ебепе Е 
Маһ, Еѕ віє ипепаїісћ уісіе Рагатеќегвіеісћипвеп Ѓйг еіп опа 4іезеїбе Ебепе Е. 


(2) вевебеп: Сегачея < Е тії я: 
1 2 
ро 57: 3 
каг -1 
0(-23; бе ЕЛОее 
везиеһі: Рагате(егеісісһшір дег Ебепе Е 


ат 
9 
5 
2, 
0 
Ф 
0 

АБ. 65.5. 
Ідзипе: 


е = ғо + иа об тії го 215 Огівуекіог уоп Рое6 с Еийпд ацпі в = РО 
аз Кісһішпевуекіогеп уоп Е. 


1 2 
ыт 21% ше зр 
251 54 
У Е -3 
= Р.О РоеЕлОеЕ; Б = г – г = 3|- 24- 1 
- 5 
х) 1 2 = 3 
Е:|у| = 2| +а 3)| кə 1 ж 
2 1 1 5 


СіІеісһипвеп уоп Ерепеп іт Вайт 65. 


65.2. Рагатеѓегітеіе СІеісћипвеп еіпег ЕБепе 


Міг Байеп Ѓеѕіреѕќе1, Чай аіе Сіеісһиле еіпег Ебепе Е іт Вайт аџѓреѕіеє 


угегдеп Капп, мепп еіп Рипкі Ро є Еипі гмеі Кісһішпевуекіогеп а ипа Б Бекаппі 
ѕіпа. Еіпе ЕБепе Е Капп абег айсһ аигсһ еіпеп Рипкі Ро є Е ип еіпеп Уекѓог п, 
дег ѕепкгесһ аш” Е ѕќеһё, ререБеп ѕеіп. Ошсһ Ро є Є ципа п | Е із Ше ЕБепе 
еіпдешір Тезіре!ері. Мап Бехеісһпеё деп Уекіог п аі сіпеп МогтаІіепуекіог дег 
ЕБепе Е. (бай Ше ,,5епКгесііе" одег Ше ,Огібогопаїс" мігі іп дег тайһе- 
таѓќіѕсһеп 1 іќегаќиг апсһ дег ВергіН Ше ,,Могта!е“ уегмелдег.) 

Міс НіЇќе уоп Роє Е ип п | Е Капп тап іе рагатееегігеіе Сіеісһшір дег 
ЕБепе Е ацізісіеп. Міг мегдеп теівеп, Чай е Сіеісһипр (іе Богт 
Ах + Ву + Со + р = 0 Һа. 

вевеБеп: Ро(хо; уо; 20) Е 


п = (п; пуп) тії п Е 


веѕисһћ: Сісісһшір уоп Е 


АБЫ. 65.6. 


Аиѕ дег 2еісһпипе Капп тап аМезеп: 
1. УРЄЕ: РоР с Е 
2. РР | п Р 

Мей РоР = ғ - ғо і5ї ила 4а ЗКаїагргодикі уоп 2меі огћовопаІеп Уекіогеп 0 

15, Гоїві: 

Г] (Р = ғ) :п = 0 ойег 


Реп = воп 


тұ Хо пк 
"| = | Ус пу 
2, п 20, Пи 
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Апа!угізсһе Сеотеїгіе 


М/епп тап (іе Сісісһшір іп дег Еогт 
хп, + Уһу + 21, = Хой, + уоһу + 200, 


ѕсһгеібё ипа даһеі беасћѓеѓ, даб пу, пу, п,, хо, уо, 20 Беѕііттќе гееПе ?аМеп 
зіпа, егКеппі тап, даб 4ав еіпе рагатеегігеіе, Ппеаге Сіеіспипе іп йеп Уагіабіеп 
х, ушпа г іѕї. беігі тап посі п, = А, пу = В, п, = Сипа м п = – Р, во егһаш 
тап Ёйг іе Ебепе Е е СіІеісһипе: 


шн Ах + Ву+ С2 +.р = 0 


Еіпе Пітеаге СІеіспипе іп акеї Уагіабіеп ве а]ѕо еіпе Ерепе аг. Отвекеһгі 
Капп тап аџѕ ег СІеісһипе Ах + Ву + Сх + р = 0 еіпег ЕБепе Е ѕоѓогі 
аЫеѕеп, Чай еіп Могта1епуекіог дег Ебепе ег Уекіог л = (А; В; С) іѕі. 

Текті Кӧппеп міг айсһ е рагатеѓегігеіе РагѕќеПипе еіпег Сегайеп іт Вайт 
веотеїгіѕсһ іпіегргенегеп. Міг Банеп реѕеһеп, Фа еіпе Сегаде іт Вашт рага- 
теїегітеі аз еіп Ііпеагев Сіеісһипеѕѕуѕіет аи 2уеі Ппеаг ипаБћапрівеп Сісі- 
сһипвеп іп деп УагіаМеп х, у цип г агреѕѓеі уегіеп Капп. Хмеі Ііпеаг ип- 
аБћапвіве СІеісһипвеп іп Пеп УагіаМеп х, у шпа 2 ѕіпа аһег іе апа1уќіѕсһе Даг- 
ѕ‹еПипв уоп гмеі Ебепеп Е, опа Е;, Ше пісһі 2иеіпапдег рагаПе! ѕіпа. 

2меі Ебепеп Е; ила Е; тії Е, № Е, блу. Піе 2меі рагатеѓегітеіеп СІеісһипвеп 
евег Беідеп Еһепеп Беѕііттеп іттег еіпдешір еіпе Сегайе є іт Вайт. 

Ейг ғ ЕШ іп дег реотеігізсһеп РагѕіеПипреѕуеіѕе: 


-Ее-Е; Е, яв; 
я 151 Че Мепре аПег ветеіпзатеп РипК(е уоп Е, ила Е, 
2 ізі Ше 5сСппійбвиг уоп Е, ипа Е, 


Ейг є вії іп апа!у(ізсһег РагѕѓеПипеѕуеіѕе : 


8: Ах + Ву + С + р, = 0 
Ах + Ву + С,2 + Р”, = 0 


є тії я = Е о Е, із Ше Мепве аПег Рипкіе Р(х; у; 2), Фегеп Коогаї- 
паќепігіре! (х; у; 2) Че СіІеісһипвеп дег Беійеп Ебепеп Е) шипа Б, ег- 
Шеп. 


Веасһеп 5іе, даб ез ипепаіісћ уіеіе ЕБепеп віМ, е ѕісһ іп еіпег Сегадеп р 
дез Кайтез ѕсһпеійеп. Ев рі 50тії ипепаїісћ уісіе Рааге пісһірагаПе!ег ЕБепеп 
Б?у/. чпепІісһ уісіє Ппеаге СіІеісһипеѕѕуѕіете аи 2меі Ппеаг ипаБћапрівеп 
Сісісһипреп, іе ае е рІеісһе Сегайе г Безгіпатеп. Опќѓег Фіезеп СіІеісһћипрѕ- 
зузіетеп рі ев воісһе, дегеп С1Іеісһипвеп пиг іеуге!5 2ууеі дег ҮагіаЫеп х, у, 2 
епібанеп. 


Веїіуріеї: 


8: х + 232 - 38 = 0 (Е,) 
у - 142 + 23 = 0 


Ѕіе Кӛппеп ѕісһ йбегіевеп, меісһе Беѕопӣеге Гаре Ше Могтаїепуектогеп м! 
опа л; дег Ебепеп Е, опа Е, іп 4іезет ҒаПе һаВеп. 


Сіеісһипвеп уоп ЕБепеп іт Вашт 65. 
Юбипееп ипа Айізабеп 


КопітоШтареп 


1. Оџгсћ міеуієї РипКіе іт Вайт іі еіпе ЕБеле Беѕііпаті? 

2. Мойигсћ іі еіпе ЕБепе апсҺ Безііпиті? 

3. УУагшп вібі ев Беі дег Рагате(егвісісһипр дег ЕБепе гуееі Рагатеѓег? 

4. МеІсһе Егкеппіпіѕ ізі Ғіг даѕ АшбзіеПеп еіпег Рагатеѓегвіеісһипа еіпег 
ЕБепе Беѕопӣегѕ мусів? 

5. Меппеп Ѕіе Піе РагатеѓегеІеісһћипе дег ЕБепе! У/еісһе Ведеціипа Бабеп іе 
УагіаМеп шпа Копѕќапќеп іп дег Сіеісрипе? 

6. 15 е Сіеісһиле (ғ - ғо) п = 0 еіпе Рагатетегвісісһшпр ойег еіпе рага- 
тетегітеіе СІеісһипе дег Ебепе? 

7. Меіспе ҒеПерипвеп тий тап ігеїеп, ит ай дег Сівіснипе (к —– ғо) пе 0 
е Сісісһипв Ах + Ву + С= + ) = 0 зи егранеп? 

8. М/іе ереп Фе ЕБепеп тії Гоївепдеп Сісісһипвеп іп еіпет Коогдіпаеп- 
зузіет (0:4; КІ? 


81.у-5; 
82.у-х; 
832 - 0; 


84. х+у+== 
9. тег меісһег Вейіпвипе већ Фе Ебепе тії дег Сісісһипр Ах + Ву+ С 
+ В = 0 ішгсћ деп Коогіїпатепигергипе? 
10. УҮсісһе Вейешипв Ба дег Уекіог (4; В; С) Гг Ше Ебепе тії Ах + Ву 
ж Є + рг 00 
11. Меісһе МӧвіісһКеіќеп віМ ев Ѓйг @је РагѕіеПипе еіпег Еһепе іт Вайт? 
2. УУеісһе Беѕопеге Гаре іт Коогаіпаќепѕуѕќет 0; і; Е) ҺаБеп іе Мог- 
таіепуекіогеп ег Ебепеп? 
12.1. Е: 2х + 32 - 4 = 0 
12.2.Е: у- 2-1 = 0 
123.Е: х- у+2 = 0 


АоѓраБеп 


1. 5еПеп біе еіпе Рагатеќегоіеісһипе ег ЕБепе аш, іп дег йаѕ Дгеісск Р, Р,Р; 
Пері! 


1. Р.(1;0; 0); Р.(0;1;0); Р.(0:0;1) 
2. Р.(-13;7); Р.(-5;4;3); Р/6; -5; -4) 


2. М/іе Капп тап сілеп М№Могтаіепуекёог гиг ЕБепе тії (дег Сівіспипе 
то оз ғ + иа + об Безіїттеп? 


3. СевеБеп ізі еіпе Ебепе тії ег СІеісһћипе 
т -(1;2;3) + и(1; 1: 1) + (0; 1; 2). 


Везійттеп Ѕіе Ше Сіеіспипа еіпег Сегайеп г, Фіе ѕепкгесћ аш дег ЕБепе Е 
ѕіећ ипа Фшгеһ Р.(4; 5; 6) већ! 
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Апа1уйізсһе Сеотеїгів 


4. Веѕііттеп Ѕіе деп Ѕсһпііірипкі дег Сегадеп ғ = (47 - 5)і + (31 - 8)) 
- Кк тії дег Ебепе х - 2у + 52 + 3 = 0! 


5. СевеБеп іі 4ег УеКіог а = (8; 6; 3). 
1. Вегесһпеп Ѕіе Фіе Коогдіпағеп еіпеѕ Уекіог5 В, Ёйг еп 6110: 
а) бег Веігар йіеѕеѕ УеКіогв іі 5. 
Ы) Ев веі б, > Опір, = 0. 
с) Б ѕіећі ѕепкгесһі аш а. 
2. ӘіеЙеп біе еіпе Сіеіспипе дег Фигсб а ипа ф ашбеврапп(еп Ебепе аш?, 
“е Әштсһ Ро(0; 0; 0) еһе! 
3. Веѕііттеп біе еіпе С1еісһипе дег Сегадеп, іе вепкгесһі аш” ег Ебепе 
зкебі ипа аигсһћ Ро вебі! 
4. Веѕііттеп Ѕіе је рагатеѓегігеіе С1Іеісһипе дег Ебепе аџѕ 5.2.! 


6. УҮсісһе Сіеісбипе, Баї іе Ебепе, Фе 4шсһ Р,(—2; 3; 4) веб ипа аш дег 
“е Сегаде ті ғ = (1; 2; 3) + Қ-1; -2; 5) бепкгесһе ѕќећ? 


7. Себеп Ѕіе еіпе РагатеѓегеІеісһћипе дег Сегайеп я ап, е дигсб Ро(1; 2; — 3) 
веће ила іе ЕБепе Е ті х - ЗУ +2 - 2 = 0 ѕепкгесће 4игсһ8(0 04! 


\ 
8. Веѕііттеп Ѕіе Фе рагатеѓегітеіе СІеісһипе дег Ебепе Є тік 


1; -2;2) + ш(1; 2; -1) + 002; –1; 1) 
|2 223) ЖІ20: 0)-- 902 120) 


66. Кереїзсрпійе 


Масһ дег апа!уйівсһеп Сеотеігіе 4ег Сегайеп ѕоПеп уеіќеге Гіригеп ипќегѕисһё 
мегдеп, іе Гйг Ше №аёцгуіѕѕепѕсһаЃеп шта Фе Тесһпік уоп Беѕопаегег Вейец- 
їипе ѕіпа. Піеве Еівигеп ѕіпа дег Кгеіѕ ипа Ше ЕШрѕе, Ше Нурегіе! ила «іе 
Рагабеї. Мап егһАШ ѕіе, мепп тап еіпеп вегайеп Дорреїкеве! тії уегѕсһіейепеп 
вепеісіеп Ебепеп ѕсһпеійеѓ. 


Мепп (ег Кере! уоп еіпег ЕВепе є реѕсһпіќеп ууігі, 50 егеіЫ ѕісһ аз 5сппій- 
бриг 2м/ізсһеп йеп Мап(еШіпіеп йеѕ регайеп Ктеіѕкеве!ѕ ипа аег ЅсһпіќќеБепе є 
еіп Кереїѕсһпії. 


» Пе: Біп Кегеізсһпі ізі еіпе Ѕсһпіббеиг, іе епіѕќеһі, мепп еіп вегайег 
КгеізКере! уоп еіпег Ебепе реѕсһпійќеп үуіга. 


Кереізсіпіне 66. 


АББ. 66.1. Сегайег борреіКереі мігі уоп ЕБепе Е веѕсһпійеп 


От ЕШрѕе, Нурегбе! опа РагаВе! дейпіегеп хи Кӛппеп, ѕ011 дег КтеізКере! тії 

еіпег СгипакгеіѕеБепе одег СгипдеВепе Е ѕепкгесһћё тиг Кере!асһве реѕсһпіќеп 

2. Ріє Мапќеіпіеп Фіеве Кергеіз Ьдеп тії 4ег Огипдеһепе еіпеп У/іпКеї 
53 158 

Уүейегһіп 5еї х дег М/іпкеї 2ууізсһеп дег Зсблінебепе є ипа дег Стипдебепе Е. 


Біе Агі 4ег Ѕсһпійеиг іі Беї еіпегт Безііпитікеп Кебе! уоп дег СтӧВе йеѕ У/іп- 
Кеіз х аБћӣпрір. 


Рагабеї 
Нурегіеї 


151 еіп Кереїзсіпії, Беі дег дег Ұіпке] 2мізспеп 


» Пе: ЕШірзе 
Піе | | 


1 КІеіпег а15 дег 

ег ЅсһпійеБепе ила дег Сгипдебепе весн дет | М/їпке! 2муізсһеп 
ту вгӧВег а1ѕ дег 

"Чег МапќеПіпіе йеѕ Кере! ипа дег бгипдеВепе 151. 


Ала!1угізсһе Сеотеігіе 


АБЫ. 66.2. ЕШрѕе, НурегВе!, Рагаһе! аіѕ Кереіѕсһпікіе 


Діє 5сһпіеһеле іеѕег Кевеіѕсһпіе веһе Беї дег Еггецвипе пісһе дигсћ (іе 
ӛрі(?е 4ев Кеве1ѕ. Мап егкеппі аиВегдет зо/огі, да Кгеіѕе Безопдеге ЕШірзеп 
ѕіпа, патіїсі өоісһе, Беї депеп х = 0° 151. 

Іп деп Гоірепдеп Техеп мегдеп Кгеіѕ, ЕПірѕе, Нурегһе| ила Рагабе! апа!уйізсі 
Беһалдеі. Гіеве Еівигеп ммегдеп дахи посі еіпта! аїѕ Рипкітепвеп еіпег ЕБепе 
аейпіеге. Рег Беївізсбе Маїбетагікег Папдейіп (1794-1847) Бас деп 2иѕаттеп- 
һапв 2мізсһеп дег Юебпійоп Фіеѕег Еівигеп 418 Кереізсһпійе шипа іһгег Юећ- 
пійоп аз Рипкітепвеп ег Ебепе ашбрейескі. УУіг мегаеп аш діеѕеп Умзаттеп- 
Ћапе пісһ( еіпвеһеп. 


Обипееп ила АиѓваБеп 


КопігоШтареп 


1. Маз іі еіп Кевеїзсплій? 

2. Ме ізі діе ЕШрѕе аз Кегеізсһпіш дећпіегі? 

3. Міе іі (Ше Рагабе! а15 Кевеїѕсһћпігі Фейпіегі? 

4. Міе ізі іе Нурегһе! аіз Кевеіѕсһћпій дећпіегі? 

5. Магит Капп тап (беп Кгеіѕ аз еіпеп Зопаегіаї! 4ег ЕПірѕе Бегеісһпеп? 


ег Кгејѕ 67. 


67. бег Кгеіѕ 


67.1. бейпійоп 


Мап Капп еіпеп Кгеі К аз РипкКітепее еіпег ЕБепе йећпіегеп. 


» Реї.: Еіп Кгеіѕ 4 11 іе Мепее аПег РипКіе еіпег Ерепе є, Фіе уоп еіпет 
Рипк( Мее деп 8іеіспеп АВв(апа г һабеп. М 15 дег МійеїрипКі (е 
Кгеіѕеѕ ипа ғ ѕеіп Кайіџѕ. 


К = ІР є | КРМ) = ғ; Мєе}. 


67.2. СІеісһипе еіпеѕ Кгеіѕеѕ іп МійеірипкКізіаре 


Міг Беігасһеп 7иег5і Кгеіѕе, Беі 4епеп вісһ дег Мійеірипкі М іт Отѕргипе 
еіпеѕ х-у-Коогііпаіепѕуѕіетѕ Бейпаӣеѓ. Уоп ѕоЇісһеп Кгеіѕеп ѕаеі тап, Чаї) ѕіе 
вісһ іп МінеірилКівіаре Бейпдеп. 

ревебеп: А(М(0; 0); г) 

веѕисћ: Сіеїспипе 4е Кгеіѕеѕ А 


1 БЫ 


АБЫ. 67.1. 


іг мабіеп еіпеп Беїіебідеп Рипкі Р(х; у) аш дет Кгеіѕ ипа ѕисһеп еіпе Ве- 
тіеһшір 2ууізсһеп йеп Коогдіпа(еп іеѕеѕ РипК(ев ипа Фет Кгеіѕгайіиѕ ғ. Ай 
дег ?сісһпиле егКеппі тап ѕоѓогі, даб е Сіеіспипе, еіпеѕ Кгеіѕеѕ А іп Мішеї- 
рипкКізіаве Іашіеї : 


ш КМ0; 0); гу: х? + у? і? 


Веізріеі: 
Біп Кгеіѕ іп МійеірипКізіаєе реһе Фшгсһ деп Рипк( Р,(6; -7). 
М/іе Іаџќеѓ «іе СІеісһипе йеѕ Кгеіѕеѕ? 


вевеђеп: К(М(0; 0); Р,(6; -7)) 
веѕисһћё: Сісісһшір уоп А 


Ала!уйзсһе Сеотпеігіе 
Ібуипе: 
Апѕаі2: х? + у? = г? 


Мап тий Ше Копѕќапќе ғ > 0 Беѕііттеп. Мей Р, е К іі, егеп (іе 
Коогӣіпаќѓеп уоп Р, (іе Сіеісбипе уоп К. А150: 


36 + 49 = г? 
85 = ү? 
= 
ғ = у 85 


Піе везисііє Сіеіспипе де5 Кгеіѕеѕ К і х2 + у? = 85. 


67.3. СІеісһипе еіпеѕ Кгеіѕеѕ іп аПретеіпег Гаре 


Міг ууоПеп |еі2і( Ше Сіеіспипо еіпеѕ Кгеіѕеѕ К тії Бафив г ипа Міцеїрипкі 
М(х; Уһ) Беѕііттеп. 


вевебеп: К(М (Ха) уһ); Р) 
веѕисһ: КгеіѕрІеісһипе 


у 


|х 


АББ. 67.2. 


К веһі аиѕ Ко Әшгсһ Уегѕсһіебипвеп іп Кісһішір ег х-Асһѕе ипа у-Асһве һег- 
уог. Реѕћа1Ь егһћаіє тап Фе Сісісһипе уоп А ацѕ йег СІеісһипо уоп Ко, іпіет 
тап х ашгећ х - ха ип у дигсһ у - У егѕеі2(: 

ш ((М(ха; Уа); 9: (ха)? + (У ра)? = 2 

Біп Кгеіѕ ізі аїзо аишгсһ Фе Апраһе уоп Кайіиѕ ипа МіцеірипКізКкоогаїпаїеп 
Безіітті. 


Веїіуріеї: 
КОМ (- 2; 5); н = 7): (х + 2)2 + (у - 5)? = 49 
Аисі аигсћ 3 РипКіе 4ев Кгеіѕеѕ іі еіп Кгеіѕ Безгіпаті. Міг деп Коогаї- 


паїеп евег 3 РипКіе Капп тап Ше Копзіапіеп Ха, уһ Чп ғ Беѕйттеп, 
іпдет тап 3 Сіеіспипееп ашізіе Шипа даз СИеісһшпрвубіеті 155. - 


Рег Ктеів 67. 


вевеБеп: Р,(2; 0), Р.(12; 0), Р-(10;4е к 

везисбі: КгеіѕвІіеісһипе 

Ібзипе: 

Апзаїті (ж - Ха) В (у= у) = 

РвК:(2-х,)2 + (0 – ур) = ғ? 

Р, єк: (12 - хь)? + (0 - уһ)? = ғ 

Рз єк: (10 – ха)? + (4 – уһ)? = ғ? 

Мап егһаіё хи = 7; уһ = 0; ғ = 5. Ріе веѕисћіе Кгеіѕріеісһіпе ізі 
(х = 7) + у? = 25. і 


67.4. Ктеїз ипа Сегаде 


М/епп тап ТевізіеЙеп мії!, меїсбе Гаре еіп вевеБепег Ктеїз А ипӣ еіпе ревеБепе 
Сегаде є 2иеіпапдег ћаБеп, 50 ипіегѕисћ тап, міеуіс! ветеіпѕате РипКіе йіеѕе 
Бейдеп Еівигеп Беѕіігеп. Мап тий аіѕо 4а 2ивеһӧгіре СіІеісһипеѕѕуѕіет 1ӧѕеп. 


0 
к 


К (х Ха) КУ Ун)? тої? 
2:у = тх +Ь 


А15 І бзипвеп Кӧппеп ѕісһ 3 Ее егребеп: 

Кеіпе гееПе І.бзипе: Сегайе ипа Кгеіѕ ҺаБеп Ксіпеп вегпеіпзагпеп Рипкё. 
"Піе Сегаде уегіебії деп Кгеіѕ. 

Еіпе гееПе Рорребѕипв: Діє Сегайе Бегіһгі йеп Кгеіѕ іп вепаш еіпет , 
РипкКі. Ріе Сегаде і Тапвеліе ап деп Кгеіѕ. 

7меі уегѕсһіейепе гееПе І.бөипреп: Діє Сегайе ѕсһпеійеі деп Кгеіѕ іп 
2 РипКіеп. Ріе Сегаде 15! еіпе 5еКапіе 4ев Кгеіѕеѕ. 


Ъипвеп ипа АшбраВеп 


опігоШТтареп 


1. 15е еіп Кгеіѕ еіпдсшір Беѕіітте Фшгсһ діе Апраһе 


1. дез МінеірипКеев ипа деѕ Кайіиѕ, 
2. еіпеѕ РипКев дез Кгеіѕеѕ ипа 4сө МішеЇрипкіев8, 
3. еіпеѕ РипК(ев 4е5 Кгеіѕеѕ ипа 4ев Вайіџшѕ, 
4. Әгеіег РипКіе 4ев Кгеіѕеѕ, 
5. змуеісг РипК(е еѕ Кгеіѕеѕ? 
. Опіег меісһег Вейіпвипе Пері сіп Рипке Рі(хі;у)) аш дет Кгеіѕ пій дег 
Сісісһилр х2 + у? = 2? 
- Міе Іаџќег «іе СіеіспипЕ еіпеѕ Кгеіѕеѕ іп аветеіпег Гаре ипа іп Мійеі- 
рипКівіаре? 
. УУеісһе Гаве Кӛппеп еіп Кгеіѕ ила еіпе Сегайе гиеіпапдег һаһеп? 


Апа1уйізсһе Сеотеїгіе 


Ал?раВеп 


1. Гейпіегеп Ѕіе! 
Ктеіз 
в- Біп Кгеіѕ ізі Фію Мепге аПег РипКіе еіпег Еһепе Е, Фе уоп еіпет РипКі 
М є Е деп рісісһеп АВв(апа г һаВеп. 
1. Кіре! 4. 5екапіе еіпеѕ Кгеіѕеѕ 
2. Тапрепќе еіпеѕ Кгеіѕеѕ р 5. МінеівепКгесіхе еіпег 5ігеске АВ 
3. МіпкеїбаїБіегепдє еіпеѕ УУіпКе|5 


2. №іе Іаџќеѓ «Ше Сісісһиле еіпег Кире! тії Кайіиѕ г іп МішеірипК(віаре? 


3. Ев із! іе СІеісһипе 4ев Кгеіѕеѕ ті дет Кадіпв ғ ипа дет Мійеірипке МГ 
хи Без(їттеп. 


1. М(0;0); г-4 
2. М(0:0; т-3 
з МЕС 05 ее 3 


4. Ев із: іе Сісісһипе деѕ Кгеіѕеѕ ги Беѕііттеп, дег деп Мішеїрипкі М(ғ; 0) 
опа деп Кадін ғ паї. УУеісһе Гаре һа( (іебег Кгеіѕ? 


5. Ев іе Ше Сіеіспипо 4ев Кгеіѕеѕ ті Фет Кадій5 ғ аиѓгиѕіеПеп, ег еп 
ровікімеп Тей дег х-Асһве ипа еп розібіуеп Теї! 4ег у-Асһѕе Бегіһгі. 


6. Ев ізі “іе СІеісһипе 4ев Кгеіѕеѕ ашШ?ивіеЙеп, 4евзеп Кайіиѕ ғ ізі шпа Чез5еп 
Мінеірипкі аш йет ровігіуеп Теї! дег у-Асһѕе Пері ипа дег іє х-Асһѕе 
аі Тапвеп(е һа. 


7. ЅіеПеп Ѕіе Ше Сіесісһилр Фе5 Кгеіѕеѕ аш, дег Фигсі Ше РипКіе Р,(-3; 0), 
Р.(-1; -2) шарР,(-3; -4) вербі! 


8. УУеісһе Гаре Бабеп (ег Кгеіѕ х? + у? = 25 шпа іе Сегайе у = -0,75х 
+ 6,25? / г 

9. Іп меісһеп РипКіеп ѕсһпеійеп «іе Кгеіѕе Ку: х2 + у? + Зх - 2у – 17 = 0 
опа А: х2 + у? + х – у – 12 = 0 віпапдег? 


10. Веѕіттеп біе іе СІеісһипе ег Тапвепќе ап йеп вевебепеп Кгеіѕ іт РипКіє 
Ро! Мепӣеп біе йабеі (іе ітріїгіїє Дійегепііагіоп ап! 


1. х2 + у? = 25; Ро(3; 4) 
2. х? + у? – 14х - 4у = 5; Ро(10;уо < 0) 
3. (х - 5)? + (у + 8)? = 113; Рохо > 0; - 1) 


11. Вегесһпеп Ѕіе ті Ніїе дег Іпќевгаігесһпипе даѕ Уоішпеп еіпег Кире! ті 
дет Кадін г! 
Апейипв: Ве(гасһ(еп Ѕіе Же Кире! аїз КобайопвКдгрег, ег Беі Коһайоп 
еіпеѕ На!ЬКтеізе епіѕќеһі! 
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12. Вегесһпеп Ѕіе тік Нійе дег Іпќергаігесһпипе еп Кійсһеліпһа > 4ев Кгеіѕеѕ 
тії Кайіџѕ а! 


Апіейшпр: Вепші?еп Ѕіе фе бшзвійшіоп х = а · ѕіп 2, ципа Беасһќеп біе, 


даВ Фе ОткеһгаБЫаипұ .уоп х = а: ѕіпг іе СіІеісһипе 2 = агс СВА 
һай! а 


68. Ре РагаРе! 


68.1. бейпійоп 


ьо Пе: Еіпе Рагабе! і діє Мепве аПег Рипкќе еіпег Ебепе ғ, іе уоп 
еіпет Ѓеѕќеп Рипке Е є є, Пет Вгепприпкі дег РагаВе!, ипа уоп еіпег 
Гечеп Сегайеп / Є є, дег 1еііпіе дег Рагабеї, деп вІеісһеп АБѕќапа 
Бабеп. 


Вегеісһпес тап (іе Рагабеї тії Р,, іһге Рипкќе ті Р ила деп АЪѕѓапа йеѕ Рипк- 
(еб Р уоп дег Гейіпіе / ті а(Р; І), во Капп тап ѕсһгеібеп: 


Р,-(Рег|(РЕ) = а(Р; І). 


Епівргесіепа іеѕег Дейпійоп Копвігшегі тап Беі ревебепег І.еШіпліс / ипа 
вевеБепет Вгепприпкі Ғ еіпгеїпе РагабеїрипкКіе іп Гоірепдеп 5сһгійеп: 


1. Мап ғеісһпеѓ еіпеп Кгеіѕ ит Е тії еіпет Кайіџѕ г ила еіпе Рагаїсіє 
ти І іт АБзіапа ғ. 


2. Кгеіѕ ила РагаПе!е ѕсһпеійеп еіпапдег іп РагабеїрипКіеп. Веі Уег- 
йпдегипе (ев Кгеіѕгайішѕ Бгм. Фе5 АВв(апд4ев ти / егһаік тап меіќеге 
РагабеїрипКіе, ууоВеі ғ вгбег ойег вісісһ дег НА|Не деѕ АВябапд4ез (бе 
ВгепприпкКќеѕ уоп дег ГеШіпіе 5еїп ти. 


Р Р, ер, 
(РР) = а(Р,; 0) 


АББ. 68.1. Копѕітикііоп уоп 2меі РагабеїрипКіеп 
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Міг Ѓіһгеп Гоірепде Вегеісһпипевеп еіп: 


(ЇР) = ПЕР) 


АББ. 68.2. 


1. Ейг еіпе Рагабе! ізі дег АБѕќапа (е ВгепприпК(ев Е уоп ег Гей- 
те 1 сіпе сһагаКгегізгізсһе СгӧВе. Міг Бегеісһпеп Чісвеп Аһяала (РГ) 
тіс р. Әшгеһ р іі еіпе Рагабе! сіпдешір Бейіті: 


2. Біе Ѕепкгесһќе аш / Әигсһ Е ҺеіВе РагаБеїасрве. іе 151 Ше Зуттеїгіе- 
асһѕе дег Рагабеі. 


ш 3. Оег Рагабеїрипкі 5, Піг беп ҚХР) = (51,) = 2. вій, ҺеіВе 5сһейеі- 
рипке Блу. 5сБейеі дег РагаБе!. 2 


68.2. Сіеісһипе еіпег РагаБе] 
іп асһѕепрага[їеІег ЅсһеіќеПаре 


М/епп ѕісһ дег Ѕсһеіќеірипкё дег Рагаһе! іт Коогаіпаѓепигѕргипв Бебпдеѓ ила 
“е РагаБејасһѕе тії еіпег Коогӣіпаќепасћѕе зизаттепіаШ, 50 өргісһі тап уоп 
еіпег Рагаһе! іп асһзепрагаПе!ег 5сһейеПаре. Міг Беігасһеп 2шегві еіпе Рагаһе! Ре 
іп ӛсһейеПаве, іе пасһ гесһіѕ реӛЙпе ізі. 


вевебеп: Р,(8(0; 0); р) 

веѕисһ: Сіеісһипе дег Рагабеї 

Гдѕипе: Масһ Оейпііоп вії: 
(РЕ) = (РІ) 


М/їг ѕисһеп еіпе Вегіеһшпе 2ууізсһеп деп Коогаїпаїеп @еѕ Беїіебівеп 
РипКіе5 Р дег Рагабеї ипа дег вевебепеп СгӧВе р: 


рү? р 
2-(х--)| = ше 
і (х 5) но 4 


іе Рагаһе| 68. 


Міг Рогтеп деп Аџѕігиск посі 
ит, даті уіг еіпе еіпргарѕате 


Ғогт егһаїќеп: 
р? 
ПЕР рл. 2 
4 
2 
р 
= х? + рх + — 
л 


ш у? = 2рх 
АББ. 68.3. 


ҮУіг ѕеһеп аџсһ ап ег СіІеісһипе, даб 
Ғіг діє Рагабе! іе СгӧВе р срагаКіе- 
тізгізсһ 154. Мап пеппі 2р йеп Рагате- 
ег дег РагабеІ. Епіѕргесһепа Һеібе р 
дег Наїбрагатетег дег Рагаһе!. 


ҰУіг Беігасһќеп пип Рагабеїіп, Фе пасһ 1іпкѕ, обеп ойег ипќеп реб#пеё ила іп 
ЅсһеіќеПаре ѕіпа. 


Сіеіспипе еіпег Рагабеї, (іе пасһ іпкѕ себ пе іі: 

Еіпе өо!ісһе РагаВе! еп(ѕќеһће ап дег Рагабеї тіс ег Сісісһшір у? = 2рх Фигеб 
Ѕріевеіипе ап дег у-Асһве. Іһге Сісісһипе егһаі‹ тап, іпдет тап іп у? = 2рх 
“е УагіаЫе х Яшгсһ -х егвей с: у? = 2р(-х) 


ш у? = –2рх 


Сісісһипв еіпег РагаВе!, діе пасһ обеп ребіїпеї ісі: 

Еіпе ѕоІсһе РагаРе! епізіеһ( ай ег Рагабе! тії ег Сіесісһиле у? = 2рх бшсһ 
ӛріереішшір ап дег Сегадеп у = х. Іһге Сісісһипр егһћаїє тап, іпйет тап іп 
у? = 2рх «іе Магіабіеп х ипд у уегіаиѕсһ: 


ш х? = ру 


Сісісһиле еіпег Рагабеї, діє пасһ ипќеп ребіїпе! іі: 

Еіпе өоісһе Рагабе! епізкебі ац5 ег Рагабе! тії дег Сіеісһипе х? = 2ру 
Фигсһ Ѕріевеіипе ап дег х-Асһѕе. Іһге СіІеісһипе егідії тап, іпает тап іп 
х? = 2ру Ше УагіаМе у бштеһ -у егвей2і: 


шо хі = -дру 


Веіѕріе1: Р 
Ууіе Іаџѓег Ше Сісісһипе еіпег Рагабеї іп ЅсһеіќеПаре, Піе пасһ ипќеп 
вебИпег іе ипа аигсћ деп Рипке Р,(2; -8) већ? 
Апзаїт: х? = -2ру 
Р!(2; –8)єР,: 2? = -2р(-8) 
4 = 16р 
РЕА 
Ріє Сісісһипе дег реѕисћеп РагаВе! ізі х? = - у. 


Апа!уйізсһе Сеотеігіе 


68.3. Сівісрипе, еіпег РагаВе! іп асһвепрагаПе!ег Гаре 


М/епп дег Зспеїкеірипкі 5 дег Рагаһе! Фіе Коогдіпагеп х, ила у, Баг ипа “е 
Рагабеїасбзе рагаШе! хи еіпег Коогаіпаќепасһѕе ізі, 50 ѕргісһ тап уоп (ег 
РагаВе! іп асһѕепрагаіеІег аве. Ацз йеп СіІеісһипвеп дег Рагабе! іп ӛсһейе!- 
Іаве егідії тап е СІеісһипвеп Ёйг РагаВеіп іп асһвепрагаПеІег І.аве тії йет 
ЅеһеіќеІрипкі 5(х,; Ук): 


уі 


51х55) 


КА 


хӯ х 


АБЬ. 68.4. УегѕсһоБепе Рагабе], пасһ гесһ(5 вебїпеї 


и Рагавеі, пасһ гесһ( ребЙпе(: (у - уд? = 2р(х- ху) 
Рагаһе!, пасһ ПпК5 ведіїпеї: (у - у)? = –2р(х - х.) 
Рагаһе!, пасһ обеп ребӨпе(: (х - х)? = 2р(у-у) 
Рагабеї, пасһ ипќеп вебблес: (х - х)2 = -2р(у-у,). 


Үүіг ууоПеп ап гм сі Айївабеп Фе Апуепдипе Фезег ЕгКеппіпіззе іп дег Ргахіѕ 
опа іһге УегБіпдипр тії апдегеп Себіегеп ег Маһһетагік ғеівеп. 


Аш/ғабе: 


є Біп рагабоііѕсһег ВгіскепВореп Һа іе 5раппмейе / = 32 т шипа діє 
РГейһӛһе л = 6 т. Іп АВвійпдеп уоп је 4 т ѕіпа УегііїкаїзійБе алвеВгасһі. 
Мап Бегесһпе дегеп Ійпре. 


Г.дѕипвѕмев: 


1. Маһ 4ев Коогӣіпаќепѕуѕіетѕ Беғіе1ісһ дег РагаВе! Р,, 
2. Сіеіспипе дег Рагабе! ацізіейеп, 
3. 5абійпее тік Не дег Рагабеївієіспипе Бегесһпеп. 


Егвгек Гдѕипрѕапѕаї2: 


1" 


92. 
АҺ». 68.5. 
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АсһѕепрагаеІе Гаєє уоп Р, 


вевебеп: 5(16; 6) є Р, Ро(0; 0) є Р, 
Апѕаѓх: Р,: (х - х,)? = —2р(у - УФ 


веѕисһћі: РагаБеІеІеісћипе 


5(16; 6) є Р.: (х – 16)? = –2р(у - 6) 
Р.О; 0) є Р,: (0 - 16)2 = -2р(0- б) 
256 = 12р 
С 
9 
8 
РагаБе1еІеісһипе: (х - 16)? = - ні - 6) 
Кійггеѕіег 5аб: у, = /(х1) = /(4) 
128 
(4 – 16)? = за - 6) 
уі = 2,625 
?мейег 5іаб: уз = Д8) 
2 128 
(8—16) = - 2—0 об) 
Уз = 4,500 
Огікќег біаБ: уз = /(12) 
Уз = 5,625 


Рег тішеге Уегіїкаїзіаб і5 6 т Іапе, Фіе апдегеп 5,625 т, 4,500 т ип 2,625 т. 


Гмеіеғ Гдӧѕипеѕапѕаї2: 


АББ. 68.6. 16 З 


АсһѕепрагаПеІе Гаре уоп Р, 


вереРВеп: 5(0; 6) є Р, веѕисћі: РагабеІріеісћипе 


Р(16; 0) є Р, 
Апѕаѓ2: Р,: (х - х,)? = -2р(у - уз) 
5(0; 6) є Р.: (х - 0)? = –2р(у – б) 
Р(16; 0) є Р,: (16 - 0)? = -2р(0 - 6) 
256 = 12р 
16 
зно 
Д с 128 
РагаБбеївівіснипи: х? = - ТЕ (у- 6) 
Кіпгеяег 51аб: у; = (хі) -/(12) 
128 
144 = ----(уі - 6) 
3 
ур = 2,625 


Епівргесһепа һегесһпе( тап (іе апдегеп Ѕійбе. 
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Фуітек Гдѕипрѕапѕаіг: У 
5|0 12 16 Х 
і 
АЪЬ. 68.7. сү) 


6-/ҒІ2І 
бсһейеПаре уоп Р, 
Кігаевіег 5аб: 6 - |/(12)| 
вевебеп: Р(16; - б) є Р, 
Апзаїх: Р,: х2 = -Ору 
Р(16; - б) є Р, : 256 = 12р 
64 


веѕисћ: РагаБеІе1еісһипе 


128 
РагаВеірісісһипр: х? = - = 


Кійглеѕіег 5аб: у; = /(12): 


Эл ате 3,372 


8(аЫапве: 6 - | - 3,375| = 6 - 3,375 

= 2,625 
Епівргесбепа Вегесһпес тап е апдегеп Ѕ(дБе. 
Ашрабе: 


Вемгізеп Ѕіе тії Ніїе ег Дійегепііаїгесблипе! 

М/епп 2ууеі Рагабеіп іе Асһѕе шіа йеп Вгепприпкі, дег 2ууізсһеп іһгеп 
ӛсһейеіп Пері, ветеіпѕат Бабеп, 50 віпй4 Фе Тапвепіеп іп еп 5сһпіі- 
рипКіеп Беідег Кигуеп гиеіпапдег огіпоропаї. 


О. В.а. А. Бабеп міг 4ав Ко- у 
огдіпатепзузіет 50 демдНії, даб 
ѕеіп 1Отѕргипе пай дет Вгепп- 


рипке ила іе х-Асһве ті дег 
РагабеЈасһѕе гизаттепіаПеп. 7 
х 
5 5 а 
(А 
АҺ». 68.8. 
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Піе Рагаве! 68. 


Ібузипрутер: 


1. АцшѓеПеп дег Беідеп Рагабе1е1еісһипвеп, 
2. 5свпійрипКіе Безбіпітпеп, 

3. Апѕііере іп деп 5сбпіїгрипКіеп Безгіттеп, 
4. Масһмеіѕ, йаВ л)- т) = —1 іі. 


2и\1. 


Апзаїх Біг Р,,: (у - у)? = 2р,(х - х,) 
5 ( сері Әле» = 2р (х + 75) 


2 
Апѕаќ2 Гйг Роз: (У - у)? = –2р,(х - х,) 
р 
5% (2:0) ера: = -2р) (х = 2) 
ги 2. 
Рег Ѕсһпійќрипкі ѕеі. 7(х,; уі). 
2рі (ж ЗЕ 2) = -2р; (в жш 
2 2 
2ріх, + ру = -2рҙх Юрі 
2х(рі + рг) = рі - рі 
нн Енн ВІ ЛИ М 
; 20р, + ра) 2 
ез (аа, Ро) 
ув ( рані роб 
зер за 
У = рар РА] = Уу рір: Уа = (/рірз Вла == == рр 


Т, (а; рр 


р. = 
) Т. (а-а -Ү/ә») 


2и 3. 


О.В. а. А. шиегвисһеп міг йеп 5сппікрипкі ТІ. 


АЫейипв дег 1. РагаБе! тіє дег Сісісһипр у? = Ор, (х + 25): 


, , р 5 
ор усту о Ур т 
У рр Р2 
АЫ̇ейипр дег 2. РагаБе! тії дег Сіеіспипа у? = —2р, (5 Еч 5): 
б 2 2) Й Р1р: 
2уу = 2р. у= – = у(7)- -У а 
У Рі 
2и 4. 
УР рг | Мр Р РіРз 
ка м (- нео 22 1 №. 2. Б. уу. 
Ра Рі рірз 
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Апаїугізспе Сеотеїгіє 


Оъопвеп опа АпҒоаһеп 


КопітоШтареп 


18 


УҮуіе ізі аіе Рагабе! 4ейпіегі? 


2. МеІсһе СгӧВе іі Гйг еіпе Рагабе! сһагакіегіѕ(іѕсһ? 


3. 


М/іе Іашѓег іе СІеісһипр еіпег пасһ гесНіз8, обеп, Ііпкѕ ойег ипіеп вебіїпеїел 
Рагабе! іп 5сһейеПаре? 


. Міе Іаціеп іе Сіеісһипреп ег РагаВе|п епізргеспепа 3. іп асһѕепрагаПеІег 


Гаве? 


. Еіпе Рагаһе! һаһе йеп Ѕсһеіќеірипкё (с; 4) ила деп Рагатеїег 2р. Меісһе 


Коогдіпа(еп һас іһг ВгепприпкКі, мепп 5іе 

1. пасһ гесһ15, б 
2. пасһ обеп, 

3. пасҺ 1іпКв, 

4. пасһ ипіеп єебіїпе! 15? 


. Ейг ууеісһе М/егіе уоп х ипа уусісһе УУегіе уоп у віЫ ев РагабеІрипкќе? 


1. у? = 2рх 3. у? = -2рх 
2. (у = 4)? = 2р(х - с) 4. (х - с)? = -Әр(у - 4) 


. Міеуіеі Копзіапіе епњаїс Ше СіІеісһипе у? = 2рх? 


Ригсћ міеуіе! Рагабеїрипкіе ізі аІѕо еіпе Рагабе! іп ЅсһеіќеПаве пасһ гесһіѕ 
вебћїпеѓ сіпдешір Беѕііпаті? 


. Оигсһ міеуіеі РагабеїрипКіе іі еіпе Рагабе! іп асһѕепрага1еіег аве тії 


дег РагаБеІасһѕе рагаПе! г2иг х-Асһѕе еіпдешір Бев(іпітіс? 


. 186 еіпе Рагабе! іп асһвепрага!е!ег Гаре 4шгсһ Коївепде Апвабеп сіпдешіс 


Беѕіштиті? 

. ЅеһеіѓеІрипкі ипа Рагате(ег 

. бсһейеірипкі, Рагатегег, РагаВе!асһзе 

. ЅсһејќеІрипкі, Рагатеїег, Рагаһе!асһве, Огіепіїегипя дег Рагабеіасізе 
. гмеі РагабеірипКіе 

. агеі РагабеїрипКіє 

. Зебейкеїрипкі, сіп Рагабеїрипкі 

. Рагатеїег, еіп РагабеІрипкі 

. Рагатеѓег, 2ууеі РагабеїрипКіе. 


оеаольов- 


Ацівабеп 


1. ӘіеПеп Ѕіе діє Сісісһиле (ег Рагабеї аш, егеп ӛсһейе! іт Коогдіпағеп- 


шгѕргипе бере опа біг іе Бекаппё 1: 

1. ѕіе Пері іп дег гесһіеп Наїбебепе ила р = 3, 
2. вів Пері іп дег іпкеп На!һеВепе ипі р = 0,5, 
3. ѕіе ері іп дег шиегеп Наїбебепе шпі р = 1! 


2. ӘбіеПеп Ѕіе е Сіеісһшір ег Рагабе! аш, Ше дигсб деп Огергипе већ, деп 
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Вгепприпкё Р(0; -3) һа( ила ѕуттеѓгіѕсћ һегіріеһ еіпег Коогаіпаќѓепасћѕе 
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Піе ЕШірзе 69. 


3. Меїсне Коогадїпаїеп һаһеп 5сһейеіршііі ипа Вгепприпкі дег РагаБеіп? 


1, у = бх 

2. (у - 3)? = 9х - 1) 
збу = = 5х 

4. (х = 4) = -у. 


4. УУсізеп Ѕіе пасһ, 4аВ Фе гиг Рагабејасһѕе ѕепкгесһе РагаБеіѕеһпе дигсһ" 
деп Вгепприпкі Ғе Ідпее 2р һас! 


5. рег Вовеп еіпег ВгісКе іі еіп РагабеІбовеп уоп дег браппмейе / = 20 т 
опа дег РГейһӛһе л = 4 т. 1 т йбег деп Ѕсһеіќеірипкі 140 еіпе уаавегесһќе 
ЅігаВе. УУіе Һосһ Пері е ЅігаВе йбег йет Рагабеїбовеп 5 т гесһіѕ ойег 
іпкѕ уоп дег Мійе епіїегпі? 


6. Рег Нобівріеєе! еіпеѕ Ѕсһеіпуегѓегѕ 151 еіп Коќа(іопѕрагађБоіоіа (дег Оџег- 
ѕсһпіі деѕ Ѕсһеіпуегѓегѕ ізі еіпе Рагабеї!). Рег ӛріере! Баг еіпеп Оигсһтеѕѕег 
уоп 80 ст ила еіпе Тіеѓе уоп 10 ст. Іп меїспег Епіїегпипе уот 5сһейе!- 
рипкі тив тап еіпе І.ісһіашеЙе Беѓеѕіівеп, 4ат «іе Ілісһѕгаһеп рагаПе! 
тиг ӛріере!асһве (Рагабејасһѕе) геЙекііегі мегдеп? 


7. Еіпе пасһ обеп ведіїпеїе Рагабе! Баг йеп Рагате(ег 2р = 2 ипа деп ӛсһейе!- 


рипке 5(0; 2). Міе вгой ізі іе Е1асһе 2мізсбеп дег Кигуе ипа дег х-Асһѕе 
іп Іпіегмаї! уоп х = – 2 біз х = 4? 


69. іе ЕШрѕе 


69.1. ребпішоп 


Біп Сйгіпег мії! еіп еПірѕепѓӧгтівеѕ 
Весі апіевеп. Дахи 5іескі ег іп деп 
РипКіеп Е, ила Е, 7меї ЅійБе іп «Ше 
Егде ипа БеГевгірі ап жіезеп бійһеп 
“е Епдеп еіпеѕ Ғайепѕ, дег Ідпеег аз 
дег АЪѕғапа дег 5ійВе ізі. 


АБЫ. 69.1. 


ж 


Мі еіпет дгійеп 54аһ Беї Р зрапплі ег деп Ғайеп ипа Беугері іезеп Фгійеп 5Каб 
шт Е, ипд Б, Һегит. Рабеї епізкебі еіпе ЕШІрзе 
Піеве ЕШірзепкопвігикбоп епізргісһе дег Гоївепдеп Дейпішоп. 
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Ала!убөсһе Сеотеїгіе 


» Пе: Біпе ЕШірве ізі діє Мепее аПег РипКіе еіпег Вбепе є, йг же Ше 
Ѕитте іһгег АБзійпде уоп 2учсі Гезіеп РапКТеп К, єє ила Б) є є Коп- 


згапі (ипа егӧВег аїз дег АБѕќапаі (Е,Е.) дег РипКіе Е, ипа Р.) ізі. 
Вегсісһпей тап Ше ЕШірве плй Е ипа іһге РипКіе тії Р, во Капп тап 


зсбгеїбеп: 
Е = {Реғ КЕ,Р) + ҚРЕ;) = сопе > (Е.Е.)) 


Ріє Гезеп Рипкіс Е, опа Р, ѕіпа іе 
ВгепприпКіє дег ЕШрѕе. Рег Мійеї- 
рипкі М дег Ѕігеске КЕ, ізі аџсһ дег 
Мінеїрипкі дег ЕПірѕе. 


АББ. 69.2. 57 Р 


ш Піе ОгӧВе е = (МЕ) = КМЕ,) һейЙ% Ііпеаге Ехгепігігіїйі дег ЕПірзе. 
біе ізі еіпе дег Беідеп сһагакќегіѕііѕсһеп СгбВеп дег ЕПірзе. 


Аш деп 5утітеігіеасһвеп ег ЕПірѕе Переп Фіе 5сһейе! дег ЕПірѕе. 5, ипа 5; 
һе еп Нацрівсһейе! дег ЕПірзе. 5; ипа 5, пеппі тап МеВепвсһейе! ег ЕШірзе. 
Піе Нашрізсһейе! еіпег ЕШірзе һаВеп іт Уегрісісһ ги аПеп апдегеп ЕШірзеп- 
рипкіеп деп вгӧВіеп АЪѕќапа уот Мішеірипкі М дег ЕШрѕе. Юіе Уегбіпіипеѕ- 


зігеске 5,5, 4ег Нашрізсһейе! Бегеісһпеѓ тап аї5 Наџрќасһѕе ег ЕПірѕе. Діє 


УегЬіпаипоѕѕігеске 55; дег МеВепвсһейе! ізі діе Меһепасһве дег ЕПірѕе. Рег 
ЕШірѕептіќќеірипке М гегіеві Ше Напрі- ила іе М№еБепасћѕе іп вгоВе ипа Кісіпе 
На1Басћѕеп. а іе «іе І апре еіпег вгобеп Наїбасізе ила Б «іе І дпве еіпег КІеіпеп 
На!Һасһве. бола һаБеп (іе Наирі- бху. іе Мебепасћѕе (іе І йпвеп За бом. 25. 

Піе І.Зпре 2а ӣег вгобеп Наиріасі5е 1 ріеісһ ег копѕќапќеп АБѕќапіѕѕитте 


(ЕР) + І(РЕ.), же Гіг еіпе ЕПірѕе сһагакќегіѕііѕсћ 154. 
І(ғ.В) + (?Ғ,) = 2а 


Тит Веізріє! вій Біг еп Ѕсһеіќеірипкі 5; аз еіпеп ег ЕШрѕеприпкќе еп(- 
вргесһепа дег Рейпііоп: 


ҚЕ,5) + (8Е,) = (Е,8:) + (8,Е) = (8,8;) = 2а 
Епіѕргесһепа дег ЕШрѕепіећпійоп 611 апсһ: 
ҚЕ,5.) + Қ.Е.) = 2а, ао ҚЕ,5,) = а. 


?ууізсһеп а, Б ипд е рії ѓоіеепе Кеіаійоп: 


ш а? = е? + Б? 
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Міг Кӛппеп гиѕаттепѓаѕѕеп : 


ш Еіпе ЕПірзе Е іе Фигсб Ше ОгбВеп е пп а еіпаеціїв Безіїтті, ципа ев 
вії: 


Е(е, а) = (Ре | КЕР) + (РЕ,) = За > 2е; Е,, Р; єл ДР) = 2е) 


Аиї дег Сгипааве дег Оейпіёіоп Капп тап еїпе ЕПірѕе, Міг іса опа е вевебеп 
ѕіпа, рипкіуеіѕе Копвігшегеп, міє Ше АББіїЧипе геіві. Мап ісін іе 5ігеске 
тіс дег апре 2а іппегіісћ џипа егћа1є аіе Кадіеп г; ипа ғ, тії депеп тап Кгејѕе 
ит БЕ, ила Б, ѕсћаег. Ріе Кгеіѕе ѕсһпеійеп еіпалдег іт аПретеіпеп іп 4 Рипк- 
теп. УУейеге ЕПірѕеприпкќе егһаїє тап, мепп тап іп рІеісһћег М/еізе уегіабгі, абег 
уоп апдегеп Тейшпвеп дег бігесКе тії дег І. апре 2а аиѕвеһё. 


2а 


1 ? Р, 


АББ. 69.3. Копѕігик(іоп уоп ЕПірѕеприпкќеп 


69.2. С1Іеісһипе еіпег ЕШІрве 
іп асһзепрагаПе!ег МінеІрипКівіаве 


У/епп бісһ дег Мійеірипке еіпег ЕШірзе іт Коогӣіпаќепигѕргипе Бейпдей ипа 
е ЕШрѕепасһѕеп аці еп Коогаіпаѓепасһѕеп Переп, 50 ргісіі тап уоп дег 


ЕШірве іп (асһѕепрагаПеІег) Міќеірипкіѕ1аве. Міг моПеп «Ше Сівіспипе сіпег 
воісһеп ЕШірзе Беѕіітитеп. 


вевебеп: Е(/М(0; 0); а; е) 
везисһі: ЕШірзепріеісһшір 


АБ. 69.4. 


Масһ Бейпініол вії: (Е.Р) + (РВЕ,) = 2а. 
Упіег Уегмелішпр ег Коогаіпаіеп Яеѕ БеіеБівеп ЕПірѕеприпкіеѕ Р(х; у) 
егвіЫё ѕісһ: ; 


Ме +) чу + е х) чув 2а. 


Апаїуцяспе Сеотеїгіс 


ХУепп тап езе Сіеіспипе штѓогті опа даһеі е тії Нійе дег Вегіећипе 
е2 = а? - Ь2 ейтіліегі, егћаїє тап е Гоірепде Сівіспипе Ѓйг Е: 


в 2821 
Веізріеі: 


ведеһзеп: Е(М(0;0); а = 5; Р(4; -1,8)) 
везисһі: ЕШірзепрісісһиле 


2 
зд жан 
Апа: = + т = 1 55 + РЗ 1 
16 3,24 %- 
Ре зії ЪЗ = 1 же З 
за у? 
Ріе везисііе ЕПірѕепеіеісһипо 151 25 + та же 1; 


69.3. СІеісһипе еіпег ЕШІрве іп асһѕепрага[еІег Гаре 


Үүіг оеп іе Сісісһилр еіпег ЕПірве 
іп асһѕепрагаПејег І.аре тії деп Мі- 


(еїрипкіѕкоогаіпаѓќеп Ха ЧИ Ук ла У міхті Уп) 
тії деп На!Басһвелійпвеп а ипа Б 
Беѕіттеп. 
(т 
ж х. 


АҺ. 69.5. УегѕсһоБепе ЕПірѕе | 


Ріе С1еісһипв еіпег ЕПірее іп асһѕепрагаПеІег Гаве већ аиѕ дег Сіеіспипа ае 
ЕШірзе іп МішеїрипКізіаєє һегуог, іпдет тап х Яшесһ х - Ха ила у дигс 


У - Уһ егвей2і. 
2:192 ұз 2 
(х= хы) а (У - Ук)" - 1 


а? у 52 
УФ бипяєп ила Аийівабеп 
КопітоШтареп 


1. Міе ізі Фіе ЕШІрве 4ейпіегі? А 
2. Ригећ меіспе СгӧВеп іі еіпе ЕШрѕе еіпдешір Бевцілити? м ст 
3. УУсісһе веотетгізсһе Вейешипр һабеп а, Ь ипд е біг еіпе ЕШрзє? 
4. УУеісһе Веіайоп Беѕѓеһ 2ууізсһеп а, Б ипа е? А 

5. Міе капп тап еіпе ЕШірве рипКімеізе Копвігшегеп? 

6. Уліе Іашіє! «е Рейпіііопѕе1еісћипе дег ЕШІрве? 
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7. Іп меісһеп Ѕеһгііќеп Беѕітте тап Фе Сісісһшпе еіпег ЕШірзе іп Мінеі- 
рипКізіаве? 
8. Уе Іашес Ше Сіеіспипе еіпег ЕПірзе іп МікќеІрипкіѕІаве? 
9. Міе егһаШ тап аи дег СІеісһипе дег ЕПірзе іп Мінеїрипкізіасе іе Сіві- 
сһипв еіпег ЕПірзе іп асһѕепрагаПеІег аре? 
10. ҮУіе Гаціег Ше Сісісһипв еіпег ЕШірзе іп асһвелрагаПе!ег Гаве ті деп 
Наїбасізепійляеп а ипа 5? 
11. І5сіп дег Рећпійоп еіпег ЕШірзе йег Кгеіѕ а!з Ѕопӣегѓа!! епёћаіќеп? Весгілдеп 
Ѕіе ІҺге Апімогі! 
12. М/іе ӛпдегі ѕісһ Фе Ғогт сіпег ЕПірѕе, мепп Беї е1еісҺЫеіБепдет а (іе 
Тіпеаге Ехгепігігігіс е севеп 0 ребі? УУав егһаі тап іт Сгепхѓае е = 0? 
13. Кӛппеп Беї еіпег ЕШірве тік деп Асһѕелійпвеп 2а ип 25 
1.а < е 5еіп? 
2.5 < е 5еіп? 


Ацівабеп 


1. Веі сіпег ЕПірз5е іп МіцеірипкКізіаве тії дег Тіпеагеп Ехтепігігіїйс е ипа деп 
На1БбасћѕепІапвеп а ила Б ереп іе Вгепприпкќе аш” дег у-Асһве. УҮсісһе 
Коогаїпагеп һаВеп «е ВгепприпкКіе, 4іє Наипрі- ипа іе Меһепвсһейе!? 


2. Ейг меісһе х-УУегіе ѕіпа Фигсһ е СІеісһипвеп 


Же а = ук 
бт 1 Ьгм. 09 Уһ) ЕЗ 


ра 


у-Мегіе дебпіегі? 
Іп месісһеп Іп(егуаПеп Переп (іе у-М/егіе? 


3. біеЙеп біс е Сісісһипр еіпег ЕШірве іп асһѕепрагаПеІег Гаре аш, Гіг е 
ЕШ 

а = 10; Б = 6; М(0; 0) 

а = 5; М(0; 0) 

3; Ғ(-2;0); Е,(2; 0) 

Б = 16; е -8; М(0;0) 

75 = 5; М(-4;9) 

Б = 3; Е(-2;2); Е,2;2) 

а = 7; КИ; -4); Р,(1; 2) 

а= 13; 5-5; Ғ(0; – 3). 


П 1 


омот 


4. Вегесһпеп біе деп ЕІасһепіпһаі @еѕ Ујегескѕ, деѕѕеп Ескрипкќе тії деп 
ж? 2 
ВгепприпКіеп ила деп МеБепӛсһейеіп дег ЕПірѕе —— + 5 = 1 2иѕаттеп- 
Гаеп! 2. 


х2 а 
5. Іп діє ЕШряе тії дег СіІеісһипе - + ғ 
Ы 4 р2 


Вегесһпеп Ѕіе деп Кійсһепіпһа!с діеѕеѕ Оцадгаїз! 


= 1 ізі еіл Оџаагаѓ еіпһевсһгісВеп. 
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Ала!убізсһе Сеотпеігіе 


6. УУсісһе Сісісһипе Баї еіпе ЕШірзе іп асһѕепрагаеІег І.аве, мепп 


1. еіп Нацрісһейеі, 
2. сіп Вгепприпкё 
іт Коогаіпагепшевргилв Пері? 


7. Серебеп ѕеї еіпе ЕПірзе іп МійетрипКізіаве аигсћ діє Рипкќе Р,(4; 2) ила 
Р.(1; 4). Міе ҺеіВе Ше СіІеісһипв дег ЕШрѕе? 


8. Еіпе ЕПірзе іп асһѕепрагаПіеІег аве Бегіһгі е х-Асһѕе іт Рипкс Р,(8; 0) 
опа Ше у-Асһве іп Р.(0; -5). Веѕііттеп 5іе е Сісісһиле, Фіевег ЕШІрве! 


9. Біп ҒаиЗБаПв(айоп Баг же Рогт 
еіпег ЕШірзе уоп 200 т І дпее ипа 
100 т Вгейе. Раз ҒаЗБа еб іі 
110 т апа ша 60 т Әгей. Ме 
мей ізі еіп Хиѕсһаџег 2 уоп дег 
Тогтійе 7 епіегпі, мепп ег аш 
дег Іеі?іеп Кеіһе іп Уегіапвегипе 
дег Тогайзіїпіе 51021? 


АБЫ. 69.6. 2 


10. У/іе вго0 іі 4ав Үоішпеп еіпев Коќа(іопѕеірѕоіаѕ, даѕ.епѕќеће, мепп сіпе 
ЕШірве тіс деп Асһвепійлрел 2а ипа 25 
1. ит Ше х-Асһѕе, 
2. ит Ше у-Асһве гогіегі? 


11. Вез'їпатеп $іе Ше Сісіспипе, дег Тапрепќе ап іе ЕШрѕе ті -- + 
іт Рипкќе В(е; ув > 0)! 
(е ізі «іе Тіпеаге Ехгепігігії ад). 


70. Ріе НурегВе| 


70.1. рейпіпоп 


» Пе: Біпе НурегВе! ізі Же Мепве аПег РипКіе еіпег ЕБепе ғ, Гг Ше 
дег АБзоїшібеїгав дег ӘіНегеп? іһгег АБеійпде уоп 2учсі Ѓеѕ(еп РипКіеп 
Е, є ипі Б; єє Копзіапі (шипа Кіеіпег аіз 4ег АБзіапд (Ғ.Е) дег 
Рипкке Е, шпа Б,) ізі. Вегеісплеї тап Ше Нурегһе! ті Н упа іһге 
РипКіе тіс Р, во Капп пап ѕсһгеібеп: 


Н = {рє ЦЕР) – КРЕ,)| = сопѕі < (Ғ.В.)) 
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Ріе НурегБеІ 70. 


Піе Гезіеп РипКкіе ХЕ, шипа Р, 
ѕіпа діє ВгепприпкКіе дег Нурег- 
Бе. Реп Мінеіриіке М ег 
бігеске Ғ.Е, Бегеїсбпеї тап 
айсп аіѕ Мійеірипкі дег Ну- 
регбеІ. Діє СгӧВе е = ҚМЕ,) 
= (МЕР) Һеіве Ппеаге Ехгеп- 
{гі21ає дег Нурегбеі. 


АЪЬ. 70.1. 


Једе Нурегһе! Безіейі аш 2 веїгеппі іевепдеп Кигуепбвеп (Кигуепӣѕќеп) шүй 
ізі гепігаїзутте(гізсі Бегіївіїсп іһгеѕ Міне|рипКіев. Једе Нурегісі іі апсһ 
ахізізутітеігізсі. Інге Ѕуттеїѓгіеасһѕеп ѕіеһеп аШеіпапдег вепкгесін ипа өсһпеі- 
еп еіпапдег іт Міќеірипке М ег Нурегһе!. 

Іт Севепѕа(2 тиг ЕПірве Баг Ше Нурегіеї пиг 2меі 5сһейеіршікіе 5; ипа 5», 
Ше аш еіпег дег Бейдеп Ѕуттеігіеасһѕеп дег Нурегһе! ереп. Вегеісһпей тап” 
Яеп АБяала (5:5) ег ЅсһеіеІрипкіе тії За, 50 віїс Ёйг |едеп Рипкі Р дег 
Нурегіеі: 


ШАР) - (РЕ) = 2а 
Хит ран егһаіє тап г 5; аїз еіпеп дег НурегБеІрипкіќе: 
ҚР,8) - 05Р) = (Е8;)- (5Р1) = (8,5) -2а 


Еѕ Бин апаїов гиг ЕШрѕе «шгеһ Фе КеІаќіоп 52 = е2 - а? еіпе СтӧВе Б 
сіпгшӨбіһгеп. Мап Капп Ь дигей еіпе 5(геске тії дег І.4пве Б уегапвсһашісһеп: 


АЪЬ. 70.2. 


Ретепіѕргесћепа ѕргісһ таг апсһ Әсі дег НурегВе!-уоп еіпег т Наиріасіве тії 


дег І апве 2а ила еіпег МеВепасһве ті (ег І.іпре 2Ь. 
МУїг Кӛппеп гизапипеп/авзеп : 


и Еіпе Нурегбе! Н із дигсб е СгӧВеп е ила а сіпдешір беѕіітте, ипа ев 
вії: 


Н(е, а) = (Ре є| ЕР) – ҚРР.) = 2а < 2е; Е,, Бу єв АКЕ Р») = 2е) 
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Апаїуйзспе беотеігіс 


Аиѕ дег Рейпікіоп дег НурегВе! егеїі ѕісЬ, міє тап еіпе НурегВе! Беї вевебепеп 
СтӧВеп а апа е рипКімеізе Копвігшегеп Капп. Мап їеїї еіпе Ѕігеске тії дег 
Іӛпге 2а ӛшВегіісһ цпа егбай фе Ка”еп ғі ипа г», тії 4епеп тап Кгеіѕе шт 
Е, шпа Е, ѕсћарі. Ріе Кгеіѕе ѕсһпеійеп еіпапдег іт аПветеіпеп іп уіег НурегВе!- 
рипкіеп. беһе тап уоп апӣегеп Тейшпреп (ег бігеске тії дег Гапее За ай, 
зо егћак тап аш? рісісһе Меіѕе ууейеге НурегВе|рипКіе. 


АҺ». 70.3. Копзітикіїоп уоп НурегбеІрипкіеп 


70.2. Сісісһилв еіпег НурегВе! 


І(РЕ)) - КРЕ,)| -2а Я 
(Е + е) + у? (хо е)? + у? = 2а 


АЪЬ. 70.4. 


а Хлмег Веасһќипе дег Веліеһипр е? = а? + Б? егһаїс тап дигсб Отѓог- , 
типе іе СІеісһипе дег НурегВе!: 


2 а 
и Н(М(0; оаы - зт = 1 (Мінеїрипкізіаєе) 
а 
ааа (жо? 
ш Н(М(хьыуһ);а; Б): са о сей 


(асһвепрагаПе!е Гаре) 
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Піе Нурегһе! 70. 


70.3. Азупаріоїеп еіпег НурегБе! 


міг муоПеп еіпе МӛрісһКей Кеппепіегпеп, шт Нурегіеїп аш еіпѓасће УУсіве 20 
5Кіггіегеп. ПаВеі уегмепдеп міг іе Азутріоїеп ег Нурегбе!. Піе Сіеіспипе 
еіпег Нурегбе! іп асһвепрагаПеГег МіцеїрипКізіаве Іашіеї іп ехріїгіїег Богт: 


ьЬ 2 
іш у = іт (%22х)- іт ТІЛЕК: 
іхі-» 99 х1 оо а 1х1 о х 


Т - Р ) ь 
| Ѕоті ѕіпа іе Сегадеп тії еп Сіеіспипреп у--хипаіу-- 6 
а а 


Азутріоїєп дег Нурегве! іп асһѕепрагаПеіег МінеїрипКізіаєе. Ріє 
Азутріоїеп еіпег Нурегһе! іп МійеїрипКізіаве ѕіпа аїзо Сегадеп, Ше 


= Б 
аигсһ деп Коогаіпаќепигѕргипе реһеп ила йеп АпвПер т = + а ҺаБеп. 
а 


АБЬ. 70.5. Копѕігик(іоп уоп Нурегіеіазутріоїеп 


Па Югејеск 05,0 геїві, міе е Азутріокеп Копѕігџіегі мегдеп Кӧппеп, мепп 
тмеі ег йгеі СгӧВеп а, Б ипа е веребеп ѕіпа. 


Піе Сіеіспипвеп (ег Аѕутріоќеп ап еіпе Нурегіе! тії дет Мікеірипкі 
М(х, Уһ) іп асһѕепрагаПеіег Гаре егідії тап Бекапљіісһ дайигсһ, дав тап 
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Апа!уйісһе Сеотеїгіє 
Ш ра. Ше Уагіабіє х ашгсһ х - ха п Ше УагіаЫе у йџшгсһ у – уһ 
егвей2і: 
Ь 
Б У-2г- 4-(%- ха). 


Веіт 5Кіггіегеп еіпег Нурегіе! геїсбпеї тап ?2шегві Фе ӛсһейеірипК(е ипа фе 
Авутріогеп ила ѕсћтіері Чапп Піе НурегВе! ап Фе Аѕутрќоѓеп ап. 


Веіѕріе[: 
5кіггіегеп Ѕіе іе Нурегіе! тіс дег СІеісһипе 


АЪЬ. 70.6. 


рден опа Аиівабеп 


Копіго тареп 


1. М/іе іі іе Нурегбе! Чебпіегі? 

2. Міе Јашѓеё Ше Рейпіііопѕвіеісһипе еіпег НурегБе1? 

3. Міе Капп тап еіпе Нурегбе! рипкімеіѕе Копѕїгиіегеп? 

4. Іп меісһеп Ѕеһгііќеп Беѕіітиті тап Ше СіІеісһипе дег НурегВе! іп Мінеі- 
рипКізіаєє? 

5. М/іе Іашес іе Сіеісбипе, еіпег Нурегбе! іп МінеірипКізіаве? 

6. ҮУіе егһа > тап Ше Сісісһипр дег НурегБе! іп асһѕепрагаеіег аве аи дег 
Сіеіспипа, ег Нурегбе] іп МіќеірипкіѕІаве? 
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Ріе НурегВе! 70. 


7. Мііе һеіВе Ше Сіеісһипр сіпег Нурегһе! іп асһѕепрагаеіег Гаве? 

8. Міе Іашес е Сісісһипе еіпег НурегЬе! іп МійеІрипкіѕ1аре, дегеп Вгепп- 
рипкќе аш дег у-Асһве Несеп? 

9. Ейг усісһе х-УУегее ѕіпа ішгсһ Фе СІеіспипаєп 


е” АНУ а=) 00) - 
СЦГ З. дао ува 


у-Уегіе дейпіегі? 
Іп меісһеп ІпіегуаПеп Переп Фе у-М/егіе? 

10. М/аз уегѕѓеһеп Ѕіе шиег дег Аѕутрќоќе еіпег Кигуе? 

11. Веі меісһегі Кереізсһпіс ігебеп Азутріоїеп аш? 

12. М/еїсбе СіІеісһипвеп Бабеп «е Азутріоїеп ап еіпе НурегБе! іп Міне!- 
рипкКізіаве Б2уу. асізепрагаї!сівг аве? 


АшбаВеп 


1. біеПеп Ѕіе Ше Сіеіспипе еіпег НурегВе! аш; дегеп Нашрасһве рагае! иг 
х-Асһѕе ізі апа йг «е 0116: 


а= 1; Б М (о; 0) 3.4 


12 55-4; М(0;0) 
2а-1;5-2; М(-3;2) 4а 


4; Е(6; 3); Е,(- 4; 3) 


її 
Ії 


(ї 
І 


2. УҮсісһе Сісісһипе һай еіпе Нурегіе! ті деп На1Басһѕепійпреп а ипа Б, 
Чегеп Наиріасізе рагаПе! гиг у-Асһѕе ізі, мепп 
1. еіп ЗсБеїкерипкі, 
2. сіп ВгепприпкКі іт Коогаїпакепигергипя Пері? 


2 2 


х 
3. СевеБеп іі іе ЕШірве піса + обо ІР 
ЅіеПеп Ѕіе Ше МікеірипКізвісіспипе дег Нурегіеі аш, дегеп бсһейеірипК( 
ѕісћ іп деп Вгепприпкќеп ипа егеп Вгепприпкіе ѕісћ іп деп Ѕсһеіќеірипкќеп 


дег ЕПірѕе Бебпаеп! 


4. Еѕ ѕоПеп Ше Коогаіпаѓеп уоп уіег Рипкќеп Беѕіітті ууегдеп, іе Ескрипкќе 


„2 ,2 
еіпеѕ Оџайгаќеѕ 5іпа ипа аш дег Нурегђе! тії дег Сісісіші 5 ат 1 


Пеєеп. 25 
5. Еіпе НурегВе! іп МінеірипКізіаєе вебі 4итсһ деп Рипкі Ро(6; -2 А2); 
Ев і5 Б = 2. М/іє Һе: іһге Сісісішір? М/іє өгоВ ѕіпа Фе Аһөвбіпде (ев 


РипКев Ро уоп Феп ВгепприпКіеп? 


6. Веѕііттеп біе діє СІеісһипвеп дег Азутріоїеп дег Нурегьеїп! 


ов вно ЛЫ 
16 25 
реч 2 , 2 
зар вих ИО ч 
36 49 
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Апа!уйізсһе Сеотеїгіє 


71. Оіе аПретеіпе СІеісһипе дег Кере|зсһпіе 
іп асһћѕепрагаПеІег аве 


Ұуіг Бабеп ѕсһоп сегеіві, Чай Рагабеї, ЕПірзе ипа НурегБе! Ше ветеіпѕате 
Еівепѕсһаё һаһеп, Чай зіє Кевеіѕсһпіі(е ѕіпа. Юабеї ізі дег Кгеіѕ еіп Ѕопаегѓа1ї 
дег ЕПірее. 

Діє УегмуапвсһаҒ дег КевеІѕсһпііќе Котті апсһ Беі іһгег апаіуќіѕсһеп Раг- 
ѕіеПипа іп Еогт уоп Сісісһипдеп 2шп Аизігиск. Ев вії Коірепдег 5а12: 


а Тедег Кереївсбпії іп асһѕепрагаПеІег аве Капп Фигсһ еіпе Сісісһиле 
дег Богт 


Ах? + Ву? + Сх + ру + Е = 0 
апаіубіѕсһ дагееѕіеі егеп. 


Піеве Сісісһипір Белеісһпеё тап де5баїб а!ѕ аПретеіпе СІеісһипе ег Кере!- 
зсппійе іп асһѕепрагаПеіег Гаре. Ѕіе епіһАШ аџайгаќіѕсһе опа Іпеаге Сіейег 
іп х цп у, абег Кеіп ветіѕсһёдиайга(іѕсһеѕ Сііеа дег Рогт К · ху. 

Үуіг геіреп хиегѕі, дав једег Кере!зсһпікі іп асһѕепрагаПеІег Гаве аш Ше Еогт 
Ах? + Ву? + Сх + ру + Е = 0 вебгасћ мегдеп Капп, мобеї іе Копгапіеп 
А, В, С, В. Е гееПе 2аһеп ѕіпа. 


Рагареї 
Масһ обеп ребітпеї: 
(х = х)? = 2р(у – уз) 


х? - 2хх, + х? = 2ру - Әру, 

х2-2хх- 2ру + (х? + руд = 0 
Үуіг ҺаБеп еіп диайға/ізсһев Сей іп х ипа Ііпеаге Сіейег іп х ип у. Мепп міг 
Чіе СІеісһипе посі пай А пшіірігіегеп, ӛпдегі ѕісһ ап дег АБЫ!аипе піс. 


Ах? - ЗАхух - ЗАру + А(х? + дру) = 0 
Веасћеп міг, даб ху, у,, рипа А Копзіапіе 5іпі. ипа Бегеїсіпеп міг Ше Коеї- 
Втіепіеп тії деп ВисһћѕќаБеп міе іп (бег аПретеіпеп Сеїсбипе, 50 егһаіќеп міг: 
Ах? + Сх + ру + Е = 0. 


Масһ ипќеп єебіїпей: 


Піс Аиѕвапеѕвіеісһипа епа — 2р, шү деѕһаіь апдегп 5ісһ «іе Уог?еісһеп 
уоп 2ру ипа 2ру,. Ріе аПретеіле Сіеісһипе һей Ві абег аисћ іп езет Рае: 
Ах? + Сх + Әу + Е = 0. Міг веһеп, Чай Беї еіпег Рагабеї, Фіс пасһ обеп одег 
ипіеп вебіїпес 15, В = 0 151. 


МасВһ гесћіѕ вебіїпеї: 


(у = №)? = 2р(х – х) 

у? - 2у,у + У; = 2рх - 2рх, 

у? - 2рх -2уу + (У + 2рх,) = 0 

Ву? - 2Врх - 2Ву,у + В(у? + 2рх,) = 0 
Ву? + Сх + ру + Е = 0 
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Ріе аПретеіпе СТеіспипе ... 


Масһ 1іпкѕ вебйпег: 


Ріеѕе С1еісһипв Ву? + Сх + Ру + Е = 0 вік аисћ Ѓйг еіпе пасћ Ііпкѕ вебпеѓе 
Рагаһе!. Веі еіпег Рагабеі, фе пасћ гесћіѕ ойег 1іпкѕ веб пе 151, ізі іп дег аП- 
ветеіпеп Сіеісһипе А = 0. 


ЕШірве 
2 злі 
(х = ха) 4. (У - Ут 
а? р? 
ьо – 2хых + х2) + ау? – 2уһу + у) = аЬ? 
Ы - 202хых + Бх, + а?у? - 2а?уһу + а?у? = а?Ь? 
Баха + а?у? - 2Ь2хох - 2а?уһу + (хі + азу, - аль?) = 0 
Ах? + Ву? + Сх + ру + Е = 0 
Үуіг ѕеһеп, 4а Беі еіпег ЕШірве 4 ипа В іттег йаѕ вісісһе Үог?еісһеп һабеп; 
депп е1 ѕіпа 52 > 0 ила а? > 0. Миііріігіегі тап Ше СіІеісһипе ті еіпег 
певайуєп Хаћі, 4апп мегдеп А ципа В перайіу, һаБеп аІо ас уліедег 4а віеісһе 
Уог?еісһеп. 
Піе Сісісһців дег ЕШрѕе мігі їйг а = Б = ғ 7шг Кгеіѕріеісһипе. Рапп вії 
аһег апсһ А = В. 5отіс мігі апсһ ап ег аретеілеп Сісісһиле егКеппВаг, даб 
дег Кгеіѕ сіп болдегҒа!! дег ЕПірѕе іі. 4 ципа В һаВеп Беї еіпет Кгеіѕ пісће пиг 
вІеісһе Уог?еісһеп муіе Беі еіпег ЕПірзе, ѕопйегп айсһ деп вісісһеп Веігав. 


= 1 


Нурегіеї 


(х (У - уһ)? 
Б? 
Ы - 2Ь2хах + ха, - а?у? + 2а?уһу - азу, = азы 
Ы - а?у? - 2Ь2хох + 2а?у һу + (Б?х2, - а?у?, - а?Ь?) = 0 
Ах? + Ву? + Сх + ру + Е = 0 
Веі еіпег Нурегбе! Бабеп А ипд4 В іп дег аПеетеіпеп Сіеісбипа ішіпег уег- 
всһіедепе Уог?еісһеп. 
Еаѕѕеп угіг іе Егкеппіпіз5е гизаттеп : 
Піе аїйветеіпе Сісісһипр еіпеѕ Коевеїзсбпійя іп асһѕепрагаПеіег аве ізі 
Ах? + Ву? + Сх + ру + Е = 0. Піезе Сісісһипр ізі Ше апаїубізспе Паг- 
ѕ‹еПипв еіпег 


Г] ЕПірзе, мепп 4° В > 0 іі (Ѕопдегѓа1: Кгеіѕ 4 = В), 
Нурегіеї, мепп 4 · В < 0 151, 
РагаБе], мепп 4 · В = 0 іі, оһпе дав А ила В БеїЧе МШІ ѕіпа. 


Міє апдегеп М/огіеп: Біп Кереіѕсһпієі 16 еіп МійеІрипк(ѕкевеіѕсһтіі (ЕПірзе 
одег Нуреге!), мепп А шипа В ипгісісһ 0 ѕіпа. Веі еіпег Рагабе! іб еѕ 4аререп 
пиг еіп аџайгаќіѕсһеѕ Сей, ипа Фе апдеге УагізМе гіі Ііпеаг аш. М/епп В = 0 
ізі, зо 1514 + 0, ипа езі О + 0. Мепп А = 0 ікі, 50 В + 0, опа ев із: С + 0. 
М/епп еіп Кереіѕсһпіќ іп дег Еогт ег аПретеіпеп С1Іеісһипв вевебеп іі, Капп 
тап аиѕ А шпа В ѕоѓогё егкеппеп, ууав Ѓйг еіп Кевеіѕсһпіїё ев іі. АцВегӢет 
капп тап е Кереїѕсһпіёіѕејеісһипо 50 штЃогтеп, дав тап Фе На!һасһвеп- 
Іапвеп а, Б Бгм. еп Рагатеїег 2р ипа Піе МіќеІрипкіѕКоогаіпаќеп хь, Ут 
Ьгм.. іе ЅсһеіѓеІрипкіѕКоогаіпаќѓеп х,, у, аБіеѕеп Капп. 
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Апа!1угізсһе Сеотеќгіе 


Веізріеіе: 


(1) вевебеп: Кере!зсһпіні тії дег СІеісһипе х? + у? + бх - 4 - 3 = 0 
Га А = В ії, ізі дег КереІѕсһпіі еіп Кгеіѕ. Міг ууоПеп «іе Сівіспипе ап” 
Ше Богт (х - хь)? + (у - уһ)? = ғ? Бгіпвеп. 

Бав егѓоІеї іп Гоірелдеп 5сһгіНеп: 

Міг оғапеп іе диадгагізсбеп ила Піпеагеп СШедйег пасһ дег сіеісһеп 
РағіаМеп: 


х? + бх ку? - 4у = 3 

Міг аайіеғеп аці Беійеп бейеп «е диайғагізсһеп Егедйпгипреп: 

х + бх +9 + у – 4р +4=3 +9 +4 

Ууіг ѕсһгеіБеп уо115ӣпаіре Оџайгаќе: 

(+3) то 0) = 42 

Рег Кгеіѕ Ба! деп Кайіџѕ г = 4 ила деп Мішеірипке М(-3; 2). 


(2) вевебеп: Кевеіѕсһпієё ті дег СІеісһипе, 

9х? + 25у? + 72х - 50у - 56 = 0 

Па А:В > Ойла А + В зіла, із дег Кевеіѕсһпі еіпе ЕШірве. 

хад (у – уһ)? 
+ ення 


Муїг муоПеп іһп аш” (іе Еогт (5 = 1 Бгіпееп. 
Міг оғапеп: 


9х2 + 72х + 25у? - 50у = 56 


Үуіг КІаттет Ше Коеѓбгіепіеп ег дшайғайісһеп Сііейег Беїт ачайгаёі- 
ѕсһеп ипа Ііпеагеп Сей дег рІеісһеп УагіаМеп аи. 


9(х2 + 8х) +.25(у2 - 2у) = 56 
9(х2 + 8х + 16) + 25(у2 - 2у + 1) = 56 + 144 + 25 


Ұүіг Беасһќеп, дав міг іе диаағагізсле Егейпгипе тії Фет ацѕвекіат- 
тегіеп Какіок тиПіріігіекеп тііззеп, мепп муїг ѕіе гесііз аддіегеп. 


Реп ҒаКіоғ А Капп тап айс 215 рого зсбгеїбеп. 


+ 4)? = 
ЕЕ ААО вна 

1 1 

9 ові 


Мал тий Фе СІеісһипе посі 4игсб е 7абі аш дег гесііеп бейе діуісіс- 
геп, ит ғесћі5 І хи егћаіќел. 


быра ПОЛЕ 80 
225 29877 7 
9 25. 
2 ЛІЯ 
(х%4) ЛШЫ 


25 9 


Піе аПеетеіпе Сісісһипв ... 71. 


Ріе ЕПірѕе Һаї деп Мінеірипкі М(-4; 1) опа іє На!Һасһвепійпреп 
а= 5 шір = 3. 


(3) веређеп: Кереіѕсһпі тіє дег Сіеісһипр у? - 4х + бу +3 = 0 
Га А: В = 0, іі дег КевеІѕсһпіі еіпе Рагабеї. В + 0 һейешес, дав е 
Рагабеї пасһ гесһіѕ ойег 1іпкѕ вебіпеї 151. 


Тієї: (у - у)? = 2р(х - х) ойег (у - у)? = -2рх - х) 
у? + бу = 4х - 3 
У + 6у +9 = 4х -3 +9 


6 
2 Ера 
(у +.3) «а 4) 


Піе Рагабе! 15 пасһ гесһіѕ вебіїпе!, паї йеп Рагатеїег 2р = 4 ипа деп 
бсһейеірипКк( 5(-1,5; — 3). 


Юбипееп ипа АшбфраВеп 


КопітоШтареп 


Ууіе һеібг Ше аПретеіпе Сісісһипр дег Кереізеһпійе іп асһвепрагаПе!ег 
Гаре? 


2. Маз Шшг еіп Кере!зсһпі(( 158 ез, елп іп 4ег аПретеіпеп Сісісһиле 
1. А ила В рісісһе Уог?геісһеп Бабеп, 
2. А апа В уегѕсһіейепе Уогхејсһеп һаВеп, 
3. епізмедег А ойег В вісісһ МШІ ѕіпа? 
3. У/іезо геіві ѕісһ ап ег айдегтеіпеп СіІеісһипе ег Кереіѕсһпіке, даб дег 
Кгеіѕ еіп Ѕопӣегѓа!1 ег ЕШІрзе 15? 
4. УҮеісһе КевеІѕсһпіе ѕіпа МіеІрипкіѕКевеіѕсһпіќе? 
5. М/іє ёгкеппі тап еіпеп МікеірипкіѕКереіѕсһпі ап дег аПретеіпеп Сісі- 
сһипв? 
6. Іп меісһеп 5сһгійеп Ѓогті тап іе аПвегпеіпе Сіеісһипв еіпег ЕПірѕе шт, 
дат тап Фе Еогт 
(ж хы)” 00 - Ма) | І 
аиа 
егһа1с? е 
Аицївабеп 


1. Вевіігітпеп біс Ше Аге аеѕ Кереїѕсһпіёѕ! Себеп 5іє йеп МінеЇрипКі ипа ів 


Наїбасі5епійпвеп Б2м. йеп ӛсһейеірипке ипа йеп Рагатеїег ап! 


1. 16х2 + 25у? - 96х + 100у - 156 = 0 
2:2 у? в 16у.= 0 

3. 10х2 - 1032 - 20х + 20у – 10 = 0 
4925хХ-)-3-0 


Апаїуйзсрпе Сеотеїгіе 


2. Іеѕеп Ѕіе Фе Рейпійоп дег Кеєеїзсіпіків! 
КМ; г) = (Ре«| КРМ) = г; Мег) 
в- бег Кгеіѕ штп М па дет Кайши г і5ї діє Мепее аПег РипКіе еіпег Ебепе є, 
біг аіе дег АВөғапа уоп М зіеісі ғ іі, ууобеї М іп ег ЕРепе є Пері. 
1. Е(е; а) = {Ре «| (ЕР) + РЕ») = 2а > 2е; 
Ві, Е. єєлҚР,Е,) = 2е) 
2. н(е; а) = (Ре | КЕ, Р) - ҚРР.) = За < 2е; 
Б, Е. є є ^ҚЕ,Е,) = 2е) 
Зв = (Р є е| а(Р, 1) = (РЕ); Еєєліє ела(і, Е) = р) 


3. мегдеп Ѓйг ... хи ... 


... / Ктеізвівеіспипя 
р- Піе аЙветеіпе Сіеісһшір Іег Кевеіѕсһпійе іп асһвепрагаШе!ег Гаре ууігі 


йг А = В хиг Кгеїзвіеісбипе. 
1. ... | ЕШрѕепвіеісћипе 
2. ... | Нурегіеївівіспипе, 
3... | Рагаһе!рісісһигір 


